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Ημερομηνία: 12/12/2015                                  Ώρα Εξέτασης: 09:30 ‐ 12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1.  Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 

2.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

3.  Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

4.  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

5.  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

 

Προτεινόμενες Λύσεις 

 

Πρόβλημα 1 

Το κλάσμα     είναι μεγαλύτερο από το     και μικρότερο από το   . Αν οι αριθμοί   και 70 είναι 

πρώτοι μεταξύ τους ( , 70 1), να βρείτε πόσες είναι οι πιθανές τιμές του  . 

 

Προτεινόμενη Λύση 

Είναι:  
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Το 70 αναλύεται σε γινόμενο πρώτων παραγόντων ως 70 2 ⋅ 5 ⋅ 7. Συνεπώς, ο αριθμός   δεν 

μπορεί να είναι πολλαπλάσιο των αριθμών 2, 5 και 7, αφού  , 70 1. 
Το πλήθος των στοιχείων του συνόλου   είναι 84. Στο σύνολο   υπάρχουν: 

 42 πολλαπλάσια του 2 
 17 πολλαπλάσια του 5 
 12 πολλαπλάσια του 7 
 9 πολλαπλάσια του 10 
 6 πολλαπλάσια του 14 
 2 πολλαπλάσια του 35 
 1 πολλαπλάσιο του 70 

Άρα, ο αριθμός   δεν μπορεί να πάρει 42 17 12 9 6 2 1 55 τιμές του συνόλου  . 

Τελικά, το πλήθος των τιμών του συνόλου   που μπορεί να πάρει το   είναι 84 55 29. 

   

Α’ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 



Πρόβλημα 2 

Οι  αριθμοί 95, 238  και 260  όταν  διαιρεθούν  με  τον  θετικό  ακέραιο  αριθμό  ,  αφήνουν  το  ίδιο 

υπόλοιπο και στις τρεις περιπτώσεις. Ποιο είναι το υπόλοιπο της διαίρεσης του 117 με τον αριθμό 
; 

 

Προτεινόμενη Λύση 

Οι  αριθμοί 95, 238  και 260  όταν  διαιρεθούν  με  τον  θετικό  ακέραιο  αριθμό  ,  αφήνουν  το  ίδιο 

υπόλοιπο και στις τρεις περιπτώσεις.  Συνεπώς, ο   διαιρεί τις διαφορές των αριθμών αυτών ανά 

δύο,  δηλαδή  ο    είναι  διαιρέτης  των  αριθμών  238 95 143, 260 95 165  και  

260 238 22. Είναι: 

 143 11 ⋅ 13 
 165 3 ⋅ 5 ⋅ 11 
 22 2 ⋅ 11 

Παρατηρούμε ότι οι μόνοι κοινοί διαιρέτες των αριθμών 22, 143 και 165 είναι οι αριθμοί 1 και 11. 
(α)  Αν  1, τότε το υπόλοιπο της διαίρεσης του 117 με το 1 είναι 0. 

(β)  Αν  11, τότε το υπόλοιπο της διαίρεσης του 117 με το 11 είναι 7. 

 

Πρόβλημα 3 

Στο πιο κάτω σχήμα, το εμβαδόν του ορθογωνίου   είναι 96	 . Το εμβαδόν του τριγώνου 

 είναι 16	  και το εμβαδόν του τριγώνου   είναι 12	 . Να υπολογίσετε το εμβαδόν 

του σκιασμένου τριγώνου  . 

 
 

Προτεινόμενη Λύση 

Είναι: 

96: 2 48	 ,  48 16 32	  

 
Συνεπώς,   και  2 . 

Ομοίως, είναι: 

96: 2 48	 ,  48 12 36	  

 

Συνεπώς,   και  3 . 



Άρα, 
⋅

3 . Είναι: 

96 ⇔ 3 ⋅ 4 96 ⇔ 8 
 

Τελικά, έχουμε  24	  και: 

96 24 16 12 96 52 44	  

Πρόβλημα 4 

Δύο κεριά είναι κατασκευασμένα από διαφορετικά υλικά. Τα κεριά έχουν το ίδιο μήκος και το κάθε 

κερί όταν ανάψει καίγεται με σταθερό ρυθμό. Το ένα κερί καίγεται πλήρως σε 4 ώρες ενώ το άλλο 
σε 5  ώρες.  Ποια ώρα  πρέπει  κάποιος  να  ανάψει  ταυτόχρονα  τα  δύο  κεριά,  ώστε  στις 6  μ.μ.  το 
υπόλοιπο του ενός κεριού να έχει το διπλάσιο μήκος από το υπόλοιπο του άλλου; 

 

Προτεινόμενη Λύση 

Έστω   το αρχικό μήκος των δύο κεριών και   ο χρόνος που πρέπει να περάσει, ώστε τα δύο κεριά 

να έρθουν στη ζητούμενη κατάσταση, 0 4. Τη χρονική στιγμή  0	 , έχουμε το ταυτόχρονο 

άναμμα των δύο κεριών. 

Μετά από   ώρες,  το ένα κερί θα χάσει το  ⋅   του αρχικού μήκους του ενώ το άλλο το  ⋅ .  Τα 

μήκη των δύο κεριών στη ζητούμενη κατάσταση είναι  ⋅  και  ⋅ , με  . 
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Συνεπώς,  αν  θέλουμε  το  υπόλοιπο  του  ενός  κεριού  να  είναι  το  διπλάσιο  από  το  υπόλοιπο  του 

άλλου,  θα  πρέπει  να  ανάψουμε  ταυτόχρονα  τα  δύο  κεριά 3  ώρες  και 20  λεπτά  πριν  τις 6  μ.μ., 
δηλαδή στις 2: 40 μ.μ. 


