
 

 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΔΣΑΙΡΔΙΑ 
ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

 

 

 

Ζμεπομηνία: 18/12/10                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΕ΢ ΛΤ΢ΕΙ΢ 

 

1. Δίλεηαη ην πνιπώλπκν  ( )   (   )(   )(   )(   )          . 

            Αλ  ( )     θαη  ( )     , λα βξείηε ην ηειεπηαίν ςεθίν ηνπ αξηζκνύ  (    ) 

 

Προτεινόμενη λύση: 

 

 ( )   (   )(   )(   )(   ) 

Από ην  ( )      έρνπκε:     (   )      (   )    

Από ην  ( )       έρνπκε:    (   )       (   )    

Οη ηηκέο ησλ         είλαη:           
 

 
 . Άξα  

 ( )  (   )(   )(   )(     ) 

θαη    
 (    )  (      )(      )(      )(       ) 

                                                               

πνπ ζεκαίλεη όηη ην ηειεπηαίν ςεθίν ηνπ αξηζκνύ   (    ) είλαη ην 4. 

                  

 

 

2. Να απνδείμεηε όηη, γηα νπνηαδήπνηε ηηκή ηνπ αθεξαίνπ αξηζκνύ    , ν αξηζκόο 

       δελ είλαη πξώηνο. 

 

Προτεινόμενη λύση: 

 

Εάλ ν αξηζκόο   είλαη άξηηνο, ηόηε       είλαη επίζεο άξηηνο κεγαιύηεξνο ηνπ 2, άξα 

δελ είλαη πξώηνο.  

Εάλ ν αξηζκόο   είλαη πεξηηηόο έρνπκε:  

 

             (     )         

 [(     )  λ   
   
 ]  [(     )  λ   

   
 ]  

 Εύθνια βιέπνπκε όηη ν πξώηνο  παξάγνληαο  ηνπ γηλνκέλνπ  είλαη κεγαιύηεξνο από ην 1 

όηαλ    . Γηα ηνλ δεύηεξν παξάγνληα ζα έρνπκε: 

         
   
               

   
  

(       )                                          

(      )               

       (    )                          
      Άξα θαη πάιη ν αξηζκόο       δελ είλαη πξώηνο. 

 

 

Α΄ ΛΤΚΔΙΟΤ 

 



 

3. Να ιύζεηε ην ζύζηεκα 

{
 
 

 
   

 

 
 

 

 

  
 

 
 

 

 

  
 

 
  

 

 

   ,  όπνπ         πξαγκαηηθνί αξηζκνί. 

 

Προτεινόμενη λύση: 

 

Από ηελ πξώηε εμίζσζε παίξλνπκε    
    

  
  θαη από ηε δεύηεξε   

   

  
 

Αληηθαζηζηώληαο ζηελ ηξίηε έρνπκε 

 

    
  

    
  

 

 
   

    

     
  

 

 
                (     )     

 

Απ όπνπ    
 

 
  ή     

  

 
  . 

 

Εύθνια βξίζθνπκε όηη νη ιύζεηο ηνπ ζπζηήκαηνο είλαη : 

 

(     )  .
 

 
    

 

 
/  θαη   (     )  .

 

  
 

 

  
  

  

 
/  . 

  



4. Σηηο θάζεηεο πιεπξέο ΑΓ θαη ΑΒ νξζνγσλίνπ θαη κε ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

παίξλνπκε ζεκεία Γ θαη Δ αληίζηνηρα, ώζηε          .  

Σπκβνιίδνπκε Μ  ην κέζνλ ηνπ ΔΓ, Ν ην κέζνλ ηνπ ΒΓ θαη Ο ην ζεκείν ηνκήο  ησλ 

κεζνθαζέησλ ησλ ΔΓ, ΒΓ. 

Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Μ, Ν, Ο είλαη θνξπθέο παξαιιεινγξάκκνπ. 

 

Προτεινόμενη λύση: 

             

Επεηδή                 , 

αξθεί λα απνδείμνπκε όηη 

                    
Σην ηξίγσλν      έρνπκε: 

              
Όκσο από ηελ ππόζεζε   

          ζα πάξνπκε όηη: 

              

Από ην ηζνζθειέο ηξίγσλν      

έρνπκε          , επνκέλσο  

   
              , άξα 

        θαη ηειηθά         
Επίζεο                         , άξα         Άξα ηα ζεκεία  

Α, Μ, Ν, Ο είλαη θνξπθέο παξαιιεινγξάκκνπ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

             

 

 

 


