
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΔΣΑΙΡΔΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ   ΓΙΑΓΩΝΙΜΟ  

  

Ημεπομηνία: 10/12/11                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

 

ΠΡΟΣΔΙΝΟΜΔΝΔ  ΛΤΔΙ 

Πρόβλημα 1:  

α) Να δείμεηε όηη αλ     ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί ηζρύεη: 

   
      

 
 

β) Αλ       είλαη ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί κε        , λα δείμεηε όηη: 

                   . 

Λύση 

 

α)  Είλαη,                               

                                
      

 
 

 

β)            
      

 
    

      

 
  

      

 
 

   

 
 . 

      Άξα, 

            
   

 
   θαη όκνηα        

   

 
 ,        

   

 
 

       Πξνζζέηνπκε ηηο ηξεηο ζρέζεηο: 

 

                         
   

 
 

   

 
 

   

 
 

                                                                
       

 
 

                                                                = 2 ,  αθνύ        . 

 

Πρόβλημα 2: 

Να βξείηε όια ηα νξζνγώληα ηξίγσλα κε κήθε πιεπξώλ αθέξαηνπο, ησλ νπνίσλ ην εκβαδόλ 

είλαη αξηζκεηηθά ίζν κε ηελ πεξίκεηξν.   

Λύση 

 

Αλ      νη θάζεηεο πιεπξέο ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ, ηόηε ζύκθσλα κε ην πξόβιεκα 

έρνπκε: 
  

 
                             

Υςώλνπκε ζην ηεηξάγσλν ηα κέιε ηεο ηειεπηαίαο θαη, κεηά ηηο απινπνηήζεηο, παίξλνπκε: 

Α΄ ΛΤΚΔΙΟΤ 

 



                            

                                                       θαη αθνύ     ζεηηθνί αθέξαηνη πξνθύπηνπλ 

νη ιύζεηο:                            . 

Άξα ηα δεηνύκελα νξζνγώληα ηξίγσλα είλαη εθείλα πνπ έρνπλ πιεπξέο  6, 8, 10 ή 5, 12, 13.  

 

 

Πρόβλημα 3: 

Να δείμεηε όηη ν αξηζκόο  

                

δηαηξείηαη κε ην 8 γηα θάζε    .  

Λύση 

                                                  

                  

                                                                           

                                              

 

 

Πρόβλημα 4: 

Δίλεηαη ξόκβνο      , θαη     ηπραία ζεκεία ησλ δηαγσλίσλ ηνπ           αληίζηνηρα.  

Έζησ   ην ζεκείν ηνκήο ησλ           θαη   ην ζεκείν ηνκήο ησλ          . Να 

απνδείμηε όηη          . 

Λύση 

Η γσλία      είλαη εμσηεξηθή ηνπ ηξηγώλνπ      θαη 

άξα παίξλνπκε 

                         

επνκέλσο  

               (1). 

Από ηα ηζνζθειή ηξίγσλα               έρνπκε 

                        . Άξα 

                                      

δειαδή                          (2). 

Από ηηο (1) θαη (2) έρνπκε            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


