
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

 

Ημεπομηνία: 6/12/14                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να ιύζεηε όια ηα ζέκαηα. Κάζε ζέκα βαζκνινγείηαη κε 10 κνλάδεο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη (ηα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζωηηθνύ πγξνύ. 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.  

 

Πρόβλημα 1:   Να βξείηε ηηο ηηκέο       έηζη ώζηε ην πνιπώλπκν   

 ( )                

 λα δηαηξείηαη κε ην (   ) ,  όπνπ      είλαη ε κέγηζηε ηηκή  πνπ κπνξεί λα πάξεη ε 

κεηαβιεηή   γηα ηελ ζπλάξηεζε   ( )  √      √    . 

Προτεινόμενη λύση: 

Η ζπλάξηεζε   ( )  √      √      νξίδεηαη  γηα 

{ 
      
      

 {
           

    
 

Επνκέλωο ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο    είλαη  ( )  (     ] θαη άξα       
Τν πνιπώλπκν  ( ) γξάθεηαη 

 ( )                 ((   )   )
 
  ((   )   )

 
  ((   )   )    

  (   )  (    )(   )  (        )(   )          

Επνκέλωο γηα λα δηαηξείηαη ην  ( ) κε ην (   )  ζα πξέπεη 

(        )(   )            {
          
            

 

Λύλνληαο ην ζύζηεκα παίξλνπκε     θαη         

 

Πρόβλημα 2:  Δίλεηαη ηξίγωλν      εγγεγξακκέλν ζε θύθιν ( ) . Σηελ πξνέθηαζε ηεο 

πιεπξάο    παίξλνπκε ζεκεία    θαη    ηέηνηα ώζηε        θαη       . Έζηω (  )  ό 

θύθινο κε θέληξν   πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία      θαη   . Αλ   ην δεύηεξν ζεκείν ηνκήο 

ηεο    κε ηνλ θύθιν ( ), λα απνδείμεηε όηη ην ζεκείν   είλαη ην κέζνλ ηνπ ηόμνπ   ̂. 

Προτεινόμενη λύση: 

Γηα λα απνδείμνπκε όηη ην ζεκείν   είλαη κέζνλ ηνπ ηόμνπ   , αξθεί λα δείμνπκε όηη 

          . Γηα ηελ πξώηε γωλία έρνπκε: 

                           ( ) 
Όκωο από ην ηζνζθειέο ηξίγωλν        παίξλνπκε 

                
          

  
     

 
 

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 



Επίζεο, από ην ηζνζθειέο ηξίγωλν       

έρνπκε όηη              Όκωο ε 

ηειεπηαία γωλία είλαη εγγεγξακκέλε ζην 

ηόμν     θαη άξα ηζνύηαη κε ην κηζό ηεο 

αληίζηνηρεο επίθεληξεο γωλίαο πνπ βαίλεη 

ζην ίδην ηόμν, δειαδή 

      
     
 

 

Επνκέλωο ε ( ) γξάθεηαη 

         
     

 
 
     
 

     ( ) 

 

Όκνηα γηα ηελ γωλία       έρνπκε                          ( ) .Από ην ηζνζθειέο 

ηξίγωλν        παίξλνπκε 

                
          

  
     

 
 

 

Επίζεο, από ην ηζνζθειέο ηξίγωλν       έρνπκε όηη              Επνκέλωο 

 

      
     
 

 

 

Άξα ( ) γξάθεηαη 

         
     

 
 
     
 

     ( ) 

Από ηηο ( ) θαη ( ) ζα έρνπκε           θαη άξα ην ζεκείν   είλαη ην κέζνλ ηνπ ηόμνπ 

  ̂. 

 

 

Πρόβλημα 3: Δίλνληαη ηα θιάζκαηα 

  
   

 
   

   

 
   

   

 
 

κε        λα είλαη ζεηηθνί αθέξαηνη θαη       . Να βξείηε όιεο ηηο ηξηάδεο (     )  γηα ηηο 

νπνίεο ηα θιάζκαηα        είλαη όια αθέξαηνη αξηζκνί. 

Προτεινόμενη λύση: 

Γηα λα είλαη ηα θιάζκαηα       είλαη όια αθέξαηνη αξηζκνί ζα πξέπεη λα ηζρύεη  

              θαη        , γηα θάπνηνπο        . Από ηελ δεδνκέλε 

αληζόηεηα        ζα πάξνπκε  

    θαη                        *   +  
 Αλ     έρνπκε:         θαη αθνύ        είλαη ζεηηθνί αθέξαηνη κε     θαη 

    ζα πξέπεη λα ηζρύεη       γηα λα επαιεζεύεηαη ε ηζόηεηα. Επνκέλωο αλ 

          ε ηξηάδα (     )  (     )         , είλαη κηα ιύζε. 

 Αλ     παίξλνπκε:      . Άθνπ όκωο                  

   (   ) , θαη επεηδή     έρνπκε    (   )  (   )        
      *     +  Δηαθξίλνπκε ηηο πεξηπηώζεηο: 

 Αλ     έρνπκε      ,άηνπν αθνύ        είλαη ζεηηθνί αθέξαηνη κε      



 Αλ     παίξλνπκε        θαη αθνύ      , πξνζζέηνληαο θαηά κέιε 

ηηο ηειεπηαίεο ηζόηεηεο έρνπκε                  θαη 

                     Τόηε γηα        ε ηξηάδα (     )  (       )         ,  
            είλαη κηα ιύζε. 

 Αλ     παίξλνπκε        θαη αθνύ      , πξνζζέηνληαο θαηά κέιε 

ηηο ηειεπηαίεο ηζόηεηεο έρνπκε                 θαη 

                     Τόηε γηα        ε ηξηάδα (     )  (      )         ,  
            είλαη κηα ιύζε. 

Επνκέλωο όιεο νη ιύζεηο είλαη νη ηξηάδεο: (     ) (       ) (      )           
 

Πρόβλημα 4: Μηα ζηδεξνδξνκηθή γξακκή ρωξίδεηαη ζε 10 ηκήκαηα, από ηνπο ζηαζκνύο 

                         .  Τν ζπλνιηθό κήθνο ηεο γξακκήο είλαη      . Κάζε ηαμίδη δπν 

δηαδνρηθώλ ηκεκάηωλ ηεο γξακκήο δελ μεπεξλά ηα      , ελώ θάζε ηαμίδη ηξηώλ δηαδνρηθώλ 

ηκεκάηωλ ηεο γξακκήο είλαη ηνπιάρηζηνλ      . Να βξείηε ηελ απόζηαζε κεηαμύ ηωλ ζηαζκώλ 

       .    
 

 

Προτεινόμενη λύση: 
                  

Όκωο, από ηελ ππόζεζε έρνπκε όηη            . Άξα ε από ηελ πξνεγνύκελε ηζόηεηα 

παίξλνπκε                  

Επίζεο            . Όκωο αθνύ από ηελ ππόζεζε έρνπκε         ( ) ή  ηειεπηαία 

αληζόηεηα καο δίλεη                

Από ηα πξνεγνύκελα ζπκπεξαίλνπκε όηη          θαη από απηό           

          ( ). Από ηηο ( ) θαη ( ) έπεηαη όηη              

Με όκνην ηξόπν ζπκκεηξηθά βξίζθνπκε όηη           θαη            Χξεζηκνπνηώληαο ηα 

πάξαπάλω έρνπκε  

                                      

Από ηελ ππόζεζε έρνπκε  

                             

Αθνύ       θαη                       . Από ηηο ζρέζεηο απηέο 

έρνπκε όηη         θαη            

Άξα ηειηθά 

                      


