
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

 

Ημεπομηνία: 12/12/15                     Ώπα εξέηαζηρ: 09:30 -12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να ιύζεηε όια ηα ζέκαηα. Κάζε ζέκα βαζκνινγείηαη κε 10 κνλάδεο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη (ηα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζσηηθνύ πγξνύ. 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.  

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΕ΢ ΛΤ΢ΕΙ΢ 

 

Πρόβλημα 1:  Δίλνληαη νη παξαζηάζεηο 

 ( )  √              

θαη 

 ( )  √            √              

 

Να απνδείμεηε όηη: 

α)   ( )          

β)    √                

γ)   ( )     

Λύση:    

α) Η παξάζηαζε   γξάθεηαη 

 ( )  √              √       (       )    √                

 √               √(       )  |       | 

Επεηδή όκσο                      ζα πάξνπκε 

 ( )  |       |          

β) Θα έρνπκε 

                                                           

   ( )            √                

 

γ) 

 ( )  √            √             

 √       (       )  (       )

 √               (       )  √(       )  (       )

 |       |  (       )                      

Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 



Πρόβλημα 2: Να βξείηε όινπο ηνπο ζεηηθνύο αθέξαηνπο αξηζκνύο   έηζη ώζηε ην    λα είλαη 

πεληαςήθηνο αξηζκόο θαη ην    λα δηαηξεί ην   . 

Λύση: 

Θα έρνπκε όηη 

                

Αλαιύνληαο ην    ζε γηλόκελν πξώησλ παξαγόλησλ ζα έρνπκε 

         

Γηα λα είλαη ην δεύηεξν κέξνο ηέιεην ηεηξάγσλν ζα πξέπεη λα έρνπκε               

Τόηε 

                                        

Αθνύ όκσο ην    είλαη πεληαςήθηνο αξηζκόο ζα πάξνπκε 

                         √   

Αληηθαζηζηώληαο ην       ζα έρνπκε 

           √           
   

  
   

   

  
√   

Επεηδή     ζα έρνπκε 

       

Επνκέλσο  ην   παίξλεη ηηκέο              θαη άξα  

                          

 

Πρόβλημα 3: Σε θύθιν (   ) ε    είλαη δηάκεηξνο θαη ην   ηπραίν ζεκείν ηνπ θύθινπ. Με 

πιεπξά    θαηαζθεπάδνπκε ηζόπιεπξν ηξίγσλν    , εθηόο ηνπ θύθινπ θαη θέξνπκε ηελ 

     . 

(α) Να δείμεηε όηη       . 

(β) Αλ       θαη   ηα κέζα ηνπ          θαη   , αληίζηνηρα λα δείμεηε όηη ην      είλαη 

ξόκβνο.  

Λύση: 

Καη’ αξρήλ ε    είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ   , δηόηη 

        θαη      . Άξα           

Τν ζεκείν   αλήθεη ζηνλ θύθιν, αθνύ ε    είλαη 

δηάκεηξνο.  

(α) Φέξνπκε ην απόζηεκα    ηεο ρνξδήο    θαη ηόηε 

ην   είλαη ην κέζνλ ηεο   .  

Σην νξζνγώλην ηξίγσλν      είλαη    
  

 
 : (1). 

Σην ηξίγσλν     , ην   είλαη ην κέζνλ ηεο    θαη 

ην   είλαη ην κέζνλ ηεο   . Άξα    
  

 
 : (2). 

Από (1), (2) έρνπκε      . 

(β) Σην ηξίγσλν     , ην   είλαη ην κέζνλ ηεο    

θαη ην   είλαη ην κέζνλ ηεο   , άξα     
  

 
 : (3). Σην ηξηγσλν      ην   είλαη ην κέζνλ 

ηεο    θαη ην   είλαη ην κέζνλ ηεο   , άξα     
  

 
 : (4). Από (3), (4) έρνπκε       , άξα 



ην      είλαη παξαιιειόγξακκν. Τέινο, ζην ηξίγσλν     , ην Θ είλαη ην κέζνλ ηεο ΜΗ θαη ην Ζ 

είλαη ην κέζνλ ηεο ΟΗ, άξα    
  

 
 
  

 
   . Σπλεπώο ην      είλαη ξόκβνο.     

 

Πρόβλημα 4: Οη καζεηέο κηάο ηάμεο Λπθείνπ ξώηεζαλ ηνλ θαζεγεηή ηνπο ησλ Μαζεκαηηθώλ 

λα ηνπο πεί ηηο ειηθίεο ησλ ηξηώλ παηδηώλ ηνπ. Εθείλνο ηνπο απάληεζε σο εμήο:  

«Το γινόμενο ηος πενηαπλάζιος ηηρ ηλικίαρ ηος μικπόηεπος παιδιού μος επί ηο ηεηπάγωνο ηος 

ηπιπλάζιος ηηρ ηλικίαρ ηος μεζαίος παιδιού μος ιζούηαι με ηον κύβο ηος διπλάζιος ηηρ ηλικίαρ ηος 

μεγαλύηεπος παιδιού μος. Ακόμα ηο γινόμενο ηων ηλικιών και ηων ηπιών παιδιών μος είναι 

μικπόηεπο ηος     ». 

Να βξείηε ηηο ειηθίεο ησλ παηδηώλ ηνπ θαζεγεηή.  

Λύση: 

Αλ νλνκάζνπκε    ηελ ειηθία ηνπ κηθξόηεξνπ παηδηνύ,   ηελ ειηθία ηνπ κεζαίνπ παηδηνύ θαη   

ηελ ειηθία ηνπ κεγαιύηεξνπ παηδηνύ ηόηε από ηα δεδνκέλα ηνπ πξνβιήκαηνο ζα έρνπκε: 

{
(  )(  )  (  )                ( )
                                    ( )

 

Από ηελ  ( ) ζα έρνπκε 

(  )(  )  (  )                         
Άξα από ηελ ηειεπηαία ζα έρνπκε όηη 

   ⁄                     

Πνιιαπιαζηάδνπκε ηελ ( ) κε     θαη έρνπκε 

        (   )       (   )                   

Επεηδή       ε ηειεπηαία εμίζσζε γίλεηαη 

                                                              ( ) 
Από ηελ ( ) ζα έρνπκε 

                         ( ) 
Η  ( ) ιόγσ ηεο ( ) γίλεηαη 

                                 ( ) 
 Αλ     αθνύ     ζα έρνπκε 

                               

άηνπν ιόγσ ηεο ( ). 
 Επνκέλσο      , θαη αθνύ     ζα πάξνπκε       

Άξα ,              Από ηελ ( ) παίξλνπκε 

            
   

  
               

Δειαδή    *             +. 

Αληηθαζηζηώληαο      ζηελ    ( ) ζα έρνπκε 

                                        

Δνθηκάδνληαο ηηο ηηκέο   *             + ε κόλε πεξίπησζε ν     λα είλαη ζεηηθόο αθέξαηνο 

είλαη όηαλ     θαη ηόηε                           

 Άξα νη ειηθίεο ησλ παηδηώλ ηνπ θαζεγεηή ζα είλαη 

(     )  (       ) 
 


