
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΕΠΑΡΧΙΑΚΟ ΔΙΑΓΩΝΙΜΟ 

ΝΟΕΜΒΡΙΟ 2015 

 

 

 

Ημερομθνία: 07/11/2015                                   Ώρα Εξζταςθσ: 10:00-12:00 

ΟΔΗΓΙΕ:  

1. Να λφςετε όλα τα θζματα, αιτιολογώντασ πλήρωσ τισ απαντήςεισ ςασ. 

2. Κάθε θζμα βαθμολογείται με 10 μονάδεσ. 

3. Να γράφετε με μπλε ή μαφρο μελάνι (τα ςχήματα επιτρζπεται με μολφβι). 

4. Δεν επιτρζπεται η χρήςη διορθωτικοφ υγροφ. 

5. Δεν επιτρζπεται η χρήςη υπολογιςτικήσ μηχανήσ.  

 

ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΑ 

 

Πρόβλημα 1 

α) Να δείξετε ότι για κάθε θετικό πραγματικό αριθμό   ιςχφει ότι: 
 

√  √    
 √    √ . 

β) Να υπολογίςετε την τιμή τησ παράςταςησ Α. 

  
 

  √  
 

 

√   √  
 

 

√   √  
     

 

√    √   
 

 

Λφςη 

α) 
 

√  √    
 

 

√  √    
 
√    √ 

√    √ 
 

√    √ 

     
 √    √  

 

β) Χρηςιμοποιώντασ το αποτζλεςμα ςτο (α) ερώτημα ζχουμε: 

 
 

  √  
 

 

√   √  
 

 

√   √  
     

 

√    √   
  

 √   √  √   √   √   √     √    √     

 √    √           

 

Πρόβλημα 2 

Ζςτω   και   θετικοί ακζραιοι αριθμοί τζτοιοι ώςτε  √   √  √   √   √       Να 

βρείτε την τιμή του    . 

 

Λφςη 

 √   √  √   √   √       

  √   √  √      √   √   

 √   √  √  √   √  √  √  √   

 √   √  

      

Αφοφ   και   θετικοί ακζραιοι αριθμοί τότε             ή            . 

Άρα      . 

Α’ ΛΤΚΕΙΟΤ 



Πρόβλημα 3 

Δίνεται κφκλοσ με διάμετρο    και εφαπτομζνη     Από ζνα ςημείο   του κφκλου φζρουμε 

τζμνουςα    η οποία όταν προεκταθεί, τζμνει τη    ςτο ςημείο  . Θ εφαπτομζνη του κφκλου ςτο 

ςημείο   τζμνει τη    ςτο ςημείο  . Να δείξετε ότι το τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ. 

 

Λφςη 

 

 

  ̂      (εγγεγραμμζνη που βαίνει ςε ημικφκλιο) 

Ζςτω   ̂    και   ̂    

Τότε         (από ορθογώνιο τριγ.    ) (1) 

  ̂    (θεώρημα χορδήσ εφαπτομζνησ) 

  ̂    (κατακορυφήν με   ̂  ) 

  ̂    (ςυμπλθρωματικι τθσ   ̂ ) 

  ̂    (ςυμπλθρωματικι τθσ   ̂ ) 

  ̂     (εξωτ. γωνία τριγ. ΕΔΒ) 

      ̂       (αθροιςμα γων. τριγ. ΓΕΔ) (2) 

 

Από (1) και (2)    ̂        ̂     ̂   ̂ 

Άρα το τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ. 

 

Πρόβλημα 4 

Το      είναι τετράγωνο με πλευρά       μονάδεσ. Ζνασ κφκλοσ περνά από τα ςημεία   και   

και εφάπτεται τησ πλευράσ   . Να υπολογίςετε  το μήκοσ τησ ακτίνασ του. 

 

Λφςη: 

 

Στο τρίγωνο ΒΘΗ  

      ,     ,     . 

Εφαρμόηοντασ το Πυκαγόρειο κεώρθμα ιςχφει: 

             

                

        

   
 

 
 μονάδεσ 

 


