
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

 

Ημεπομηνία: 10/12/16                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να ιύζεηε όια ηα ζέκαηα. Κάζε ζέκα βαζκνινγείηαη κε 10 κνλάδεο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη (ηα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζσηηθνύ πγξνύ. 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.  

Προτεινόμενες Λύσεις  

 

Πρόβλημα 1: α) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε      
 

 
           ηζρύεη 

   

(  √    )
  (  √    )

 
   

β) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ    , γηα ηηο νπνίεο αιεζεύεη ε αλίζσζε  

   

(  √    )
       

Λύση 
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β)  Έρνπκε δηαδνρηθά, γηα     
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Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 



απ’ όπνπ 

  
  

 
 

Σπλεπώο, 

    
 

 
       

  

 
  

 

 

 

 

Πρόβλημα 2: Αλ ν   είλαη ζεηηθόο αθέξαηνο κε    , λα απνδείμεηε όηη ην θιάζκα 

         

   
 

είλαη αθέξαηνο αξηζκόο.  

 

Λύση 

Παξαγνληνπνηνύκε ηελ παξάζηαζε            
                                                       

                                      
Άξα 

         

   
 

                     

   
 

 

Παξαηεξνύκε όηη ε παξάζηαζε           είλαη γηλόκελν πέληε δηαδνρηθώλ θπζηθώλ 

αξηζκώλ. 

Επνκέλσο  ην              θαη επίζεο ην             , αθνύ αλ έρνπκε πέληε 

δηαδνρηθνύο θπζηθνύο αξηζκνύ ηνπιαρηζηνλ έλαο δηαηξείηαη κε ην   θαη κε ην    
Επίζεο ηνπιάρηζηνλ δύν από ηνπο παξάγνληεο ηνπ γηλνκέλνπ είλαη άξηηνη θαη ηνπιάρηζηνλ έλαο 

δηαηξείηαη κε ην   θαη επόκέλσο ην γηλόκελν δηαηξείηαη θαη κε ην  . 

Επεηδή νη νηξηζκνί       είλαη πξώηνη κεηαμύ ηνπο, ζπκπεξαίλνπκε όηη ην γηλόκελν 

                       δηαηξείηαη κε ην          . Άξα ην θιάζκα  

         

   
 

είλαη αθέξαηνο αξηζκόο γηα       
 

 

 

Πρόβλημα 3: Αλ          
 

 
         , λα απνδείμεηε όηη ε ηηκή ηεο παξάζηαζεο 

  
     

       
 

     

       
 

είλαη   

  
   

  
 

 

Λύση 
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Πρόβλημα 4: Δίλεηαη νμπγώλην ηξίγσλν      . Από ηηο θνξπθέο       θέξνπκε θάζεηεο πξνο 

ηηο απέλαληη πιεπξέο ηνπ ηξηγώλνπ  θαη έζησ       ηα ίρλε ησλ θαζέησλ πάλσ ζηηο πιεπξέο   

         αληίζηνηρα. Ολνκάδνπκε   ην ζεκείν ηνκήο ησλ πςώλ          ηνπ ηξηγώλνπ. 

I. Αλ         ηα κέζα ησλ επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ             αληίζηνηρα, λα 

απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν      είλαη νξζνγώλην. 

II. Φέξνπκε ηελ εθαπηνκέλε     ηνπ θύθινπ πνπ δηέξρεηαη από ηηο θνξπθέο ηνπ 

νξζνγσλίνπ       ζην ζεκείν    Να απνδείμεηε όηη ε     είλαη παξάιιειε κε ηελ 

επζεία     
 

 

Λύση 

I. Επεηδή  ην ζεκείν   είλαη 

κέζνλ ηνπ    θαη   κέζνλ 

ηνπ   , ζα έρνπκε 

    
  

 
 

Επίζεο, ην ζεκείν   είλαη 

κέζνλ ηνπ    θαη   κέζνλ 

ηνπ   . Άξα έρνπκε 

    
  

 
      



Άξα ην ηεηξάπιεπξν      είλαη παξαιιειόγξακκν. 

Όκσο ζην ηξίγσλν     ,  ην ζεκείν   είλαη κέζνλ ηνπ    θαη   κέζνλ ηνπ   . 

Επνκέλσο  

    
  

 
             

Επεηδή όκσο      , έπεηαη όηη θαη              
Από ηηο             παίξλνπκε όηη      . Άξα ην παξαιιειόγξακκν      είλαη 

νξζνγώλην. 

 

II. Από ην νξζνγώλην ηξίγσλν      έρνπκε ,              .  

Όκσο ,          , επεηδή είλαη εγγεγξακκέλεο ζην ίδην ηόμν ηνπ θύθινπ πνπ 

πεξλά από ηηο θνξπθέο ηνπ νξζνγσλίνπ        Επνκέλσο, 

                        
Σην νξζνγώλην ηξίγσλν      ε    είλαη δηάκεζνο, άξα ην ηξίγσλν      είλαη 

ηζνζθειέο. Σπκπεξαίλνπκε ινηπόλ όηη          . Επνκέλσο ε πξνεγνπκελε 

ηζόηεηα γξάθεηαη, 

                                      

                        
Επεηδή όκσο ηα ηξίγσλα                είλαη νξζνγώληα θαη   ην κέζνλ ηεο θνηλήο ηνπο 

ππνηείλνπζαο   , ζα έρνπκε            . Δειαδή ππάξρεη θύθινο πνπ πεξλά από ηα 

ζεκεία        . Άξα 

                      

αθνύ είλαη εγγεγξακκέλεο ζην ίδην ηόμν      Από ηηο     θαη     παίξλνπκε 

 

          

Επεηδή όκσο νη δύν πιεπξέο απηώλ ησλ ίζσλ γσληώλ είλαη θάζεηεο       θαη είλαη θαη νη 

δύν νμείεο  ζα έρνπκε        Όκσο από ηελ ππόζεζε 

       

Άξα ,          

 


