
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΔΣΑΙΡΔΙΑ 

ΔΠΑΡΥΙΑΚΟ΢ ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

ΝΟΔΜΒΡΙΟ΢   2010 

 

Ημεπομηνία: 06/11/2010                     Ώπα εξέτασηρ: 10:00 -12:00 

Προτεινόμενες λύσεις 

1. Δίλεηαη  ε εμίζσζε  (   )    (   )       . 

(α) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ     γηα ηηο νπνίεο ε εμίζσζε έρεη δύν ξίδεο πξαγκαηηθέο 

θαη άληζεο.  

(β) Αλ        νη ξίδεο ηεο εμίζσζεο, λα βξείηε ην      ώζηε λα ηζρύεη  

(     )
    

   
  

Λύση 

(α)                           (   )   (   )(   )       
         . 

(β)           
 (   )

   
   θαη        

   

   
  . 

Έρνπκε, (     )
    

   
  

 (   ) 

(   ) 
 
(   ) 

(   ) 
  (   )   (   )      

(απνξξίπηεηαη)  ή     
 

 
 (δεθηή). 

 

2.  Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  ( )           θαη   ( )  √  |   |  

(α) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο    
 

 
 . 

(β)  Αλ     λα εμεηάζεηε αλ νξίδεηαη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε     ηεο  . Aλ 

νξίδεηαη ε     λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο θαη ηνλ ηύπν ηεο. 

Λύση 

 (α) Πεδίν νξηζκνύ ηεο    :      

Πεδίν νξηζκνύ ηεο    :    *       |   |   +  *     |   |   + 

 *          +   ,   -. 

Σην ζύλνιν   (     )  *     ( )   +  (   ) νξίδεηαη ε ζπλάξηεζε 

  
 

 
 κε ηύπν  ( )  

 ( )

 ( )
 
       

√  |   |
 . 

(β)   Οπζηαζηηθά ζέινπκε λα εμεηάζνπκε αλ αληηζηξέθεηαη ε ζπλάξηεζε  

 ( )  √  |   |  √     κε    ,   -. 

Εύθνια δηαπηζηώλνπκε όηη ε    είλαη  1-1 ζην  ,   -, άξα αληηζηξέθεηαη. 

Τύπνο θαη πεδίν νξηζκνύ ηεο                                           

{
  √   
     
   

 {

      

        
   

 {

      

      
   

 {
      

    √ 
 

Σπλεπώο     ( )       ,    [  √ ] . 

B΄ ΛΤΚΔΙΟΤ 

 



3. Αλ Η είλαη ην νξζόθεληξν (ζεκείν ηνκήο ησλ πςώλ) θαη R ε αθηίλα ηνπ 

πεξηγεγξακκέλνπ θύθινπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, λα απνδείμεηε όηη  

(α)             θαη   

(β)                   (           ). 

Λύση 

(α)  Τξίγσλν ΑΕΗ:     
  

    
 
  

   
 

Τξίγσλν  ΑΕΒ:            .  

Άξα     
        

   
 
           

   
         . 

(β)                 (            
     )     (                )       
(                       )       
(           ). 

 

4. Δίλεηαη ε γσλία       Πάλσ ζηηο πιεπξέο           ηεο γσλίαο παίξλνπκε 

αληίζηνηρα ηα ζεκεία                    έηζη ώζηε λα ηζρύεη          
              , όπσο θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. Αλ   είλαη ην ζεκείν 

ηνκήο ησλ επζεηώλ              , ε γσλία            
 θαη   ην ζπκκεηξηθό 

ηνπ            σο πξνο ηελ   , λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν        είλαη 

εγγξάςηκν. 

 

Λύση 

Έζησ             ηόηε                     (εμσηεξηθή γσλία ηνπ ηξηγώλνπ 

       ). Άξα                      .  

Σην ηξίγσλν έρνπκε:           
                   

 . 

Από ην ηξίγσλν       έρνπκε                       

Τειηθά από ην ηξίγσλν        ζα πάξνπκε  

          
                   

     ( )  

Επίζεο ην ηεηξάπιεπξν         είλαη ξόκβνο, γηαηί νη δηαγώληνη ηνπ ηέκλνληαη θάζεηα θαη 

δηρνηνκνύληαη, άξα                   
   (2). Επνκέλσο από ηηο (1) θαη (2) έρνπκε 

              

Δειαδή ην ηεηξάπιεπξν        είλαη εγγξάςηκν.  
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