
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΔΣΑΙΡΔΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

Ημεπομηνία: 10/12/11                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

 

ΠΡΟΣΔΙΝΟΜΔΝΔ΢  ΛΤ΢ΔΙ΢ 

Πρόβλημα 1:  

Να δείμεηε όηη ν αξηζκόο  

                

δηαηξείηαη κε ην 8 γηα θάζε    .  

Λύση 

                                                  

                  

                                                                           

                                              

Πρόβλημα 2:  

Αλ        κε    , λα ιπζεί ην ζύζηεκα  

 
 

     
  

 
   

      
  

  
   

  

 

Λύση 

 

Τν ζύζηεκα γξάθεηαη ηζνδύλακα 

 
            

               
   

            

                         
   

 

 
            

                  
  

            

           
    

         
   

  

 

Από όπνπ παίξλνπκε ηηο ιύζεηο             θαη             

 

 

 

 

 

Β΄ ΛΤΚΔΙΟΤ 

 



Πρόβλημα 3:  

Σε θάζε ηξίγσλν     λα δείμεηε όηη: 

 

α)                                                       

 

β) 

    

  
 
    

  
 
    

  
 
 

 
 

όπνπ          είλαη ηα ύςε ηνπ ηξηγώλνπ από ηηο θνξπθέο       αληίζηνηρα , θαη   είλαη 

ε αθηίλα ηνπ πεξηγεγξακκέλνπ θύθινπ ηνπ ηξηγώλνπ       

 

Λύση 

 

α)                                  

                                                                
        

       
      

                                                                                        

 

β)  Σην ηξίγσλν      είλαη  

                       θαη  

  

     

    

  
 
         

        
 

 

  
           

 

Αλάινγα έρνπκε 

    

  
 

 

  
           

θαη  

    

  
 

 

  
             

 

Πξνζζέηνπκε θαηά κέιε ηηο ηξεηο ηειεπηαίεο ζρέζεηο θαη, ιόγσ ηνπ (α), έρνπκε 
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Πρόβλημα 4:  

Δίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν              θαη   ην κέζν ηνπ     Έζησ ζεκείν    πάλσ 

ζηελ ππνηείλνπζα    θαη   εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ ηξηγώλνπ ηέηνηα ώζηε           

Αλ   ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ           θαη     ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο    κε 

ηηο επζείεο           αληίζηνηρα , λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν      είλαη 

παξαιιειόγξακκν. 

Λύση 

Φέξνπκε      , άξα ην ηεηξάπιεπξν      

είλαη εγγξάςηκν ηεηξάπιεπξν θαη άξα έρνπκε 

               (1). 

Επεηδή ηα         είλαη νκνθπθιηθά από ηελ 

ππόζεζε , από ην εγγξάςηκν ηεηξάπιεπξν 

     παίξλνπκε           (2). 

Από ηηο (1) θαη (2) έρνπκε           

θαη  επνκέλσο αθνύ         είλαη κέζα ησλ 

          ζα πάξνπκε 

  

  
 
  

  
 

  

  
 

     

     
 
  

  
  

  

  
 
  

  
  

Άξα           . Επνκέλσο           θαη αθνύ            Από ηηο 

ηειεπηαίεο ηζόηεηεο παίξλνπκε όηη  νη επζείεο           είλαη παξάιιειεο. Τειηθά από ην 

ζεώξεκα ηνπ Θαιή έρνπκε: 

  

  
 
  

  
         

Δειαδή      είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


