
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΕΠΑΡΧΙΑΚΟ ΔΙΑΓΩΝΙΜΟ 

ΝΟΕΜΒΡΙΟ 2015 

 

 

 

Ημερομηνία: 07/11/2015                                   Ώρα Εξέτασης: 10:00-12:00 

ΟΔΗΓΙΕ:  

1. Να λφςετε όλα τα θζματα, αιτιολογϊντασ πλήρωσ τισ απαντήςεισ ςασ. 

2. Κάθε θζμα βαθμολογείται με 10 μονάδεσ. 

3. Να γράφετε με μπλε ή μαφρο μελάνι (τα ςχήματα επιτρζπεται με μολφβι). 

4. Δεν επιτρζπεται η χρήςη διορθωτικοφ υγροφ. 

5. Δεν επιτρζπεται η χρήςη υπολογιςτικήσ μηχανήσ.  

 

ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΑ 

 

Πρόβλημα 1 

α) Να δείξετε ότι για κάθε θετικό πραγματικό αριθμό   ιςχφει ότι: 
 

√  √    
 √    √ . 

β) Να υπολογίςετε την τιμή τησ παράςταςησ Α. 

  
 

  √  
 

 

√   √  
 

 

√   √  
     

 

√    √   
 

 

Λφςη 

α) 
 

√  √    
 

 

√  √    
 
√    √ 

√    √ 
 

√    √ 

     
 √    √  

 

β) Χρηςιμοποιϊντασ το αποτζλεςμα ςτο (α) ερϊτημα ζχουμε: 

 
 

  √  
 

 

√   √  
 

 

√   √  
     

 

√    √   
  

 √   √  √   √   √   √     √    √     

 √    √           

 

Πρόβλημα 2 

Ζςτω   και   θετικοί ακζραιοι αριθμοί τζτοιοι ϊςτε  √   √  √   √   √       Να 

βρείτε την τιμή του    . 

 

Λφςη 

 √   √  √   √   √       

  √   √  √      √   √   

 √   √  √  √   √  √  √  √   

 √   √  

      

Αφοφ   και   θετικοί ακζραιοι αριθμοί τότε             ή            . 

Άρα      . 

Β’ ΛΤΚΕΙΟΤ 



Πρόβλημα 3 

Δίνεται η συνάρτηση  

     
           

      
       

 

 
    

 

 
 

Να προςδιορίςετε το πεδίο τιμϊν τησ    

Λφςη 

     
           

      
 

           

     
 

           

 
     

            
     

 
 

 

 
 

 
     

 

 
            

           

           

 
 

 
 

     

 
 

 

 
 

 
 

 
      

 

 
 

 

 
Πρόβλημα 4  

 

Δίνεται ςκαληνό τρίγωνο     με φψοσ    και διάμεςο      Από ςημείο   του φψουσ Α  
φζρουμε τισ    και    κάθετεσ αντίςτοιχα ςτισ    και       και   ίχνη των καθζτων ςτισ 
   και    .  Επίςησ προεκτείνουμε την     κατά τμήμα       και την    κατά τμήμα 
     . Αν οι    και    τζμνονται ςτο  , να αποδείξετε ότι 
Α)  Το τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ 
Β)  Το τετράπλευρο       είναι εγγράψιμο ςε κφκλο.  
Λύση  
Α) Τα τρίγωνα     και     είναι ορθογϊνια, 
ζχουν κοινή πλευρά την    και επίςησ ζχουν τισ 
      (δεδομζνο) δηλαδή τα τρίγωνα είναι 
ίςα μεταξφ τουσ.   
Ίςα τρίγωνα ζχουν τα αντίςτοιχα ςτοιχεία τουσ 
ίςα μεταξφ τουσ άρα   ̂    ̂   (1) 
                 και       (  μζςο 
    άρα το τετράπλευρο      είναι 
παραλληλόγραμμο αφου οι διαγϊνιοι του 
διχοτομοφνται ζτςι      . 
 
Προκφπτει ότι   ̂    ̂   (2) (εντόσ εναλλάξ )  
 
Από τισ ςχζςεισ (1) και (2) ζχουμε    ̂    ̂ άρα το 
τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ αφοφ οι παρα την βάςη του γωνίεσ είναι ίςεσ  



Β)          ̂     

         ̂     }    ̂    ̂       

Το τετράπλευρο      είναι εγγράψιμο διότι δφο 

απζναντι γωνίεσ του  (  ̂    ̂   είναι 
παραπληρωματικζσ.   
 

   ̂    ̂         βαίνουν ςτο ίδιο τόξο  
 

Από το τρίγωνο     ζχουμε   ̂        ̂     
 
Από τισ (3) και (4) προκφπτει ότι  

  ̂    ̂  (      ̂)  (      ̂)       

 
Δηλαδή το τετράπλευρο      είναι εγγράψιμο 

διότι οι δφο απζναντι γωνίεσ του (  ̂    ̂ ) είναι παραπληρωματικζσ.  
 
 
 


