
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΕΠΑΡΧΙΑΚΟ ΔΙΑΓΩΝΙΜΟ 

ΝΟΕΜΒΡΙΟ 2016 

 

 

 

Ημερομηνία: 12/11/2016                                   Ώρα Εξέτασης: 10:00-12:00 

ΟΔΗΓΙΕ:  

1. Να λφςετε όλα τα κζματα, αιτιολογϊντασ πλιρωσ τισ απαντιςεισ ςασ. 

2. Κάκε κζμα βακμολογείται με 10 μονάδεσ. 

3. Να γράφετε με μπλε ι μαφρο μελάνι (τα ςχιματα επιτρζπεται με μολφβι). 

4. Δεν επιτρζπεται θ χριςθ διορκωτικοφ υγροφ. 

5. Δεν επιτρζπεται θ χριςθ υπολογιςτικισ μθχανισ.  

 

ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΑ 

 

Πρόβλημα 1 

α) Να γράψετε τθν παράςταςθ        ωσ γινόμενο δυο τριωνφμων τθσ μορφισ         . 

β) Να αποδείξετε ότι για κάκε κετικό ακζραιο     , ο κετικόσ ακζραιοσ αρικμόσ      δεν είναι   

     ποτζ πρϊτοσ.      

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΗ ΛΤΗ: 

α) Η παράςταςθ        γράφεται 

       (    )      (    )  (  )  (       )(       ) 

β) Επομζνωσ από το (α) κα ζχουμε 

     (       )(       ) 

Και επειδι για     ιςχφει 

                  

Ο αρικμόσ      δεν είναι ποτζ πρϊτοσ.      

 

Πρόβλημα 2 

Αν ο αρικμόσ    είναι κετικόσ ακζραιοσ, να αποδείξετε ότι  

  
 

  
 
 

  
   

 

  
 
 

 
 
 

 
        

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΗ ΛΤΗ: 

Θα χρθςιμοποιιςουμε τθν μζκοδο τθσ Μακθματικισ επαγωγισ. 

Για     κα ζχουμε 

  
 

 
 
 

  
 
 

 
 
 

 
     
 

 
 
 

  
 
 

 
 
 

 
      
  

   
 
  

   
 

που ιςχφει. 

Υποκζτουμε ότι ιςχφει για     , δθλαδι 

  
 

  
 
 

  
   

 

  
 
 

 
 
 

 
            ( ) 

Θα αποδείξουμε ότι ιςχφει και για       

  
 

  
 
 

  
   

 

  
 

 

(   ) 
 
 

 
 
 

   
        ( ) 

Β’ ΛΤΚΕΙΟΤ 



Επομζνωσ από ( )     ( ) αρκεί να αποδείξουμε ότι 

 

 
 
 

 
   
 

 
 
 

   
      

 

(   ) 
 
 

 
 
 

   
      

 

(   ) 
 

 

 (   )
    

     
 

(   ) 
 
 

 
               

που ιςχφει. 

Επομζνωσ, θ πρόταςθ ιςχφει για κάκε        

 

Πρόβλημα 3 

Σε οξυγϊνιο τρίγωνο      φζρουμε το φψοσ   . Ο κφκλοσ ( ), διαμζτρου    τζμνει τισ πλευρζσ 
      ςτα ςθμεία     αντίςτοιχα. Η διχοτόμοσ τθσ γωνίασ      τζμνει τθν πλευρά    ςτο   και 
θ διχοτόμοσ τθσ γωνίασ      τζμνει τον κφκλο ( ) ςτο ςθμείο  .  
Να αποδείξετε ότι: α) Τα τρίγωνα     ,      είναι όμοια 
 

                                   β)  
  

  
 
  

  
 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΗ ΛΤΗ: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
α) Ζχουμε ότι 

                         ( ) 
γιατί οι γωνίεσ είναι εγγεγραμμζνεσ ςτο ίδιο τόξο του κφκλου διαμζτρου      
Όμοια , 

                ( )   
Επίςθσ, 

                ( )  
γιατί ζχουν πλευρζσ κάκετεσ. 
Από τισ ( )      ( ) παίρνουμε 

           
    

 
 
    

 
                      ( ) 

Από τισ ( )     ( ) ςυμπεραίνουμε ότι  
          

  
β) Από τθν ομοιότθτα των τριγϊνων προκφπτει 

  

  
 
  

  
         ( ) 

Από το κεϊρθμα των διχοτόμων ςτο τρίγωνο      κα ζχουμε 

Σχήμα 1 



  

  
 
  

  
      
  

  
 
  

  
      ( ) 

Από τισ ( )       ( ) κα ζχουμε 
  

  
 
  

  
 

 
Πρόβλημα 4  
α) Σε κάκε τρίγωνο      να αποδείξετε ότι (με   ςυμβολίηουμε το εμβαδόν του     ): 

(i)                         και   (ii)              
        

  
 

β) Αν   είναι εςωτερικό ςθμείο τριγϊνου       , ϊςτε                  , να     

     αποδείξετε ότι                 . 

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΗ ΛΤΗ: 

α) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(i) Από τον νόμο των ςυνθμιτόνων ςτο τρίγωνο      κα ζχουμε 

                                
    

   
                    

Όμωσ το εμβαδόν του τριγϊνου      γράφεται  

  
 

 
                    

Επομζνωσ, θ προθγοφμενθ ιςότθτα γίνεται 

                                  

 

(ii)  Εφαρμόηοντασ τθν ιςότθτα του  (i) τρείσ φορζσ κα ζχουμε 

    
        

  
 

 

    
        

  
 

 

    
        

  
 

Προςκζτοντασ, τισ προθγοφμενεσ εξιςϊςεισ κατά μζλθ ζχουμε, 

            
        

  
 

 

β) Αν συμβολίσουμε  

Σχήμα 2 



                              (        ) 

και τα εμβαδά των τριγϊνων 

                                      

εφαρμόηοντασ  τθν ςχζςθ (i) για τθν γωνία    ςτα τρία τρίγωνα                     κα 

πάρουμε αντίςτοιχα  

        
                       

                          
         

Προςκζτοντασ κατά μζλθ τισ τρείσ αυτζσ ιςότθτεσ κα ζχουμε 

    (        )   
                   

        

  
 

και από το  (ii)  ζχουμε 

               . 

 


