
 

 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 
ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ   ΔΙΑΓΩΝΙΜΟ  

  

 

Ημερομηνία: 06/12/2014                     Ώρα εξέτασης: 09:30 -12:30 

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΕ ΛΤΕΙ 

Πρόβλημα 1:  Αν       με       , να αποδείξετε ότι  
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Πρόβλημα 2:  Να αποδείξετε ότι ςε κάκε ζτοσ υπάρχει τουλάχιςτον μια Τρίτθ και                           
                         . 
 
Λύση 

 Αν θ χρονιά δεν είναι δίςεκτθ  
 
Έςτω ότι 13 Ιανουαρίου είναι θμζρα  . Τότε: 
13 Φεβρουαρίου κα είναι θμζρα     (μετά από 4 εβδομάδεσ και 3 θμζρεσ). 
13 Μαρτίου κα είναι και πάλι θμζρα     (μετά από 4 εβδομάδεσ και 0 θμζρεσ) 
13 Απριλίου κα είναι θμζρα     (μετά από 4 εβδομάδεσ και 3 θμζρεσ) 
13 Μαΐου κα είναι θμζρα           
13 Ιουνίου κα είναι θμζρα       
13 Ιουλίου κα είναι θμζρα     
13 Αυγοφςτου κα είναι θμζρα         
13 Σεπτεμβρίου κα είναι θμζρα     
13 Οκτωβρίου κα είναι θμζρα       
13 Νοεμβρίου κα είναι θμζρα     

Γ΄ ΓΤΜΝΑΙΟΤ 



13 Δεκεμβρίου κα είναι θμζρα     
 

 Αν θ χρονιά είναι δίςεκτθ  
 
Έςτω ότι 13 Ιανουαρίου είναι θμζρα  . Τότε: 
13 Φεβρουαρίου κα είναι θμζρα     (μετά από 4 εβδομάδεσ και 3 θμζρεσ). 
13 Μαρτίου κα είναι και πάλι θμζρα     (μετά από 4 εβδομάδεσ και 1 θμζρα) 
13 Απριλίου κα είναι θμζρα       (μετά από 4 εβδομάδεσ και 3 θμζρεσ) 
13 Μαΐου κα είναι θμζρα      
13 Ιουνίου κα είναι θμζρα       
13 Ιουλίου κα είναι θμζρα       
13 Αυγοφςτου κα είναι θμζρα     
13 Σεπτεμβρίου κα είναι θμζρα     
13 Οκτωβρίου κα είναι θμζρα         
13 Νοεμβρίου κα είναι θμζρα     
13 Δεκεμβρίου κα είναι θμζρα     
 
Και ςτισ δυο περιπτώςεισ υπάρχουν όλεσ οι θμζρεσ:  
                          και ςυνεπώσ μια τουλάχιςτον θμζρα του ζτουσ 
είναι Τρίτθ και 13. 
 
 
Πρόβλημα 3: Έςτω Ι το ςθμείο τομισ των διχοτόμων των γωνιών     τριγώνου                
                           και         . Στθν προζκταςθ τθσ    προσ το μζροσ του    
                       παίρνουμε ςθμείο  , τζτοιο ώςτε      . Να αποδείξετε ότι 
 

(α)       
    

 
     και     (β)      

    

 
 

 
 

Λύση 

 

Το τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ, αφοφ                  . 

Η    διχοτόμοσ τθσ γωνίασ     , άρα θ    μεςοκάκετοσ τθσ πλευράσ   . 



Άρα και το τρίγωνο     είναι ιςοςκελζσ. 

(α)                                
    

 
 

(β) Από το (α)                           
    

 
  ,  αφοφ το τρίγωνο     

είναι ιςοςκελζσ (     ) και θ      εξωτερικι του γωνία. 

 
Πρόβλημα 4: Να βρείτε όλα τα ηεφγθ ακεραίων (   ) που επαλθκεφουν τθν  
                        εξίςωςθ               . 
 
Λύση 

Έχουμε: 

                                 

 (    )  (    )       (    )  (    )       ( ) 

 

Θζτουμε               , όπου       ακζραιοι. Η  ( ) γράφεται: 

            √        ( ) 

 

Προφανώσ,                 *                + 

Όμωσ,    ακζραιοσ. Άρα, οι λφςεισ τθσ  ( )  είναι: 

(   ) (    ) (    ) (     ) (   ) (    ) (    ) (     ). 

 

Τελικά, για τθν  ( )  ζχουμε τισ λφςεισ: 

(   ) (    ) (    ) (     ) (   ) (    ) (    ) (     ) 

 


