
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΔΣΑΙΡΔΙΑ 

ΔΠΑΡΥΙΑΚΟ ΓΙΑΓΩΝΙΜΟ , ΝΟΔΜΒΡΙΟ   2010 

 

Ημεπομηνία: 06/11/2010                     Ώπα εξέτασηρ: 10:00 -12:00 

 

Προτεινόμενες λύσεις 

 

1. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    [   ]    κε ηύπν  ( )         . 

(α) Να κειεηήζεηε ηελ   σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. 

(β) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε   [   ]         √         
 

  . 

 

Λύζε 

(α)    ( )      (        ) ,     ( )            
 

 
 . 

  0  
 

 
    

  ( )  + 0 -  

    min   max   min 

Άξα    ζην δηάζηεκα (  
 

 
) θαη    ζην δηάζηεκα (

 

 
   ). 

Τν ζεκείν  (
 

 
   

 

  
√ 

 
 ) είλαη (νιηθό) κέγηζην ηεο  . Τα ζεκεία  (    ) θαη  (   ) είλαη ειάρηζηα 

ηεο  . 

(β)  Αθνύ ε   παξνπζηάδεη νιηθό κέγηζην ζην  
 

 
 , έρνπκε    [   ]  ( )    (

 

 
 )   

          
 
  

√ 

 
 √         

 
  

 
2. Αλ Η είλαη ην νξζόθεληξν (ζεκείν ηνκήο ησλ πςώλ) θαη R ε αθηίλα ηνπ πεξηγεγξακκέλνπ θύθινπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ, λα απνδείμεηε όηη  

(α)             θαη    (β)                   (           ). 

 

Λύση 

(α)  Τξίγσλν ΑΕΗ:     
  

    
 

  

   
,   

Τξίγσλν  ΑΕΒ:            .  

Άξα     
        

   
 

           

   
         . 

(β)                 (                 )  
    (                ) 

       (                       )        
(           ). 

 
3. Αλ νη ξίδεο            ηεο εμίζσζεο                 

είλαη δηαδνρηθνί όξνη αξηζκεηηθήο πξνόδνπ, λα απνδείμεηε όηη  (      )     . 

 

Λύση 

Αθνύ           ξίδεο ηεο εμίζσζεο, έρνπκε 

            (    )(    )(    )   

               (        ) 
  (              )         

απ’ όπνπ πξνθύπηνπλ νη ζρέζεηο 

{

             ( )

                

            ( )
  ( ) 

  

Γ΄ ΛΤΚΔΙΟΤ 

A 

B Γ 

Ε 

Δ 

Ζ 

H 

ω 



Επίζεο, επεηδή          είλαη δηαδνρηθνί όξνη α.π. , έρνπκε             ( ) 

Από  ( ) ( ) παίξλνπκε     
 

 
 θαη αληηθαζηζηώληαο ζηελ ( ) έρνπκε 

(     ) (
 

 
)          (

 

 
) (

 

 
)         

  (
 

 
)
 

             
      

 
 . 

Τέινο, αληηθαζηζηώληαο ζηελ ( ), έρνπκε    
 

 
 
      

 
     (      )      . 

 
4. Δίλεηαη ε γσλία       Πάλσ ζηηο πιεπξέο           ηεο γσλίαο παίξλνπκε αληίζηνηρα ηα ζεκεία 

                   έηζη ώζηε λα ηζρύεη                          , όπσο θαίλεηαη 

ζην παξαθάησ ζρήκα. Αλ   είλαη ην ζεκείν ηνκήο ησλ επζεηώλ             , ε γσλία        
    θαη   ην ζπκκεηξηθό ηνπ            σο πξνο ηελ   ,  

(α) λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν        είλαη εγγξάςηκν. 

(β) αλ (C) ν πεξηγεγξακκέλνο θύθινο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ         λα ππνινγίζεηε ζπλαξηήζεη ηνπ   

ην εκβαδόλ ηνπ κεηθηόγξακκνπ ηξηγώλνπ πνπ ζρεκαηίδεηαη από ηα επζύγξακκα ηκήκαηα          

θαη ην κηθξόηεξν ηόμν     ̂ ηνπ θύθινπ (C). 

 
 

Λύση 

(α) Έζησ          ηόηε 

                   
(εμσηεξηθή γσλία ηνπ ηξηγώλνπ 

       ). 

Άξα                    . 

Σην ηξίγσλν έρνπκε         
                      . 

Από ην ηξίγσλν       έρνπκε 

                

      
Τειηθά από ην ηξίγσλν        ζα πάξνπκε:                                ( ) 

Επίζεο ην ηεηξάπιεπξν         είλαη ξόκβνο, γηαηί νη δηαγώληνη ηνπ ηέκλνληαη θάζεηα θαη 

δηρνηνκνύληαη, άξα                     (2). Επνκέλσο από ηηο (1) θαη (2) έρνπκε        
      . Δειαδή ην ηεηξάπιεπξν        είλαη εγγξάςηκν.  

(β) Από ηνλ λόκν ησλ ζπλεκηηόλσλ ζην ηξίγσλν       έρνπκε 

(    )
                   (    )

    (  √ ). 

Αλ   ην θέληξν ηνπ θύθινπ (C), ην ηξίγσλν       είλαη ηζόπιεπξν, άξα ε αθηίλα ηνπ είλαη  

        √  √  

Άξα ην εκβαδόλ   ηνπ κεηθηόγξακκνπ ηξηγώλνπ είλαη: 

         
           (   )  

 

 
         

      

    
 

 

 
         

 
  

 
   (

 

  
 

 

 
)  

  

 
 

  (  √ )(   )

  
   

  (    √   √   )

  
  

 

 


