
 

 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

Ημεπομηνία: 6/12/14                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να ιύζεηε όια ηα ζέκαηα .Κάζε ζέκα βαζκνινγείηαη κε 10 κνλάδεο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη (ηα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζσηηθνύ πγξνύ. 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.  

 

Πρόβλημα 1: Δίλεηαη ην ζύλνιν   δηαδνρηθώλ θπζηθώλ αξηζκώλ   *                 +. 

Αλ, δηαγξάθνληαο δύν δηαδνρηθνύο αξηζκνύο ηνπ ζπλόινπ  , ν κέζνο όξνο ησλ ππόινηπσλ 

αξηζκώλ ηνπ ζπλόινπ είλαη  
   

 
 , ηόηε 

(α) Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηνπ   

(β) Να βξείηε ηνπο αξηζκνύο πνπ δηαγξάςακε. 

Προτεινόμενη λύση: 

(α) Έζησ όηη νη δύν δηαδνρηθνί θπζηθνί αξηζκνί πνπ δηαγξάθνπκε είλαη νη   θαη     . 

        Τόηε ζα έρνπκε: 

 
 (   )

  (    )

   
 

   

 
 

                                       . 

Αθνύ νη      είλαη θπζηθνί αξηζκνί, από ηελ πην πάλσ εμίζσζε πξνθύπηεη όηη ην   πξέπεη λα 

είλαη άξηηνο αξηζκόο. Έζησ ινηπόλ όηη          . 

                                      

                             (   ). 

Από ηελ ηειεπηαία εμίζσζε πξνθύπηεη όηη ην (   ) πξέπεη λα είλαη πνιιαπιάζην ηνπ  . Έηζη, 

           θαη αθνύ       , έρνπκε: 

          (   )      (    )                     . 

Τα        *                 +. Τόηε ηζρύεη : 

                                      . 

Λύλνληαο ηηο αληζώζεηο                   

Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 



     ( Μνλαδηθή ιύζε)  θαη      (    )    . 

(β) Αληηθαζηζηώληαο      ζηελ εμίζσζε                   ζα έρνπκε 

   (  )                            

 

Επνκέλσο νη αξηζκνί πνπ δηαγξάθνπκε είλαη   θαη    

 

Πρόβλημα 2: Να βξείηε όινπο ηνπο αθέξαηνπο   ηέηνηνπο ώζηε ε εμίζσζε  

   (   )      
   

 
   

λα έρεη ξεηέο ξίδεο.   

Προτεινόμενη λύση: 

Γηα λα έρεη ε δεδνκέλε εμίζσζε ξεηέο ξίδεο ζα πξέπεη ε δηαθξίλνπζα ηεο 

  (   )   (     
   

 
)             

λα είλαη ηέιεην ηεηξάγσλν. Αλ ε παξάζηαζε             είλαη ηέιεην ηεηξάγσλν ζα 

είλαη ηέιεην ηεηξάγσλν θαη ε παξάζηαζε 

 (          )                 

Δειαδή γηα      ζα έρνπκε 

                  (  )    (  )                 

 (     )     (       )(       )      

Αθνύ νη     είλαη αθέξαηνη αξηζκνί θαη ν αξηζκόο    είλαη πξώηνο αξηζκόο έρνπκε ηηο εμήο 

πεξηπηώζεηο: 

 {
         
          

                

 

 {
          
           

                 

 

 {
          
         

                

 

 

 {
           
          

                 

 

Γηα        θαη       έρνπκε               . Άξα ε εμίζσζε  

   (   )      
   

 
   

 έρεη ξεηέο ξίδεο γηα ηηο ηηκέο         θαη      .  

 

 

 

 

 



Πρόβλημα 3: (α) Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  ( )         ,    ). Να κειεηήζεηε ηελ   σο 

πξνο ηελ κνλνηνλία ηεο. 

(β) Αλ       είλαη γσλίεο ηξηγώλνπ      λα απνδείμεηε όηη  

(   
 

 
   

 

 
)  (   

 

 
   

 

 
)  (   

 

 
   

 

 
)    

 

Προτεινόμενη λύση: 

(α) Παξαγσγίδνληαο ηελ ζπλάξηεζε   έρνπκε 

  ( )       

Η εμίζσζε   ( )         , έρεη κνλαδηθή ιύζε ζην ,    ) ην      Άξα 

  ( )           (   ) και   ( )           (    ) 

θαη αθνύ ε    είλαη ζπλερήο ζην ,    ) έρνπκε όηη ε ζπλάξηεζε  ( )       είλαη 

 Γλεζίσο θζίλνπζα ζην ,    - θαη  

 Γλεζίσο αύμνπζα ζην ,    )  
(β) Επεηδή       είλαη γσλίεο ηξηγώλνπ      έρνπκε 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

Επνκέλσο παίξλνπκε 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

θαη από ηελ κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο   ( )       ζην δηάζηεκα .  
 

 
/ ζα έρνπκε 

   
 

 
    (

 

 
 

 

 
)    

 

 
     ( )  

Όκνηα παίξλνπκε 

   
 

 
   

 

 
         ( )    θαη      

 

 
   

 

 
         ( )     

Πξνζζέηνληαο ηηο  ( ) ( )  θαη  ( )  ζα έρνπκε 

   
 

 
    

 

 
    

 

 
   

 

 
   

 

 
   

 

 

 (   
 

 
   

 

 
)  (   

 

 
   

 

 
)  (   

 

 
   

 

 
)     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Πρόβλημα 4: Δίλεηαη ηξίγσλν      κε       θαη ν πεξηγεγξακκέλνο θύθινο ηνπ (   ). 

Οη δηρνηόκνη (  ) θαη  (  ) ησλ γσληώλ    θαη    ηνπ ηξηγώλνπ ηέκλνπλ ηνλ θύθιν (   ) 

ζηα ζεκεία   θαη   αληίζηνηρα. Έζησ   ην ζεκείν ηνκήο ησλ (  ) θαη  (  ). Από ην ζεκείν   

θέξνπκε παξάιιειε επζεία ( ) πξνο ηελ    ε νπνία ηέκλεη ηελ επζεία    ζην ζεκείν  . Να 

απνδείμεηε όηη : (α) Τα ηξίγσλα      θαη      είλαη ίζα 

                           (β) ε    είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο     .  

Προτεινόμενη λύση: 

(α) ε γσλία      σο εμσηεξηθή γσλία ηνπ ηξηγώλνπ      είλαη 

      
 

 
  

 

 
 

Επίζεο 

                
 

 
      

Όκσο, ε γσλία       είλαη εγγεγξακκέλε 

γσλία ζηνλ θύθιν, άξα           

 
 

 
  

Επνκέλσο  

      
 

 
  

 

 
 

Δειαδή,           . Άξα ην ηξίγσλν 

     είλαη ηζνζθειέο. 

Όκνηα απνδεηθλύνπκε όηη  

           
 

 
  

 

 
 

θαη άξα ην ηξίγσλν       είλαη ηζνζθειέο. 

Από ηα πξνεγνύκελα ηζνζθειή ηξίγσλα ζπκπεξαίλνπκε όηη:       ,       θαη 

         . Άξα ηα ηξίγσλα      θαη      είλαη ίζα. 

(β) Από ηα παξαπάλσ έρνπκε όηη ζεκεία   θαη   είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ηελ επζεία   , 

θαη επνκέλσο ε    είλαη κεζνθάζεηε ηνπ     Λόγσ ζπκκεηξίαο έρνπκε όηη: 

           

Αλ ε παξάιιειε ( ) πξνο ηελ   , ηέκλεη ηνλ θύθιν ζην ζεκείν   ζα έρνπκε 

          

θαη ιόγσ ηεο παξαιιειίαο 

               

Επνκέλσο  

          

θαη αθνύ  

               

παίξλνπκε όηη           , δειαδή ε    είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο     .  

 


