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ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΑ 
Θέμα 1  
 

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ  ( )   √    με      και       και ιςχφουν οι προχποκζςεισ του 
Θ.Μ.Τ. ςτο διάςτθμα       με   (   ). Να αποδείξετε ότι  

Α) 
   

 √   
 √    √    

Β) 
   

 √   
 √    √    

   

 √    
 

 
Λφςθ 

 ( )   √      ζτςι   ( )  
 

√   
  

 
Α) Ιςχφουν οι προχποκζςεισ του Θ.Μ.Τ άρα : 

  ( )  
 √     √   

   
 

 
 

√   
 

 (√    √   )

   
 

 
   

 √   
 √    √    (*) 

 

Β)   ( )  
 

√   
 ζτςι για      ιςχφει ότι  ( ) αφξουςα  

Η  ( ) είναι αφξουςα άρα για   (   ) ιςχφει   ( )   ( )   ( ) 

 √     √     √    

       
 

√   
 

 

√   
 

 

√   
 

  
   

 √   
 

   

 √   
 

   

 √   
 

 

Από (*)  
   

 √   
 √    √    

   

 √   
 

Άρα   
   

 √   
 √    √    

   

 √   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γ΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 
 



Θέμα 2  

 

Έζηω  ( )  
 ( )

    
 ,         ( )   , θαη        ( )  

 

 
. Να βξεζεί ε  ( ). 

 
Λφςθ 

       ( )      Τν  ( ) είλαη πνιπώλπκν β΄βαζκνύ κε ζπληειεζηή ηνπ    ην 5. 

 

L=       ( )        
 ( )

    
       

 ( )

(   )(   )
. Αθνύ ην όξην ππάξρεη θαη ηζνύηαη κε 

 

 
 

ζεκαίλεη ε κηα ξίδα ηνπ  ( ) είλαη ην 2, ώζηε λα γίλεηαη απινπνίεζε θαη λα κελ κεδελίδεηαη 

ν παξνλνκαζηήο. 

  ( )   (   )(    ) 

         
 (   )(    )

(   )(   )
       

 (    )

(   )
 

 

 
  

  
 (    )

(   )
 

 

 
 

      

 
 

 

 
                 

 

 
 

  ( )   (   ) (  
 

 
)              

 
  
Θ έμα 3  

 

Σην δηπιαλό ζρήκα δύν κηθξνί θύθινη ηέκλνληαη κεηαμύ ηνπο θαη 

εθάπηνληαη ελόο κεγαιύηεξνπ θύθινπ. Τα ζεκεία         

βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία θαη           .   

Να ππνινγίζεηε ην εκβαδό ηνπ ζθηαζκέλνπ ρωξίνπ.   

 
Λφςθ 
Ζςτω   : Το εμβαδό του Μεγάλου Κφκλου 

   : Το εμβαδό ενόσ από τουσ Μικροφσ Κφκλου 
  : Το εμβαδό τθσ Τομισ των μικρών Κφκλων. 
 

Τότε το ηθτοφμενο εμβαδό (    ) υπολογίηεται από τθ ςχζςθ 
               . 
Για τον υπολογιςμό του    εργαηόμαςτε ωσ εξισ:  
Φζρουμε τα ευκφγραμμα τμιματα               .  
Ιςχφει ότι                          
Άρα τα τρίγωνα    και     είναι ιςόπλευρα που ςθμαίνει το    
αποτελείται από δφο κυκλικά τμιματα κφκλων ακτίνασ      και 
γωνίασ     . 

     (     
   

   
 

 

 
      (   ))   (

 

 
 

 

 

√ 

 
)  

  

 
 

√ 

 
  

                 (
 

 
)
 

    
  

 
 

√ 

 
 (

    

  
 

√ 

 
)      

 
Θέμα 4  
 

Μηα ππνινγηζηηθή κεραλή ππνινγίδεη (πξνζεγγηζηηθά) ηηο δπλάκεηο ηνπ αξηζκνύ   (δειαδή 

ηηο ηηκέο ηνπ    γηα δηάθνξεο ηηκέο ηνπ  ) ρξεζηκνπνηώληαο ην άζξνηζκα     
  

 
. 

(α) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε     ε πξνζέγγηζε ηεο ππνινγηζηηθήο κεραλήο είλαη 

κηθξόηεξε από ηελ πξαγκαηηθή ηηκή ηνπ   . 



(β) Γηα πνηεο ζεηηθέο ηηκέο ηνπ   είλαη θαιή ε πξνζέγγηζε ηεο ππνινγηζηηθήο κεραλήο (έρεη 

κηθξόηεξν ζθάικα); Γηα ηηο ηηκέο θνληά ζην   ή γηα πην κεγάιεο ηηκέο; Να αηηηνινγήζεηε 

επαξθώο ηελ απάληεζε ζαο. 

 

Λφςθ 
 (α) 

Ορίηεται θ ςυνάρτθςθ:  ( )         
  

 
  που μασ δίνει το ςφάλμα του υπολογιςμοφ τθσ 

υπολογιςτικισ μθχανισ. 

  ( )         
   ( )       

    ( )              
Επομζνωσ θ    ( ) είναι αφξουςα, άρα 

   ( )     ( )                 
Επομζνωσ θ   ( ) είναι αφξουςα, άρα 

  ( )    ( )                   
Επομζνωσ θ  ( ) είναι αφξουςα, άρα 

 ( )   ( )                   
Συνεπώσ ζχουμε  ( )           , άρα 

       
  

 
            

Επομζνωσ θ πραγματικι τιμι του    είναι μεγαλφτερθ από τθν προςζγγιςθ που δίνει θ 
υπολογιςτικι μθχανι. 
 
(β) 
Η  ( ) μασ δίνει το ςφάλμα του αποτελζςματοσ τθσ υπολογιςτικισ μθχανισ. Αποδείξαμε ότι θ  ( ) 
είναι αφξουςα ςυνάρτθςθ για    . Επομζνωσ όςο αυξάνονται οι τιμζσ του  , αυξάνονται κι οι 
τιμζσ τθσ ςυνάρτθςθσ, άρα ουςιαςτικά αυξάνεται το ςφάλμα τθσ υπολογιςτικισ μθχανισ. Επομζνωσ 
μικρότερο ςφάλμα ζχουμε για τιμζσ του   κοντά ςτο  . 

 


