
 

 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ  ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

ΠΑΓΚΤΠΡΙΟ΢   ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢  

  

Ημεπομηνία: 12/12/15                     Ώπα εξέτασηρ: 09:30 -12:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να ιύζεηε όια ηα ζέκαηα .Κάζε ζέκα βαζκνινγείηαη κε 10 κνλάδεο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη (ηα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζσηηθνύ πγξνύ. 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.  

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΕ΢ ΛΤ΢ΕΙ΢ 

Πρόβλημα 1: Να βξείηε ην άζξνηζκα όισλ ησλ ζεηηθώλ αθεξαίσλ αξηζκώλ  , έηζη ώζηε ην 

   λα είλαη πεληαςήθηνο αξηζκόο θαη ην    λα δηαηξεί ην   . 

 

Λύση:  Θα έρνπκε όηη                  

Αλαιύνληαο ην    ζε γηλόκελν πξώησλ παξαγόλησλ ζα έρνπκε           

Γηα λα είλαη ην δεύηεξν κέξνο ηέιεην ηεηξάγσλν ζα πξέπεη λα έρνπκε               

Τόηε                                           

Αθνύ όκσο ην    είλαη πεληαςήθηνο αξηζκόο ζα πάξνπκε 

                         √   

Αληηθαζηζηώληαο ην       ζα έρνπκε             √           
   

  
   

   

  
√   

Επεηδή     ζα έρνπκε            

Επνκέλσο  ην   παίξλεη ηηκέο              θαη άξα  

                          

Οη αξηζκνί απηνί απνηεινύλ Αξηζκεηηθή πξόνδν κε πξώην όξν             θαη 

δηαθνξά        Άξα        (        )     
    

 
        . 

 

Πρόβλημα2: Αλ            
 

 
 , λα δείμεηε όηη                  

 

        . 

 

Λύση:             
 

 
              

 

 
                     .  

Άξα                 . 

                 (    )    (     )    

      (
       

 
)
   

 (
       

 
)
   

 

                                                                        (
 

 
)
   

 (
 

 
)
   

   

                                                                         
 

    . 

Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 



Πρόβλημα 3: Δίλνληαη δύν ίζνη θύθινη (  ) θαη (  ) κε θέληξα   θαη   αληίζηνηρα νη νπνίνη 

ηέκλνληαη ζηα ζεκεία   θαη  . Από ην ζεκείν   θέξνπκε θάζεηε ζηελ επζεία    ε νπνία 

ηέκλεη ηνλ θύθιν (  ) μαλά ζην ζεκείν  . Με θέληξν έλα ηπραίν ζεκείν   ηνπ     θαη 

αθηίλα    θέξνπκε θύθιν ( ) πνπ ηέκλεη ηνπο θύθινπο (  ) θαη (  ) ζηα ζεκεία   θαη   

αληίζηνηρα. Αλ ε επζεία    ηέκλεη ηνλ (  ) ζην ζεκείν   θαη ηνλ (  ) ζην ζεκείν  , λα 

απνδείμεηε: 

α) Τν ηεηξάπιεπξν      είλαη παξαιιειόγξακκν. 

β)       

γ) Τα ζεκεία         είλαη νκνθπθιηθά. 

 

Λύση: 

Καη’ αξρήλ ε    είλαη εθαπηνκέλε ηνπ θύθινπ ( ) ζην   θαη έηζη               

θαη ζπλεπώο ε    είλαη δηάκεηξνο ηνπ θύθινπ (  ). Επίζεο, επεηδή νη θύθινη (  ) και (  ) είλαη 

ίζνη, ηα ηόμα    ̂ θαη    ̂ είλαη ίζα θαη ζπλεπώο           (ζρήκα). 

α)                         , άξα        ( ). 

               θαη αθνύ          , κε αθαίξεζε παίξλνπκε          , απ’ 

όπνπ       ( ). Από ηηο (1) θαη (2) πξνθύπηεη όηη ην      είλαη παξαιιειόγξακκν. 

β)  Επεηδή ην      είλαη παξαιιειόγξακκν, νη δηαγώληνί ηνπ δηρνηνκνύληαη, άξα 

      ( ). 

Τν      είλαη παξαιιειόγξακκν είλαη παξαιιειόγξακκν, δηόηη:            

         , άξα       θαη                              , 

άξα      . Σπλεπώο νη δηαγώληνη ηνπ      δηρνηνκνύληαη, απ’ όπνπ  

      ( ). 

Από ηηο (3), (4) έρνπκε                   . 

γ)     είλαη δηάκεηξνο ηνπ θύθινπ (  ) θαη  

                                      , αθνύ ην ηξίγσλν      είλαη 

ηζνζθειέο θαη      εμσηεξηθή ηνπ γσλία. Άξα          , ζπλεπώο ην ηεξάπιεπξν      είλαη 

εγγξάςηκν, δειαδή ηα ζεκεία         είλαη νκνθπθιηθά. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Πρόβλημα 4: Να βξείηε ηνλ επόκελν, θαζώο θαη ηνλ κεγαιύηεξν όξν ηεο αθνινπζίαο 

 

   
 

 

   
 

 

   
 
  

   
   

 δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.   

 

Λύση: Παξαηεξνύκε όηη νη αξηζκεηέο ησλ θιαζκάησλ             γξάθνληαη 

                δειαδή απνηεινύλ αθνινπζία κε γεληθό όξν         

Επίζεο νη παξνλνκαζηέο ησλ θιαζκάησλ ηεο αθνινπζίαο                    γξάθνληαη 

                                      δειαδή απνηεινύλ αθνινπζία κε 

γεληθό όξν             Επνκέλσο ν γεληθόο όξνο ηεο δεδνκέλεο αθνινπζίαο είλαη 

   
  

  
 

  

       
     

Άξα ν επόκελνο ησλ δεδνκέλσλ όξσλ ηεο αθνινπζίαο ζα είλαη 

  

        
 

  

   
 

 

  
  

Γηα λα πξνζδηνξίζνπκε ηνλ κέγηζην όξν  ζεσξνύκε ηελ ζπλάξηεζε 

 ( )  
  

       
          

Παξαγσγίδνληαο  ηελ ζπλάξηεζε έρνπκε 

  ( )  
  (       )    (   )

(       ) 
 

 (        )

(       ) 
 

Πηζαλά αθξόηαηα ζα έρνπκε γηα   ( )     (        )      
  

√ 
     

Επεηδή   ( )    γηα   
  

√ 
   θαη   ( )    γηα   

  

√ 
   ηόηε ε    είλαη γλεζίσο θζίλνπζα 

ζην δηάζηεκα (  
  

√ 
  ),  γλεζίσο αύμνπζα ζην δηάζηεκα (

  

√ 
     )  θαη αθνύ ε   είλαη 

ζπλερήο ζην   
  

√ 
 , ζα έρνπκε νιηθό κέγηζην γηα ηελ   ζην   

  

√ 
   

Παξαηεξνύκε επίζεο όηη  

  
  

√ 
               ( )   ( ) 

Επνκέλσο ν κεγαιύηεξνο  όξνο ηεο αθνινπζίαο  είλαη ν  

   
  

    
 


