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                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ  
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                       ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  
                                                                                   ΧΡΟΝΟΣ: 2:30΄ ώρες                                                           
ΤΑΞΗ: A΄ Ενιαίου Λυκείου                                       ΩΡΑ: 7:45΄- 10:15΄ 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ : 

(α) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες. 

(β) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής, που  

      φέρει τη σφραγίδα του σχολείου. 

(γ) Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με  

       μολύβι). 
(δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
(ε) Σε όλες τις ασκήσεις να φαίνεται ο τρόπος επίλυσης τους. Ορθές απαντήσεις  

      χωρίς την παρουσίαση της επίλυσης τους δε θα λαμβάνονται υπόψη. 

(στ) Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας. 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄ :  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. 
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
1. Να σχηματίσετε εξίσωση δευτέρου βαθμού με ρίζες 3x1    και 7x2  . 

 
2. Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κύβου είναι 96 cm2. Να υπολογίσετε τον όγκο του. 
 

3. Το σύστημα  
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1     είναι συμβιβαστό. Να αποδείξετε ότι:  κ = 2λ - 1. 

 

4. Να δείξετε ότι:  
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  . 

 
 

5. Ο βαθμός στο μάθημα της Ιστορίας ενός μαθητή της Α΄ Λυκείου το Α΄ τετράμηνο ήταν   

    13, το Β΄ τετράμηνο ήταν 12 και στις τελικές γραπτές εξετάσεις ο μαθητής 

    βαθμολογήθηκε με 9. Να βρείτε το μέσο όρο του στο μάθημα της Ιστορίας εάν  

    γνωρίζετε ότι το κάθε τετράμηνο λαμβάνει βαρύτητα 35% και οι τελικές γραπτές  

    εξετάσεις λαμβάνουν το 30% της συνολικής βαθμολογίας. 

 

6. Αν 21 xx  ,  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  035x2x2  , χωρίς να τη λύσετε να  

    υπολογίσετε την αριθμητική τιμή των παραστάσεων:  

      (α)  2
212

2
1 x4xx4xΑ                  και                         (β)  
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7.  Αν 
5

3
συνθ   και 00 270θ180  , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της  

     παράστασης :
4σφθ1

5συνθ15ημθ
Α




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8. Δίνεται κύκλος με κέντρο Κ(2, 2) . Αν Β(1,5) είναι σημείο του κύκλου, να βρείτε την εξίσωση  

   της εφαπτομένης του κύκλου στο σημείο  Β. 

 

9. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 090ΒΓΑ ˆ , 

   030ΓΒΑ ˆ , και 32ΒΓ   cm. Να βρείτε την περίμετρο του  

   τριγώνου ΑΒΓ. 

 

 

10. Να λύσετε το σύστημα: 
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11. Από την κορυφή Α του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ φέρουμε ευθεία (ε) που τέμνει την  

      ΒΓ στο Ε και την προέκταση της ΔΓ στο Ζ. Να δείξετε ότι: (ΒΕ)(ΔΖ) = (ΑΒ)(ΑΔ). 

 
 
12. Αν 43  x  και 1ψ2   να βρείτε μεταξύ ποιων αριθμών βρίσκονται οι  

      παραστάσεις :  ψxA      και    xψB 5 . 

 
 
 

13. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος (Κ,R),    

    xΒΓΔ ˆ  και 0152xΓΒΔ ˆ . Η ευθεία ΕΖ  

     είναι εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο  

     του Γ και το τόξο ΑΗΓ έχει μέτρο 800. Να  

     βρείτε τις γωνίες ΚΑΓ , ΑΚΓ , ΕΓ ΔΖ,ΓΚ , ΒΔΓ ˆˆˆˆˆ      

     δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

14. Να λύσετε την ανίσωση: 
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15. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση  

     της συνάρτησης με τύπο   γβxαxxf 2  , με α ≠ 0.  

     Δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας, να βρείτε: 

     (α) Το πεδίον τιμών της  f(x).  

     (β) Το πρόσημο του  α  και την τιμή του  γ. 

(γ) Το πρόσημο της διακρίνουσας της εξίσωσης  f(x)=0. 

(δ) Τις συντεταγμένες της κορυφής της παραβολής. 

(ε) Τις τιμές του  x , για τις οποίες    0xf  . 

 
 
 
 

 
ΜΕΡΟΣ Β΄ : Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.  
 

1. Δίνεται η εξίσωση:  2x - 2μ-2 x+μ-1=0 . Να βρείτε τις πραγματικές τιμές του μ για τις 

    οποίες η εξίσωση έχει: 

    (α) Ρίζες αντίστροφες. 

    (β) Το άθροισμα των ριζών της από το 3 μέχρι και το 8. 

    (γ) Δύο ρίζες πραγματικές και ίσες. 

 

2. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(-2,3) , Β(4,5) και Γ(3,8). 

   (α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο στο B. 

   (β) Να βρείτε το μήκος της υποτείνουσας ΑΓ. 

   (γ) Την εξίσωση της διαμέσου ΓΜ. 

   (δ) Τις πραγματικές τιμές του μ και του ν , ώστε η ευθεία (ε2):  2ψ =  μ  - μ x + ν - 1 , να  

        είναι παράλληλη με τη διάμεσο ΓΜ του τριγώνου ΑΒΓ. 

 

3. Από σημείο Ο εκτός του κύκλου (Κ,R) φέρουμε την εφαπτόμενη ΟΑ και την τέμνουσα  

    ΟΒΓ. Η τέμνουσα ΟΒΓ δεν περνά από το κέντρο του κύκλου και (ΟΒ) < (ΟΓ). Να 

    αποδείξετε ότι : 

(α) Τα τρίγωνα  ΟΑΒ και ΑΟΓ είναι όμοια  και                          

(β)   
 
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ΟΒ

(ΑΓ)

ΑΒ
2

2

  .     

 

 
 



4 
 

4. (α) Να δείξετε ότι: 
 
 

 
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0 0

0

συν 90 -x 1+συν 180 +x
+ =2στεμx

1-συν -x ημ 180 -x
. 

 

    (β) Να λύσετε την εξίσωση:   321x3 2
 . 

 
 

5. (α) Να λύσετε και να διερευνήσετε την εξίσωση:    5λ2xλ4xλ2    για τις διάφορες  

         πραγματικές τιμές της παραμέτρου λ. 

    (β) Να βρείτε για ποια πραγματική τιμή του κ η ευθεία (ε):     2ψ κ 3κ x κ 3   συμπίπτει  

         με τον άξονα των τετμημένων. 

 

 

6. (α) Στο διπλανό σχήμα το ύψος του κυλίνδρου είναι 8 cm και το   

         ύψος του κώνου είναι 8 cm . Αν ο όγκος του στερεού είναι  

         384π cm3 , να βρείτε την ακτίνα του κυλίνδρου και το εμβαδόν  

         της ολικής επιφάνειας του στερεού.  

 

 

 

    (β) Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 
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