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Σχολική χρονιά: 2011 - 2012  

 

ΓΡΑΠΤΗ ΕΞΕΤΑΣΗ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 

Ηµεροµηνία: 02/03/2012                ΒΑΘΜΟΣ: ………………………..  

∆ιάρκεια: 55΄                  Υπ. Καθ.: …………………………. 

Τµήµα: Γ 5 κατ.                 Υπ. Κηδ.: …………………………. 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: …………………………………………………………………. 

 

 

1) ∆ίνεται η έλλειψη  18095 22 =+ yx . Να βρείτε: 

  α) Τις συντεταγµένες των εστιών της. 

  β) Την εκκεντρότητα της. 

  γ) Τις εξισώσεις των διευθετουσών της.                                                                                       (12µ) 

                                                                                                                                                                                                                

2) (α) Να δείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτοµένης της ισοσκελούς υπερβολής cxy = 2  σε σηµείο της  
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    (β) Αν Ρ είναι στο α΄ τεταρτηµόριο και η ΡΟ (Ο, αρχή των αξόνων) επεκτεινόµενη συναντά ξανά  

     την καµπύλη στο Β, να γράψετε τις συντεταγµένες του Β συναρτήσει του t. 

    (γ) Από το Β φέρουµε ευθεία παράλληλη προς τον άξονα των y η οποία τέµνει την εφαπτοµένη της 

     υπερβολής στο Ρ, στο σηµείο Γ. Να βρείτε την εξίσωση  της καµπύλης στην οποία ανήκει ο  

     γεωµετρικός  τόπος των σηµείων Γ.                                                                                           (16)                                                                                

 

3) ∆ίνεται η παραβολή xy 122 = , η εστία της Ε και ένα σηµείο της Ρ ( )tt 6,3 2 ,  t > 0. Αν Κ είναι η  

   προβολή του Ρ πάνω στην διευθετούσα, δ, της παραβολής και η απόσταση του Ρ από την εστία Ε  

   είναι 12 µονάδες, να βρείτε: 

 α) Τις συντεταγµένες της εστίας Ε και την εξίσωση της διευθετούσας δ της παραβολής. 

 β) Τις συντεταγµένες των σηµείων Ρ και Κ. 

 γ) Το εµβαδό του τριγώνου ΕΡΚ. 

 δ) Την τιµή του κ ώστε η ευθεία 5−= xy κ να εφάπτεται της παραβολής. 

                                                                                                                                                        (20µ)  

4) Tα σηµεία Τ(αt
2
, 2αt) και Ρ(αρ

2
, 2αρ) είναι σηµεία της παραβολής  y

2
 =4αx. 

  α) Να δείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτοµένης στο Τ είναι  ty = x + αt
2
. 

  β) Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου τοµής Α, των εφαπτοµένων στα σηµεία Τ και Ρ. 

  γ) Αν η χορδή ΡΤ φαίνεται από το σηµείο Β(0, 3α) υπό ορθή γωνία, να δείξετε ότι  

      4tρ +t
2
ρ

2
 = 6(t +ρ)-9 . 

  δ) Να βρείτε την εξίσωση της καµπύλης στην οποία βρίσκεται ο γεωµετρικός τόπος του σηµείου Α.  

  

                                                                                                                                                         (20)                        

 

 



 2 

 

4)∆ίνεται η έλλειψη 222222 βαβ ayx =+ και σηµείο της Τ(ασυνθ, βηµθ) ,  α> β . Από την κορυφή Α΄ 

της έλλειψης φέρουµε ευθεία (ε) κάθετη της ΑΤ (Α κορυφή της έλλειψης) η οποία τέµνει την ευθεία  

 x = ασυνθ στο σηµείο Ρ. Να βρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου Ρ και να δείξετε ότι η εξίσωση της 

καµπύλης του γεωµετρικού τόπου του Ρ είναι έλλειψη. Ποια η εκκεντρότητα της ;     

 

                                                                                                                                                         (16) 

 

 

                      

5) ∆ίνονται οι ελλείψεις:  
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Έστω  Μ1 και Μ2 τα σηµεία του πρώτου τεταρτηµορίου στα οποία τέµνει η ευθεία ε τις ελλείψεις C1 

και C2 αντίστοιχα. Αν λ1 είναι ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτοµένης ε1 της C1 στο Μ1 και λ2 

είναι ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτοµένης ε2 της C2 στο Μ2 , να αποδείξετε ότι 
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                                                                                                                                                          (16µ) 

   …………………………………………………………………………………………………….. 


