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1. ∆ίνεται η έλλειψη με εξίσωση 
x y 

 
 

.  

i. Να υπολογίσετε: 
i) Τις συντεταγμένες των κορυφών και των εστιών. 
ii) Την εκκεντρότητα και τις εξισώσεις των διευθετουσών.  

ii. ∆ίνονται τα σημεία Α(4,1) και Β(1,4). 
i) Να εξετάσετε ποιο από τα δυο βρίσκεται μέσα και ποιο έξω από την έλλειψη. 
ii) Να βρείτε τις εφαπτόμενες τις έλλειψης που άγονται από το σημείο που είναι 

εξωτερικό της έλλειψης (Α ή  Β). 
iii. Εάν Ρ είναι ένα σημείο της έλλειψης να υπολογίσετε την περίμετρο του τριγώνου ΡΕΕ΄. 

 
(25 μονάδες) 

2. ∆ίνεται η ισοσκελής υπερβολή   x y c  . 

i) Nα δείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτομένης στο σημείο  Ρ ( , )
c

ct
t

   είναι  

x yt ct    .  

ii) Αν η εφαπτομένη  τέμνει τους άξονες Οx και Οy στα  σημεία Α και Β αντίστοιχα ,να 
δείξετε ότι το   Ρ είναι το μέσο του ΑΒ. 

 
(15 μονάδες) 

3. Η  παραβολή y x    και η υπερβολή  x y    τέμνονται  στο σημείο Ρ. 

I. Να βρείτε την εξίσωση της κάθετης  (κ) της παραβολής y x   στο  σημείο  Ρ. 

II. Να βρείτε την  εξίσωση της  εφαπτομένης (ε) της  υπερβολής x y    στο σημείο Ρ. 
III.  Αν η κάθετη (κ) και η εφαπτομένη (ε)  τέμνουν τον άξονα των y  στα σημεία  Α και Β 

αντίστοιχα να βρείτε το εμβαδό του τριγώνου  ΡΑΒ.   
(25 μονάδες) 

 

4. ∆ίνεται η παραβολή y ax   . Από ένα σημείο Α ( , )at at   φέρουμε την εφαπτομένη και την 
κάθετη της παραβολής που τέμνουν τον άξονα των χ στα Β και Γ αντίστοιχα.  
i. Να δείξετε ότι η εστία Ε είναι το μέσο της ΒΓ.  
ii. Από το Γ φέρουμε ευθεία παράλληλη προς την ΑΒ και από το Β ευθεία παράλληλη προς 

την ΑΓ, που τέμνονται στο Μ. Να βρείτε την καρτεσιανή εξίσωση του Γ.Τ. του σημείου Μ. 
 

(25 μονάδες) 
 



5. ∆ίνεται η έλλειψη 
α β

x y 

 
  και η εφαπτομένη της σε ένα σημείο Ρ(ασυνθ,βημθ)  η οποία 

τέμνει τους άξονες x΄x και y΄y στα σημεία Μ και Ν αντίστοιχα. Αν Κ και Λ είναι οι προβολές του 
Ρ στους άξονες x΄x και y΄y αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

i.    ΟΚ ΟΜ α   

ii.    ΟΛ ΟΝ β   

(10 μονάδες) 
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