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1. Δίνεται η έλλειψη + 2 = 8. Να βρείτε: α) τις συντεταγμένες των εστιών, β) την εκκεντρότητα,
γ) τις εξισώσεις των διευθετουσών και δ) την τιμή του κ ώστε η ευθεία y = 2χ + κ να εφάπτεται της
έλλειψης. (μ. 3)

2. Δίνεται η έλλειψη + = 1 και το τυχαίο σημείο της Ρ(ασυνθ, βημθ). (μ. 6)
α)  Να δείξετε ότι οι εξισώσεις της εφαπτομένης και της κάθετης της έλλειψης στο Ρ είναι :+ = και − = ( − ) ∙ , αντίστοιχα.
β)  Αν η εφαπτομένη τέμνει τον άξονα των χ στο Γ και η κάθετη τον άξονα των y στο Δ να βρεθεί η

εξίσωση του γεωμετρικού τόπου του μέσου Μ του ΓΔ.) Αν η κάθετη περνά από το σημείο α2 , 0 , να δείξετε ότι = 12 (ε η εκκεντρότητα).
3.  Δίνεται η ισοσκελής υπερβολή = και σημείο της ( , ).

α) Να  δείξετε ότι η εξίσωση της εφαπτομένης της υπερβολής στο Τ είναι: + = 2 και της
κάθετης: − = −

β)  Αν η εφαπτομένη και η κάθετη τέμνουν τον άξονα χ΄χ στα  σημεία Α και Β αντίστοιχα, να δείξετε ότι

το εμβαδόν του τριγώνου ΑΤΒ είναι ίσο με (μ. 5,5)
4. Δίνεται η παραβολή = 4 και το σημείο της ( , 2 ). Η κάθετη της παραβολής στο Τ τέμνειξανά τη παραβολή στο σημείο ( , 2 ). Να δείξετε ότι:α) + + 2 = 0.β) O γεωμετρικός τόπος του σημείου τομής των εφαπτομένων της παραβολής στα σημεία Τ και Ρείναι η = − 4+ 2 .

ΒΑΘΜΟΣ:

(μ. 5,5)


