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ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 

1. α) Να δώσετε τον ορισμό της παραβολής. 

β) Δίνεται η παραβολή : ψ2 = -12χ. 

ι) Να βρείτε την εστία και την εξίσωση της διευθετούσας της παραβολής. 
ιι) Η ευθεία ψ=6 τέμνει την παραβολή στο σημείο Β. Να βρείτε την εξίσωση της κάθετης της 

παραβολής στο σημείο Β. 

γ) Δίνεται η παραβολή : ψ2 = 4α.χ 
-ι�__}Jα δείξετε-ό�-η-εξίσωσ-η-της εφα-1τ-τGμένης-της--παραβολή5- στο σημείο της Ρ( αρ2,2αρ) είναι 

η : ρψ=χ+αρ2. 
ιι) Η εφαπτομένη της παραβολής στο Ρ τέμνει τον άξονα των ψ στο σημείο Τ. Από το Ρ 

φέρουμε ευθεία (ε) παράλληλη προς τον άξονα των ψ. Αν Ε είναι η εστία της παραβολής και 
η ΤΕ τέμνει την ευθεία (ε) στο Η, να βρείτε την εξίσωση της καμπύλης πάνω στην οποία 
βρίσκεται ο γεωμετρικός τόπος του σημείου Η. (μ.35) 

2. α) Να δώσετε τον ορισμό της έλλειψης. 
2 

β) Δίνεται η έλλειψη : � + ψ2 = 1 και η ευθεία ψ = λχ + 2. Να βρείτε την τιμrι του λ ώστε η 
4 

ευθεία να εφάπτεται της έλλειψης. 
2 

γ) Δίνεται η έλλειψη ( Κ1 ): χ2 + 
ψ 

2 = 1 , Ο<λ<l και σημείο της Ρ( συνθ, λημθ). Από το Ρ 
λ 

φέρνουμε την εφαπτομένη της έλλειψης και από την αρχή των αξόνων Ο, την κάθετη ΟΑ 
στην εφαπτομένη. Επίσης από το Ρ φέρνουμε την κάθετη πάνω στον άξονα Οχ που συναντά 
την ευθεία ΟΑ στο Μ. 

t. ι) Να δείξετε ότι ο γεωμετρικός τόπος των σημείων Μ είναι η έλλειψη ( Κ2 ) : χ2 + λ 2 ψ2 = 1. 
ιι) Αν-Ε1 μια εστία της έλλειψης ( Κ1 ) και Ε2 μια εστία της έλλειψης ( Κ2 ) , να βρείτε το 

εΙJβαδόν του τριγώνου Ε1 Ε2 Ο. (Ο η αρχή των αξόνων) (μ.40) 

3. Δίv_ε:r.αι η ισοσκελής υπερβολή : χψ = c2 και σημείο_της Ρ( ct , -� ). 
t 

α) Να δείξετε ότι η εξίσωση της κάθετης της υπερβολής στο σημείο Ρ είναι η :  
t3x - tψ = c(t4 -1). 

βΥΑν η εφαπτομένη της υπερβολής στο Ρ τέμνει τον άξονα των χ στο Α και η κιiθετη στο Ρ 
τέμνει τον άξονα των ψ στο Β, vα βρείτε την εξίσωση της καμπύλης πάνω στην οποία 
βρϊσκειαι ο γεωμετρικός τόπος.του μέσου Μ της ΑΒ. �μ.-25� 
EXTRA BONUS : 

γ)Έστω Τ(cρ,_:_) ένα άλλο σημείο της υπερβολής. Τα σημεία Ρ και Τ κινούνται στην υπερβολή 
ρ 

έτσι ώστε το μήκος της χορδής ΡΤ να είναι σταθερό και ίσο με κ. Να δείξετε ότι ο γεωμετρικός 
τόπος του μέσου Μ της χορδής ΡΤ έχει εξίσωση: 4(χψ -c2 )( χ2 + ψ2) = κ2 χψ. 
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