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1)  Καµπύλη ορίζεται από τις παραµετρικές εξισώσεις 2tx
2 −=  και ,t
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−=  t >0. Να βρείτε     

     την εξίσωση της καθέτου της καµπύλης στο 7x = .              (8) 
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3)  ∆ίνεται η συνάρτηση ( )
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     α)  Να αποδείξετε ότι για την f εφαρµόζεται στο διάστηµα [0,2] το Θεώρηµα της Μέσης Τιµής.      

     β)  Να εφαρµόσετε το Θ.Μ.Τ. για την f  στο [0,2]. 

     γ)  Να δείξετε (αλγεβρικά ) ότι δεν υπάρχει αριθµός  ξ∈(-3, -1) για τον οποίο να ισχύει το      

          Θ.Μ.Τ. για τη συνάρτηση αυτή.               (10) 

 

4)  ∆ίνεται η συνάρτηση ( ) ℜ∈++−= βαβα ,,23 xxxxf . 

     Αν η γραφική παράσταση της f διέρχεται από το σηµείο ( )61A ,−  και η εφαπτοµένη της στο   

     σηµείο αυτό σχηµατίζει γωνία 
4

π  µε τον άξονα xx′ , τότε: 

    α)  Να αποδείξετε ότι 4−=α και 4=β . 

    β)  Να βρείτε τα σηµεία τοµής της γραφικής παράστασης της f µε τους άξονες xx′ και yy′  και     

        να την παραστήσετε πρόχειρα. 

  γ)  Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 

     ( ) ( )xxfxg ln=  στο σηµείο ( )( )., 1g1M              (14) 

 

 

 



5)  ∆ίνεται η συνάρτηση ( ) x2ex1y −= . 

     α)  Αφού βρείτε το πεδίο ορισµού, τα σηµεία τοµής µε τους άξονες, τα τοπικά ακρότατα, το    

          σηµείο καµπής και τις ασύµπτωτες της συνάρτησης, να κάνετε τη γραφική της παράσταση. 

     β)  Στη συνέχεια, να αποδείξετε ότι ( ) x1e1x x2 −≥+ −
 για κάθε .0≥x          (17) 

 

6)  ∆ίνεται η συνάρτηση ( )
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     Να βρείτε το πεδίον ορισµού, τα σηµεία τοµής µε τους άξονες των συντεταγµένων, τα ακρότατα   

     και τις εξισώσεις των ασυµπτώτων της συνάρτησης. Στη συνέχεια, να κάνετε τη γραφική της   

     παράσταση.                 (16) 

 

7)  Αν η f  είναι παραγωγίσιµη συνάρτηση στο ℜ  µε ( ) 21f = και τέτοια ώστε για κάθε ℜ∈x  

     να ισχύει ( ) ( )xfxf 2 = , να βρείτε το 
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8)  α)  Να µελετήσετε, ως προς τη µονοτονία, τη συνάρτηση ( ) xxxf ln= . 

     β)  Να αποδείξετε ότι: ( ) ( )1x1xxx ++< lnln  για κάθε 
1

ex
−>                                   (8)

             

 

9)  Η συνάρτηση ,xx2xky 232 µ+λ+=   0≠κ  είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισµού της   

    και έχει σηµείο καµπής στο ( )., 21P  Να δείξετε ότι .03 <≤− λ                       (12) 
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