
ΤΑΞΗ: Γ'. ...... (ΚΑΤ.) 

2011-2012 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ 

ΟΡΙΣΜΕ ΝΟ ΟΛΟΚΛΗΡΩΜΑ 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 45 ΛΕΠΤΑ ΒΑΘΜΟΣ: ......................... . 

ΗΜΕΡ.: 12/3/12 

ΚΑΘΗΓΗΤΗΣ/ΤΡΙΑ: ................................................. ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ..................... . 

Ο ΝΟΜΑΤΕΠΩ ΝΥΜΟ: ......................................................................................... . 

ΑΣΚΗΣΗ 1: 

Να υπολογίσετε τα πιο κάτω ολοκληρώματα: 

π 

Α) f04(ημ2χ - 1 + τεμ2χ)dχ 

Β) Jξιχ2 - zx - 3ldx r μ. 10] 

Γ) f03(x - 1).J4 - xdx[ μ. 10] 

ΑΣΚΗΣΗ Ζ: 

[ μ. 10] 

Το χωρίο που περικλείεται από την καμπύλη γ=Ιη(α χ) (α>Ο), την ευ θεία y=l και τους 

άξονες των χ και γ στρέφεται πλήρη στροφή γύρω από τον άξονα των γ και παράγει 

στερεό που έχει όγκο π κ.μ. Να βρείτε την τιμή του α. 

[ μ. 10] 

ΑΣΚΗΣΗ 3: 

Δίνεται η παραβολή χ
2

=4γ. Στα σημεία Α(6,9) και Β(-2,-1) της παραβολής φέρουμε 

τις εφαπτομένες (ει) και (ε2) αντίστοιχα. Να βρείτε: 

Α) τις εξισώσεις των ευ θειών ει και ε2. [ μ. 10] 

Β) το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την παραβολή και τις εφαπτόμενες 
εl και ε2. [ μ. 15] 



ΑΣΚΗΣΗ 4: 

Δίνεται η συνάρτηση fπου είναι συνεχής στο διάστημα [-α , α] με f( χ)�-1 και 

f(χ)f(-χ)=l για κάθε χε[-α, α] και τα ολοκληρώματα 

f 
α χ2 

J
α xf �) Α= dx και Β=  dx. 

-α 1+f(x) -α ι+f(χ) 

Α) Χρησιμοποιώντας τον μετασχηματισμό χ=-u, ή με άλλο τρόπο να δεί.ξετε ότι Α=Β. 

[ μ. 10] 

Β )  Χρησιμοποιώντας το πιο πάνω να υπολογίσετε το Α. [ μ. 10] 

ΑΣΚΗΣΗ 5: 

Μια εταιρεία κατασκευάζει πλακάκια δαπέδου με σχήμα όπως φαίνεται πιο κάτω. 
Να βρείτε την τιμή του ν(ν θετικός ακέραιος) για την οποία η λευκή επιιφάνεια του 
πλακιδίου έχει ίσο εμβαδόν με την γκρίζα επιφάνεια. [ μ. 15 ] 
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