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Εμβαδόν Κύκλικού Δίσκου (𝜠) 

Ο κύκλος (𝛫, 𝑅) μαζί με όλα τα του εσωτερικά σημεία  αποτελούν τον κυκλικό δίσκο με κέντρο 

𝛫 και ακτίνα 𝑅.  

Ο μοναδικός θετικός αριθμός 𝜠 τον οποίο προσεγγίζουν τα εμβαδά των εγγεγραμμένων (𝛦𝜈) και 

περιγεγραμμένων (𝛦𝜈
′ ) στον κύκλο κανονικών πολυγώνων, καθώς το πλήθος των πλευρών τους 

αυξάνεται (𝜈 → +∞), είναι το εμβαδόν του κυκλικού δίσκου. 

 

 

Χωρίς βλάβη της γενικότητας, θεωρούμε την ακολουθία των εμβαδών 𝛦3, 𝛦4, 𝛦5, … , 𝛦𝜈  , …,  των 

κανονικών πολυγώνων  που είναι εγγεγραμμένα στον κύκλο (𝛫, 𝑅) και έχουν αντίστοιχα  

3,4,5, … , 𝜈 , …, πλευρές.  

Το όριο των περιμέτρων των πιο πάνω πολυγώνων είναι το μήκος του κύκλου (𝛫, 𝑅) και το όριο 

των αποστημάτων τους είναι η ακτίνα του. 

Δηλαδή,  lim
𝜈→+∞

𝛱𝜈 = 𝛤 και  lim
𝜈→+∞

𝛼𝜈 = 𝑅. Άρα, 

 

𝛦 = lim
𝜈→+∞

𝛦𝜈 = lim
𝜈→+∞

1

2
𝛱𝜈𝛼𝜈 =

1

2
lim

𝜈→+∞
𝛱𝜈 lim

𝜈→+∞
𝛼𝜈 =

1

2
 𝛤 ∙ 𝑅 =

1

2
2𝜋𝑅 ∙ 𝑅 = 𝜋𝑅2 

 

Επομένως, το εμβαδόν του κυκλικού δίσκου (𝛰, 𝑅) δίνεται από τον τύπο:  

 

𝜠 =  𝝅𝑹𝟐  

Παράδειγμα 1 

Το μήκος κύκλου (𝜥, 𝑹) είναι 𝟐𝟒𝝅 𝒄𝒎. Να βρείτε: 

(α) την ακτίνα του 

(β) το εμβαδόν του κυκλικού δίσκου (𝜥, 𝑹). 

 

Λύση 

(α) Είναι   𝛤 = 2𝜋𝑅 ⟺  24𝜋 = 2𝜋𝑅 ⟹ 𝑅 = 12 𝑐𝑚  

(β) Αντικαθιστώντας στον πιο πάνω τύπο βρίσκουμε: 

 

𝛦 =  𝜋𝑅2 = 𝜋 ∙ 122 = 144𝜋 𝑐𝑚2 

 

ν



Νατάσα Αβερκίου  Λανίτειο Λύκειο 2019-20 
 

 2 

Εμβαδόν κυκλικού τομέα  (𝜠𝝉𝝄𝝁) 

Το σύνολο των κοινών σημείων μιας επίκεντρης γωνίας 𝐴𝑂𝐵 = 𝜇° και του 

κυκλικού δίσκου (𝛫, 𝑅) λέγεται κυκλικός τομέας κέντρου 𝛫  και ακτίνας  𝑅.                                                      

  

 Βρίσκουμε διαδοχικά το εμβαδόν των ακόλουθων επίπεδων σχημάτων: 

 α)   ημικυκλίου                          β)  τεταρτοκυκλίου 

                                                                           

 

 

 

 

           𝛦𝜂𝜇 =  
𝜋𝑅2

2
                                               

                 𝛦𝜏𝜀𝜏 =  
𝜋𝑅2

4
  

 

γ) κυκλικού τομέα 1°               δ) κυκλικού τομέα 60°                 ε) κυκλικού τομέα 𝜇° 

             𝛦 =
𝜋𝑅2

360°
  

 

                                                                                                                                                     

 

 

                                                                𝛦 =
𝜋𝑅2∙60°

360°
                                                  

                                                                                          𝛦 =
𝜋𝑅2∙𝜇°

360°
 

 

Επομένως, το εμβαδόν κυκλικού τομέα 𝜇° δίνεται από τον τύπο: 

𝜠𝝉𝝄𝝁 =
𝝅𝑹𝟐 ∙ 𝝁°

𝟑𝟔𝟎°
 

 

Παράδειγμα 2 

Να βρείτε το εμβαδόν των πιο κάτω σκιασμένων περιοχών: 

(α) 

R R
1 2= = 4cm

    
Λύση 

                 𝛦 = 𝛦𝜊𝜌𝜃 − 2𝛦𝜏𝜀𝜏 = 8 ∙ 4 − 2 ∙
𝜋𝑅2

4
= 32 −

𝜋∙42

2
= (32 − 8𝜋)𝑐𝑚2 
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(β) 

3cm
6cm

 
 

 

Λύση 

Παρατηρούμε ότι το τρίγωνο είναι ορθογώνιο οπότε εφαρμόζοντας το πυθαγόρειο θεώρημα 

βρίσκουμε την ακτίνα του κυκλικού τομέα: 

𝑅2 + 32 = 62 ⟺  𝑅2 = 36 − 9 = 27 ⟹   𝑅 = √27 = 3√3 𝑐𝑚 

Ο κυκλικός τομέας αντιστοιχεί σε γωνία 𝜇 = 30° 

Με εφαρμογή του θεωρήματος των  βρίσκουμε ότι 

                 𝛦 = 𝛦𝜊𝜌𝜃.𝜏𝜌. − 𝛦𝜏𝜊𝜇 =
𝛽∙𝜐

2
−

𝜋𝑅2∙𝜇°

360°
=

3√3∙3

2
−

𝜋∙(3√3)
2

∙30°

360°
=

9

4
(2√3 − 𝜋)𝑐𝑚2 

 

 

Εμβαδόν κυκλικού τμήματος (𝜠𝝉𝝁) 

Κυκλικό τμήμα ονομάζεται καθένα από τα δύο μέρη που 

βρίσκονται εκατέρωθεν μιας χορδής 𝛢𝛣 κύκλου (𝛰, 𝑅). Το 

εμβαδόν  κυκλικού τμήματος  που περιέχεται στην κυρτή γωνία 

  υπολογίζεται με τη βοήθεια της ισότητας: 

 

𝜠𝝉𝝁 = 𝜠𝝉𝝄𝝁(𝜪𝜜𝜝) − 𝜠𝝉𝝆.𝜪𝜜𝜝  

 

Παράδειγμα 3 

Να βρείτε το εμβαδόν κυκλικού τμήματος που αντιστοιχεί σε πλευρά κανονικού εξαγώνου  

εγγεγραμμένου σε κύκλο ακτίνας  𝑹 = 𝟔 𝒄𝒎. 

Λύση 

Έχουμε ότι  𝛢𝛣 = 𝜆6 = 𝑅 ⟹ 𝜇 = 𝛢𝛫𝛣 = 𝛫6 =
360

6
= 60° 

𝛦𝜏𝜇 = 𝛦𝜏𝜊𝜇𝛢𝛫𝛣 − 𝛦𝜏𝜌.𝛢𝛫𝛣 =
𝜋62 ∙ 60°

360°
−

1

2
∙ 6 ∙ 6 ∙ 𝜂𝜇60° 

 

𝛦𝜏𝜇 = (6𝜋 − 9√3)𝑐𝑚2 

 

 

 


