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Ενότητα  1: Λογική 

Α. Ευθεία Απόδειξη 

Α1. Να αποδείξετε ότι αν ο φυσικός αριθμός 𝜈 είναι περιττός αριθμός τότε ο  

αριθμός 𝜈ଶ + 1 είναι άρτιος. 

 Α2. Αν οι θετικοί αριθμοί 𝛼, 𝛽 είναι άρτιοι, να αποδείξετε ότι ο αριθμός  3𝛼ଶ − 3𝛽ଶ 

       διαιρείται με το 12. 

 Α3. Αν 𝛼 < 𝛽, να αποδείξετε ότι  𝛼 <
ఈାఉ

ଶ
< 𝛽. 

 Α4. Να αποδείξετε ότι αν  𝑥, 𝑦 ∈ ℝ: 

|  𝑥 + 𝑦| = |𝑥| + |𝑦|     ⟺   𝑥, 𝑦  ομόσημοι αριθμοί ή 𝑥 = 0    ή  𝑦 = 0. 

Β. Μέθοδος της εις άτοπον απαγωγής 

Β1. Να αποδείξετε ότι αν ο φυσικός αριθμός 5𝜈 + 4 είναι περιττός τότε ο     

φυσικός αριθμός 𝜈 είναι επίσης περιττός αριθμός. 

Β2. Δίνεται η συνάρτηση  𝑓 με τύπο: 

 𝑓(𝑥) =
ଶ௫ିଵ

௫ା଼
 , 𝑥 ≠ −8 . 

       Να αποδείξετε ότι ∀𝑥 ∈ ℝ − {−8},   𝑓(𝑥) ≠ 2. 

Β3. Για κάθε πραγματικό αριθμό 𝑥 ∈ ቂ0,
గ

ଶ
ቃ, να αποδείξετε ότι  𝜂𝜇𝑥 + 𝜎𝜐𝜈𝑥 ≥ 1. 

Β4. Αν  𝑥, 𝑦 ∈ ℝ και |𝑥| + |𝑦| = 0 ,  τότε 𝑥 = 𝑦 = 0.  

Γ. Μέθοδος της Μαθηματικής επαγωγής 

Γ1. Να αποδείξετε ότι  ∀𝜈 ∈ ℕ : 

 (α) 1 + 5 + 9 + ⋯ + (4𝜈 − 3) = 2𝜈ଶ − 𝜈 

 (β) 1ଶ + 3ଶ + 5ଶ + ⋯ + (2𝜈 − 1)ଶ =
ఔ൫ସఔమିଵ൯

ଷ
 

 (γ) 1 + 5 + 5ଶ + 5ଷ + ⋯ + 5ఔିଵ =
ହഌିଵ

ସ
 

 (δ) ଵ

ଵ∙ଷ
+

ଵ

ଷ∙ହ
+

ଵ

ହ∙଻
+ ⋯ +

ଵ

(ଶఔିଵ)∙(ଶఔାଵ)
=

ఔ

ଶఔାଵ
 

Γ2. Να αποδείξετε ότι  ∀𝜈 ∈ ℕ , ο αριθμός (5ఔ + 3) είναι πολλαπλάσιο του 4. 

Γ3. Να αποδείξετε ότι  ∀𝜈 ≥ 3,   2ఔ > 2𝜈 + 1. 

Γ4. Να δείξετε ότι το 9 διαιρεί την παράσταση  𝛢 = 4ఔ + 15𝜈 − 1 , ∀𝜈 ∈ ℕ.  

 

 

 


