I'YMNAZIO ETKQMHZ YXOAIKH XPONIA 2013 - 14

Eravainatikéc Acknoeeis — MaOnpotikd I'” I'vpvaciov

Evotnta 1: AlyeBpikéc tapacstaceic — TavtotnTes

1. No xdvete T1¢ Tpacelc:

o) 20(¢*=3x+5) ~10y+8y” = &) (2x-5v) By+2y) =

B) (3x+2)*= o1) (6" v*-9%y) +3xy =
V) (@B+y)(@p-y)= 0 a’e’) (60’w) =

8) (2+5) (x—2) —3x +10 = n) (~9%°y)+ (+3xy) =

2. No kdvete T1G O101pECELS :
@) (15>=14y"+T5+6) + (53+2) B) (6 °+5x7+9y+4) + (2x+1)

3. Na Bpeite 10 avamtHypoTo TOV TOVTOTHTOV:

@) (2x+3)* = B) Qy+l1)’= ) ()’ = 8) (Tx—2w) (Ty+2y) =
&) (572 —%) 52+ %) - o1) (P=2p) (@2 = ©) (xw—% Y=

M) (4 —3y)’ = 0) 3o—4)’ = V-7V = K) (y+5)° =
2 Gy+ 1) (Sx—1)= W) GX-26X+2) = v) Gr2yv)(3x2v)

4. Aivovtar ta mohvdvopa A= 2y 3% +5y—3, B=x -2y +y+1 kon I'= 3y—1
No Bpeite i a) A—B B) B-T y) B2I 0) I?

5. Aivovton ta ToAv®vVLpL:
A=2y"-%+9 B=y-3 «m L=y3+2y
No Bpeite:
a) A+B-3I'= B) B-T =

6. No amodeiéete TIC TONVTOTNTES:

@) (a+x)? —(a—x)* +4ax = 8ax B) (x+w)* —(rw)Orhw) = 2w (hy)
AN e AR
V)( 4 j{ 4 j_ 8

1
7. Av y+==T7 vavrnoloyicete v alyePpikn mopdotacy x> + iz .
V4
8. Av y+y =-6 ko yw =—27 vo VTOAOYIGETE TIC APOUNTIKEG TIUEG TV TOPACTACEDV:

) A= g2 4y’ B 1P+y’



Evotnzta 2: Hopayovronoinon — Pntéc alyefpikéic mopactdoeirc

1. No avaAdceTE T0 TOADOVUUO GE YIVOUEVO TPOTMV TOPUYOVTIMV:

) 25¢%-9 =

V) yP—113+18=

€) 23+12¢%+18y =

) 252yt 10y+5y =

V) 2~ 2qy =

N =9y =

v)(a+ p)x+a’+af+2a+28=
0) (a)3 —1)— 2((02 —1)—((0—1)2 -

2. No kavete Tig Tpderc:
V3 X3
v-x vty vi-x°

o

3

e AR A
;(2—5)(+6 ¥—3

B)

;(2—3;(—10.;(2+6;(+5 3
7> -25 1 +2y

Y)

4 2 1

o - + =
);(2—4 ;(2+2;( ¥ —2

) X+1 1 . 2 B
Nx=2? x+1 | (x=2)

3 2
v -y
w’ =3y +2

oT) v w2 :
v'-4 y'+2y

3. Na yivouv Ta KAGopato amwAd :

B) x-8xy+16y’=

8) 125-8y° ==

o1) 1 H6)+9 =

n) oxt2ay—3y-6y =

K) =6y Iy 4o’ =
W) (Dw+2)-9(1) =

£) (x*—6x+3)°—(x—9)* =

TE) aSXS_ﬂ3ZS+a3_ﬁ3=

0 a 2 4ap

a-2f a+2f a’-4p5°

) 2 2, 7’ +3y _
y+2 y-2 ;(2+5;(+6

a a 2 _
a+l a-1 a*-1

6)

g XA Xrx  xm2
x-3 ¥ —-x-6 ' -6x+9

1 1 1
- +
x> +6x+9 x+3 x?-9

2 (a2+132_a)a2—,82 :[1_3]:
p a’+p f «

)=

1 1

2230 2u% 16 T
o I:// = B AY¥Y =0 _ v) '//_Z:
Ayiyo 2yy +8 -y



-1 ay— Py +ay—
R I AL T N P A A
Xr-x X -y 7z, S
v v X
4. Na Moete T1G eE16MOELS ©
o) =3 =0 B) x*~51+6 =0
3 2 y—4 y+1
) X 16 =0 o) i
=3 1 -9 x+3y
9 1 . 26x+1 _ 2 o0 ;(—42+ 2 _ ﬁ”l
X+2 X°—Xx-6 5x-15 O-y° xy-3 y +3y

2 +2 —2 4 8
) o E =2 m A e
x+2 2y X x-2 xy -2y
2 10 1
0) - _ ) 2y 4- 3 +;(+1
y+2 y' -4 2-y -1 42.3y+2 2-x

Evotnta 3: 'soperpio I (Ioa tpivova)

1. Aiveton 10 woookerés tpiyovo ABIT pe AB=ATI". Av A givar to péco g AB kot E 1o péco g
AT xon Z 10 péco mg BT, va deiéete 611 0 1piywvo AEZ givar icookeAé .

2. Aivetar woookehég tpiymvo ABIT (AB = AT) ko AA Hyog tov. [Ipoekteivoupe 10 Hyyog Tpog 10
puépog tov A kan maipvoope tuuo AE=AA . Na deiEete 61t AB=TE.

3. Alvetar toyov tpiyovo ABT. Ztig mhevpéc AT ko BIT maipvoovpe tuqpato I'A ko I'E
avtiotorya, £161 wote [A=I'E. Av Z tuy6v onueio g dryotopov I'H va deiete ot
a) ZA=T'E
B) ot amoctdoelc tov Z and tig mhevpég Al ko B elvan ioec.

4. Aiveton woookerés tpityovo ABI e AB = AT Ta A ko E givar ta péoa tov mievpdv AB kot

A A
AT ovtiotoyo. No deitete 0t EBI'=AI'B .

5. Zm Pdon BT 1cockerong tprydvov ABI'(AB=AT) va ndpete 600 onueio A kot E €161 dote
BA=ETI'. Na d¢i&ete 011
a) AA = AE
B) ot amootdoelg Tov onueiov A kot E and tic mhevpég AB kot Al avtiotoryo eivan ioeg.

6. Alvetar toookehéc tpiymvo ABI'(AB=AT). Ilpoekteivete T1g mhevpéc BA kat A mpog to
pépog tov A katd tpuqpoata AE kot AZ avtictoya , ®ote AE=AZ.
a) Av K etvan to pécso g BI' va @épete ta EK o ZK ko va amodeilete ot ta tpiyova ZKI kon
EKB sivau ioa.
B) Na dei&ete 0t1 10 K améyet ico and t1g mievpéc AB kan AT

7. Aivetan ioookeréc tpiyovo ABIT (AB = AT). Ilpoexteivovpe m Bdon BI' mpog 10 B ko
npog 1o I kan mwaipvoope tufpato BA =TE. Av Z sivan 1o péco e AB kou H to péco g AT,
va ogi&ete 611 AZ=HE.



8. Ailvetar .oookehéc tpiymvo ABIT (AB = AT), A 1o péco g AB kat E 10 péoo g AIl'. Ano ta
A ka1 E pépoope kéBeteg AZ ko EH ot BI'. Na dci&ete 0tL
o) AZ = EH kot
B) 611 AZH givon 1c00KeAEG Tpiy®VO.

9. Aivetan tvydv tpiymvo ABI kot BA didpecog. Na deiEete 6t o1 kopveég A ko I' tov
tpryovov ABI anéyovv ico amd ) didpeco BA.

10. Aivetan 1oookeréc tpiywvo ABIT (AB = ATN). @épovpe v dryotopo AX g eEOTEPIKNG
yoviag A tov Tpty®@vov. Ao 1o B pépovpe gubeia kdbetn otnv AX n omoia téuvel v AX oto
A ko v poéktaon g I'A oto E. Na deigete 611 AE = AT

Evétnro 4: EvOcio — Npoppkd Xvetinorta
1. No Adoete T0 cvOTHNOTO !

W) 3y +4p=7 B) 2y — 4y = —10
2y — =12 3(x +2) + 51 —7) = —22
V2x+p =8 5) 2"7“”=1
2x_3%_1 X3% _ 4
3 4 2 7

2. Aivetarm evbeion y=ayx+5 . Na vroloyiotel o o dote 1 evbeion va mepvd and to onpeio A(4,17).

3. H evbeia y = (a—P)y+P eivar mapdAinin pe v gvbeio y= 3y+2 ko mepvd and 1o onpeio A(1,5).
Na vroAoyicete Ta o Ko .

4. Na Bpeite Tic Tipég TV o Ko B, dote ot evbeieg €1: (a+1)y —8y =10 kan €23y +2Py =5
va gtvor mapdAnAec.

5. Nao ka@vete ) ypoaeikr| mopdotacn tng evbeiag y=2x—4. Na Bpeite ta onueio A ko B
ota omoiar M gubeia TEUVEL TOLG AEOVEG KOt GTN GLVEXELX VOL VTOAOYIGETE TO EUPASO TOV
tpryddvov OAB (O 1 apyn tov a&dvav).

6. H ypaogun mapdotacn e y= 2+ mepva amd to onueio A(—1,1). Na Bpeite to ko
VO KAVETE TN YPAPIKT] TAPAGTACT) TNG GLVAPTNGNG.

7. Atvetan n e€icmon g evbeiog 3x—4y= -2
a) Na Bpeite v Kiion g
B) Na ypdyete v e&iowon g gubeiag mov elvar TapdAANAn e aLTH Kol TEPVA Amd TNV
apyn TOV 0EOVOV.

8. H evbeia &;: y= (A+1)y+5« mepva amd to onueio A(—1,2) kot eivor TapdAinin pe v gvbeio
&y 1 y=3y—6.
o) vo Bpeite To A KoL K .
B) va Ppeite to onueio Toung g & pe tov d&ova WY.

9. T ot Tun Tov A ot gvbeieg €1: (A—2)x—3w= 2 ko €2: ¥—2y =5 eivon TapaAANAES.



10. Na Bpeite v e&iomon ¢ gvbeiog mov mepva amd v apyn TV aEdvev Kot eivat TapaAAnAN
pe v evbeia 3x+4y =1 .

11. Na Bpeite v e&icmon tng evbeiog mov mepva amd to onueio A(4, —1) ko givor TopdAANAN pe
v evbeio x—2y =4 .

12. a) Na Bpeite v e&lowon g evbeiog mov mepvd amd ta onueion A(2,5) kot B(—1,4) .
B) Na Bpeite 10 cuvteleotn) d1evBvvong g gvbeiag .

13. o) Na Bpeite mowa amd ta onueio A(2, —8), B(1,5), I'(—1,3) avikovv otnv gvbeio y= 3y+2.
B) Na e&etdoete av ot gubeieg €1: 2y—y =3 ko &2: 4y—2y =5 eivar mapdAAnAeG.

14. AvorevbBeleg e: y=(-5«+7 ) +3 xore, i y=2ky—1 sivon mapdAinieg va Bpeite:
a) To x
) Tnv kAion g evbeiog &;
v) Ta onpeio Toung g €1 He Toug AEoveg ¥y Ko W'y
0) Na kdvete tn ypagiky| Tapdotacn s gvubeiag &;.

15. H evbeio y= oy + B ivar mapdAAnin pe v Sy - 4y = 2 ko tepva amd to onpeio ( -1,2).
Na Bpeite 11 mapapéTpovg o ko B kot v e&icmon g gvbeiag.

16. Av n gvBeia y=(a+5)y + B etvor mapdAAnin pe mv y= y-3 Kot Tepvd amd v apyn tov aEdvev,
va Bpeite Ta o Kot P.

17. Na Bpeite v T TOL K OGTE O1 YPAPIKEG TAPUGTACELS TOV GUVAPTICEDV
3k_2)X+4 Kol —(k_l4
2 Ve

v =( )X — 2 givan gvbeieg mopdAiniec.

18. Na Bpeite v Tyun g mapoapétpov P €rot dote n evbeia v = (S —1) y —8va eivon kdbetn
otv evbeio y + 3y =1.

19. Av A(-2, 6) , B(-3, 2) kau I'(5, 0) va amodeiEete 611 o1 evbeieg AB ko BT givon kaBeteg.

20. Na Bpeite v e&lcmon gvbeiag €.

2 0 2 \

21. Na Bpeite v T 100 K wote M gubeio i = (k —3) ¥ +6 va ivar mapdAAnin oty vbeia
2y +(2x+3)y =5.

)

22. Na Bpeite v Tiun 100 A dote ot evbeieg 2y — (L —3) y =1 won 3y +4 y =5 va givon KaBeteg



Evotnzta 5: Yvvaptnesic — HopaBoin — Exilvon e€icoonc B’ BaOunov

1. No Bpeite 10 MEdi0 OPICUOV TOV TO KATMO GUVAPTCEWDV:

a f(y)=4y-2 B) 9(x)=3x"-1 7 h(x)=+7-x
3 o 1
d) C(Z):E €) d()()—\/z){—_5 oT) p(}()—m

2. Nao Bpeite 1o I1.0. kon 1o I1.T. g kdOe pag amd Tig To KAT® GLVAPTHOELG.

o) B)

3. Na Bpeite 10 medio TIUHOV TOV O KATO GLVOPTHCEMV:
a) f:R->R petomo f(y)=-y+1

B) g:[=3,+%) = R petomo g(x) =2y +1
v) h(x) = —2x+ 2, ye{—2,0,1,3,—-1}

4. X10 dimhavo oynpa divetol n ypaeikn Tapdotacn pog cuvaptnons f : R = R, Amo
YPUPIKN TapdoTacn va Ppeite:

a) i) f(-3) i) f(0) iii) f(2)
B) T1 TYéG TOL Y OV
1) f(x)=1 i) f(x)=31ii) f(x) =6
v) 10 IL.O. xou IL.T. Tng cvvdptnong
d) ta onpeio topng g T pe toug doveg
€) TIC TIUEG TOV X Y10 TIG OTOIES M YPAPIKN
nopdotacn g f Ppiokeron mivo and
Tov a&ova TV y.

5. Nao Bpeite t1¢ MOBavES TIHES TOV K, DOTE 1) YPOPIKN TAPAGTOCT] TNG CLVAPTNONG
f) = (4 — 2K)x? va eivan tapafol] Tov vo Tapovcialel EAIYIGTO.

6. Na Bpeite v ekicwon e mapaporic f(x) = ax?, av o onusio A(3, —9) avixet oy f ()
KO VO KOVETE T YPOPIKN TNG TOPAGTACT).



7. No avtiototyicete T YpAQIKN TopAoTacT TG KAOe TapafoAng pe v e&icmon g,

W) y=-x" f
B) w=—x"+1 g
v) v=-054 "
) w=3y° ‘
e) w=2y"

8. Na yapaktnpicete T1g MO KAT® TPOTACELS ZMOTEG 1 AavOaGUEVES:
a) To -1 eivan pila g e&icmong —3y2 — 5y + 8 = 0.
B) H e&iowon 2y + 1)(x —3) = 5x(x — 1) eivon dgdtepov Pabuov.

9. No avtiotoynoete Kabe e€icwon g oTAng A pe Tig ADoELS g otn othAn B.

E€lowon AUoelg
a) x2—2x—15=0 i) 0,-1
2 _
B) x*=6x+16 0 _%,7 (@) > e
N 2= i) 33 (B) = ........
6) 9 _XZ =0 |V) 5’ -3 (V) 9 .........
x+1 2xy—6 V) 0,1 (6) > o
€) =
X 7
vi) 8,-2 (e) >
vii) -5,3
viii) Aev €xeL AUOELG OTOUG
TPAYHOTIKOUG aplBoUg

10. Na Aoete TG e€1600E1G:
o)y -8y—-9=0

Y) x(x-5)+6=0

g) (x+1D(?—4xy+3)=0

3x—-1 2x—-3 -7-7
x=1 273 X

oT) P12

XxX+3 4—x

B) 2y°+x-6=0
8) y*—-20=-24"+7

ot) 2x(x —3) =5(¢*+2)=x(1 = A+ x) - 10



11. Ané éva owomedo oynpotog opboymviov pe dtaotaoelg 15 m kot 35 m amokdnTovVTAL OVO
Aopideg i60L TAATOVG (0TS POIVETOL GTO GYNUA), e OKOTO VO, YIVEL SIOTAUTVVOT) TOV
VILAPYOVTOG OPOLOV. AV 1) TEMKN EMPAVELD TOV OIKOTESOL (YPUUUOCKIAGUEVN) Elval
300 m?, vo vooyioete o TAGTOC TG KéOe Aopidoc.

Evotnza 6: 'sopetpio II (Haparinroypouno kor Tporélio — E1dikd Oeopiuoto tpry@vev)

1. Na Bpeite To y Kol ¥ 6TA TO KATO GYNULOTO KO VO SIKOOAOYTGETE TIG ATOVINGELS GOG.

o) B) H
L
309\ 2,3cm
K
23cm
[
e W I
2.
B ~
To tpiywvo ABI givar opBoydvio (A=90° ).
= 30° A
" B=30" «oumn vroteivovco BI=8cm.
Av AM didpecog g BI' va vroAoyicete :
o) ) yovio. ¢
) to unxog g AT'.
A r

3. Aivetar to mapoarinioypappo ABT'A. Ao to A @épvovue v AE kdaBetn ot BA kot o6 o I
™ ['Z x6Bet ot BA. Na deiéete o1t :
a) Ta tpiyova AEA ko I'ZB etvon ioa.
B) To AZT'E eivon mapoAAnAdypapLpo.

4. Atveron mopoinrAoypapupo ABIA pe A=90°. Ymv mhevpd AB maipvovpe éva onpueio E kot
eépvouvpe v EZ kd0et pog ) BI'. Ztv mhevpd I'A maipvoope tunpuo F'H=AE kot pépvoope
v HO xa0etn mpog v AA. Na deitete 6t 10 TeTpamievpo EZHO elvar mapalAndloypopipo.



5. Aivetar mopariinroypaupo ABTA. Enil tov mhevpdv AA ko BI™ maipvoope tunquata AE ko BZ
wote AE=BZ . Na 6ciéete 611 AZ=TE .

A B Ago. nr.
ABTI'A opBoy. EHZA opBoyavio
E, Z, H péca tov
IS AA, AT ko AT
avticTolyo
A -z r

7. Xe mapoinidypappo ABI'A poexteivovpe v AA katd tuque AH=AA. H dtyotopog g
yoviag A téuver  I'A oto onpeio Z. Na dei&ete 611 10 Tpiydvo ZAH givar opBoymvio.

8.  Aiveton opBoydvio maparinioypappo ABTA pe ATA=30". [Ipoekteivovpe ™ Al mpog to I
katd tuqpa FE=AT". Na dei&ete Ot

a) To ABET givon maparinAdypappo. Y) AAZ%

B) To tpitywvo BAE givan 1cookeléc.

9. Zro tpiywvo ABI @épovpe to Oyog AH. Av A, E kan Z givan ta péoa tov mievpav AB, BIT, kau
AT avtictoya, va dci&ete 0Tt T0 TeTpdmievpo HAZE eivar icookeréc tpamédio.

10. Atvetor mopoarinroypopupo ABTA kot to vyog tov AE. Av K, A elvar ta péoa tov AA ko BI'
avtictorya, va deiEete 011 1o KATE glvan icookehég tpamélio.

11. Ze mopoarrnroypappo ABIA, E kou Z givor ta pésa tov mievpov BT kot I'A avtictoyya. Avn

EZ tépver  dwaydvio Al oto H, va dei&ete 6Tt H = % .

12. Ze opBoydvio tpiywvo ABI pe A =90 ['=30°, N necokadetn g BI téuvel v mhevpd
Al oto A. Na deiéete Ot
Al

a) M BA etvou dyyotdpog ™ yoviag B. B) AM = =

Evotnro 7: XtatieTiKng




Evotnto 8: Xtepeoperpio

1.

KOAWSPOG £xet Oyko 541 cm? ka Uoc 6 cm. Not Bpeite to epBadOv TS KUPTAC EMULDAVELAC
Tou.

OpBoywvio tapoAnAeninedo éxet Oyko120m?, purikoc 8m kat Uoc 3m. No BpeBei o
TAQTOC Kal To EUPBadOV NG OAKAG ETLPAVELAS TOU.

OpBoywvio maparnAeninedo £xet dyko 450 m3. Av 1o U oG Tou gival 6m Kot To URKOG ToU
elval TputAdoLo ano to MAATOG Tou, va UTIOAOY(OETE:

a) To pAKog Kat to mAAtog tou. B) To epBadov tng oAk Tou emidpAveLag.

Na Bpebel 0 Gykog Tou KUALVSpou Tou €xeL tepipeTpo Baong 10 T m kat epfadov
kupthC emipdvelag 40 . m? . (H amdvinon va 508ei og 1)

Kwvoc éxetl aktiva 6m kat yevetelpa 10m. Na Bpeite tov oyko tou kwvou. (H artavtnon
va 6o0¢€i o€ n)

270 oxnuoa youue duo doxeia A kat B. To Soxeio A ExeL SLaueTpo 28cm Kol TIEPLEXEL VEPO
ou pUavel o€ UYog 5cm amo tn Baon tou. To Soxeio B Exet Stauetpo 18 cm ko uPog 8cm.
Na eéetaoete av 1o vepo tou doxeiou A ywpdael oto doyeio B.

V, 4r

Alvovtal kUAWSpog kal opB06 mpiopa pe Baon opBoywvio tpiywvo. Av = _5 omnou V1 . 0 OYKOG

Ve

TOU KUALVSpou Kal V2 . 0 OyKog Tou Tipioparog va Bpeite to epuPadd tng oAkAG emidAVELEC ( Eoﬂ )

ToU KUAIVSpou (ouvaptrosL Tou m).

3m

10



Evotntao 9: Tpyyovonerpio

11



