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Το δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  (α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
   (β) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
   (γ) Οι λύσεις να γράφονται με μελάνι μπλε ή μαύρο.  
 
 
ΜΕΡΟΣ Α’:  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12.   
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

(α) ( ) ( )3 2 24x . 5x− ω ω =   
 
    (β) ( ) ( )4 5 524x : 6x− ψ − ψ =   

 
 
2. Δίνονται τα πολυώνυμα: 3A 5x 4x 2x 1= − + −  και 2B 6x 3x 4= − + . 

Να βρείτε: (α) A B+ =      

 

                 (β) B A− =  
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 ΒΑΘΜΟΣ: ……………………                      ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………………………………… 
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3. Να υπολογιστούν τα αναπτύγματα: 
 
(α) ( )22x 3− =   
 

 
(β) ( ) ( )x 1 . x 1− + =   
 

 
4. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

(α) ( )x. x 6 0− =                                              (β) 2x 2x 3= +   
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να λύσετε το σύστημα: 

       
3 2 1

5 9
α+ β=
α+ β=

 

   
 
 
 
 
 
 

6. Να γίνει η διαίρεση:   ( ) ( )3 2x 5x 10x 8 : x 2− + − −   
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7. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων: 
 
(α) x x+ ψ=   
 
 
(β) 3x 6 4x 8ψ+ ψ+ + =   
 
 
 

8. Στο πιο κάτω σχήμα η ΑΔ είναι διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ και BE Ax⊥ ,  
AxΓΖ ⊥ . Να αποδείξετε ότι BE=ΓΖ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Να βρεθεί η τιμή του κ ώστε οι ευθείες 1 : 8x 1ε ψ = −  και ( )2 : 3 1 x 6ε ψ = κ− + , να 

είναι παράλληλες. 
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10. Να κάνετε τις πράξεις και στη συνέχεια να βρείτε την αριθμητική τιμή του 

πολυωνύμου που θα προκύψει για x 1= − . 

    ( ) ( ) ( ) ( )23x 1 2x 4 2x 4 3x x 5− − − + − + =   

 

 
 
 
 
 
 
 
11. Να βρείτε  την εξίσωση  της ευθείας που είναι παράλληλη με την 4x 3ψ= −  και 

περνά από το σημείο ( )4, 2− . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Να αποδείξετε την ισότητα: ( ) ( ) ( )3 3 2 2x 2 x 2 4 3x 4− ψ − + ψ = − ψ + ψ                                                                                              
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13. Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  

       
2

2
x 4x 5

x 1
− −

=
−

 

   
                                                                                                                                       
 
 
 
 
 
 
 
14. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

      2
2x 1 6x 102x
x 3 x 5 x 8x 15

 − −
− ÷ = + + + + 

 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( )AB A= Γ . Αν ΑΔ είναι το ύψος του τριγώνου, 

να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις του σημείου Δ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ είναι 
ίσες.  (Να γράψετε δεδομένα – ζητούμενα και να κάνετε το σχήμα). 
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ΜΕΡΟΣ Β’:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.   
                   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση:     
2

2
x 2 x 1 1 x
1 x x 2x 3 x 3
+ − +

+ =
− + − +

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Να λύσετε το σύστημα:  

    
( ) ( )

( )
2 x 1 3 4 9

2 2 1x 1 4
2 5

− + ψ + =

ψ −+
− = −
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3. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχόν σημείο της διχοτόμου ΑΔ.  
Να αποδείξετε ότι: 
(α) Οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
(β) Τα τρίγωνα ΒΖΔ και ΓΗΔ είναι ίσα. 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Αν α και β αντίστροφοι αριθμοί ( ). 1α β =  να δείξετε ότι:  

    ( )

2 2

21 1 1

α β
−

β α  
⋅ + + = α + β α β α β −

β α
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5. (α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  ( ) ( )3

3 2

x x 1 16x x 1
x 3x 4x
− − −
+ −

       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β) Αν ο Γιάννης δώσει στο Νίκο 10 ευρώ, τότε ο Νίκος θα έχει τριπλάσια χρήματα 
από το Γιάννη. Αν ο Νίκος δώσει 20 ευρώ στο Γιάννη, τότε ο Γιάννης θα έχει 
διπλάσια χρήματα από το Νίκο. Να βρείτε πόσα χρήματα έχει ο καθένας.  
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6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται οι ευθείες ε1 και ε2 . Να βρεθούν: 
(α) η κλίση της ευθείας ε2, 
(β) οι εξισώσεις των ευθειών ε1 και ε2, 
 (γ) οι συντεταγμένες του σημείου τομής της ευθείας ε2 με τον άξονα χ’χ , 
 (δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΓΔ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        

 

 

 

 

 

 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                        ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ  ΒΔ               Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Φιλίππου Γεωργία                   Αλεξάνδρου Πολυξένη                 Ομήρου Όμηρος 
………………………………                 ……………………………………                     …………………………… 
 
Γεωργίου Κλεανθία 
……………………………… 
 
Γιαννίτσαρου Χριστίνα 
………………………………… 
 
Σκορδής Νικόλας 
………………………………… 



 

σελ. 1 από 8 

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ  
 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011 - 2012 

 
Βαθμός:……………………………………….. 

Ολογράφως:……………….…...…………. 

 Υπογραφή:…………………….………..…. 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012  

 
Μάθημα: Μαθηματικά  Τάξη: Γ’ 
Ημερομηνία:  08 Ιουνίου 2012 Διάρκεια: 2 ώρες 
  

Ονοματεπώνυμο: Αριθμός: Τμήμα:  

 
Γενικές Οδηγίες:  
 Να χρησιμοποιήσετε μόνο  μπλε ή μαύρο μελάνι.  
 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

 Απαγορεύεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού (tip-ex). 
 
ΜΕΡΟΣ Α:  Από τις 15 ασκήσεις να απαντήσετε μόνο στις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
1) Να κάνετε τις πράξεις:       

    
α)  8 3 5 4ψ ψ− − − =x x x x  
 

 

β)  ( ) ( )2 3 23 2ψ ψ− ⋅ =x x  

 
 
     
2) Να γίνουν οι πράξεις: 
 

      α) ( )23 5 2 1+− =x x x   

  
 

      β) ( )3 28 4 6 : 2 =− +x x x x  

 
 
 
3) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
          

α)  ( )23+ =x  
 
 
β)  ( )( )3 2 3 2− + =x x  

 
 
 



 

σελ. 2 από 8 

4) Να παραστήσετε γραφικά τη συνάρτηση 
3 2= +y x  στο ορθογώνιο σύστημα αξόνων. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
5) Δίνονται τα πολυώνυμα: 23 5 1Α = −+x x  και 2 3Β = −x . Να βρείτε τα, 
 
     α) Α−Β =  
 
 
 
     β)  Α⋅Β =  
 
 
 
 
 
6) Να παραγοντοποιήσετε  τα πολυώνυμα:  
 

     α)    2 =+x x        
 
 
 
     β)   2 3 6x xψ ψ− + − =                                            
 
 

 
 

7) Να λύσετε το σύστημα:    
3 11

6 2 6
x

x
ψ
ψ

+ =
− =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

σελ. 3 από 8 

8) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ευθεία  2 5= −y x  και περνά από το 
σημείο (-2,0).  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9) Να κάνετε την διαίρεση,  ( ) ( )3 26 13 9 2 : 3 2− + − − =x x x x  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
10) Να  απλοποιήσετε τις  παραστάσεις: 
 

α)      
3 210

5
ψω
ψ

=
x
x

                             

 
 

       β)     
2

2

6
8 2

α α
α

+ −
=

−
 

 
 
 
 
 
 
11) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Προεκτείνουμε την βάση ΒΓ προς το Β και προς το Γ κατά 

τμήματα ΒΔ=ΓΕ. Να δείξετε ότι τα σημεία Δ και Ε απέχουν ίσες αποστάσεις από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 
αντίστοιχα. 

 
                       
                                             
                                                                            
                                                                                                                                                                                  
 
                                                                                          
 
 
 
 
 
 



 

σελ. 4 από 8 

12) Να αποδείξετε την ταυτότητα, ( )( ) ( )( ) ( ) ( )2 223 6 4 10 5 2 2 2 8α α α α α α− − + − − = − −  

 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
13) Ένας ξυλουργός θέλει να  κατασκευάσει 23 τραπέζια, κάποια με 3 πόδια και κάποια με 4 πόδια. 

Υπολογίζει   ότι  θα χρειαστεί συνολικά 85 πόδια. Να βρείτε πόσα τραπέζια με 3 και πόσα με 4 πόδια θα 
κατασκευάσει. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14) Να λύσετε την εξίσωση:   ( )2 2 3 4 1+ − + =x x .  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  



 

σελ. 5 από 8 

15) Δίνεται το πολυώνυμο ( ) ( )2 3 3φ α= − +x x  . Να βρείτε το α αν ξέρουμε ότι ( ) ( )2 2φ φ=x x . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                      
 
ΜΕΡΟΣ B: Από τις 6 ασκήσεις να απαντήσετε μόνο στις 4.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
1) Να κάνετε τις πράξεις και να απλοποιήσετε την απάντηση σας.   
 

2

2 2 2

2 1 6:
4 2 2

x x
x x x x x

− − − = − + − 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

σελ. 6 από 8 

2) Να λύσετε την εξίσωση:   
2

2

2 1 1 2
2 3 1 3

x x x x
x x x x

+ + − +
+ =

+ − − +
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
3)  α)  Να κάνετε τις πράξεις και στη συνέχεια να βρείτε την  τιμή της παράστασης  για 1= −x . 
    

     ( ) ( ) ( )( )2 22 1 3 2 2 5 5 2+ − − − + − =x x x x  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β)  Αν 2 2 4+ =x y  να δείξετε ότι  ( ) ( )2 23 4 3 4 100− + + =y x x y  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

σελ. 7 από 8 

4) Δίδεται  ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ,  με  ΑΒ = ΑΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ παίρνουμε αντίστοιχα τα σημεία Δ και 
Ε  έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ . Αν τα ευθύγραμμα τμήματα ΒΕ και ΓΔ τέμνονται στο σημείο Η, να δείξετε ότι, 
(α) ΓΔ = ΒΕ 

       (β) Το τρίγωνο ΗΒΓ είναι  ισοσκελές. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
5) Δίνονται οι ευθείες  1 : 2 3 0ε ψ+ + =x  και 2 : 2 5ε ψ = − +x . 
  

α)  Να βρείτε τις κλίσεις τους.  
 

β)  Να βρείτε σε ποια από τις πιο πάνω ευθείες ανήκει το σημείο (3, -1).  
 

γ)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων τομής της 2ε με τους άξονες  xx΄ και  ψψ΄.  
 

δ)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την 1ε  και περνά από το σημείο τομής 

της ευθείας 2ε  με τον άξονα ψψ΄.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

σελ. 8 από 8 

6) Να λύσετε το σύστημα:    
 

( )5 2 12 15
2 8 4
7 9 7

4 6 6

ψψ

ψ ψ

− +−
− = −

+ +
− =

xx

x x
 

 
 
 
 
 
       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Οι διδάσκοντες:   

Χαραλαμπίδης Στέλιος  Β.Δ.  
Χριστοφορίδης Γιώργος   
Σωμαρίπα Ειρήνη    
Ανδρέου Ειρήνη  
Βασιλείου Νικόλας 
Συμεωνίδου Χριστίνα 
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Χριστούδια Μαρία 
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ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 
ΜΑΘΗΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                               ΤΑΞΗ :  Γ΄                                                                                     
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  14-06-2012                                                             ΩΡΑ : 07:45 – 09:45 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ...................................................................... TMHMA : ..….  ΑΡ : ........ 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ : ..........................                          ΒΑΘΜΟΣ : ............... 
 

ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΥΟ (2) ΜΕΡΗ ΚΑΙ ΟΧΤΩ (8) ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι) 

   β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής . 
   γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 

 
 
ΜΕΡΟΣ ΠΡΩΤΟ  ( 12 μονάδες ) 
 
Από τα 15 θέματα να λύσετε  ΜΟΝΟ τα 12 . Κάθε θέμα βαθμολογείται με μια  (1)  μονάδα . 

 
 
1) Να κάνετε τις πράξεις :  
 

α)  2 3 2(5χ ) ( 2 )ψ χ ψ⋅ − =  
 
 
β) 2 22 3 1 5ψ ψ ψ ψ+ − + − =  

  
 

2)   Δίνονται τα πολυώνυμα: Α =  3 2χ +  ,  Β = 2 3χ −  και Γ = 23 1χ χ− + . 
      Να βρείτε :  
 
      α) Γ −Α =  
 
 
 
 
        β)  Α⋅Β =               
                   

3)  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

      α)   2( 2)ψ − =  

 

      β)   ( 5) ( 5)χ χ− ⋅ + =  
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4) Να λύσετε το σύστημα: 

       3 3χ ψ− =  
       2 3 13χ ψ+ =  
 
   
 
 
   
 
 
 
 
 
 
5) Δεδομένα                 Ζητούμενα 
 

Ο μέσο του ΑΒ         
∆ ∆

ΑΟ∆ = ΒΟΓ           
     Ο μέσο του ΓΔ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
6) α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας ε1 : 2 3ψ χ= + . 

 
 
β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε2 που περνά από το σημείο (2,5) και είναι  
    παράλληλη με την ευθεία  ε1 : 2 3ψ χ= + . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Να κάνετε τη διαίρεση:     3 2(2 13 5) (2 5)χ χ χ χ− − + ÷ +  
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8) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
        α) 2 34 16α β αβ+ =  
 
 
         β)  2 2 8ω ω− − =  
 
 
 
9) Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο.  

Αν Κ, Λ, Μ και Ν τα μέσα των ΑΟ, ΒΟ, ΓΟ και ΔΟ 
αντίστοιχα, να δείξετε ότι το ΚΛΜΝ είναι 
ορθογώνιο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10)  Να κάνετε τις πράξεις: 

 
2 2

2 2
16 2 8

7 12 2 15
ψ ψ ψ

ψ ψ ψ ψ
− +

÷ =
− + + −

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
11)  Η περίμετρος του τριγώνου στο διπλανό σχήμα 

 είναι 38 cm.  Αν ΑΒ = ( )24χ − cm,  ΒΓ = 6 cm και  
 ΑΓ = 2χ cm. Να βρείτε το χ.   
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12)  Δεδομένα                           Ζητούμενα 
 

     
∆

ΑΒΓ  ορθογώνιο τρίγωνο     ΑΒ  

     ( ˆ 90Β =  )                                     ΑΓ  
      Β∆  ύψος 
      4 cm∆Ε =  

      ∆Ε διάμεσος του
∆

ΑΒ∆  
     ˆ 60Α =   
       
      Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχαίο σημείο της διαμέσου ΑΔ. 
      Να δείξετε ότι οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) Δίνεται η παράσταση ( ) ( ) ( ) ( )2 225 5 1 2 3 2 3χ χ χ χ χΑ = − + − + + − ⋅ + .  

       α) Να κάνετε τις πράξεις και 

      β) να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για 1χ = − . 
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15)  Ο Α έχει €6 λιγότερα από το τετραπλάσιο των χρημάτων του Β. Αν ο Α δώσει €2 στο Β, 

τότε τα χρήματα του Α θα είναι τριπλάσια από τα χρήματα του Β. Να βρείτε πόσα χρήματα  
είχαν αρχικά.  (Να χρησιμοποιήσετε σύστημα εξισώσεων) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
_____________________________________________________________________________________ 
 
ΜΕΡΟΣ  ΔΕΥΤΕΡΟ  ( 8 μονάδες ) 
 
Από τα 6  θέματα να λύσετε  ΜΟΝΟ  τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο  (2)  μονάδες . 

 
1)  Να λύσετε το σύστημα: 
 

2( 1) 5( 5) 30χ ψ− − + = −  
 

2 3 1
4 3 4

ψ χ+ −
− =  
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2

2
2

41
4

χχ
χ

χ

+
−Α =

+
−

    2) α) Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό : 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

     β)  Αν 2 5χ ψ+ =  και 2 χ
ψ

=  να δείξετε ότι: 2 28 2 13 21χ ψ+ − =  

 
 
 
 
 
 
 
 
3) Στην πιο κάτω γραφική παράσταση να βρείτε: 
 

α) τα σημεία τομής της ευθείας ε1 με τους  
    άξονες χχ΄ και ψψ΄. 
 
 
  
β) την εξίσωση της ευθείας ε1 

 

         

 

 

 

  

 
γ) την τιμή του ω ώστε το σημείο (100,ω)  
    να ανήκει στην ευθεία. 
 
 
 
 
 
δ) τις τιμές των κ και λ έτσι ώστε οι ευθείες  
    ε1 και ε2 : (3κ+λ)χ + 5λψ = 10 να ταυτίζονται. 
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4)  Να λύσετε την εξίσωση: 

      2
4 5 2

2 2 2 3 6
χ χ

χ χ χ χ
+

+ =
− − + −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

5)    α) Να αναλύσετε τα πολυώνυμα σε γινόμενο πρώτων παραγόντων : 
 
          i) 2 2 6 9α χ χ− + − =  
 
 
              ii)  3 2 5 5α αβ α β− − + =  
 
 
 
 

β)  Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Τα σημεία Ε, Ζ και Η είναι τα μέσα των   
     πλευρών ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι : 
 

i) To τρίγωνο ΒΕΖ είναι ισοσκελές 
ii) Το ΕΗΓΖ είναι παραλληλόγραμμο 
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6) Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ να φέρετε την ΑΕ κάθετη στη διαγώνιο ΒΔ και  
      τη ΓΖ κάθετη στη διαγώνιο ΒΔ. Προεκτείνετε την ΑΕ κατά τμήμα ΕΗ = ΑΕ και τη ΓΖ κατά  
      τμήμα  ΖΘ = ΓΖ. Να αποδείξετε ότι: 
 
      α)  ΑΕ = ΖΓ                                                                                                             (0,75μον.) 

      β)  Το 
∆

ΑΒΗ   είναι ισοσκελές.                                                                                (0,75μον.) 
 
      γ)  Το ΑΘΓΗ είναι παραλληλόγραμμο.                                                                   (0,5μον.) 
 
 
  
                       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
____________________________________________________________________________ 
                                                                                    
 Οι Εισηγητές                                                                                      Ο Διευθυντής                                                                                 
 
 Κατερίνα Κολάνη Β.Δ.Α΄.   …………….                                                                                         

 Καλλιόπη Ζαρτκούχη Β.Δ.  …………….                                           ….………………………                                                                                                        

 Αγαθονίκη Λαζάρου           …………….                                              Αλέξανδρος Σπανός 

 Πέτρος Κωνσταντίνου       ……………. 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄-ΠΛΑΤΥ  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012   
 
ΜΑΘΗΜΑ:ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18/6/2012 

ΤΑΞΗ: Γ΄       ΒΑΘΜΟΣ:…………....................... 

ΧΡΟΝΟΣ:   2 ΩΡΕΣ      ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ:………............. 

 
       
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:………………………...…….....……………..ΤΜΗΜΑ:…..…Αρ:..... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 

• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
• Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο, τα σχήματα μπορείτε και με μολύβι. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

            (Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες) 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 
Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα. 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

2 25χ 3χ 7 6χ 6χ− + − + =  

 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  

a) ( )2χ 5+ =  

 

b) ( )( )χ 3 χ 3+ − =  

 

 

3. Δίνονται τα πολυώνυμα: = −A 2χ 5    και   2B 2χ 5χ 3= + − . Να υπολογίσετε:  

α) Α – Β =  

 

 

 

 

β) Α Β⋅ =  

 

 

 

 



2 
 

4. Να λύσετε το σύστημα: 

+ =
− =

χ 3ψ 15
4χ ψ 8

  

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να κάνετε τη διαίρεση:  ( ) ( )3 23χ 4χ 17χ 6 : χ 3− − + −  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

a) 23χ 6χ+ =  

 

 

b) 29χ 4− =  

 

 

c) 2χ 4χ 3− + =  

 

 

 

d) 2 216α 24αβ 9β− + =  
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7. Να κάνετε τη γραφική παράσταση των ευθειών  ( )1ε :  ψ 2χ 3= −    και  ( )2ε :  ψ 3= . 

Στη συνέχεια να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου που περικλείεται από τις ευθείες 

( )1ε , ( )2ε  και τον άξονα ψ ψ′ .    

 

 
 

 

 

 

8. Να λύσετε τις εξισώσεις:  
 

( ) ( )α) χ 2 2χ 8 0− + =  

 

 

 

 

 
3 2β) χ 5χ 6χ= −  

 

 

 
 

 

 

 

 

 

0,4 μονάδες 

0,6 μονάδες 



4 
 

9. Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
 

2

2

2

α 4
β α

α 4αβ 4
β

−
=

−
+

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με τη βοήθεια συστήματος: 
Σε μια έκθεση μεταφορικών μέσων υπάρχουν αυτοκίνητα, μοτοσικλέτες και 12 ποδήλατα. 
Όλα μαζί είναι 48. Οι τροχοί όλων των μεταφορικών μέσων είναι 140. Να βρείτε πόσα 
αυτοκίνητα και πόσες μοτοσικλέτες υπάρχουν. 
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11. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( )ΑΒ ΑΓ=  και Δ, Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών του 

ΑΒ,ΒΓ,ΑΓ  αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΕΖ   είναι ρόμβος.    

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

( ) ( ) ( )3 2 2χ 2 χ χ 5 χ 17 2χ 3− − − + + = −   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. Να κάνετε τις πράξεις:      

2 2 2
4 2 6χ 12 :

χ 16 χ 4χ χ 2χ 8
  −

− = − − + − 
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14. Στο πιο κάτω σχήμα, ( ) ( )1 2ε // ε , ΑΒ χ= , ΒΓ χ 1= + , ΓΔ χ= , 2ΔΕ χ 2χ 1= − + , ΓΔ ΔΕ⊥  

και ΑΒ ΒΓ⊥ . Να δείξετε ότι:  

a) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ίσα.  

b) Να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. . Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και φέρουμε τη διάμεσο ΑΔ. Πάνω στην 
προέκταση της ΑΔ προς το μέρος του Δ παίρνουμε τυχαίο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι:  
α) Το τρίγωνο ΒΕΓ  είναι ισοσκελές.  
β) Το σημείο Ε ισαπέχει από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄     Να λύσετε μόνο 4 από τις 6 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο 

μονάδες. 

 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 

( )
2

2α 13 3α 30
3α 2 α α α 6

+−
− =

− + − −
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Να λύσετε το σύστημα:  

 

4ψ 2χ 6χ 20 ψ 4χ
3 4 2
− − +

− =  

( ) ( )2χ ψ 3χ 5 11+ − − =  
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3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Â 90= °  και Γ̂ 30°= . Αν Δ και Ε τα μέσα των πλευρών  
ΑΓ  και  ΒΓ  αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ΔΕ κατά τμήμα  ΕΖ ώστε ΔΕ ΕΖ= . 
Να αποδείξετε  ότι: 
a) Το ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.  
b) Το ΑΕΒ είναι ισόπλευρο τρίγωνο.  
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4. α)Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων  
 

i) ( ) ( )2 22 24 8 χ4χ χ χ+ − − − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ii) ( ) ( )− + − − − − =2 2 2 24α 4αβ β 3 2α β 2 4α β  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Αν 2
6αβγψ
1α

=
+

, να αποδείξετε ότι: 
2

3βγ ψ α 1
3βγ ψ α 1

 + +
=  − − 

  

 

 

 

 

 

 

0,6 μονάδες 

0,6 μονάδες 

0,8 μονάδες 
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5. Δίνεται η ευθεία  ( )1ε : 3χ – 2ψ 9=  

a) Να εξετάσετε αν το σημείο ( )1, 3−  βρίσκεται στην ευθεία ( )1ε . 

 

 

 

 

 

b) Να βρείτε τα σημεία τομής της ( )1ε με τους άξονες  χ χ′   και  ψ ψ′ . 

 

 

 

 

 

 

 

 

c) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο ( )2, 1− −  και είναι 

παράλληλη με την ( )1ε . 

 

 

 

 

 

 

d) Αν  ( )
2

2
κ 2ε : ψ χ 6

2κ
 +

= − 
 

  να βρείτε τις τιμές του  κ  ώστε οι ευθείες ( )1ε  και ( )2ε  

να είναι  παράλληλες.  

 

 

 

 

 

 

0,4 μονάδες 

0,5 μονάδες 

0,5 μονάδες 

0,6 μονάδες 
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6. Δίνεται παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  και  Ε, Ζ  είναι τα μέσα των πλευρών  ΑΒ  και  ΓΔ  

αντίστοιχα. Αν η  ΔΕ  τέμνει τη διαγώνιο  ΑΓ  στο  Κ  και η  ΒΖ  τέμνει την  ΑΓ  στο  Λ, να 

δείξετε ότι:   

a) Το τετράπλευρο  ΔΕΒΖ  είναι παραλληλόγραμμο.  

b) ΑΚ ΚΛ ΛΓ= =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Διευθυντής 
  
  
  
 Γεωργίου Ανδρέας 
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  ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΡΟΠΟΛΕΩΣ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2011 - 2012 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
 

ΜΑΘΗΜΑ  : Μαθηματικά ΒΑΘΜΟΣ  

ΤΑΞΗ  : Γ΄  ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΣ          :   

ΔΙΑΡΚΕΙΑ  : 2 ώρες ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ             :   

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ  : 08.06.2012 ΥΠ.ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ:   

      

   
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ : ___________________________________________ 
 
ΤΜΗΜΑ : ________________                                   ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ : _____________ 
  
• Το εξεταστικό αυτό δοκίμιο αποτελείται από 10 δακτυλογραφημένες σελίδες και 2 

λευκές σελίδες για πρόχειρες σημειώσεις. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
• Να χρησιμοποιηθεί μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι). 

    ΜΕΡΟΣ  Α΄ :   
 
Από τα 15 θέματα να απαντήσετε  μόνο τα 12.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 
μονάδες.   

 
 
1.Να κάνετε τις πράξεις: 
 

α)     –7ω2 + 3ω2 – 5 + 10ω2 = 

β)     ( 2x2 ψ3) ⋅ (– 5xψ2 )  = 

 
2.Να βρείτε τα αναπτύγματα:  
 

α)     (x + 3)3 = 
 
β)     (6x – ψ) ⋅ (6x + ψ) = 
 
 
 

 



 
 

2 

3.Δίνονται τα πολυώνυμα   Α =2x3+6x2–6  και   

     Β =3x2–2x–1 . Nα βρείτε το πολυώνυμο  Γ = Α–2Β.  

 
 
 
 
 
 
 
 

4.Να κάνετε τη διαίρεση: 

( 2x3+x2–14x+3 ) : ( x+3 ) = 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.Να αναλύσετε  πλήρως τα  πολυώνυμα  σε  γινόμενο πρώτων    
παραγόντων:  
 
α)   5x3- 45x = 
        
 
β)   4x–4ψ+αx–αψ = 

 
       
 

 
6.Να λύσετε το σύστημα : 

   2x + ψ =  2 
 –3x + ψ = 12 
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7. α) Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση 3 και περνά από το 
σημείο (2,4) . 

    β) Να παραστήσετε γραφικά στο πιο κάτω ορθογώνιο σύστημα αξόνων την  
        ευθεία  y=3x-2.   
 

 
 
 
 
 
 
 
8.Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία Α = 900 , γωνία Β=600 ,ΑΒ = 3cm ,Δ μέσο της 

ΒΓ.  Να βρείτε το μήκος των ΒΓ και ΑΔ.( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις 
σας ) 
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9. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

 α)     3x2-15x = 0 

 

 

 

       β)     x2+x = 6 
 
 
 
 
 
 
 

10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΔΕΖ (ΔΕ = ΔΖ) .Αν  ΔΗ είναι ύψος του τριγώνου 
και Κ τυχαίο σημείο του ΔΗ, να δείξετε ότι ΚΕ=ΖΚ.  
( σχήμα, δεδομένα, ζητούμενα )  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           
        11. Να δείξετε ότι:   

             ( ) ( )[ ]
( ) κ

λ

λκ

λκλκ 16
2 22

322

=
−

−−+     
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12. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Το Ζ είναι τυχαίο σημείο της  ΒΓ και το Δ  είναι  το μέσο 
        της ΖΓ.Προεκτείνεται την ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ. Να δείξετε ότι το ΑΓΕΖ είναι      
      παραλληλόγραμμο.( σχήμα, δεδομένα, ζητούμενα )  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       13.Να κάνετε τις πράξεις: 

              

 =
−
−









−

−
+ 4

1:
2

1
1

2
2ψ

ψ
ψψ
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14. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ . Αν ΑΔ=x cm ,AB=(2x+2) cm   
      και ΑΓ=(2x+3) cm να υπολογίσετε : α) την τιμή του x, 

                                                                  β) το μήκος της ΒΔ. 
     ( σχήμα, δεδομένα , ζητούμενα )  

         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 15. Αν ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο με Ε,Ζ,Η,Θ μέσα των πλευρών ΑΒ,ΒΓ,ΑΔ,ΑΓ 

       αντίστοιχα να δείξετε ότι   ΑΗΘ=ΖΒΕ
∆∆

.     ( σχήμα, δεδομένα , ζητούμενα )  
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          1. Να λύσετε το σύστημα: 
    2 3

3 2 3
x x xψ− − −

+ =  

    ( ) ( ) ( )2 2 3 3 1 2 4 1 10x xψ ψ ψ− − + − = − −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.   Οι πλευρές τετραπλεύρου ΑΒΓΔ έχουν εξισώσεις : 

      ΑΒ:      2 2 3 1( ) 5
2 2

α αψ χ
α α

- -= + +
- +

              ΒΓ:  ( 1) 3ψ β χ= - -             

      ΓΔ:     8( ) 72 4
ψ χ

α
= +

-
                           ΑΔ:   3ψ χ= +  

    Να υπολογιστούν οι τιμές των α και β έτσι ώστε το τετράπλευρο να είναι           
    παραλληλόγραμμο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       ΜΕΡΟΣ  Β΄ :   
    

   Από τα 6 θέματα να απαντήσετε  μόνο τα 4.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες 
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3. Δίνονται οι ευθείες y=2x  και  y+3x=10 . 
 
 

  
 
 
 

 α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας  y+3x=10. 
 
 β) Να βρείτε τις εξισώσεις των αξόνων x΄x και y΄y.  
 
 
 γ) Να βρείτε το σημείο τομής της ευθείας  y+3x=10 με τον άξονα των x. 
 
 
 
 δ) Να βρείτε το σημείο τομής της ευθείας  y+3x=10 με τον άξονα των y. 
 
 
 
 ε) Να βρείτε τις συντεταγμένες του  σημείου τομής των δύο ευθειών. 
 
 
 
 
ζ) Να εξετάσετε αν τα σημεία Γ(8,-34), Δ(-10,40) ανήκουν στην ευθεία     
    y+3x=10 . 
 
 
 
 
 η) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ. 
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4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Προεκτείνουμε την ΒΓ προς το 
μέρος του Β και προς το μέρος του Γ κατά ίσα  τμήματα ΒΔ και ΓΕ 
αντίστοιχα.   

    Να αποδείξετε ότι:   
     α) οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 
         αντίστοιχα είναι ίσες .(υπόδειξη: να προεκταθούν οι πλευρές ΑΒ και ΑΓ)   
     β) το τρίγωνο  ΑΔΕ  είναι ισοσκελές. 
         ( σχήμα, δεδομένα , ζητούμενα )  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

5.  Αν 
11016

8

2

2

+−

−
=Α

χχ

χ
χ

  και )
42

()
64
8( 232

2

χχχ
χ

χ
χχ

++
÷

−
+

=Β  ,  

    να δείξετε ότι Α = Β . 
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6. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Δ το μέσο της ΑΓ και Ζ το μέσο  
της ΒΓ .Φέρουμε το ΔΖ και το προεκτείνουμε κατά τμήμα ΔΗ=ΖΔ .Να 
δείξετε ότι: 

    α) ΑΗ=//ΓΖ. 
    β) ΑΗΓΖ είναι ορθογώνιο . 
    ( σχήμα, δεδομένα, ζητούμενα )  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι εισηγητές:                                                                    Η Διευθύντρια:  
Στυλιανού Παναγιώτης (Β.Δ) 
Κώστα Γιώργος 
Πούλλου Χάρις                                                                       

Αθηνά  Κλεάνθους                                                                              
 



 1 

 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΝΘΟΥΠΟΛΕΩΣ                         ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά                                            
                                                                                                 ΒΑΘΜΟΣ: ……............................ 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
                                          ΄                                                     ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:………………….. 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 14/06/2012      
                                                                                               ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ:………...............  
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2  Ώρες                                                    
                                                      
 
                                                                                         

             ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .………………..…………………………ΤΜΗΜΑ: …….… ΑΡ: …… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 
                      γ) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι.  
                        (Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι). 
                      δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από   10  σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:   • Από τα 15 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 12. 

• Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
 1Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να κάνετε τις πράξεις:   
   
α)   =−++− 8532 xyyx  
 

β)   =−− )352(3 2 xxx  
 

 
2Ο  ΘΈΜΑ:  

 
Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 

α) =− 2)3(x  
 
 
β) =+− )72)(72( xx  
 
 



 2 

 
 
3Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να λύσετε το σύστημα: 
 

832
32
−=−

=+
yx

yx
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τις παραστάσεις : 
  

α) =−92x  
 
 
 β) =+ xxy 28  
 
 

 γ) =+− 1282 xx  
 
 
 δ) =−+− yxayax 44  
 
 
5Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(2,3) και είναι παράλληλη 
προς την ευθεία  3χ + ψ +4=0 
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6Ο  ΘΕΜΑ:  
 

 

                  
   Δεδομένα    Ζητούμενα 
ΑΒ=ΑΓ 
ΑΔ διχοτόμος 
 

α) Τα τρίγωνα 
AΒΜ και ΑΜΓ 
είναι ίσα. 
β)Το τρίγωνο 
ΒΜΓ είναι 
ισοσκελές. 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να βρείτε το είδος των πιο κάτω τετραπλεύρων. Nα δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
α)                                                       β) 

 

 

180ˆˆ =+ϕX και   180ˆˆ ≠+ϕω  
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8Ο  ΘΕΜΑ:  
Να κάνετε τη διαίρεση:  =−++− )32(:)153192( 23 xxxx  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9Ο  ΘΕΜΑ:  

Να δείξετε ότι ισχύει η ισότητα :    
2

12
2
1

2
1

2
1 2

+=






 +−






 +






 − xxxx  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10Ο  ΘΕΜΑ:  
Να λύσετε την εξίσωση :   0)1(4)1(2 2 =+−+ xx  
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11Ο  ΘΕΜΑ:  
 
 Οι ευθείες  43)1(:1 =−+ ψχκε   και 363:2 =− ψχε  είναι παράλληλες. Να 
υπολογίσετε  την τιμή του κ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12Ο  ΘΕΜΑ:  

Να κάνετε τις πράξεις :        
xx

xx
16

209
3

2

−
+−

  :  
xx

xx
4

2510
2

2

+
+−

 = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13Ο  ΘΕΜΑ:  
 
Να αναλύσετε πλήρως  σε γινόμενο πρώτων  παραγόντων τα πολυώνυμα: 

 

α)  =−
16
144βa  

 
 
 
 
β)  =−+ 6022 2 χχ   
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14Ο  ΘΕΜΑ:  
Δίνεται  τρίγωνο ΑΒΓ. Αν Δ , Ε και  Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΒΓ , ΑΒ και ΑΓ 
αντίστοιχα: 
 α) Nα δείξετε ότι το ΑΕΔΖ είναι παραλληλόγραμμο.  
 β) Αν ΑΗ ύψος , να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΗΖ ισοσκελές. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15Ο  ΘΕΜΑ:  
 

 

Δεδομένα Ζητούμενα 
ΑΒΓΔ ρόμβος 
ΑΕ=ΓΖ 

α) ΔE=ΒZ 
β) ΔE // ΒZ 
 
 

 

. 
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ΜΕΡΟΣ B΄:          

 
• Από τα 6 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 4. 
• Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

 
 
1Ο  ΘΕΜΑ:  

Να λύσετε την εξίσωση:            
6

192
2 −+
−
xx

x
 - 

x
x
−2

 =  
3

5
+x

    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2Ο  ΘΕΜΑ:  
Δίνεται  ρόμβος ΑΒΓΔ. Παίρνουμε τμήματα ΑΕ=ΓΖ πάνω στις πλευρές ΑΔ και ΓΒ 
αντίστοιχα. Να δείξετε ότι :  
α) Οι αποστάσεις EH και ΖΘ των σημείων Ε και Ζ από την διαγώνιο ΒΔ είναι ίσες. 
β) Το τετράπλευρο  ΕΘΖΗ είναι παραλληλόγραμμο. 
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3Ο  ΘΕΜΑ:  

Να κάνετε τις πράξεις:     
















−
−

− xxx
x

3
4

9 22   :  =
−−

−
















6
41

2 xxx
 

 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4Ο  ΘΕΜΑ:  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Δεδομένα Ζητούμενα 
ΑΔ=ΔΒ 
ΑΕ=ΕΓ 
Ζ μέσο ΔΒ 
Η μέσο ΕΓ 

α)Το είδος του 
τετραπλεύρου ΔΕΓΒ 
β)Να υπολογίσετε το χ 
και το μήκος του ΖΗ 
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5Ο  ΘΕΜΑ:  

Να λύσετε το σύστημα:                        

1
2

3
5

43

9)32(5)3(2

=−−+

=−−+

ψχ

ψχψχ
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6Ο  ΘΕΜΑ:  

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
   Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ  

 
 
 
 

 Ταμάμη Στέλλα 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
            ε1 

α)Να βρείτε την εξίσωση της 
ευθείας ε1. 
 
β)Να παραστήσετε γραφικά την 
ευθεία  ε2: y = -2x+8. 
 
γ)Να βρείτε το σημείο τομής της 
ε1 με την ε2. 
 
δ)Να παραστήσετε γραφικά την 
ε3: y = -2. 
 
ε)Να βρείτε το εμβαδόν του 
τριγώνου που σχηματίζουν οι 
ευθείες  ε1 ,ε2  και ε3.   
 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΦΑΝΕΡΩΜΕΝΗΣ ΛΑΡΝΑΚΑΣ           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011 – 2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                             ΒΑΘΜΟΣ: .................................... 
ΤΑΞΗ:  Γ΄                                                                         ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: ............................ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  14 / 06 / 2012                                        ΥΠΟΓΡ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ............... 
ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ 

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .................................................... ΤΜΗΜΑ: .............  ΑΡΙΘΜ: ......... 
 
 
 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ     α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                                          β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. 
                                          γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 
 

          Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:   Να απαντήσετε  σε 12 μόνο από τις 15 ερωτήσεις. 
                           Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

(α) 3 5 2α β α β− − − =  

(β)  ( ) ( )22 3xy yx− ⋅ + =  

(γ) ( ) ( )24 6 : 2β βα β− − =      

 
2. Να υπολογίσετε τα αναπτύγματα: 
(α) ( )23x − =    

(β)  ( )( )3 3κ λ κ λ− + =  

(γ) ( )32α + =    

 

 
3. Δίνονται τα πολυώνυμα:   23 2 5x xΑ = − +  ,   5B x= −     και   2 7xΓ = −  .   Να βρείτε: 

(α) 2Β−Α =  
 

(β)  Γ ⋅Β =  

 



 2 

4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα : 
 
α) 25 20x y xy− =  
 
β) 2 29 4xω − =  
 
γ) 2 9 18x x− + =  
 

 
5. Να κάνετε την διαίρεση:  ( ) ( )3 23 10 13 10 : 2x x x x− + − −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
6. Να λύσετε το σύστημα : 
 

5 2 12
4 3 5

x y
x y
− =
+ =

 

 
 
 
 
 
 

 
 

 
7. Να κάνετε τις πράξεις: 

2 2

2

4 6:
3 6 9
x x x
x x
− − −

=
−
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8. Να βρείτε την  εξίσωση της ευθείας  που είναι παράλληλη της    3 5y x= −    και περνά από το 

σημείο  ( )4,2A − . 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
9. Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές ( ΑΒ = ΑΓ ) ,   ∆Μ ⊥ ΑΒ  ,   ΕΜ ⊥ ΑΓ  

και  το Μ  είναι το μέσο του ΒΓ.   Να δείξετε ότι ΒΔ = ΕΓ . 

 
 

 

 

 

 
10. Να υπολογίσετε τις γωνίες του  παραλληλόγραμμου ΑΒΓΔ  .   
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11.  Να μετατρέψετε το πιο κάτω σύνθετο κλάσμα σε απλό: 

9

61

α
α

α
α

−
=

+ −
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Να κάνετε τις πράξεις και να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος  για  3x = − . 

( ) ( )( ) ( )22 3 2 5 5 3 4x x x x x− + − + − − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13.  Οι ευθείες    5 7y xκ+ =    και   ( )1 2 6x yκ + − =   είναι παράλληλες. Να βρείτε την τιμή του κ. 
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14. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ ) και  Μ  τυχόν σημείο της  διαμέσου ΑΔ.  
Να δείξετε ότι το Μ απέχει ίσο από τις ίσες πλευρές του. ( Σχήμα-Δεδομένα-Ζητούμενα) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Στο πιο κάτω σχήμα υπάρχουν δύο ζυγαριές σε ισορροπία. Αν το στερεό Γ έχει μάζα 42 Kg  να 

βρείτε την μάζα των στερεών Α και Β όπως φαίνονται στο σχήμα. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:   Να απαντήσετε  σε 4 μόνο από τις 6 ερωτήσεις. 
                           Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

 

1. α) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

2

4 3

) 3 3

) 2 16

i x ax x a

ii β βω

− − + =

− =

  

 

 

 

 

β) Να αποδείξετε ότι: 

( )
2

2 2 2 2
2 2

2 8 4 4 4
2 2 4

α β β α β αβ α β
α β β α α β
 

+ + ⋅ + − = − − + − 
. 
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2. Να λύσετε το σύστημα: 

( )

( ) ( )

2 5 2
3 2 4

2 3 2 3 8 3 42

x y y x y

x y x y x

− + −
− = −

− − − + = −
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3. Να λύσετε την εξίσωση: 
2

2
6 9 3 2
6 5 5 1

x x x x
x x x x
− + − −

− =
− + − −

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
4. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Να δείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΒΕΟ και ΔΖΟ είναι ίσα. 

β) Οι αποστάσεις των σημείων Ε και Ζ από τις πλευρές ΒΓ και ΑΔ αντίστοιχα ισούνται. 
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5. α) Δίνεται το πολυώνυμο 2( ) 2 4 1x x xϕ = − − . Να υπολογίσετε: 

) ( 5)i ϕ − =  
 
 
 
 

( ) 2
)ii xϕ  =   

 
 
 
 
 
 
 

β)  Να λύσετε το πρόβλημα ( με τη βοήθεια συστήματος) : 
Σε ένα εργαστήριο υπήρχαν έντομα και αράχνες που είχαν συνολικά  206 πόδια. Κατά την 
διάρκεια ενός πειράματος πέθαναν 5 έντομα με αποτέλεσμα το πλήθος των αραχνών να γίνει 
διπλάσιο από το πλήθος των εντόμων. Να βρείτε πόσες ήταν οι αράχνες και πόσα ήταν τα έντομα 
αρχικά στο εργαστήριο. 

( Δίνεται ότι η κάθε αράχνη έχει 8 πόδια και το κάθε έντομο έχει 6 πόδια ) 
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6. Στο πιο κάτω σύστημα  αξόνων  η ευθεία  1ε  έχει εξίσωση 2 26x y+ =  και  

( ), 8κ κΑ −  είναι το σημείο τομής των ευθειών 1ε και 2ε  . Να βρείτε: 
α) Την τιμή του κ και τις συντεταγμένες του σημείου Α. 
β) Την εξίσωση της ευθείας 2ε  . 

γ) Τις συντεταγμένες των σημείων Β και Γ που τέμνει η ευθεία 1ε  τους άξονες. 
δ) Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΔΓ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΟΙ  ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ      Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

Μιχαήλ Π.Κ. (Β.Δ.) 
Κουζάρης  Σ.       Παυλά  Α. 
Ιωάννου Φ. 



1 
 

 
 

- Για τις απαντήσεις σας, να χρησιμοποιήσετε  μόνο μπλε μελάνι (στυλό). 
- Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας(Tipp-Ex). 
- Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εννέα (9) αριθμημένες σελίδες. 

- Για πρόχειρη κόλλα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε την πίσω πλευρά της τελευταίας 

σελίδας του εξεταστικού δοκιμίου. 
 

 
ΜΕΡΟΣ Α’    ( 12 Μονάδες ) 
 

Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα δώδεκα (12). Κάθε θέμα 
βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 
 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 
α) 𝟖𝒙𝒚 − 𝟑𝒙𝒚 = 

β) (−𝟓𝒙𝟑) · (𝟑𝒙) = 

γ) (𝟏𝟎𝒙𝟒𝒚): (𝟓𝒙) = 

δ) 𝟐𝒙 · (𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟒) = 

 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
α) (𝒙 − 𝟐)𝟐 = 
 
β) (𝟑𝒚 + 𝟏)(𝟑𝒚 − 𝟏) = 
 
 
 
 

  ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΛΙΝΟΠΕΤΡΑΣ  
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011 – 2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΤΑΞΗ: Γ΄ 

 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 14/06/2012 
  ΧΡΟΝΙΚΗ  ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες       

Βαθμός      : ………………………………. 
Ολογράφως: ………………………………. 
Όνομα Καθηγητή/τριας: ………………….. 
Υπογραφή: ………………………………... 

 
Ονοματεπώνυμο:....................................................................Τμήμα: ........  Αρ.: ....... 
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3. Δίνονται τα πολυώνυμα 𝜜 =  𝟓𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏 και  𝑩 = −𝒙 + 𝟐. Να βρείτε: 
 
α) 𝜜 + 𝑩 =     
                                               
 
 β) 𝜜 − 𝑩 = 
 
 
 

4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 
 
α) 𝟑𝜶 + 𝟔𝜷 = 
 
β) 𝒙𝟐 − 𝟐𝟓 = 
 
γ) 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒 = 
 
δ) 𝟐𝜶𝒙 − 𝒙𝜷 + 𝒚𝜷 − 𝟐𝜶𝒚 = 
 
 

5. Να λύσετε το σύστημα  

      𝟐𝒙 + 𝒚 = 𝟕 
𝒙 + 𝒚 = 𝟏 
 
 
 
 

 
6. Να λύσετε τις εξισώσεις:  

α)  𝒙 · (𝒙 − 𝟑) = 𝟎 β)  𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟔 = 𝟎 
 
 
 
 
 
 
 

7. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση λ = 3 και περνά από το σημείο (−𝟏,−𝟒). 
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8. Να απλοποιήσετε την παράσταση  
𝒙𝟐 + 𝟑𝒙
𝒙𝟐 − 𝟏

 ·  
𝒙𝟐 + 𝟖𝒙 − 𝟗
𝒙𝟑 − 𝟗𝒙

= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να κάνετε τη διαίρεση 
 (𝟐𝒙𝟑 − 𝟕𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟓): (𝟐𝒙 + 𝟏) = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Από την κορυφή Β φέρουμε τη διάμεσο ΒΜ και την προεκτείνουμε κατά 
τμήμα ΜΔ = ΒΜ . Να δείξετε ότι ΑΒ = ΔΓ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας η οποία είναι παράλληλη με την 𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟏 και τέμνει τον 𝒚 άξονα 
στο σημείο όπου τον τέμνει η 𝒚 = 𝟑𝒙 − 𝟓. 
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12. Να κάνετε τις πράξεις 

 
𝟑𝒙+𝟏
𝟐𝒙+𝟒

− 𝒙
𝒙−𝟐

+ 𝟒𝒙
𝒙𝟐−𝟒

= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
13. Να αποδείξετε την ταυτότητα 

 (𝒙𝟐 + 𝟏) · (𝒚𝟐 + 𝟏) − (𝒙 + 𝒚)𝟐 = (𝒙𝒚 − 𝟏)𝟐  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. Να δείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ισοσκελούς τραπεζίου είναι κορυφές ρόμβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



5 
 

 
 

15. Δίνεται η ευθεία 𝒚 − 𝟑𝒙 = −𝟓. 
α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας. 
 
 

β) Να την παραστήσετε γραφικά. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  ( 8 Μονάδες ) 
Από τα έξι (6) θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα τέσσερα (4). Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο 
(2) μονάδες. 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση 
𝒙

𝒙(𝒙 − 𝟏)
−

𝒙 + 𝟐
𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏

=
𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

2. Να λύσετε το σύστημα 
 
𝒙 + 𝟐
𝟒

−
𝒚 + 𝟐
𝟓

=
𝒙 − 𝒚
𝟐

 

𝟑(𝒙 + 𝟐) − 𝟐(𝒙 + 𝟑𝒚) = −𝟖 − 𝟑𝒚 
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3. Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με 𝜝� = 𝜟� = 𝟗𝟎𝝄. Αν Ε και Ζ είναι τα μέσα των διαγωνίων ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα, 
να δείξετε ότι: 
α) ΔΕ=ΒΕ 
β) ΖΕ είναι ύψος του τριγώνου ΒΕΔ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με 𝜝𝜟�𝜞 = 𝟑𝟎𝝄. Από το μέσο Ε της διαγωνίου ΒΔ φέρουμε 
παράλληλη προς την ΑΔ η οποία τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Θ. Στη συνέχεια προεκτείνουμε την ΕΘ κατά 
τμήμα ΘΗ=ΕΘ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΓΗ είναι ρόμβος.  
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5. α) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

i) 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒 − 𝒚𝟐 − 𝟔𝒚 − 𝟗 =  

 
 
 
 

ii) 𝒂𝟐 − 𝟏𝟎𝒂 − 𝜷𝟐 + 𝟐𝟓 =    

 
 
 
 
 

 β) Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Το Ε είναι τυχαίο σημείο της ΑΒ και το Δ το μέσο της ΒΓ. Φέρουμε την 
ΕΔ και από την κορυφή Γ του τριγώνου φέρουμε παράλληλη προς την ΑΒ, η οποία τέμνει την 
προέκταση της ΕΔ στο σημείο Ζ. Να δείξετε ότι το ΕΓΖΒ είναι παραλληλόγραμμο.  
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6. α) Να κάνετε τις πράξεις  

�
𝟏

𝒙𝟐 + 𝟑𝒙
−  

𝟏 − 𝒙
𝟐𝒙𝟐 − 𝟏𝟖

� :
𝒙 + 𝟑
𝒙𝟐 − 𝟑𝒙

= 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Να κάνετε τις πράξεις και στη συνέχεια να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για 𝒙 = −𝟐   

𝟒(𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟑) + 𝟒(𝟐𝒙 − 𝟏)𝟐 − (𝟐 − 𝟑𝒙)𝟐 = 

 

           
 
 

 
 
 
 
 
 
    ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ    

Αντρέας Αναστασίου 

Ρένος Κωνσταντίνου 

Ελένη Σταυρινίδου 

Ιωάννα Προδρόμου 

Παναγιώτα Παντελή  

 
Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

 
 
 
 

Ελένη Χαπελή
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6. α) Να κάνετε τις πράξεις  

�
𝟏

𝒙𝟐 + 𝟑𝒙
−  

𝟏 − 𝒙
𝟐𝒙𝟐 − 𝟏𝟖

� :
𝒙 + 𝟑
𝒙𝟐 − 𝟑𝒙

= 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Να κάνετε τις πράξεις και στη συνέχεια να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για 𝒙 = −𝟐   

𝟒(𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟑) + 𝟒(𝟐𝒙 − 𝟏)𝟐 − (𝟐 − 𝟑𝒙)𝟐 = 

 

           
 
 

 
 
 
 
 
 
    

 
 
 
 
 

Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
 
 
 

Ελένη Χαπελή
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      ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ                  ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ: 2011-2012 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΙΒΑΔΙΩΝ           
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΜΑΘΗΜΑ:       ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 7/6/2012          ΒΑΘΜΟΣ: .................................. 
ΤΑΞΗ:                Γ΄ 
ΧΡΟΝΟΣ:          2 ώρες           ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ....................... 
 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .......................................................ΤΜΗΜΑ: ......Αρ. .... 
 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                   2. Δεν επιτρέπεται η χρήση κινητού τηλεφώνου. 
                   3. Να γράφετε μόνο με μελάνι (μπλε ή μαύρο). Με μολύβι    
                       μόνο τα σχήματα. 
                   4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIPP – EX). 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 
                      Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
  

 
1. Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 
     α) 4β – 5β + 3β = 
 
     β) ( + 5y3) ∙ (– 2y2) =  
 
2. Να αναπτύξετε τις πιο κάτω ταυτότητες: 
 
    α)  ( )22+ =ω    
 
 
    β)  (λ – 5)(λ + 5) = 
 
 
3. Δίνονται τα πολυώνυμα:  Α = 2x3  + 5x2+ 7x – 2   και  B = x3 – 2x2 – x + 4.                     

Να υπολογίσετε την παράσταση:  
 

       Α – Β =    
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα:   
 
       α)  5y – yω = 
 
 
       β)  x 2 – 100 = 
 
 
 
5. Να συμπληρώσετε τα πιο κάτω: 

 
       α)  ημ 85ο = συν . . .              β) εφ 45ο = σφ . . . 
 
       γ)  σφ 35ο = . . . 55ο               δ) συν 10ο = . . . 80ο  
 
 
6. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

 
2x – 5y = 3 
 
2x + 3y = 11   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Να βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών:  

(α)  ε1 : 7 2= +y x    (β)    ε2 : 6 5 0− + =x y  

 

 

 
8. Να κάνετε τη διαίρεση   2( 6 5) : ( 1)x x x+ + +  
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9. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Να βρείτε τα x και  ω.           
(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

          Δεδομένα                     Ζητούμενα   
 

ΓΔ διχοτόμος της ˆΑΓΒ          
∆ ∆

Α∆Γ = ∆ΕΓ  
 
Ε μέσο του ΒΓ 
  
 ΒΓ = 2 (ΑΓ)      

3x + 2  Α Β 

Δ Γ x + 8 

68 0 

ω 

Ε 

Δ 

Γ 

Α 

Β 

Να κάνετε τη γραφική παράσταση της 
συνάρτησης: y = 3x – 6. 
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12.  Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 

       
4

2 2
x 5x 4 x 16:

x 5 x 25 x 7x 10
 − −

− = − − − + 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
13.  Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 
       

(α)      y ( y – 4)  = 0                                                 (β)  x2 = 15 + 2 x  
 
 
 
 
 
 
14.  Η διαφορά των ηλικιών μιας μητέρας και της κόρης της είναι σήμερα 26 χρόνια. Μετά 

από 4 χρόνια η ηλικία της μητέρας θα είναι τριπλάσια της ηλικίας της κόρης της. Ποιες 
οι σημερινές τους ηλικίες; (Να το λύσετε με σύστημα εξισώσεων). 
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15.   Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ  και  Ε,  ένα σημείο στην προέκταση της διαμέσου  ΑΔ  τέτοιο, 

ώστε  ΔΕ = ΑΔ.  Προεκτείνουμε τη  ΒΓ προς το Β και προς το Γ και παίρνουμε τμήματα  
ΖΒ = ΒΓ = ΓΗ.  Να δείξετε ότι: 
(α)  Το  ΑΒΕΓ  είναι  παραλληλόγραμμο.   
(β)  Το  ΑΖΕΗ  είναι  παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄ 
                      Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
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1. Να  λύσετε την πιο κάτω εξίσωση: 
 

    
2

2
x 5 3x 3(x 2) 0
x 2 x 4 2 x
+ +

+ + =
+ − −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2.    Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

       
( ) ( )

x y x 2 3x y
2 3 6

3 x 2 y 3 23

+ − +
− =

+ − − =
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3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ( )ˆ 90ΑΒΓ Α =   με ˆ 30Γ =  . Έστω Μ το μέσο της ΒΓ 

και Δ το μέσο της ΒΜ. Προεκτείνουμε την ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ. Να δείξετε ότι: 
(α) το τρίγωνο ΑΜΒ είναι ισόπλευρο και  

(β) το τετράπλευρο ΑΒΕΜ είναι ρόμβος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Σε μια κατασκήνωση υπάρχουν 100 άτομα, συνοδοί και παιδιά. Οι συνοδοί 

αμείβονται με €180 ο καθένας. Τα παιδιά πληρώνουν €120 το καθένα. Από τα 
λεφτά που πλήρωσαν τα παιδιά πληρώθηκαν οι συνοδοί και έμειναν €9000 
κέρδος.  Να βρείτε πόσα παιδιά υπήρχαν στην κατασκήνωση. 
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5. Στο ίδιο ορθογώνιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά τις ευθείες: y = 4, 

4x - 3y = 0  και x = 0.  Οι τρεις πιο πάνω ευθείες ορίζουν ένα τρίγωνο.  

(α)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών του τριγώνου. 

(β) Αν ω είναι η γωνιά που σχηματίζεται από τις ευθείες y = 4  και 4x - 3y = 0 να 

βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνιάς ω. 
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6. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τη διχοτόμο του ΒΔ. Από το σημείο  Δ  φέρουμε 
ευθεία  παράλληλη προς τη  ΒΓ, η οποία τέμνει την  ΑΒ  στο σημείο Ε. Έστω  Μ  
το μέσο της ΒΔ.  Προεκτείνουμε την  ΕΜ  προς το μέρος του Μ  και ονομάζουμε  
Ζ το σημείο τομής της ΕΜ και  της  ΒΓ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο  ΕΔΖΒ  είναι 
ρόμβος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                        Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Συντονιστής: Β.Δ. Κωνσταντίνος Ρώσσος 
Χαρίκλεια Ολυμπίου Σάββα                                                     
Προκόπης Παπακώστας           Ιωάννης Σουρουλλάς 
Μαρία Χατζημηνά - Ηλία 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΞΥΛΟΦΑΓΟΥ      

ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2011-2012 

 
ΓΓΡΡΑΑΠΠΤΤΕΕ ΣΣ     AAΠΠΟΟΛΛ ΥΥ ΤΤΗΗΡΡΙΙΕΕ ΣΣ     ΕΕΞΞΕΕΤΤ ΑΑ ΣΣ ΕΕΙΙΣΣ     ΙΙΟΟ ΥΥΝΝΙΙ ΟΟΥΥ     2200 11 22   

 

ΜΑΘΗΜΑ:   ΜΜααθθηημμααττιικκάά 

ΤΑΞΗ:   ΓΓ΄́   

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  14  //  66  //  22001122 

ΧΡΟΝΟΣ:   22    ΏΏρρεεςς       

       

Ονοματεπώνυμο: ………………………………………..……         Τμήμα: ……..    Αριθ.: ……… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                      β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).                   
                      γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
  δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
 
  
 
 
 
 
 
  
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
 α) =+−+ 22 8236 χχχχ  
 

 
β) ( ) ( )=⋅− 323 25 ψχψχ    

  
 
 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 
      α)   (χ + 3)² =  
 
      β)   (2ω – 1)(2ω + 1) = 
 
      γ)   (χ – 2)3 = 
 
      δ)   (χ – ψ + 2)2 = 

 

        ΒΒααθθμμόόςς::  …………………………………………..  

        ΟΟλλοογγρρ..::  …………………………………………....  

        ΥΥπποογγρρααφφήή::  ……………………………………  

ΜΕΡΟΣ  Α΄: 
 Από τα 15 θέματα να λύσετε μόνο τα  12. 
 Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
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3.   Αν   24 5 2χ χΑ = − +   και   2 3χΒ = −   να βρείτε τα πιο κάτω: 
 
      α)  Α−Β =           β)  Α⋅Β =   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4.   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

 
α) =− 2ψ3χψ                                                                      β) =− 362ψ  

 
 
 
      γ) 2 9 14χ χ+ + =                                                                  δ)  χ2 –5χ +3αχ –15α = 
 
 
 
 
5.  Να λύσετε το σύστημα: 
 

        
2 3 13

2 4
χ ψ
χ ψ

− = −
+ =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 6.  Να κάνετε τη διαίρεση: 
 
      χ3 + 3χ2 – 9χ – 2     x – 2 
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7.  α)  Να βρείτε την κλίση των ευθειών: 
 

  ε1: 2 7ψ χ= −       ε2: 3χ ψ= −  
 
       
       
     
     β)  Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση  - 3 και περνά από το σημείο (-1, 4). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται 3
5

ηµ
∧

Γ =  

     Να βρείτε: α)  ηµ
∧

Β = 
  

                       β)  εϕ
∧

Γ  = 
                                                                                                    

            γ)  συν
∧

Γ =  
 

                       δ)  σϕ
∧

Β =  
 
 
 
 
 9.   Να λύσετε τις εξισώσεις: 
       
       α)    χ (5–χ) =0                                                            β)   (2χ –5)2 =1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A

B

Γ 
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Α 

Γ 

Ε 

Β 
Δ 

10.  Αν  Γ είναι το μέσο της ΒΔ, να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΕΒΓ και ΑΔΓ είναι ίσα. 
                                                             
  
 
 
                              

                                                    
  
 
 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
11.  Να βρείτε την τιμή του  α  ώστε οι ευθείες  ε1: 3χ – 2ψ= 7  και   ε2: (α–2)ψ + χ= 3 
       να είναι παράλληλες.  
 
 

     
    
 
 
 
 
 
 
 
 
     12.  Να απλοποιήσετε τα κλάσματα:      

 

α)   =
−

+
66 2

2

χ
χχ                                                                 β)   =

−
+

−

2
2

4

1
2
1

2

2

χ
χ

χχ  
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 13.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

      
2 2

2 2

2 1 2 6
2 3 1

χ χ χ χ
χ χ χ

− + +
⋅ =

+ − −
    

 
 
 
 
14.   Δίνεται η αλγεβρική παράσταση: 
 
        (χ + 3)2 – 4χ (2 – χ)(χ + 2) – (χ –1)2 = 
       
       α) Να κάνετε τις πράξεις.  
       β) Να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος  για   x = –1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.  Δίνεται παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  και  Μ μέσο της  ΓΔ. Να προεκτείνετε την ΑΜ κατά      
       τμήμα  ΜΕ=ΑΜ  και να δείξετε τα πιο κάτω: 
       α) Το τετράπλευρο  ΑΓEΔ  είναι παραλληλόγραμμο. 
       β)  ΒΓ=ΕΓ 
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1. α) Να λύσετε την εξίσωση: 
 

    2

4 8
2 2

χ χ
χ χ χ χ

+
+ =

+ +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   β)  Να αποδείξετε την ταυτότητα:  ( )
2 2

2 22 2 5
2 2 4

α β α β α β− +   + = +   
   

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: 
 Από τα 6 θέματα να λύσετε μόνο τα 4. 
 Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
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2 . Να λύσετε το σύστημα : 
    2( ) 3(2 3 ) 17 4χ ψ χ ψ ψ+ − + = −  
 
    5 2 4

4 3 4
χ ψ χ ψ− + −

− =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  3.  α) Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ότι ΟΑ =ΟΒ και 090ΔΑ̂ΟΓB̂O == .  Να δείξετε ότι το  

τρίγωνο ΟΓΔ  είναι ισοσκελές. 
 
 
               Ο                  Β            Δ 
 
 
 
 
                           Α 
                                       Γ 
 
 
 
    
 
          
          
 

            β) Να αποδείξετε ότι το μέσο της υποτείνουσας ορθογωνίου και ισοσκελούς τριγώνου,  απέχει 
        εξίσου από τις κάθετες πλευρές του. 
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 4.  Χρησιμοποιώντας το πιο κάτω σχήμα να βρείτε τα πιο κάτω: 
         α. Τις συντεταγμένες των σημείων Α, Β  και Γ. 
         β. Τις εξισώσεις των ευθειών ε1 , ε2  και ε3. 
         γ. Τα μήκη των πλευρών ΑΒ, ΑΓ. 
         δ.  Το εμβαδό του  τριγώνου  ΑΒΓ.   
         ε.  Την εξίσωση της ευθείας ε4 που περνά από το σημείο Γ και το σημείο (0,2). 
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5.  α) Κατά τη διάρκεια ενός ποδοσφαιρικού πρωταθλήματος, από τους 30 αγώνες που έδωσε μια     
         ομάδα ηττήθηκε στους 10, ενώ στους υπόλοιπους κέρδισε ή έφερε ισοπαλία. Για κάθε νίκη   
         της πήρε 3 βαθμούς, για κάθε ισοπαλία πήρε 1 βαθμό και για κάθε ήττα δεν πήρε βαθμό.    
         Αν τελικά συγκέντρωσε 44 βαθμούς, πόσες φορές νίκησε και πόσες έφερε ισοπαλία ;  
       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     β) Να βρείτε με τη βοήθεια εξίσωσης,  τους αριθμούς από τους οποίους αν αφαιρέσω το     
         τριπλάσιο του αντίστροφου τους,  το αποτέλεσμα είναι  - 2. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



10 
 

6.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (
∧

Α =900)  και  φ(χ) = 2ηµΓ –3συν Β  και  ρ(χ)=3 εϕ Γ – 2
σϕΓ

  να 

δείξετε ότι:   α)  – φ(χ) 1 1
ηµ

=
Γ

 

 
      

                     β)  ρ(χ) =

( )
2 2

α β
β

α β
γ α β

−

−
⋅ +

 

        
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                              Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
                                                                           
 
 
 
 
                                                                                              Νίκος  Καραγιώργης                  
          



 

 

ΛΑΝΙΤΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ                     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΤΑΞΗ                 :   Γ΄ 
ΜΑΘΗΜΑ         :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ               ΒΑΘΜΟΣ: 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 12/06/2012 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ         :  2 ΩΡΕΣ 
ΩΡΑ   :                   7.45 – 9.45 π .μ. 

            ΥΠΟΓΡΑΦΗ:………………    
                            

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:……………………………………………ΤΜΗΜΑ:….……..AΡ:…… 
________________________________________________________________________________ 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  
                      α) Το γραπτό αποτελείται από  8 σελίδες 
                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής 

          γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού 
                      δ) Να γράφετε μόνο με μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται και με μολύβι) 
           ε) Να φαίνονται όλες οι αναγκαίες πράξεις 
____________________________________________________________________________________ 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  (60 μονάδες) 
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να απαντήσετε μόνο τα δώδεκα(12). 
Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες.   
 
ΘΕΜΑ 1ον :  Να κάνετε τις  πράξεις: 

 
              α)  5χψ – 3χψ + 2χψ = 
 
 

    β)   –3 α3β2 ∙ (2 α2 β3) = 
 
 
 

ΘΕΜΑ 2ον :      Να βρείτε τα αναπτύγματα των ταυτοτήτων: 
 

  α)  ( χ + 5 )2 = 
 
 

  β)  ( 3χ ─ 2 ) ( 3χ + 2 ) = 
 

 
ΘΕΜΑ 3ον :       Δίνονται τα πολυώνυμα   Α = 3χ2 – 4χ + 5 ,   Β = χ – 2   και   Γ = χ + 3 .  Να βρείτε τα:  
        

i. Α + Β = 
 
 

ii. Β ∙ Γ= 
  
 



 
 

ΘΕΜΑ 4ον :    Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων 
 

             α)  3 α – 3β  = 
 

 
            β)  χ 2 – 6χ + 9 =  

 
             
 
  
ΘΕΜΑ 5ον  :    Να απλοποιήσετε το κλάσμα:   
           ( με χ ≠ 5  ,  χ  ≠ −5 ) 

  
2

2
2 10

25
x x
x
−

=
−        

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 6ον :    Να λύσετε τις εξισώσεις :      
 

i.  χ ( χ – 2 ) ( χ + 3 ) = 0 
 
 
 
 
 
 

ii. χ2 = 4 
  
 
 
 

ΘΕΜΑ 7ον :   Δίνεται παραλληλόγραμμο ΔΕΖΗ.  Αν Κ και Λ είναι σημεία της διαγωνίου ΕΗ έτσι ώστε  
                       ΕΚ = ΗΛ , να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΚΖΛ είναι παραλληλόγραμμο.  

 
 

 
 

 
 
 
 
 

 
 
2 



 

 

ΘΕΜΑ 8ον :      Αν α8 = β8 + 2012 , να υπολογίσετε την τιμή του γινομένου: 
 

                       Γ =  (α – β) (α + β) ( α2 + β2 ) ( α4 + β4 ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 9ον   : Να κάνετε τη διαίρεση: ( χ3 – χ2 + χ + 3 ) : ( χ + 1 ) 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 10ον :  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Α̂ = 900) . Αν Δ, Ε, Ζ είναι τα μέσα των ΑΒ,  

            ΒΓ,  ΑΓ αντίστοιχα, να  δείξετε  ότι  το   ΑΔΕΖ   είναι  ορθογώνιο.           
 
 
 
                  
 
 
 
 
 
 

 
 

ΘΕΜΑ 11ον :  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας  ψ = α χ + β που περνά από τα σημεία  Α( 1 , 3) και   
                        Β ( 2, 5). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3 



 

 

ΘΕΜΑ 12ον :  Να κάνετε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Έστω Μ το μέσο της ΒΓ.  
                          Από το Μ φέρνουμε τα κάθετα ευθύγραμμα τμήματα ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ  
                          και ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι ΜΔ = ΜΕ. 
                                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέμα 13ον:  Να κάνετε τις πράξεις:  
          ( με  χ ≠ −2  ,  χ  ≠ −3 , χ ≠ 3  ) 

                  
2 2

2
6 9 5 6

2 9
x x x x

x x
− + + +

⋅ =
+ −  

 

 
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                      
Θέμα 14ον :   Να λύσετε το σύστημα:  
 
                       (χ + ψ )2 – ( χ – ψ )2 = 4 χ (ψ – 2 )  + 8 
 
                       5χ – ψ = – 1 
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Θέμα 15ον :  Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και τα σημεία Ε,  Δ των πλευρών ΑΒ,    
                                    ΑΓ, αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΒΕ=ΓΔ. Αν Μ το μέσο της ΔΕ να αποδειχθεί ότι: 
                                    α) το τρίγωνο ΜΒΓ είναι ισοσκελές, 
                                    β) η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας Â. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 ΜΕΡΟΣ  Β:   ( 40 μονάδες) 
Από τα έξι (6) θέματα να απαντήσετε μόνο τα τέσσερα (4). 
Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες.   
 
Θέμα 1ον :  ΑΒΓΔ κυρτό τετράπλευρο , ΒΕ παράλληλη και ίση με τη ΑΔ καθώς και 
                    ΑΖ παράλληλη και ίση με τη ΒΓ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΓΕΔΖ είναι 
                    παραλληλόγραμμο.  
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Θέμα 2ον :  α) Να λύσετε την εξίσωση: 
                  

                  2

4 4
2 2 4

χ χ
χ χ χ

− = −
+ − −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                 β)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
    

i.    χ3ψ2 – 3ψ – 3χ + χ2 ψ3 =  
 
 
 
 
 
 

ii.    α2 – 2 α + 1 – β2 = 
 
 
 
 
 
 

 
Θέμα 3ον  :  Να λύσετε το σύστημα:  
 
                    2 (χ – ψ ) – 3 ( χ – ψ ) = 11 
 

                   
2 1 2

3 6 2
ψ χ χ ψ χ− − −

− =  
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Θέμα 4ον  :  
 
(α)  Από το διπλανό  σχήμα να βρείτε την εξίσωση της 
ευθείας ε1. 

 

 
 
 
 
 
 
(β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε 2 , που είναι 

παράλληλη προς την ε1 και περνά από την αρχή των 

αξόνων και να την παραστήσετε γραφικά στο ίδιο σύστημα 

αξόνων. 

 

 

 

 

(γ)   

i. Αν Α (κ – 1 , κ2 +5κ – 8) είναι σημείο της ευθείας ε1,  να υπολογίσετε την τιμή  του κ.  ( κ > 0 ) 

ii. Αν Β (8 , κ λ) είναι σημείο της ευθείας ε2, να υπολογίσετε την τιμή του λ. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέμα 5ον  :    Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο στο Α και το ΑΔ ύψος του. Μ είναι μέσο της ΑΒ 
                       και Ν μέσο της ΑΓ. Αν ΑΒ = χ2 – 5 και ΑΓ = χ – 2 και  η περίμετρος του τετραπλεύρου 
                       ΑΜΔΝ ισούται με 13 cm, να βρείτε την τιμή του χ. 
 
 
 
 
 
 
 

                                   7 
 

ε1 



 

 

Θέμα 6ον:  Στο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνω την πλευρά ΑΒ προς το Α,  ώστε ΑΔ=ΑΓ και την πλευρά ΑΓ 
                      προς το Α,  ώστε ΑΕ=ΑΒ. Φέρνω την ΕΔ που τέμνει τη ΒΓ στο Ζ. Να δειχθεί ότι το τρίγωνο 
                      ΕΒΖ είναι ισοσκελές. 
                     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Καλή επιτυχία! 
 
 
  Η   Διευθύντρια                                                                          
   
 
                                                                                                       
                                                                                                       
    Κωμοδρόμου Δήμητρα                                                            
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Θέμα 6ον:  Στο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνω την πλευρά ΑΒ προς το Α,  ώστε ΑΔ=ΑΓ και την πλευρά ΑΓ 
                      προς το Α,  ώστε ΑΕ=ΑΒ. Φέρνω την ΕΔ που τέμνει τη ΒΓ στο Ζ. Να δειχθεί ότι το τρίγωνο 
                      ΕΒΖ είναι ισοσκελές. 
                     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Καλή επιτυχία! 
 
 
  Η   Διευθύντρια                                                                         Οι Εισηγητές: 
   
 
                                                                                                       
                                                                                                      Καουτζάνη Μάχη   
    Κωμοδρόμου Δήμητρα                                                           Σαλλούμη Σοφία    
                                                                                                      Κωνσταντίνου Άγγελος 
                                                                                                      Θεοφάνους Σάββας   
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΓΕΡΙΟΥ «ΙΩΝΑ ΚΑΙ ΚΟΛΟΚΑΣΗ»                         ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ   ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 
 

Μάθημα: Μαθηματικά      Τάξη: Γ΄   Βαθμός: …………………………………. 
 
Χρόνος:  2 ώρες       Υπογραφή: ……………………………… 
 
Ημερομηνία: 14  Ιουνίου 2012 
 
Όνομα μαθητή/ τριας: ……………………………………………… Τμήμα: ………….. Αρ.: ……. 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α)  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    β)  Να γράψετε μόνο με μελάνι. (τα σχήματα με μολύβι ) 
                    γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: (Μονάδες 12) 
 

Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12.   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 

1) Να κάνετε τις πράξεις : 

 (α) 2 3 5 4x y x y+ − + =    

 (β) ( )23 1x x x− + =   

 
2) Να βρείτε τα αναπτύγματα:  

(α)  ( ) 25x + =   

(β)  ( ) ( )7 7x x− + =  
 

3) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων  τις παραστάσεις: 

(α) 23 6x x+ =  
 

 (β) 2 2x y x yκ κ+ + + =                                                      

 
 

4) Να λύσετε το σύστημα :  

 2x   −   y  =  3 

 3x   +   y  =  7 
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5) Να  παραστήσετε γραφικά τη συνάρτηση: 2 1y x= +  

 
 

                                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6)  

 
 

 

 

7) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε 1 . 
 

 
 

ε 1  

-3 

1 

  ΔΕΔΟΜΕΝΑ          ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ 

 Ε μέσο του ΑΓ         E
∆ ∆

ΑΒ = Γ∆Ε  

35
∧

Β =  , 35
∧

∆ =   
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8)  Δίνονται 3 28 6 12 1x x xΑ = + − −  και 2 1xΒ = − . Να βρείτε το πηλίκο  Α÷Β .  

  

 

 

 

 

 

 

9) Να κάνετε τις πράξεις: 

 
2 2

2 2

2 6 9
5 6 9

x x x x
x x x

+ − +
÷ =

+ + −
   

 

 

 

 

 

 

 

 

10) Δίνεται το πολυώνυμο  ( )( ) ( ) ( )2 2( ) 2 5 5 5 3 4 2 5φ χ χ χ χ χ χ χ= − + − − + − − . 

     Να κάνετε τις πράξεις και να γράψετε το πολυώνυμο κατά τις φθίνουσες  

     δυνάμεις του χ . Ακολούθως να βρείτε την αριθμητική τιμή  του ( 1)φ − .    
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11) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων την παράσταση:  

( ) ( )( )2 2 25 6 3 4x x x x x− + − − − =  

 
 

 

 

 

 

 

 

12) Να λύσετε την εξίσωση      3 23 12 4 0χ χ χ− − + =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13) Να τρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό: 
1

a
a

a

β
β

β

−
=

−
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14)Να λύσετε το σύστημα: 

      3 2 6 5
3 2 12

x y x y x− − −
− =  

   
      ( )8 3 1x y x+ − = −  

 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

15)Δίνεται  τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ . Αν Δ είναι σημείο της πλευράς ΑΓ τέτοιο ώστε ΑΔ = ΑΒ και ΑΕ η 

διχοτόμος του 
∆

ΑΒΓ να δείξετε ότι το 
∆

ΕΒ∆  είναι ισοσκελές. 
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ΜΕΡΟΣ Β: (Μονάδες 8) 
 
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1) Δίνεται η ευθεία ( )1 : 3y xε κ µ µ= + + . Αν η ευθεία αυτή περνά από τα σημεία Α(0,-2) και 

Β(1,5) να βρείτε: 

α) Τις τιμές των κ  και µ . 

β) Την κλίση της ευθείας 1ε . 

γ) Τις συντεταγμένες του σημείου τομής της ευθείας 1ε  με τον άξονα των χχ΄.  

δ) Την εξίσωση της ευθείας 2ε  που περνά από την αρχή των αξόνων και είναι παράλληλη με την 

ευθεία 1ε . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) α) Να δείξετε ότι: ( )( ) ( )2 3 23 2 1 1 2 3 2 8 3 12 7 8x x x x x x x x− + − − − = + − −  
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β) Αν 3 23 12 7 8x x xΕ = + − −   παριστάνει το εμβαδόν ενός ορθογωνίου  με μήκος  1x −    να 

βρείτε το πλάτος του. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να λύσετε την εξίσωση:  

2 2

3 2 6 1
2 3 2

x x
x x x x x

−
− =

− − − +
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4) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  (ΑΒ = ΑΓ). Τα Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

αντίστοιχα. Φέρουμε τις ΓΔ  και ΒΕ. Πάνω στις προεκτάσεις των ΓΔ (προς το Δ) και ΒΕ (προς το 

Ε) παίρνουμε σημεία Κ και Λ αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΚΔ = ΔΓ και ΕΛ = ΒΕ.  

Να δείξετε ότι:  α)  
∆ ∆

Β∆Γ = ΓΕΒ   και    

  β)   ΚΒ = ΓΛ.   
 

             
 

 

 

 

 

 

          
 
 
  5) Δίνονται τα πολυώνυμα: 3 22 5 2χ χΑ = − + , 3 4χΒ = + , 2 6 1χ χΓ = − + . Να βρείτε: 
 

            α) Α+Β−Γ =  
 
 
 
 

             
 
           β) Α⋅Β =  
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6) Να λύσετε το πρόβλημα με την βοήθεια εξισώσεων: 

Το άθροισμα των ηλικιών του Κυριάκου και της μητέρας του είναι 42 χρόνια. Αν σε 8 χρόνια η 

ηλικία της μητέρας θα είναι κατά 2 χρόνια μικρότερη από το τριπλάσιο της ηλικία του γιου της να 

βρείτε τις σημερινές τους ηλικίες. 

  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  Εισηγήτριες                                                                 Η διευθύντρια 

Ελένη Πιερή 

Ελεάνα Μούζουρου 

Γιάννα Κωστή                                                                                                       Μαρία Παυλίδου 
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     ΓΥΜΝΑΣΙΟ – ΛΥΚΕΙΟ   ΠΟΛΕΜΙΟΥ                      ΣΧΟΛΙΚΗ   ΧΡΟΝΙΑ  :  2011 - 2012      
                 
                             ΓΡΑΠΤΕΣ    ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 
 
    ΜΑΘΗΜΑ  : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                ΒΑΘΜΟΣ :  ………………..        
 
    ΤΑΞΗ  :     Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                             ΥΠΟΓΡΑΦΗ  :  ……………….    
 
    ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  15/06/2012                                      ΧΡΟΝΟΣ:  2 ώρες    7.45΄ – 9.45΄ 
 
   Ονοματεπώνυμο : ........................................................................... Τμήμα:  .... Αρ. :.... 
 
           *****    ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ  8  ΣΕΛΙΔΕΣ   ***** 
  
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                    γ) Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο (τα σχήματα με μολύβι). 
                   
 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:    Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις. 
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα.  
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις:  
 
      α) =−+− 22 3χ2χ5χ7χ  
 
 
      β)     ( ) ( ) =−⋅ 2χ3χ2  
 

 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:   

     α)  ( ) =+ 23χ  
 
 
 
     β)   ( ) ( ) =−⋅+ 43χ43χ  

 
 
3. Δίνονται τα πολυώνυμα : 64χ5χΒκαι27χ3χΑ 22 −+=+−= .    Να βρείτε :  
 
      α)  A + B  = 
 
 
 
     β)  A – B =  
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα :   
 
  

                  α)    6χ2ψ – 9χψ3 =                      
                                                                                                                
                                                                          

     β)    =+− 127χχ2      
  
 
 
5. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

       
2ψ4χ 
73ψχ

=−
=+

 

        
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    6. Να λυθούν οι εξισώσεις:  
    
        α)    08χχ2 =−− 2                                                  β)     7χχ2 =  

 
  
 
 
 
 
 
 
 
7. Να κάνετε τη διαίρεση :    ( ) ( )3χ610χ7χχ 23 −÷++−  
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 8.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (-2,4) και έχει κλίση 3. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 9.  Να απλοποιηθούν τα κλάσματα: 
 

        α)        =63

24

ψ3χ
ψ12χ                                           

 
 
     

       β)       =
++

−
65χχ

9χχ
2

3
 

 
     
 
 
 

10 . Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 090Α =
∧

) και 060Β =
∧

.  Αν  Δ μέσο της ΒΓ ,  
       Ε μέσο της ΑΓ  και ΑΒ=6cm. Να υπολογίσετε : 
       α) Το μήκος της ΒΓ . 
       β) Το μήκος της ΑΔ και ΕΔ . 
           (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 

  

        Α Β

Γ

ΔΕ

060
6cm  
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 11. Να κάνετε τις πράξεις : 
96χχ

χχ
3χ
1χ

2

22

+−
+

÷
−
−  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.                                        (ε) 

               

Από την γραφική παράσταση να βρείτε : 
α)  την κλίση της ευθείας ( ε ) 
β)  την εξίσωση της ευθείας (ε).   
γ) την εξίσωση της ευθείας που περνά από  
    την αρχή των αξόνων και είναι παράλληλη   
    με την ευθεία (ε) .                                 

 
 
13. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του ΑΔ. Προεκτείνουμε την ΑΒ  κατά 
      τμήμα  ΒΕ = ΑΒ. Από το σημείο Ε φέρουμε την ΕΖ κάθετη πάνω στη ΒΓ. 
      Να δείξετε ότι ΒΖ = ΒΔ. 
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14. Η διαφορά των ηλικιών πατέρα και κόρης είναι 25 χρόνια. Μετά από 5 χρόνια  
      η ηλικία του πατέρα θα είναι διπλάσια της ηλικίας της κόρης του. 
      Να υπολογίσετε τις σημερινές τους ηλικίες.                       ( Να λυθεί με σύστημα ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ . Η διχοτόμος της γωνίας Β τέμνει τη ΔΓ στο Ζ. 
       Να  δείξετε ότι   ΓΖ=ΑΔ.   (Σχήμα, δεδομένα ,ζητούμενα ) 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.     
  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1. Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα. 
 
     ( ) ( ) ( ) ( ) ( )22 4ψχ3ψ2χ3ψ2χ9ψ2χ2χ5ψχ +=−⋅++−⋅−−  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχόν σημείο της διχοτόμου ΑΔ. 
     Να αποδείξετε ότι: 
     α) Οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
     β) Τα τρίγωνα ΒΖΔ και ΓΗΔ είναι ίσα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 7 

3. α)   Αν  Α= 






 +








−

β
βα1

β
α   και  Β= 1

βα
α

22

2

−
−

  να αποδείξετε ότι 1ΒΑ =⋅   

     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    β)   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο:  
          
            =−+− 22 ψ2516χ8χ  
 
 
 
 
4. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Ρ τυχόν σημείο της πλευράς ΒΓ. Αν Δ ,Ε ,Ζ, Η  
    είναι τα μέσα των ΒΡ, ΡΓ, ΑΓ , ΑΒ αντίστοιχα , να δείξετε ότι το ΕΖΗΔ είναι    
    παραλληλόγραμμο.  
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5. Να λύσετε την εξίσωση : 
24

4
1χχ

3χ
42χ

3χ2
6χ

2χ
2

2

−+
+

=
−

−
−

+
  

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Να λύσετε το σύστημα: 
                                                                                                                                                                                                                             

     
( ) ( )

2
ψχ4

3
χ2ψ4

4
20χ6

ψ36ψχ5ψχ4

+
=

−
−

−

+=−−+
. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         ΟΙ   ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                     Ο  ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ                       Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
     ……………………….              …………………………                …………………………. 
     Κλεάνθους  Νεόφυτος                Κλεάνθους  Νεόφυτος                  Παύλου Αρέστης  
     
                                                            
     …………………………. 
     Παπαβασιλείου Καρολίνα   
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     ΓΥΜΝΑΣΙΟ – ΛΥΚΕΙΟ   ΠΟΛΕΜΙΟΥ                      ΣΧΟΛΙΚΗ   ΧΡΟΝΙΑ  :  2011 - 2012      
                 
                             ΓΡΑΠΤΕΣ    ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 
 
    ΜΑΘΗΜΑ  : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                ΒΑΘΜΟΣ :  ………………..        
 
    ΤΑΞΗ  :     Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                             ΥΠΟΓΡΑΦΗ  :  ……………….    
 
    ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  15/06/2012                                      ΧΡΟΝΟΣ:  2 ώρες    7.45΄ – 9.45΄ 
 
   Ονοματεπώνυμο : ........................................................................... Τμήμα:  .... Αρ. :.... 
 
           *****    ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ  8  ΣΕΛΙΔΕΣ   ***** 
  
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                    γ) Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο (τα σχήματα με μολύβι). 
                   
 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:    Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις. 
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα.  
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις:  
 
      α) =−+− 22 3χ2χ5χ7χ  
 
 
      β)     ( ) ( ) =−⋅ 2χ3χ2  
 

 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:   

     α)  ( ) =+ 23χ  
 
 
 
     β)   ( ) ( ) =−⋅+ 43χ43χ  

 
 
3. Δίνονται τα πολυώνυμα : 64χ5χΒκαι27χ3χΑ 22 −+=+−= .    Να βρείτε :  
 
      α)  A + B  = 
 
 
 
     β)  A – B =  

 
 



 2 

4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα :   
 
  

                  α)    6χ2ψ – 9χψ3 =                      
                                                                                                                
                                                                          

     β)    =+− 127χχ2      
  
 
 
5. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

       
2ψ4χ 
73ψχ

=−
=+

 

        
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    6. Να λυθούν οι εξισώσεις:  
    
        α)    08χχ2 =−− 2                                                  β)     7χχ2 =  

 
  
 
 
 
 
 
 
 
7. Να κάνετε τη διαίρεση :    ( ) ( )3χ610χ7χχ 23 −÷++−  
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 8.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (-2,4) και έχει κλίση 3. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 9.  Να απλοποιηθούν τα κλάσματα: 
 

        α)        =63

24

ψ3χ
ψ12χ                                           

 
 
     

       β)       =
++

−
65χχ

9χχ
2

3
 

 
     
 
 
 

10 . Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 090Α =
∧

) και 060Β =
∧

.  Αν  Δ μέσο της ΒΓ ,  
       Ε μέσο της ΑΓ  και ΑΒ=6cm. Να υπολογίσετε : 
       α) Το μήκος της ΒΓ . 
       β) Το μήκος της ΑΔ και ΕΔ . 
           (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 

  

        Α Β

Γ

ΔΕ

060
6cm  

 
 
 
 
 
 



 4 

 11. Να κάνετε τις πράξεις : 
96χχ

χχ
3χ
1χ

2

22

+−
+

÷
−
−  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.                                        (ε) 

               

Από την γραφική παράσταση να βρείτε : 
α)  την κλίση της ευθείας ( ε ) 
β)  την εξίσωση της ευθείας (ε).   
γ) την εξίσωση της ευθείας που περνά από  
    την αρχή των αξόνων και είναι παράλληλη   
    με την ευθεία (ε) .                                 

 
 
13. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του ΑΔ. Προεκτείνουμε την ΑΒ  κατά 
      τμήμα  ΒΕ = ΑΒ. Από το σημείο Ε φέρουμε την ΕΖ κάθετη πάνω στη ΒΓ. 
      Να δείξετε ότι ΒΖ = ΒΔ. 
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14. Η διαφορά των ηλικιών πατέρα και κόρης είναι 25 χρόνια. Μετά από 5 χρόνια  
      η ηλικία του πατέρα θα είναι διπλάσια της ηλικίας της κόρης του. 
      Να υπολογίσετε τις σημερινές τους ηλικίες.                       ( Να λυθεί με σύστημα ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ . Η διχοτόμος της γωνίας Β τέμνει τη ΔΓ στο Ζ. 
       Να  δείξετε ότι   ΓΖ=ΑΔ.   (Σχήμα, δεδομένα ,ζητούμενα ) 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.     
  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1. Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα. 
 
     ( ) ( ) ( ) ( ) ( )22 4ψχ3ψ2χ3ψ2χ9ψ2χ2χ5ψχ +=−⋅++−⋅−−  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχόν σημείο της διχοτόμου ΑΔ. 
     Να αποδείξετε ότι: 
     α) Οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
     β) Τα τρίγωνα ΒΖΔ και ΓΗΔ είναι ίσα. 
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3. α)   Αν  Α= 






 +








−

β
βα1

β
α   και  Β= 1

βα
α

22

2

−
−

  να αποδείξετε ότι 1ΒΑ =⋅   

     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    β)   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο:  
          
            =−+− 22 ψ2516χ8χ  
 
 
 
 
4. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Ρ τυχόν σημείο της πλευράς ΒΓ. Αν Δ ,Ε ,Ζ, Η  
    είναι τα μέσα των ΒΡ, ΡΓ, ΑΓ , ΑΒ αντίστοιχα , να δείξετε ότι το ΕΖΗΔ είναι    
    παραλληλόγραμμο.  
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5. Να λύσετε την εξίσωση : 
24

4
1χχ

3χ
42χ

3χ2
6χ

2χ
2

2

−+
+

=
−

−
−

+
  

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Να λύσετε το σύστημα: 
                                                                                                                                                                                                                             

     
( ) ( )

2
ψχ4

3
χ2ψ4

4
20χ6

ψ36ψχ5ψχ4

+
=

−
−

−

+=−−+
. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         ΟΙ   ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                     Ο  ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ                       Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
     ……………………….              …………………………                …………………………. 
     Κλεάνθους  Νεόφυτος                Κλεάνθους  Νεόφυτος                  Παύλου Αρέστης  
     
                                                            
     …………………………. 
     Παπαβασιλείου Καρολίνα   



 
ΘΕΚΛΕΙΟ  ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΛΕΜΕΣΟΥ   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2011 – 2012 

                                                                                                      
ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 

 
ΜΑΘΗΜΑ :    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 12 / 06 /2012  
 
ΤΑΞΗ :     Γ΄                                ΧΡΟΝΟΣ :  2  ΩΡΕΣ                                            ΣΕΛΙΔΕΣ :  9 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : ……………………………………........ ΤΜΗΜΑ: …….......ΑΡ. : …… 
 
ΒΑΘΜΟΣ : ………………………..............     ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ : …...........……… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ :     α)   Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                         β)   Δεν επιτρέπεται η  χρήση διορθωτικού. 
                         γ)   Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα με μολύβι) 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄   ( 12  μονάδες ) 
 
Από  τα  15  θέματα  να  απαντήσετε  μ ό ν ο   στα  12. 
Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  1  μονάδα. 
 
ΘΕΜΑ  1.   Να κάνετε τις πράξεις : 
                      
 α)  2 3 2 3 2 35 2 8α β α β α β− − =  
 
 
                      β)   ( )( )2 2 33 4x xψ ψ− − =  
 
 γ)    ( )5 2 3 320 30 15 : 5x x x x− + =  
 

                       δ)     
3

2 26
3

x x  = 
 

 

 
ΘΕΜΑ  2.   Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
       
                     α)  ( )23 1x + =   
      
                     β)   ( )( )2 4 2 4α β α β− + =   
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ΘΕΜΑ  3.   Να κάνετε τη διαίρεση: 
                                                      
                    ( ) ( )3 23 7 3 2 : 2x x x x− + − −                    
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  4.   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενα παραγόντων  τις παραστάσεις: 
 
                     α)   3 24 12x xω ω+ =                                        
      
                     
                      β)    2 6x x− − =   
 
 
  
ΘΕΜΑ 5.   Δίνονται τα πολυώνυμα :   4 1xΑ = +    23 2xΒ = +   και    23 4 6x xΓ = − − .  Να βρείτε: 
                                         
                    α)  2Α−Β+Γ =  
 
 
 
 
           β)   Α⋅Γ =  
 
 
 
          
 
ΘΕΜΑ  6.  Να λύσετε το σύστημα:    
                       

 
2 4

2 3 1
x

x
ψ
ψ

− =
+ =
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ΘΕΜΑ  7.  Δίνονται οι ευθείες :    1ε : 2 7ψ χ= −   2ε :  2 4ψ χ= −   3ε : 6ψ χ= −   4ε : 4 2 10χ ψ− + =  
α) Να βρείτε τις κλίσεις των  πιο πάνω ευθειών. 
β) Να εξετάσετε ποιες από τις πιο πάνω ευθείες είναι  παράλληλες ( Να δικαιολογήσετε την απάντηση 
σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  8.    
                      Δεδομένα       Ζητούμενα 
                                       
  ΑΒ=ΑΓ Δ μέσο ΒΓ 
 ˆ ˆδ ε=  
 ΑΕ=ΑΖ 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
. 
 
 
 
ΘΕΜΑ  9.  Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις: 
 

2 2 2

7 2 2
3 10 5 2x x x x x x

− − =
+ − + −  
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ΘΕΜΑ  10.  Να λύσετε την  εξίσωση:     ( ) ( )( ) ( )2 22 1 3 3 2 1 9x x x x− − − + = + +  
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  11.   Αν  2 2 2x ψ+ =  να αποδείξετε την ταυτότητα : ( ) ( )2 22 2 10x xψ ψ+ + − =  
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  12.  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΒΓ). Από την κορυφή Α φέρνουμε ευθεία ε 
παράλληλη προς τη βάση ΒΓ . Πάνω στην παράλληλη παίρνουμε σημεία Δ και Ζ έτσι ώστε ΑΔ=ΑΖ. Από 
τo Δ φέρνουμε ΔΗ⊥  ΑΒ και από το Ζ φέρνουμε ΖΘ⊥ΑΓ. Να αποδείξετε οτι ΔΗ=ΖΘ. 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  13.   Δώδεκα άτομα εισέφεραν σε ένα έρανο €52. Κάθε άνδρας έδωσε €5 και κάθε γυναίκα €4. 
Να βρείτε πόσοι ήταν οι άνδρες και πόσες ήταν οι γυναίκες. ( Να λυθεί με σύστημα) 
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ΘΕΜΑ 14.  Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό και να κάνετε όλες τις δυνατές απλοποιήσεις.  
 
 

 

2

2

2

2

1

xx

x

ψ
ψ

ψ

− +
=

−
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  15.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ 90Α =   ) .   Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΓ και 
ΒΓ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε το ΔΕ κατά τμήμα ΕΖ=ΔΕ. Να δείξετε ότι ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο 
παραλληλόγραμμο. 
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ΜΕΡΟΣ   Β΄     ( 8  μονάδες ) 
 
Από  τα  6  θέματα  να  απαντήσετε  μ ό ν ο   στα   4. 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με   2   μονάδες. 
 
ΘΕΜΑ  1.    Να  λύσετε την εξίσωση:  
 

                      2

3 6 1 2 3
5 6 2 4 2 6

x x x
x x x x

− − +
+ =

− + − −
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  2.    Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  και Ε είναι  το μέσο της ΔΓ. Φέρνουμε την ΒΕ και την 
προεκτείνουμε προς το μέρος του Ε . Αν ΓΚ είναι  η απόσταση του Γ απο τη  ΒΕ και ΔΖ είναι  η 
απόσταση του Δ απο την προέκταση της ΒΕ ,να αποδείξετε οτι το ΔΚΓΖ είναι παραλληλόγραμμο. 
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ΘΕΜΑ  3.   α)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενα παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
i)  ( )( ) ( )( )224 8 1 6 12 1x x x x− − − − −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ii)   2 28 16 6 9α α β β− + − − − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β)  Να αποδείξετε  την  ταυτότητα: 
 

( ) ( ) ( )3 3 2 3 2 22 2 4 3 12ν ν ν ν να α α α α− − −− − + + + = −  
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ΘΕΜΑ  4.    Αν 
2

2

5 4
16

x x
x
− +

Α =
−

    και  
2

2

5 4
1

x x
x
+ +

Β =
−

  : 

 
                    α)   Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις Α και Β . 
  β)   Να λύσετε την εξίσωση  Α=Β 
 γ)   Να αποδείξετε ότι  ( ) ( )2 2 4Α+Β − Α−Β =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
ΘΕΜΑ  5.   Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ.  Απο την κορυφή Β φέρνουμε  τη ΒΔ διχοτόμο της 
εξωτερικής  γωνίας Β και απο την κορυφή Γ φέρνουμε  τη ΓΕ  διχοτόμο  της εξωτερικής  γωνίας  Γ 
έτσι ώστε ΒΔ=ΓΕ. Αν  ΑΖ είναι  η διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ  να αποδείξετε : 
α)  ΖΔ= ΖΕ.   

      β)  Οι αποστάσεις των σημείων Ε και Δ απο τη ΒΓ είναι ίσες .  
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ΘΕΜΑ  6.   Δίνονται οι ευθείες 1ε : ( )2 3 1κ χ ψ− + =      2ε : 2 4xκ ψ+ =  : 
α)   Nα βρείτε τις τιμές του κ  ώστε οι δυο ευθείες να είναι παράλληλες. 
 
 
 
 
  
β)  Αν   1κ = −   : 
 
i)   Nα  κάνετε τη γραφική παράσταση της 2ε  
ii)  Από τη γραφική παράσταση να βρείτε τη γραφική λύση της 2 4 0x− + = . 
iii)  Να βρείτε την τιμή του β ώστε η ευθεία 2ε  να περνά από το σημείο ( )3,β . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Η  Διευθύντρια   
Oι Eισηγητές :                                                   
 
Παναγιώτου Λουκία 
   
Λάμπρου Σωτηρούλα                                                                                                                    
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Το δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  (α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
   (β) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
   (γ) Οι λύσεις να γράφονται με μελάνι μπλε ή μαύρο.  
 
 
ΜΕΡΟΣ Α’:  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12.   
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

(α) ( ) ( )3 2 24x . 5x− ω ω =   
 
    (β) ( ) ( )4 5 524x : 6x− ψ − ψ =   

 
 
2. Δίνονται τα πολυώνυμα: 3A 5x 4x 2x 1= − + −  και 2B 6x 3x 4= − + . 

Να βρείτε: (α) A B+ =      

 

                 (β) B A− =  

 

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΝΑΓΙΑΣ ΘΕΟΣΚΕΠΑΣΤΗΣ           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:2011-2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 

 ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                ΤΑΞΗ: Γ΄ 

 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  07/06/2012              ΤΜΗΜΑ: ……………… 

 ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ                                             ΩΡΑ ΕΝΑΡΞΗΣ: 7:45 

 ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………………………………       ΑΡ. ……………… 

 ΒΑΘΜΟΣ: ……………………                      ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………………………………… 
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3. Να υπολογιστούν τα αναπτύγματα: 
 
(α) ( )22x 3− =   
 

 
(β) ( ) ( )x 1 . x 1− + =   
 

 
4. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

(α) ( )x. x 6 0− =                                              (β) 2x 2x 3= +   
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να λύσετε το σύστημα: 

       
3 2 1

5 9
α+ β=
α+ β=

 

   
 
 
 
 
 
 

6. Να γίνει η διαίρεση:   ( ) ( )3 2x 5x 10x 8 : x 2− + − −   
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7. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων: 
 
(α) x x+ ψ=   
 
 
(β) 3x 6 4x 8ψ+ ψ+ + =   
 
 
 

8. Στο πιο κάτω σχήμα η ΑΔ είναι διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ και BE Ax⊥ ,  
AxΓΖ ⊥ . Να αποδείξετε ότι BE=ΓΖ . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Να βρεθεί η τιμή του κ ώστε οι ευθείες 1 : 8x 1ε ψ = −  και ( )2 : 3 1 x 6ε ψ = κ− + , να 

είναι παράλληλες. 
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10. Να κάνετε τις πράξεις και στη συνέχεια να βρείτε την αριθμητική τιμή του 

πολυωνύμου που θα προκύψει για x 1= − . 

    ( ) ( ) ( ) ( )23x 1 2x 4 2x 4 3x x 5− − − + − + =   

 

 
 
 
 
 
 
 
11. Να βρείτε  την εξίσωση  της ευθείας που είναι παράλληλη με την 4x 3ψ= −  και 

περνά από το σημείο ( )4, 2− . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Να αποδείξετε την ισότητα: ( ) ( ) ( )3 3 2 2x 2 x 2 4 3x 4− ψ − + ψ = − ψ + ψ                                                                                              
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 - 5 - 

13. Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  

       
2

2
x 4x 5

x 1
− −

=
−

 

   
                                                                                                                                       
 
 
 
 
 
 
 
14. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

      2
2x 1 6x 102x
x 3 x 5 x 8x 15

 − −
− ÷ = + + + + 

 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( )AB A= Γ . Αν ΑΔ είναι το ύψος του τριγώνου, 

να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις του σημείου Δ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ είναι 
ίσες.  (Να γράψετε δεδομένα – ζητούμενα και να κάνετε το σχήμα). 

 
 
 
 
 
 
 
 
     



 - 6 - 

ΜΕΡΟΣ Β’:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.   
                   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση:     
2

2
x 2 x 1 1 x
1 x x 2x 3 x 3
+ − +

+ =
− + − +

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Να λύσετε το σύστημα:  

    
( ) ( )

( )
2 x 1 3 4 9

2 2 1x 1 4
2 5

− + ψ + =

ψ −+
− = −
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3. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχόν σημείο της διχοτόμου ΑΔ.  
Να αποδείξετε ότι: 
(α) Οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
(β) Τα τρίγωνα ΒΖΔ και ΓΗΔ είναι ίσα. 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Αν α και β αντίστροφοι αριθμοί ( ). 1α β =  να δείξετε ότι:  

    ( )

2 2

21 1 1

α β
−

β α  
⋅ + + = α + β α β α β −

β α
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5. (α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  ( ) ( )3

3 2

x x 1 16x x 1
x 3x 4x
− − −
+ −

       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β) Αν ο Γιάννης δώσει στο Νίκο 10 ευρώ, τότε ο Νίκος θα έχει τριπλάσια χρήματα 
από το Γιάννη. Αν ο Νίκος δώσει 20 ευρώ στο Γιάννη, τότε ο Γιάννης θα έχει 
διπλάσια χρήματα από το Νίκο. Να βρείτε πόσα χρήματα έχει ο καθένας.  
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6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται οι ευθείες ε1 και ε2 . Να βρεθούν: 
(α) η κλίση της ευθείας ε2, 
(β) οι εξισώσεις των ευθειών ε1 και ε2, 
 (γ) οι συντεταγμένες του σημείου τομής της ευθείας ε2 με τον άξονα χ’χ , 
 (δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΓΔ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        

 

 

 

 

 

 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                        ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ  ΒΔ               Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Φιλίππου Γεωργία                   Αλεξάνδρου Πολυξένη                 Ομήρου Όμηρος 
………………………………                 ……………………………………                     …………………………… 
 
Γεωργίου Κλεανθία 
……………………………… 
 
Γιαννίτσαρου Χριστίνα 
………………………………… 
 
Σκορδής Νικόλας 
………………………………… 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ                                ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2011-2012 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ     ΒΑΘΜΟΣ: 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 06. 06.12 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ          ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………. 

ΩΡΑ: 8.00 – 10.00 Π.Μ. 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:      ΤΜΗΜΑ: ....  ΑΡ.: 
 

Οδηγίες:  Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι ( Με μολύβι μπορείτε να κάνετε μόνο τα σχήματα). 

      Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

      Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

                 To εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εvvέα  ( 9 ) σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: 
 
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα δώδεκα (12). Κάθε θέμα 
βαθμολογείται με μια (1) μονάδα. 
 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
    
     α) ( 18χ6 ψ4 ) : ( -3χ2 ψ3) = 
 
 
    β)  ( -3χ) . (χ2 – 4χ + 5) = 
 
 
 
 
2. Να αναλυθούν σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
   α) 2χ2 – 16χ = 
 
 
   β) 2αχ3  – 8αχ = 
 
 
   γ) χ2 – 7χ + 12 = 
 
 
   δ) αχ – 3ψ – αψ + 3χ = 
 
 
 
 
 
 



 2 

 
3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
  α) (χ + 5)2 = 
 
 
  β) (χ – 2ψ)2 = 
 
 
  γ) (4χ – 5). (4χ + 5) = 
 
 
  δ) (χ – 2ψ + 3ω)2 = 
 
 
 
4. Δίνονται  τα  πολυώνυμα:   

     Α = χ3  – 5χ2 + 8χ – 12   και   Β = 3χ2 – 8χ + 9 

     Να  βρείτε : 
 
     α)  Α + Β = 
 
 
 
     β)  Α – Β = 
 
 
 
 
 
 5.  Να κάνετε τις πράξεις: 

    α)  =
+
+

−
+ 7χ

3χ
7χ

χ  

 
 
 
 

    β)   ( 1
1a −

 + 1
1a +

 ) : 
2 1
a

a a− +
 = 
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6. Να λύσετε το σύστημα: 
 
   3χ + 2ψ = 4 
   2χ – ψ = 5 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Οι ευθείες 4χ + 2ψ –3 = 0  και Ψ = (3 α – 4) χ + 2 είναι παράλληλες. 
    Να υπολογίσετε το   α. 
 
 
 
 
 
 
 
8.α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση  –3  και περνά από το σημείο (–1,2) 
 
 
 
 
 
 
 
    β) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία 3χ –6ψ + 12= 0  και να  βρείτε την κλίση της. 
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9.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ ( Α = 90° )  η γωνία Β είναι   40° και  ΒΓ = 10 cm . 
     Nα υπολογίσετε την περίμετρό του. 
      ( Δίνεται  ημ40° = 0,643  ,  συν40° = 0,766  ,  εφ40° = 0,839 ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Να κάνετε τη διαίρεση:   
 

)2()9627( 23 +÷+−+ χχχχ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
      α) χ2  – χ – 12 = 0      β) χ3 = 4χ 
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12. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Να φέρετε το ύψος ΑΔ και να το προεκτείνετε 
       κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ . Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13. Στο  διπλανό   σχήμα   δίνονται: 

                                                                                                                                                             
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από την κορυφή Β φέρουμε κάθετη ΒΕ στη διχοτόμο ΑΔ του 
      τριγώνου. Η ΒΕ όταν προεκταθεί, τέμνει την ΑΓ στο Ζ. Να δείξετε ότι ΑΒ = ΑΖ. 
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15. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ , από τα μέσα Η , Θ των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα , φέρω   
      κάθετες ΗΚ και ΘΛ  πάνω στην ΒΓ. 
      Να δείξετε ότι ΗΘΛΚ είναι ορθογώνιο  παραλληλόγραμμο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β: 
Από τα έξι(6) θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 1. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΒΓ παίρνουμε δυο σημεία Δ και Ε   
     αντίστοιχα, ώστε ΒΔ=ΒΕ. Αν Ζ τυχόν σημείο της διχοτόμου ΒΗ , να δείξετε ότι το 
     τρίγωνο ΔΕΖ είναι ισοσκελές. 
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2. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

      2 2

7 1 3
5 4 4

χ − χ −
− =

χ − χ + −χ χ −χ
. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Σε μια τάξη τα αγόρια είναι 10 λιγότερα από το διπλάσιο των κοριτσιών. Σ’  ένα  έρανο      

κάθε αγόρι έδωσε  € 3  και κάθε κορίτσι € 4. Αν από τον έρανο μαζεύτηκαν € 90 , να βρείτε 

πόσα αγόρια και πόσα κορίτσια είναι σ’ αυτή την τάξη. ( Να λυθεί με σύστημα ) 
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4. Να λύσετε το σύστημα:   
 
( ) ( )

12
54ψ

6
4ψχ

4
ψ2χ

133ψ2χ33ψ2χ2

−
=

+
−

+

+−=+

 

 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
5. α) Να κάνετε τις πράξεις: 
   

       
21

1
11

ψ

ψ
ψ

ψ
ψ

−

−
−

+  =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   β) Να υπολογίσετε την τιμή του (χ – ψ)2  – (χ + ψ)2   , αν  χψ= –7. 
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6. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ η διάμεσός του. Αν Ε είναι το μέσο της ΑΔ, Ζ το  
    μέσο της ΒΔ και Η το μέσο της ΑΓ, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΗΔΖ είναι  
    παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Οι Εισηγητές        Ο Διευθυντής 
 
Φέρρα Μαρία , Β. Δ.      Δημήτρης  Kαφάς 
 
..........................       ……………….. 
 
Χαραλάμπους Γιώργος              
 
.......................... 
 
Σωκράτους Στελλίνα 
 
.......................... 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ                                ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2011-2012 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ     ΒΑΘΜΟΣ: 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 06. 06.12 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ          ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………. 

ΩΡΑ: 8.00 – 10.00 Π.Μ. 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:      ΤΜΗΜΑ: ....  ΑΡ.: 
 

Οδηγίες:  Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι ( Με μολύβι μπορείτε να κάνετε μόνο τα σχήματα). 

      Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

      Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

                 To εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εvvέα  ( 9 ) σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: 
 
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα δώδεκα (12). Κάθε θέμα 
βαθμολογείται με μια (1) μονάδα. 
 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
    
     α) ( 18χ6 ψ4 ) : ( -3χ2 ψ3) = 
 
 
    β)  ( -3χ) . (χ2 – 4χ + 5) = 
 
 
 
 
2. Να αναλυθούν σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
   α) 2χ2 – 16χ = 
 
 
   β) 2αχ3  – 8αχ = 
 
 
   γ) χ2 – 7χ + 12 = 
 
 
   δ) αχ – 3ψ – αψ + 3χ = 
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3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
  α) (χ + 5)2 = 
 
 
  β) (χ – 2ψ)2 = 
 
 
  γ) (4χ – 5). (4χ + 5) = 
 
 
  δ) (χ – 2ψ + 3ω)2 = 
 
 
 
4. Δίνονται  τα  πολυώνυμα:   

     Α = χ3  – 5χ2 + 8χ – 12   και   Β = 3χ2 – 8χ + 9 

     Να  βρείτε : 
 
     α)  Α + Β = 
 
 
 
     β)  Α – Β = 
 
 
 
 
 
 5.  Να κάνετε τις πράξεις: 

    α)  =
+
+

−
+ 7χ

3χ
7χ

χ  

 
 
 
 

    β)   ( 1
1a −

 + 1
1a +

 ) : 
2 1
a

a a− +
 = 
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6. Να λύσετε το σύστημα: 
 
   3χ + 2ψ = 4 
   2χ – ψ = 5 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Οι ευθείες 4χ + 2ψ –3 = 0  και Ψ = (3 α – 4) χ + 2 είναι παράλληλες. 
    Να υπολογίσετε το   α. 
 
 
 
 
 
 
 
8.α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση  –3  και περνά από το σημείο (–1,2) 
 
 
 
 
 
 
 
    β) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία 3χ –6ψ + 12= 0  και να  βρείτε την κλίση της. 
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9.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ ( Α = 90° )  η γωνία Β είναι   40° και  ΒΓ = 10 cm . 
     Nα υπολογίσετε την περίμετρό του. 
      ( Δίνεται  ημ40° = 0,643  ,  συν40° = 0,766  ,  εφ40° = 0,839 ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Να κάνετε τη διαίρεση:   
 

)2()9627( 23 +÷+−+ χχχχ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
      α) χ2  – χ – 12 = 0      β) χ3 = 4χ 
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12. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Να φέρετε το ύψος ΑΔ και να το προεκτείνετε 
       κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ . Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13. Στο  διπλανό   σχήμα   δίνονται: 

                                                                                                                                                             
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από την κορυφή Β φέρουμε κάθετη ΒΕ στη διχοτόμο ΑΔ του 
      τριγώνου. Η ΒΕ όταν προεκταθεί, τέμνει την ΑΓ στο Ζ. Να δείξετε ότι ΑΒ = ΑΖ. 
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15. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ , από τα μέσα Η , Θ των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα , φέρω   
      κάθετες ΗΚ και ΘΛ  πάνω στην ΒΓ. 
      Να δείξετε ότι ΗΘΛΚ είναι ορθογώνιο  παραλληλόγραμμο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β: 
Από τα έξι(6) θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 1. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΒΓ παίρνουμε δυο σημεία Δ και Ε   
     αντίστοιχα, ώστε ΒΔ=ΒΕ. Αν Ζ τυχόν σημείο της διχοτόμου ΒΗ , να δείξετε ότι το 
     τρίγωνο ΔΕΖ είναι ισοσκελές. 
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2. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

      2 2

7 1 3
5 4 4

χ − χ −
− =

χ − χ + −χ χ −χ
. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Σε μια τάξη τα αγόρια είναι 10 λιγότερα από το διπλάσιο των κοριτσιών. Σ’  ένα  έρανο      

κάθε αγόρι έδωσε  € 3  και κάθε κορίτσι € 4. Αν από τον έρανο μαζεύτηκαν € 90 , να βρείτε 

πόσα αγόρια και πόσα κορίτσια είναι σ’ αυτή την τάξη. ( Να λυθεί με σύστημα ) 
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4. Να λύσετε το σύστημα:   
 
( ) ( )

12
54ψ

6
4ψχ

4
ψ2χ

133ψ2χ33ψ2χ2

−
=

+
−

+

+−=+

 

 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
5. α) Να κάνετε τις πράξεις: 
   

       
21

1
11

ψ

ψ
ψ

ψ
ψ

−

−
−

+  =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   β) Να υπολογίσετε την τιμή του (χ – ψ)2  – (χ + ψ)2   , αν  χψ= –7. 
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6. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ η διάμεσός του. Αν Ε είναι το μέσο της ΑΔ, Ζ το  
    μέσο της ΒΔ και Η το μέσο της ΑΓ, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΗΔΖ είναι  
    παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Οι Εισηγητές        Ο Διευθυντής 
 
Φέρρα Μαρία , Β. Δ.      Δημήτρης  Kαφάς 
 
..........................       ……………….. 
 
Χαραλάμπους Γιώργος              
 
.......................... 
 
Σωκράτους Στελλίνα 
 
.......................... 



Σελίδα 1 από 9 

 
ΑΠΕΗΤΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΡΟΥ                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011-2012 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 
  Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                      Διάρκεια: 2 ώρες      
  Τάξη: Γ´                                                           
  Ημερομηνία: 18/06/2012                             

 
 
  Ονοματεπώνυμο:…………………………………………………………………..       
  
  Τμήμα:..........                                                         Βαθμός:…………….. 
   
  Αριθμός: ...........                                                    Υπογραφή 
καθηγητή:………………………                               

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράφετε με μελάνι μπλε ή μαύρο. Τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν και με     
                         μολύβι. 
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 
                     δ) Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 
                     ε) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α:  (Σύνολο μονάδων 60/100)        
Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12 .  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5/100 μονάδες 
 
 
1) Να τοποθετήσετε τα σημεία σε ορθογώνιο σύστημα αξόνων: 
 

Α(-4,3)  
Β(5,-3)  
Γ(0,-6)  

     Δ(-2,0) 
     Ε(-5,-5) 
      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 2 από 9 
 

 
2) Να κάνετε τις πράξεις: 
 

α) =−+− 22 6254 χχχχ   
 
 
 
 

β) ( )( ) =− χχ 3.2 2   
 
 
 
3) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

α) ( ) =− 25χ  
 
 
 

β) ( )( ) =χ+−χ 3223  
 
 
 
 
4)  Δίνονται τα πολυώνυμα  Α = χ2 -3χ + 5  και  Β = 2χ - 1  να βρείτε: 
  
  

α) Α + Β =  
 
 
  

β) B . A =  
 
 
 
 
 
 
5) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
 

α) =+ αβα 36            
 
 
 

β)  =− ψψ 163                                             
                                                                  



Σελίδα 3 από 9 
 

 

6) Να λύσετε το σύστημα: 

     42 =+ ψχ  

     532 =+ ψχ  

 
  
 
 
 
 
7) Να κάνετε τη  γραφική παράσταση της ευθείας 23 −= xψ .      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
8) Να απλοποιήσετε τα κλάσματα: 

 

(α) =
+ χχψ
χψ

33
6     

 
 
 

(β) =
−−

−
43

16
2

2

χχ
χ  

 
 

  
 
 
 
 



Σελίδα 4 από 9 
 

 

Γ

 

Ζ

 

Ε

 

Δ

 

B

 

A

 
9) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε  ( )ΑΒ = ΑΓ  και Δ το μέσο της  πλευράς του ΒΓ .  

    Αν ∆Ε ⊥ ΑΒ  και ∆Ζ ⊥ ΑΓ , να δείξετε ότι ∆Ε = ∆Ζ . 
 
 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 10) Να κάνετε τη διαίρεση:  122456 23 +−+ χχχ   23 −χ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
11) Ένας παίκτης μιας καλαθοσφαιρικής ομάδας, πέτυχε σε ένα αγώνα 15 καλάθια δίποντα και  
 τρίποντα. Αν πέτυχε συνολικά 33 πόντους, να βρείτε πόσα δίποντα και πόσα τρίποντα καλάθια     
 πέτυχε.  
 
 
 
 
 
 
 
 

12) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με( ο=Α 90ˆ ). Αν 
13
5

=Βηµ , να υπολογίσετε τους  

      τριγωνομετρικούς αριθμούς  συνΒ, συνΓ και σφΓ. 
 
 
 
 
 



Σελίδα 5 από 9 
 

 
13)  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

α)  2 3 0ψ ψ− =                                                  β)  2 4 3χ χ= −  

 

 
 
 
 
 
 

  

14) Να δείξετε ότι ισχύει η ισότητα:    
2 2

2 22 23χ + 3χ = 24χ
χ χ

   
− −   

   
 

  
        
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15)  Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ)  να προεκτείνετε την πλευρά του ΑΒ κατά τμήμα  

      
2
ΑΒ

=Β∆
  
και την πλευρά του ΑΓ  κατά τμήμα  

2
ΑΓ

=ΓΕ  . Αν Μ είναι το μέσο της 

      πλευράς ΒΓ να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές.
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ΜΕΡΟΣ Β:  (Σύνολο μονάδων 40/100) 
Από τις  6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4.   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10/100 μονάδες 
 

1)Να λύσετε την εξίσωση:
   

( )
34

171
1

1
3
12

2 +−
−

+=
−

+
−
+

χχ
χ

χχ
χ  

  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

2) Να λύσετε το σύστημα:      

3 1
2 4 2

5 1
6 8 12

α + β α + β
− =

α − β α − β
+ =
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3)    Δίνεται η ευθεία ε1: β+αχ=ψ . 
 
     α) Αν τα σημεία Α(1,5) και Β(–1,1) ανήκουν στην ευθεία ε1, να βρείτε τις τιμές των α και β. 
    
    β) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία ε1. 
     
    γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες των  σημείων τομής της ευθείας ε1  με τους άξονες  χχ΄ και  ψψ΄. 
  
    δ) Στο ίδιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά τις ευθείες ψ = –1 και χ = 0 . 
 
     ε) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου που σχηματίζει η ευθεία  ε1 με τις ευθείες ψ = –1 και  χ = 0.                                                                                                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 8 από 9 
 

 

4)    α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:    

 

=
−

−+

ψ

ψ
ψ

11

65
 

       
 
 
 
 

 
       
 
 
         
 
        β)  Αν 2 2χ α β= − ,   2ψ αβ=  και 2 2ω α β= + , να δείξετε ότι:  2 2 2 0χ ψ ω+ − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5) Δίνονται τα πολυώνυμα  ( ) ( ) ( ) ( ) 1311132 2 −−+−−−= χχχχχχφ    και    
                                                          ( ) ( ) ( ) ( )311 2 −−−−= χχχχρ .   
 
α)  Να αποδείξετε ότι: ( ) χχχφ 22 2 −=   και   ( ) 22 −= χχρ  
 
 
 
 
 
 
 
 
β) i) Να απλοποιήσετε την αλγεβρική   παράσταση:   
 

       ( ) ( )
( ) ==
χρ
χφχσ  

 
 
    ii)  Να αποδείξετε ότι  ( ) ( ) 0212 =−−− σσ  
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 9 από 9 
 

 
6) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ). Στην προέκταση της πλευράς ΒΓ παίρνουμε τα  
ευθύγραμμα τμήματα ΒΔ, ΓΕ ώστε  ΒΔ=ΓΕ. Αν Ζ και Η είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 
 αντίστοιχα, να δείξετε ότι:  
 
    (α) Τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΕΓΗ είναι ίσα . 
  
    (β) Οι αποστάσεις των σημείων Β και Γ από τις πλευρές ΔΖ και ΕΗ αντίστοιχα, είναι ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                                    

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                            ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ   
                           …….……………….. 

 Νεόφυτος Παπαϊωάννου 

                                                                                                                    
            



                                                                                                                                       
                                                                                                             Σελίδα 1 από 8 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΑΔΙΠΠΟΥ                                         Σχολική Χρονιά 2011-2012                       
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
Μάθημα:  Μαθηματικά                   Βαθμολογία: ………................. 
  
Ημερομηνία:  18 / 06 / 2012                 Ολογράφως: ……….................  
 
Τάξη:  Γ΄      Χρόνος:  2 ώρες       Υπογραφή Καθηγητή:..……..... 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………….. Τμήμα: ......Αριθμός: …….… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
   Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν  
                  με μολύβι). 
                  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού.                                                                                          

       Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 (οκτώ) σελίδες. 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο 12.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται  
                      με 1 μονάδα. 
 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 
      α)  2 2 2χ   

      β)  ( ) ⋅2 2 4-3

ψ

 

 

 2.  Να λύσετε το σύστημα: 

          
3

χ

+2χ- 2
 

 
 
 

3.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

      α)  ( )2χ

+ 4 =  

       β)  ( )( )χ

- 3  
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4. Δίνονται τα πολυώνυμα: 

     

2Α

= χ

- 2

Β

= χ

1

 

        Να βρείτε: α) Α  

 

               β) ⋅2  

 

 

 5.                                      Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ °Α

90
), ΑΒ=9 cm και ΒΓ=15 cm.     

                                          Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς  ημΒ, εφΒ και συνΓ. 
 

   
 

 
 
 
 
 
 

 6.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση  -2  και περνά από το σημείο (1,2). 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να κάνετε τη διαίρεση:   ( ) ( )3 26  
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8.   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9.  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

       α) 3                                                       β) 24  

 

        γ) 2χ                                                      δ) 2χ +3χ - 4χψ-12ψ =  

 

 

10.  Να κάνετε τις πράξεις: 

          =
−

−
− 1χ

2χ
1χ

1
2       

 

 

 

 

 

11.  Αν α

+
 να δείξετε ότι: ( ) ( ) ( )( )22 2 23β -3 - αβ -1 + α - 2 β +1 = -3  

 
 
 
 
 

 Α 

Δ Ε 

Γ Β 
Η Ζ 

Δεδομένα Ζητούμενα 

AB=AΓ 

AΔ=AE 

ΔZ⊥ΒΓ 

ΕΗ⊥ΒΓ 

ΒΖ=ΓΗ 
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12.  Να δείξετε ότι σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ °Α

90
) ισχύει η σχέση:        

          εφΒ+σφΓ εφΒ=
σφΒ+εφΓ εφΓ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 13.  Σε τρίγωνο ΑΒΓ με ˆ ˆΑ =Β  φέρουμε το ύψος ΓΔ. Αν ΑΓ=3χ+ψ, ΒΓ=9, ΑΔ=4χ-ψ και             

               ΒΔ=2ψ-1, να βρείτε την περίμετρο του τριγώνου. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

14.  Η ευθεία ε1:  ψ=(λ+1)χ+5κ περνά από το σημείο Α(-1,2) και είναι παράλληλη με  την 

ευθεία ε2:  ψ=3χ+6. Να βρείτε τις τιμές των κ και λ. 
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15. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Φέρουμε την ΑΕ κάθετη στην ΑΓ και την ΑΖ 

κάθετη στην ΑΒ, έτσι ώστε ΑΖ=ΑΕ. Αν Δ είναι το μέσο της ΒΓ, να δείξετε ότι τα τρίγωνα  
ΑΖΔ και ΑΕΔ είναι ίσα. 

 
      

 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο 4.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  2 

μονάδες. 

  
1.   Να βρείτε τις τιμές των κ και λ για τις οποίες το σύστημα:  

           
( ) ( )
( ) ( )
κ + λ χ + κ - λ ψ =15

2κ -3λ χ + 2κ -5λ ψ-3χ = κ +2λ
           έχει λύση χ = 3  και ψ = -2  
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2. α) Αν 2 3χ - = 4
χ

  να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης:  
 
 

2
2 3Α = χ + -12χ

χ
 

 
 
 
 
 
 
 

β)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

I.  ( )( ) ( )2χ +3 χ -1 - 4 χ +3 =  

 

 

 

II. 2 2 1χ + χ + =
3 9

 

 

 

 

3. Να κάνετε τις πράξεις:  

        
    ⋅    

    

21α +α 1 1+1 1- ÷ - =
α -1 α+1 α+1 α
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4.  α)  Αν  
+ 2

1 1
χ +1 χ -3χΑ = χ -1

χ -3

  να δείξετε ότι 
( )
χ -1Α =

χ χ +1
 

 

 

 

 

 

 

          β) Να λύσετε την εξίσωση: 

              2
3 2- = 2Α

χ +1 χ -1
 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.                                        Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 

                                           Να βρείτε: 

                                           α) το χ                                                       (μονάδες 1,2) 

                                           β) το μέτρο της  Â . Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.           

(μονάδες 0,8) 

 
                                                
 
                                      

 
 

 
 
 
 

 
 

γωνία ημ συν εφ 
o23  0,3907 0,9205 0,4245 
o67  0,9205 0,3907 2,356 
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6. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Φέρουμε τις διχοτόμους των γωνιών ΑΒΧ και 

ΑΓΨ, οι οποίες τέμνονται στο σημείο Δ. Αν Μ είναι το μέσο της ΒΓ, να δείξετε ότι: 

α) ΔΜ⊥ΒΓ  

β) το σημείο Α ισαπέχει από τις διχοτόμους των γωνιών ΑΒΧ και ΑΓΨ.    
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Οι Διδάσκοντες                                                                        Η Διευθύντρια      

Σαμανή Λήδα  ΒΔ 

Παπασταύρου Μαρία 

Γιωργαλλή Δέσποινα 

Κουλέρμου Άντρη                                                           …………………………….. 

Καλαθά Μαρία                                                                       Παύλου Λουκία                           

Στεφάνου Γεωργία                                                                  

Καΐττάνη Μαρία                                                                     
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   ΓΥΜΝΑΣΙΟ «ΒΕΡΓΙΝΑ»  ΛΑΡΝΑΚΑΣ                                                                 ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
                                                     

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                     ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  Πέμπτη 14/06/2012 
ΤΑΞΗ: Γ΄                                                                                                   ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ    

 ΒΑΘΜΟΣ  .........................................................................             ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ ............................. 
                                                                        
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ............................................................................................................................................. 
ΤΜΗΜΑ: …………..           ΑΡ.  ………...     

 
 
 
Οδηγίες: α)  Να  γράψετε  μόνο  με  μπλε  ή  μαύρο μελάνι ( τα σχήματα  με  μολύβι ). 
  β)  Δεν  επιτρέπεται  η  χρήση  υπολογιστικής  μηχανής. 
            γ)  Δεν  επιτρέπεται  η  χρήση  διορθωτικού  υλικού. 
                      δ)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
ΜΕΡΟΣ  Α΄: Να  λύσετε  μόνο  12  από  τις  15  ασκήσεις. 
             Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  μια   (1)  μονάδα. 
 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
     

    

( ) ( )2 3 3

4 2 2 2

) 2 5

) ( 18 ) ( 3 )

α χ ψ ⋅ − χ ψ =

β − α β ω ÷ − α β =
 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
    

    

2) ( 7)

) ( 6)( 6)

α χ+ =

β ψ − ψ + =
 

 
 
3. Να κάνετε τη διαίρεση:  
 

3 2(2 5 4 1) ( 1)χ − χ + χ − ÷ χ − =  
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4. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το σημείο  ( )-5,3  και έχει κλίση λ

1
. 

 
 
 
 
 
 
 
 
5. Να λύσετε το σύστημα: 
 

    
3 2 2

1
χ − ψ =
χ +ψ = −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
6.  Να λύσετε τις εξισώσεις:  
       
      α)  22 3 0χ χ− =                                                   β) 2 30x x+ =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Δίνεται το παραλληλόγραμμο .ΑΒΓ∆  Να βρείτε τις τιμές των χ, ψ,
∧

φκαι 
∧

ω. 
                                                                      ( Nα δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
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8. Δίνονται τα πολυώνυμα ( ) ( )3 23 6 16 6ϕ χ = χ + χ − χ − και ρ χ = χ +  
    Να βρείτε: 
 

    

( ) ( )

( ) ( )

( )

( ) ( )

)

) 3

) 2

) 1 2

α ϕ χ +ρ χ =

β ϕ χ − χ ⋅ρ χ =

γ ϕ − =

δ ρ − ⋅ϕ − =

  

 
 
 
9.  Δίνεται  το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΒ = ΑΓ . Προεκτείνουμε την ΒΓ  προς τα  Β και Γ και 
παίρνουμε σημεία Δ και Ε  αντίστοιχα ώστε  Β∆ = ΓΕ . Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές. 
 
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 

  
( )

( ) ( )

22 1 3 1
2 1 1
χ − − χ +

=
χ + + χ χ +
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11. Η ευθεία Ψ

2
 τέμνει τους άξονες χχ΄ και ψψ΄ στα σημεία Α και Β αντίστοιχα.   

α)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων Α και Β.    

β)  Να παραστήσετε γραφικά την  ευθεία.     

   

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6 7

-7

-6
-5

-4
-3

-2
-1

1
2

3
4

5
6

7

x

y

 
 
 
12. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 

    

2

2

2

) 6

)9 25

) 12

)

α χ − χ =

β χ − =

γ χ + χ − =

δ αχ−χ −αψ +ψ =

 

13. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

      
2

2 2 3 2

2 2 2
2 4 4 4

 χ + χ χ −
+ ÷ = χ − χ −χ χ − χ + χ 
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14. Σε τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε το ύψος ΑΔ. Αν  Ε , Ζ και Η είναι τα μέσα των πλευρών ΒΓ , ΑΓ και ΑΒ 
      αντίστοιχα, να δείξετε ότι ΔΗ=ΕΖ .  
 
 
 

 
 
 
       
       
 
 
 
 
 
 
                            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Αν η ευθεία 1 :ε  ( )2 5 3 12κ κ χ ψ− + =  είναι παράλληλη προς την ευθεία 2 : 2 5ε ψ χ= − + , να βρείτε 
τις τιμές του κ . 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: 
Από τις 6 ερωτήσεις  να απαντήσετε ΜΟΝΟ ΤΙΣ 4. 
Κάθε ερώτηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση: 
     

    2 2

4 4 2 4
2 15 3 5
χ + χ +

− =
χ + χ − χ − χ + χ

 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.  Να λύσετε το σύστημα: 
 

     

( )

20 2(3 ) 3

3 24 7 1
5 10 2

− χ −ψ =

χ −ψχ+
− =
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3. α) Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
 

1
1

3 1
2 1

χ
−

χ − χ =
χ +

χ −

 

                                                                                                     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Στο πάρτι των τελειοφοίτων του γυμνασίου  Βεργίνας πήγαν 177 μαθητές, αγόρια και κορίτσια. Μετά   
     από δύο ώρες έφυγαν 15 αγόρια και 12 κορίτσια και τότε ο αριθμός των κοριτσιών έγινε κατά 15  
     λιγότερος από το διπλάσιο αριθμό των αγοριών. Να βρείτε πόσα αγόρια και πόσα κορίτσια πήγαν    
     στο πάρτι. 
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4.  α) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα : 
 
         i) 2 4 4αχ α χ χ+ − − − =2  

 
 
 
 
 
 

         ii) ( ) ( ) ( ) ( )2 216 25 4 20 4 5χ χ χ χ χ− ⋅ − + + − ⋅ − =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      β) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 90ο
Λ

Α = ) και ΒΔ η διχοτόμος του. Από το Δ φέρουμε κάθετη  
          ΔΕ στη ΒΓ, που τέμνει την προέκταση της ΒΑ στο Ζ. Να αποδείξετε ότι :  
     
           i) Τα τρίγωνα ΒΑΔ και ΒΔΕ είναι ίσα. 
 
           ii) Το τρίγωνο ΔΓΖ είναι ισοσκελές. 
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   5. Οι διαγώνιοι ΑΓ και ΒΔ ορθογωνίου παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ τέμνονται στο Ο. Αν ΒΖ και ΔΕ οι 
    αποστάσεις των κορυφών Β και Δ από την διαγώνιο ΑΓ, να δείξετε ότι : 
 

  α) 

Δ Δ

Δ Ε Ο  
 
  β) Το ΕΒΖΔ είναι παραλληλόγραμμο 

  γ)  Αν Ο

Λ
Δ Α Ε και  ΑΕ = 5 cm, να βρείτε το μήκος  του ΑΔ και το μήκος της διαγώνιου ΒΔ. 
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   6.  α)  Αν 10χ ψ+ =  και 5χ ψ⋅ =  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης : 
 
       ( ) ( ) ( )2 23 2 2 2χ χ ψ ψ χ ψ χ ψΑ = − − − − + =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        β)  Από την πιο κάτω γραφική παράσταση να βρείτε την τιμή του κ  αν η κλίση της ευθείας είναι   

              
41λ
κ

= + .  Στην συνέχεια να βρείτε την εξίσωση της ευθείας. 

 
 
             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ        
Χριστοδουλίδου Λουκία (Β.Δ)   
Κιαγιά Έλενα (Β.Δ) 
Στεργίδου Αγγέλα                                                           
Γερμανός Γιώργος 
Πρωτοπαπά Μαρία                                                                                                       Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Ρόπαλη Χριστίνα                                                                                        
Πίκας Μάριος                                                                                          ΑΝΔΡΕΑΣ ΚΥΡΙΑΚΟΥ 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΒΑΣΙΛΕΙΟΥ ΣΤΡΟΒΟΛΟΥ                                                                       
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2011 – 2012                                                     ΒΑΘΜΟΣ                        
                                                                                                                                                              
                                                                                                              Αρ.:........................                     
                                                                                                                                                                   
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ                 Ολογρ.:...................                   
                                                                                                                                                            
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                          Υπογρ.:.................... 
                                                                                                                                                               
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   05/06/2012                      ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες                                                     
 
                                                                                                                                                             
Ονοματεπώνυμο: ............................................................................  Τμήμα:.........Αρ.:...... 
________________________________________________________________________ 
Οδηγίες:      α) Να γράφετε με μπλε μελάνι  (τα σχήματα με μολύβι ).                                        
                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.                                               
                      γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.                          
                      δ) Να δικαιολογείτε τις απαντήσεις σας.                    
                      ε) Το δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες.  
                                                                                                                                    
ΜΕΡΟΣ Α´: Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις.                                                                   
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα.    

 
 

1. Να κάνετε τις πράξεις :   
  
α)  7α3β2 + 10β2α3 =          
 
β)  (−3𝜒2𝜓)  ∙ (4𝜒5𝜓2𝜔)  =   
 
γ)  (18𝜒12𝜓4ω) ÷ (9𝜒6𝜓𝜔)  = 
  
δ)  (−5𝜒𝜓3)  ÷ (−15𝜒2𝜓2)  = 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
2.       Να βρείτε τα αναπτύγματα :                                                                                                                

 
α)  (𝜒 − 4)2 = 

 
 

β)  (2𝜒 + 𝜓)(𝜓 − 2𝜒) = 
 



 
- 2 - 

 

 
 

3.      Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα :                                                                                             
 
α)  6χ7 + 9χ4 = 
 
β)  2χ2 − 2χψ − ψ + χ =  
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
4.      Να λύσετε το σύστημα :                                                                                                 
                                                                                                 
          3χ + 2ψ = 6                                                                                                                       
           χ + 3ψ = −5 
 
                                                                                                                                                                                                                                                                              

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
5. Να κάνετε τη διαίρεση :        (4𝜒3 − 5𝜒 + 6 − 7𝜒2)  ÷ (𝜒 − 2) 
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6. Να απλοποιήσετε το κλάσμα:       
 

 
2𝜒2−18
𝜒2+𝜒−6

=       
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------                                                                                            
7. Να υπολογίσετε τα    χ , ψ.                                                                                           

 
α)                                                                        β)                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
8. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Στις προεκτάσεις της ΒΓ παίρνουμε 

τμήματα ΒΔ και ΓΕ, έτσι ώστε ΒΔ = ΓΕ. Να δείξετε ότι ΑΔ = ΑΕ.                                 
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9. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (-1,5) και είναι 
παράλληλη με την ευθεία  𝜓 = −2𝜒 + 1.                                          
 
 
 
 

 
 
 
 

 
------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
10. Για ποιες τιμές των α και β οι ευθείες    𝜀1: 6𝜒 + (𝛼 + 4)𝜓 = 𝛼 + 1   και                      

𝜀2: 2𝜒 − 3𝛽𝜓 = 1    συμπίπτουν; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
11. Να κάνετε τις πράξεις και μετά να βρείτε την αριθμητική τιμή για  𝜒 = −2.                 

                                                                                                                          
(𝜒 − 2)3 − (𝜒 − 8)(𝜒 + 1) + 5𝜒(1 − 𝜒) =         
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12. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με διάμεσο ΑΜ. Αν Δ, Ε, Ζ είναι τα μέσα των ΒΜ, ΑΜ, ΑΓ  
αντίστοιχα, να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΖΜ είναι παραλληλόγραμμο.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
13. Να κάνετε τις πράξεις:                                                       

 

�𝜒+2
𝜒−2

− 4𝜒
𝜒2−4

� ÷ 𝜒2+4
𝜒2−4𝜒+4

=                                                                  
 
                              
                                   
                                        
                                  
 
 
 
 
 
 

 
------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
14. Σε ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι ΑΒ= (𝜒2 − 36) cm και ΔΓ= 5𝜒 cm. 

Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς ΑΒ.                                          
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15. Στο ίδιο ορθογώνιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά τις   𝜓 = 𝜒 + 2,              
          𝜓 = 2,    𝜒 = 5. Να βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών του σχήματος που 
          ορίζουν και να υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών του.  
 

         
 
         
 
 

 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
ΜΕΡΟΣ  Β´:  Να λύσετε μόνο 4 από τις 6 ασκήσεις.                                                                             
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.                                                
                                                                                                         
1.   Να λύσετε την εξίσωση:   

4𝜒+4
𝜒2+2𝜒−15

+ 2
3−𝜒

= 𝜒+4
𝜒2+5𝜒
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2.   Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα:                      
                                                                           

       
2

3

2

2 20 1
16

2 16
2 8

χ
χ

χ
χ χ

+
+

− =
−

+ −

                      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
3.   Στην παράσταση δίνεται η ευθεία 𝜀1. Μια άλλη ευθεία  𝜀2: 𝜓 = −1

2
𝜒 + 𝛽  

τέμνει την 𝜀1 στο σημείο (3, 1
2
). Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών 𝜀1, 𝜀2 και την 

εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την 𝜀1 και τέμνει τον άξονα 𝜓΄𝜓 στο ίδιο 
σημείο με την 𝜀2. 
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4.   Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΔΓ  
αντίστοιχα. Από τα Ε και Ζ φέρνουμε κάθετες ΕΗ και ΖΘ πάνω στη ΒΓ. 
Να δείξετε ότι ΕΖΘΗ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
5.   Αν 𝛼 − 𝛽 = 4 να υπολογίσετε τις παραστάσεις:                        

                                                              
       α)   (𝛼2 − 3)(𝛽2 + 1) − (𝛼𝛽 + 1)2 + 4(𝛽2 + 1) =   
                                                   
                                              
                                                           
                                                     
                                                                  
                                                      
                                                            
 
        β)   𝛼2 + 𝛽2 + 1 − 2𝛼𝛽 + 2𝛼 − 2𝛽 =                                    
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6.  Το ακόλουθο πρόβλημα να λυθεί με σύστημα.                
Πριν από 4 χρόνια η ηλικία του Αντώνη ήταν τα  2

3
  της ηλικίας του Βασίλη.       

Μετά από 5 χρόνια τα  7
5
  της ηλικίας του Βασίλη θα είναι κατά 4 χρόνια λιγότερα 

από το διπλάσιο της ηλικίας του Αντώνη. Ποιες είναι οι σημερινές τους ηλικίες; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγήτριες                                                                               Η Διευθύντρια 
                                                                                                                                    
Θεοδουλίδου Π.  Β.Δ.                                                                                                           
Σπανού Γ.                                                                                                                           
Μιχαήλ Φ.                                                                                    Βυρίδου Παρθενόπη 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΟΜΟΔΟΥΣ                                         Σχολική χρονιά 2011-2012 

 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 

ΜΑΘΗΜΑ : Μαθηματικά                                                            ΤΑΞΗ : Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 
 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  5/6/2012                                                       ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ 

 

Όνομα μαθητή/τριας                                                                Βαθμός:           
 

 

Οδηγίες: 
1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

2. Να γράψετε με μαύρο ή μπλε μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

4. Το γραπτό αποτελείται από 15 σελίδες. 

 

 

ΜΕΡΟΣ Α: Να απαντήσετε μόνο σε 12 από τις 15 ασκήσεις.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται 

με πέντε (5) μονάδες από τις εκατό (100).  
 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

α.  3α-8β+9α-7β= 

 

β.  =⋅ )
7

(3xy)
6

y
3

(2x   

 

γ.  =−÷ z)
3

3x()
6

z
5

(18x  

 

δ.  =3
)

2
(2ω  

 
 

2. Δίνονται τα πολυώνυμα 

    5xΓ2-5xB16x
2

xA +==−+=  

 Να υπολογίσετε       (α)   Α+Β            (β)   Β.Γ 

 
 
 
 
 
 
 



2 
 

3. Να αναπτύξετε τα πιο κάτω: 

 

=+⋅−

=+

2β)(3α2β)(3αβ.

2
5)(xα.

 

 
 
 
 
 
  

4. Να κάνετε τη διαίρεση  (x3-7x2-x+7) : (x-1). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να αναλύσετε σε γινόμενο παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 
 
             α.   4x+8=  
 
 

             β.    16
2

x − = 
 
 

             γ.   =++ 149x
2

x  
 
 
 
             δ.    =+++ αyαx4y4x  
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6. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα:  

 3x+2y=5 

 4x+3y=7 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές ( ΑΒ = ΑΓ ) .  

Από το μέσο Μ της βάσης ΒΓ φέρνουμε τα τμήματα ΜΔ 

κάθετο στην ΑΒ και  

ΜΕ κάθετο στην ΑΓ.  Να δείξετε ότι  

 α ) ΜΔ = ΜΕ και  

            β ) Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές  
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8. Αφού συμπληρώσετε τον πιο κάτω πίνακα τιμών να κάνετε την γραφική παράσταση 

της  y=2x+1. 

 

 

 

 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x -1 0 1 

y    
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9. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ.  Η διχοτόμος της γωνίας Α τέμνει τη ΔΓ στο Ε.  Να δείξετε ότι η 
ΔΕ=ΒΓ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.   Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις:  
 
 



6 
 

               

086x
2

x    γ.

025-
2

x  β.

04)x(x    α.

   

=+−

=

=+

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. Να κάνετε τις πράξεις  
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93x

4x

9
2

x

3x

3x

5

3x

2

+
−

−

=+

.

.

β

a

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

12.   Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ευθεία  y=4-3x και    

περνά από το σημείο Α(4,3). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 90
∧

°Α =  και 30
∧

°Γ = .Έστω Μ το μέσο της ΒΓ και Δ 

το μέσο της ΒΜ. Προεκτείνουμε την ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Να αποδείξετε ότι το 

τετράπλευρο ΑΒΕΜ είναι ρόμβος. 



8 
 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

 
 
 
 
 
 
 
 

14.   Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό  

=
−

+

x

1

y

1

2-
x

y

y

x

 
 

  
 
 
 
 
 
 
 

15.   Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση 
 
 

                                          
6x

2
x

6
2

x

x3

32x

2x

22x

−−

+
=

−

−
+

+

+
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ΜΕΡΟΣ B: Να απαντήσετε μόνο σε 4 από τις 6 ασκήσεις.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 

δέκα (10) μονάδες από τις εκατό(100).  
 
 

1. Να λύσετε τον πιο κάτω σύστημα: 
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1β1)2(α

3
3

β

2

2α

−=−−

=+
+

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Δίνονται οι πιο κάτω συναρτήσεις  

 

                 
2

3)(2xg(x)

17x
2

5)x(x
3

2)-(xf(x)

−=

++−−=
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         α.  Να  βρείτε το  f(-2) και το g(3).  

         β.  Να λύσετε την εξίσωση g(x)=25. 

         γ.  Να αποδείξετε ότι  f(x)=g(x). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Προεκτείνουμε και προς τις δύο μεριές την 

πλευρά ΒΓ κατά τμήματα ΒΔ=ΓΕ.  Αν Κ είναι το μέσο της ΑΒ και Λ το μέσο της ΑΓ, 

να δείξετε ότι: 

α.  Τα τρίγωνα ΚΒΓ και ΛΓΒ είναι ίσα. 

β.  ΚΔ=ΛΕ.   
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4. α.  Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις 

 

        
44x

2
x

2x
2

x

86x
2

x

16
2

x

++

+
÷

++

−
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
             β.   Να αποδείξετε την ταυτότητα : 
 

   ( ) ( ) ( ) ( )1α1α524α
2

32α
2

23α +⋅−=−−−+   
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5.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
              ι.   Από την πιο πάνω γραφική παράσταση να βρείτε  

 α.  Την κλίση της ευθείας Α. 

 β.  Την εξίσωση της ευθείας Α. 

 γ.  Την εξίσωση της ευθείας Β. 

 δ.  Την εξίσωση της ευθείας Γ. 
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 ε.  Το σημείο τομής των ευθειών Α και Β. 

            ιι.  Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου τομής των ευθειών Α και Γ.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΓ>ΑΒ.  Φέρουμε την διχοτόμο της γωνίας Α η οποία τέμνει 

την ΒΓ στο σημείο Ζ.  Από το Β φέρουμε κάθετη στην  ΑΖ η οποία τέμνει την ΑΓ στο 

σημείο Ε.  Να δείξετε ότι: 

α.  Το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές. 

β.  Αν Δ είναι το σημείο τομής των ΑΖ και  ΒΕ και Μ είναι το μέσο της ΒΓ να δείξετε 

ότι 

     (ι)   ΕΓ = ΑΓ-ΑΒ 

     (ιι)    
2

ΑΒΑΓ
ΔΜ

−
=  

. 
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            Ο Διευθυντής  

 

 

        

                                                       Ιωάννου Παντελής   
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΛΑΝΤΖΙΑΣ                      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΤΑΞΗ: Γ 

 
Χρόνος: 2 ώρες                                        Βαθμός: ………………………................... 
 
Ημερομηνία: 5/06/2012    Υπογραφή Καθηγητή/τριας: ………....... 
 
Ονοματεπώνυμο: …………………………………………………             Τμήμα: ……  Αρ. : …… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 

• Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τις δεκαπέντε (15) ασκήσεις να λύσετε μόνο τις δώδεκα (12). 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μια μονάδα. 
 
 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

(α)  2 22 5 3 3χ − χ − χ + χ =  
 
 
        (β)  ( ) ( )2 35 2− α β ⋅ − αβ =  
 
 
 

2.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

      (α)   ( )26χ + =  
 
 

      (β)  ( )3 1 (3 1)χ − ⋅ χ + =   
 
 
3. Δίνεται το μονώνυμο:  3  .−χ ψ  

Να συμπληρώσετε:    α) συντελεστής                 _______ 
 
              β) κύριο μέρος                 _______  
 

                                               γ) βαθμός ως προς χψ      _______ 
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4. α) Να γράψετε τον ορισμό του ορθογωνίου παραλληλογράμμου.     
              

 
 
 
  
              
            

β)  Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο με  
την  ΑΒ = 3x+2 cm   και  ΓΖ = x + 2 cm  . Η ΑΖ είναι                                                                              

κάθετη στη  ΔΓ  και  ΑΖ = 1
x

 cm. Να βρείτε το εμβαδόν                                                                          

του  τριγώνου ΑΔΖ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας η οποία τέμνει τον άξονα ψψ΄ στο  6  και τον άξονα χχ΄στο  -2.
              
              
              
              
              
        
 
 
              
              
              
         

6. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

     (α)  3 3χ + ψ −αχ −αψ =  
 
  

(β)  3 8ψ + =  
 
 
 

7. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

( )3 10χ ⋅ χ + =  
 
 
 
 

Α Β
Α 

Γ
Α 

Δ
Α 

3x+2
Α 

x+2 Z

 

1
x
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8. Αν   3 5α −β =  και 3
α =

β
, να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

2 2 29 (3 )α +β + α +β =   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Αν ο ένας παράγοντας του πολυωνύμου   3 23 11 12 4χ − χ + χ −    είναι το  2χ −    , να βρείτε τον 
άλλο παράγοντα. 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Να κάνετε τις πράξεις:  3 2
2 1 4 12:

1 2 3 2
  χ +

− = χ + χ + χ + χ + χ 
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11. Δίνεται η εξίσωση της ευθείας (ε1) : 2 3 6  .χ − ψ = −  Να βρείτε: 
              α)  τα σημεία τομής με τους άξονες  χχ΄  και  ψψ΄.     
              β)  την τιμή του  μ ώστε η ευθεία  (ε1)  να είναι παράλληλη με την ευθεία  (ε2): ( 1) 3 .ψ = µ + χ −  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. Να αποδείξετε την ταυτότητα :     
2 2

2 2
χ +ψ χ −ψ   − χψ =   

   
   .                                                           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13.   Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ= ΑΓ ) . Να δείξετε ότι τα ύψη  ΒΔ  και ΓΕ είναι ίσα.  
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14.   Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ . Φέρουμε τη διάμεσο ΑΔ. Αν  Ε , Θ , Κ είναι τα μέσα των ΑΔ , ΑΓ και 
ΒΔ αντίστοιχα Να δείξετε ότι το ΕΘΔΚ είναι παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

15. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο   ΑΒΓ ( Α = 900 ) και   Β̂ 30= o . Στο μέσο  Μ  της υποτείνουσας  ΒΓ 
φέρουμε ευθεία  κάθετη στη ΒΓ η οποία τέμνει τη πλευρά ΑΒ στο σημείο  Δ. Να δείξετε ότι τα 
τρίγωνα ΔΒΜ και ΑΔΓ είναι ίσα.   
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις έξι (6) ασκήσεις να λύσετε μόνο τις τέσσερις (4). 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 

1.  α)  Να απλοποιήσετε το κλάσμα: α(α 6) 8
α(α 6) 2α

− +
=

− +
 

 
             
             
             
             
             
             
             
  
 
 
 
             
  
 
             
                                                                  
            

     β)  Να λύσετε το σύστημα:    χ 1 3ψ χ 1
2 5
+ −

− = −   

                                                 5χψ
2
+

=  
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2.  (α) Το σημείο   
1κ , 
κ

 
 
 

  ανήκει στην ευθεία  χ+2ψ=3  . Να βρείτε το κ αν ξέρουμε ότι η τετμημένη 

του είναι διαφορετική από την τεταγμένη του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 (β)  Να λύσετε την εξίσωση :  2 2
7 3 1

5 4 4
χ − χ −

+ = −
χ − χ + χ −χ χ −

.  
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3.  Δίνονται οι παραστάσεις :   

2 2

2 2

2 2

ψ +χ χ +ψ
ψ χΑ= 1 1 2+

ψ χ χψ

−

−
    και       

( )( )
2 2

2 2

2χ 4χψ+2ψΒ=
χ +χψ+ψ 2χ 2ψ

−
−

 

 

 Να δείξετε ότι  (α) 
2 2χ +χψ+ψΑ=
χ  ψ−

 

 

                            (β)  1Β=
Α
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4.  Δίνονται τα πολυώνυμα  2( ) 2 4 6= − −ϕ χ χ χ
 
.  

α)  Να βρείτε πολυώνυμο  ( )σ χ   έτσι  ώστε:   ( ) 2 ( ) 0+ ⋅ =ϕ χ σ χ     
β)  Να λύσετε την εξίσωση : ( ) 3 0− =σ χ  

 γ)  Να βρείτε την αριθμητική τιμή  [ ( 1)] 3 ( 2)− + −ϕ σ ϕ   
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5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) . Στο ύψος ΑΕ παίρνουμε τυχαίο σημείο Δ. Από το Δ 
φέρουμε ευθεία  (ε) παράλληλη προς τη ΒΓ που τέμνει τις ΑΒ και ΑΓ στα σημεία  Κ και  Λ 
αντίστοιχα. Να δείξετε ότι:  
(α)  το ΒΔΓ τρίγωνο είναι ισοσκελές  
(β) τα τρίγωνα  ΒΔΚ και  ΓΔΛ είναι ίσα 
(γ)  Τα σημεία  Κ  και  Λ  ισαπέχουν από τις ΒΔ και ΓΔ αντίστοιχα. 
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6. Δίνεται ΑΒΓΔ  παραλληλόγραμμο  με  ΑΒ = 2ΒΓ. Από το Α φέρουμε την ΑΕ κάθετη στη ΒΓ. Αν Η 
και Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα να δείξετε ότι: 
(α)  Το ΗΒΓΖ είναι ρόμβος           
(β)  ΗΖ = ΗΕ 
 (γ)  η  ΖΕ  διχοτομεί τη γωνία ˆΗΕΓ  

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Εισηγητές :          Η Διευθύντρια 
Γιώργος  Παντζιαράς  Β.Δ 
Εύη  Χαραλαμπίδου 
                                                              Σωτηρία Πούρου 

 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΖΑΚΑΚΙΟΥ           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2011-2012 
 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
                                 ΤΑΞΗ Γ’ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                            
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 14 Ιουνίου 2012                        
ΩΡΑ: 07:45-09:45 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες                                     
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………………… ΑΡΙΘΜΟΣ:………………. 

TMHMA: ……………..                                                       

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

• Απαγορεύεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
• Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 
• Να γράψετε μόνο με πένα (μαύρη ή μπλε). Τα σχήματα μπορούν να γίνουν  

με μολύβι. 
• Το γραπτό αποτελείται από 9 σελίδες. 

 
ΜΕΡΟΣ Α’: (60 Μονάδες) 
Από  τα  15  θέματα  να  απαντήσετε  ΜΟΝΟ  τα  12. 
Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  5  μονάδες. 
 
 ΘΕΜΑ   1.  Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις: 
  
     (α)    χ2 – 16 = 
 
     (β)    2χ + 2ψ + αχ + αψ = 
 
       
 
 ΘΕΜΑ   2.   Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
      (α)    (χ + 4)2 =  
 
      (β)    (ψ – 3)(ψ + 3) = 
 
 
ΘΕΜΑ   3.   Να κάνετε τις πράξεις: 
 
      (α)    7χ2 + 8 – 3χ2 – 5 = 
 
 
      (β)    (5χ2ψ3)(–2χ4ψ2) = 
 
                                                                   
                                                                  -1- 
 

 ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ 
 
Αριθμητικά:............................. 
 
Ολογράφως: ............................ 
 
Υπογραφή: .............................. 



 
ΘΕΜΑ   4.  Να βρείτε τις κλίσεις των πιο κάτω ευθειών: 
 
      (α)    ψ = 7𝜒 – 1 
 
      (β)    ψ = − 1

2𝜒 + 2 
 
 
ΘΕΜΑ   5.   Το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Να βρείτε το χ και τη γωνία ω. 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   6.   Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σημεία  (1,4)  και  (0,2). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   7.  Να λύσετε το σύστημα: 
 
      χ – ψ = 3 
     2χ + 3ψ =–4   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
-2-                                      



                                        
ΘΕΜΑ   8.   Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ  τις  πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε κύκλο 
τον αντίστοιχο χαρακτηρισμό.      
 
Οι διαγώνιοι ενός παραλληλογράμμου είναι ίσες. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Όταν δυο τρίγωνα είναι ίσα ,τότε απέναντι από ίσες γωνίες βρίσκονται ίσες 
πλευρές.   
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Όλες οι πλευρές ενός ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι ίσες. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο, το ύψος το οποίο φέρουμε από την κορυφή 
της ορθής γωνίας, είναι ίσο με το μισό της υποτείνουσας. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Δύο ορθογώνια τρίγωνα, τα οποία έχουν τις δυο οξείες γωνίες τους ίσες 
μία προς μία , είναι ίσα. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

 
 
 
ΘΕΜΑ   9.  Να κάνετε τη διαίρεση: 
 
      (2χ3 + 7χ2 – 11χ – 7) ÷ (2χ + 1) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ΘΕΜΑ   10.  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
 
        (χ2 + 4)(ψ2 + 9) – (χψ + 6)2 = (3χ – 2ψ)2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

-3- 
 



 
 ΘΕΜΑ  11.  Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ η διχοτόμος της γωνίας Α̂ . Από την κορυφή Β 
φέρουμε κάθετη πάνω στην ΑΔ στο σημείο Ε. Η προέκταση της ΒΕ τέμνει την ΑΓ στο  
σημείο Ζ. Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΖ είναι ισοσκελές.(Σχήμα –Δεδομένα –Ζητούμενα) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   12.   Να λύσετε την εξίσωση: 
 
        3(χ2 + 4) = 2χ(χ – 4) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 ΘΕΜΑ   13.   Δίνεται τυχόν τρίγωνο ΑΒΓ  και ΑΔ η μια διάμεσός του. Αν Ε , Ζ και Η είναι τα 
μέσα των ΒΔ, ΑΔ και ΑΓ αντίστοιχα, να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΖΗ είναι 
παραλληλόγραμμο. 
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ΘΕΜΑ   14.  Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις: 
 

        � χ2 − 9
χ2 + 2χ + 1

÷ χ2 + 3χ
4χ2 + 4χ

� ∙ �χ − 1
χ − 3

� = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ   15.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΓΒΑ
∆

με Α̂=90° και Β̂=15°. Φέρουμε το ύψος ΑΔ 
  

 και τη διάμεσο ΑΜ. Να δείξετε ότι 
4
ΒΓ

=Α∆    
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ΜΕΡΟΣ Β’: (40 Μονάδες) 
Από  τα  6  θέματα  να  απαντήσετε  ΜΟΝΟ  τα  4. 
Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  10  μονάδες. 
 
ΘΕΜΑ   1.  Να λύσετε το σύστημα: 
 
    3(χ − 2) − 5(ψ+ 3) = 3 
 

     
χ + ψ
2

− χ − 2
3

= 3χ + ψ
6

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   2.  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και ΒΔ , ΓΕ διάμεσοι του τριγώνου.  
      Αν Κ είναι το σημείο τομής των διαμέσων να δείξετε ότι : 
 
      (α)  Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα. 
 
      (β)  Το τρίγωνο ΒΓΚ είναι ισοσκελές.                 (Σχήμα –Δεδομένα- Ζητούμενα) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-6- 



 
ΘΕΜΑ   3.   Δίνονται οι ευθείες  ε1 :  ψ=2χ–4  και ε2 : ψ=2. 
 
      (α) Να βρείτε την κλίση και τις συντεταγμένες των σημείων τομής της ε1 με τους άξονες χχ’  
           και ψψ’. 
      (β) Να παραστήσετε γραφικά τις ε1 και ε2  στο ίδιο σύστημα αξόνων.  
      (γ) Να βρείτε το εμβαδόν  που περιέχεται μεταξύ των ε1 , ε2  και του άξονα ψψ’. 
      (δ) Αν η ευθεία  ε3 : 𝜓 = �𝜅−3

𝜅−1
�𝜒 + 2 είναι παράλληλη με την ε1 να υπολογίσετε την τιμή 

           του κ. 
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 ΘΕΜΑ   4.  Να λύσετε την κλασματική εξίσωση: 
 

      
3χ2

χ−4
+ 2χ

2−χ
= 2χ3−3χ2 + 2χ

χ2− 6χ + 8
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   5.   Σε παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  οι διαγώνιοι ΑΓ και ΒΔ  τέμνονται στο Ο. Έστω Ε και 
Ζ σημεία πάνω στις ΑΒ και ΔΓ αντίστοιχα ,τέτοια ώστε το ευθύγραμμο τμήμα  ΕΖ να  περνά από 
το Ο. Να αποδείξετε ότι: 
   (α)  ΟΕ=ΟΖ                                                               
   (β)  Το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο. (Σχήμα-Δεδομένα-Ζητούμενα) 
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ΘΕΜΑ   6.  

(α)    Αν Α= 
χ2− 7χ + 10
χ2 − 25

  και  Β= 
χ2 − 4

χ2 + 7χ + 10
  , να απλοποιήσετε το κλάσμα   

Β
Α         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 (β)    Να αποδείξετε ότι    4
3
2

2
3

3
2

2
3 22

=







+
−

−
−
+

−







+
−

+
−
+

x
x

x
x

x
x

x
x   

 
 
 
                                      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 Η Διευθύντρια     

 
 
 
 

 Μαρία Χατζηδημητρίου 
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ΘΕΜΑ   6.  

(α)    Αν Α= 
χ2− 7χ + 10
χ2 − 25

  και  Β= 
χ2 − 4

χ2 + 7χ + 10
  , να απλοποιήσετε το κλάσμα   

Β
Α         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 (β)    Να αποδείξετε ότι    4
3
2

2
3

3
2

2
3 22

=







+
−

−
−
+

−







+
−

+
−
+

x
x

x
x

x
x

x
x   

 
 
 
                                      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    Οι Εισηγητές                                                                    Η Διευθύντρια     
 
  Ελένη Μαγίδου  Β.Δ ……………………… 
                                                                      
  Κυριακή Κοκκίνου   ……………………….                                 Μαρία Χατζηδημητρίου 
 
  Μάριος  Γεωργίου    ………………………                                  
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΧΑΓΓΕΛΟΥ ΛΑΚΑΤΑΜΕΙΑΣ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011-2012 
 
                           ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                 Βαθμός     
                                        
Τάξη: Γ´                                                             Αριθμητικώς: ………………..... 
 
Ημερομηνία:14/06/2012                                   Ολογράφως: …………………. 
   
Διάρκεια: 2 ώρες                                              Υπογραφή: …………………… 
                  
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………... Τμήμα: ….......  Αριθμός: …....... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                  β) Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο. Τα σχήματα με μολύβι. 
                  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                  δ) Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 
                  ε) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες.  
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
Από τα 15 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 12. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 
 
1.   Να κάνετε τις πράξεις: 
 
      α)   =++− χψ3ψχ3χψ5ψχ6 2222  
     
 
 
      β)   =− )(:)( χψ9ψχ36 2  
 
 
 
 
 2.   Δίνονται τα πολυώνυμα: Α= χ2−4χ+2 , Β=χ2−χ  και  Γ=2χ+1. Να βρείτε: 
        
        
       α)  Α–Β+Γ=    
        
 
 
        
        
        β)  Β∙Γ=                                     
        
 
 



 

 

2 
 
 3.    Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
       
         α)    (ψ−3)2= 
 
 
 
         β)    ( )( ) =+− 5χ45χ4  
 
 
 
4.    Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 
        
         α)    3χ2−6χψ=   
 
 
         β)     χ3−4χ= 
 
 
 
5.    Να λύσετε το σύστημα: 
 

       
11ψ5χ2
5ψχ

=+
−=−

 

 
 
 
 
       
 
 
 
 
 
 
 
6.     Να κάνετε τη διαίρεση:   )(:)( 1χ21χ5χχ10 23 −+−+  
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7.   Το σημείο  (κ ,−3)  ανήκει στην  ευθεία  ψ=−2χ+5. Να βρείτε την τιμή του κ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. 
                                                                                             Δεδομένα    Ζητούμενα                                                                                                                                                                                                         

                                                                                 90=ΓΑΒ ˆ        ΒΓ                                                                                                                              
                                                                                            60=ΒΓΑ ˆ        ΑΔ 
                                                                                             ΑΓ=5cm           
                                                                                             Δ μέσο ΒΓ 
                            
                            
                                                                                                 
        

                                                                            (Nα δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9.   Να λύσετε τις εξισώσεις: 
       
      α)   4χ2−8χ=0 
 
 
 
 
 
      β)   56χχ −=+ )(  
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10.  Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ). Αν ΒΔ και ΓΕ είναι οι 
       προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ=ΓΕ, να δείξετε ότι ΒΕ=ΓΔ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                        
            
                                           
 
 
11.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

       =
+−

+











−
+

−

+

12χ7χ
3χ

4χ
2

16χ
1χ

22 :      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο ( 4, 2) και είναι παράλληλη 
       με την ευθεία χ+4ψ=3.  
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13.  Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ, Ζ τυχαίο σημείο της πλευράς ΒΓ και Δ το μέσο του ΖΓ.  
       Να φέρετε το ΑΔ και να το προεκτείνετε προς το Δ κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Να δείξετε ότι το     
       ΑΓΕΖ είναι παραλληλόγραμμο.     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14.   Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
 

             =

−

+
−

χ
6

6
χ

χ
36

χ
12χ

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΚΛΜ (ΚΛ=ΚΜ). Αν Η,Θ,Ρ τα μέσα των πλευρών ΛΚ,ΚΜ και ΛΜ 
      αντίστοιχα ,να δείξετε ότι το ΚΘΡΗ είναι ρόμβος.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄: 
Από τα 6 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 
1.  α)   Να κάνετε τις πράξεις: 
         
           (χ+2)3−3(2χ+1)2−χ(χ−2)(χ+2)= 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  β)   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο: 
 
         α2+7α+10−αχ−2χ= 

 
 
 
 
 
 
 
 
2.    Να λύσετε το σύστημα: 
 

      
( )

( )
2
1

10
ψχ23

5
χ47

5ψχψ3χ4

=
−

−
+

−=−−+ )(
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3.  Να λύσετε την εξίσωση:    
8χ6χ

χ12χ5χ2
χ2

χ2
4χ

χ3
2

232

+−

+−
=

−
+

−
 

     
        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
4. Με τη βοήθεια του διπλανού σχήματος να βρείτε:   
   α) Την εξίσωση της ευθείας ε1.  
   β)  Τις εξισώσεις των ευθειών ε2 και ε3. 

   γ)  Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
   δ) Το κ αν η ευθεία ψ=(κ2+κ)χ−5 είναι παράλληλη  
       με την ευθεία ε1. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ε1 

ε2 

ε3 

Α 

Β Γ 
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5.   Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ) και η ευθεία  χχ΄ είναι 
      παράλληλη της ΒΓ και περνά από την κορυφή Α. Να σημειώσετε τα μέσα  Δ και Ε των 
      πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Να φέρετε τις αποστάσεις  ΔΖ και ΕΗ των σημείων  
      Δ και Ε από την ευθεία χχ΄. Να δείξετε ότι: α)  ΔΖ=ΕΗ  
                                                                          β)  Το ΖΗΕΔ είναι ορθογώνιο. 
                            
  
        

 
 
    
 
 
 
 
             Β                         Γ 
 
       
                      
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

χ΄ χ Α 



 

 

9 
 

6.  Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Να φέρετε τη διαγώνιο ΑΓ. 
     Αν  Ε, Ζ,Η,Ο είναι τα μέσα των ΑΔ, ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα, να δείξετε ότι τα τρίγωνα 
     ΑΕΟ και ΖΒΗ είναι ίσα.   

     
 
             Α                                                     Β 
                  
 
 
 
 
 
     Δ                                                       Γ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                         Η  Διευθύντρια 
                                                                                                          

 

 

                           

                                                                                                          Μαρία Λουκά                                                                         
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄-ΠΛΑΤΥ  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012   
 
ΜΑΘΗΜΑ:ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18/6/2012 

ΤΑΞΗ: Γ΄       ΒΑΘΜΟΣ:…………....................... 

ΧΡΟΝΟΣ:   2 ΩΡΕΣ      ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ:………............. 

 
       
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:………………………...…….....……………..ΤΜΗΜΑ:…..…Αρ:..... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 

• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
• Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο, τα σχήματα μπορείτε και με μολύβι. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

            (Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες) 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 
Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα. 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

2 25χ 3χ 7 6χ 6χ− + − + =  

 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  

a) ( )2χ 5+ =  

 

b) ( )( )χ 3 χ 3+ − =  

 

 

3. Δίνονται τα πολυώνυμα: = −A 2χ 5    και   2B 2χ 5χ 3= + − . Να υπολογίσετε:  

α) Α – Β =  

 

 

 

 

β) Α Β⋅ =  
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4. Να λύσετε το σύστημα: 

+ =
− =

χ 3ψ 15
4χ ψ 8

  

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να κάνετε τη διαίρεση:  ( ) ( )3 23χ 4χ 17χ 6 : χ 3− − + −  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

a) 23χ 6χ+ =  

 

 

b) 29χ 4− =  

 

 

c) 2χ 4χ 3− + =  

 

 

 

d) 2 216α 24αβ 9β− + =  
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7. Να κάνετε τη γραφική παράσταση των ευθειών  ( )1ε :  ψ 2χ 3= −    και  ( )2ε :  ψ 3= . 

Στη συνέχεια να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου που περικλείεται από τις ευθείες 

( )1ε , ( )2ε  και τον άξονα ψ ψ′ .    

 

 
 

 

 

 

8. Να λύσετε τις εξισώσεις:  
 

( ) ( )α) χ 2 2χ 8 0− + =  

 

 

 

 

 
3 2β) χ 5χ 6χ= −  

 

 

 
 

 

 

 

 

 

0,4 μονάδες 

0,6 μονάδες 
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9. Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
 

2

2

2

α 4
β α

α 4αβ 4
β

−
=

−
+

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με τη βοήθεια συστήματος: 
Σε μια έκθεση μεταφορικών μέσων υπάρχουν αυτοκίνητα, μοτοσικλέτες και 12 ποδήλατα. 
Όλα μαζί είναι 48. Οι τροχοί όλων των μεταφορικών μέσων είναι 140. Να βρείτε πόσα 
αυτοκίνητα και πόσες μοτοσικλέτες υπάρχουν. 
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11. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( )ΑΒ ΑΓ=  και Δ, Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών του 

ΑΒ,ΒΓ,ΑΓ  αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΕΖ   είναι ρόμβος.    

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

( ) ( ) ( )3 2 2χ 2 χ χ 5 χ 17 2χ 3− − − + + = −   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. Να κάνετε τις πράξεις:      

2 2 2
4 2 6χ 12 :

χ 16 χ 4χ χ 2χ 8
  −

− = − − + − 
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14. Στο πιο κάτω σχήμα, ( ) ( )1 2ε // ε , ΑΒ χ= , ΒΓ χ 1= + , ΓΔ χ= , 2ΔΕ χ 2χ 1= − + , ΓΔ ΔΕ⊥  

και ΑΒ ΒΓ⊥ . Να δείξετε ότι:  

a) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ίσα.  

b) Να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. . Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και φέρουμε τη διάμεσο ΑΔ. Πάνω στην 
προέκταση της ΑΔ προς το μέρος του Δ παίρνουμε τυχαίο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι:  
α) Το τρίγωνο ΒΕΓ  είναι ισοσκελές.  
β) Το σημείο Ε ισαπέχει από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄     Να λύσετε μόνο 4 από τις 6 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο 

μονάδες. 

 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 

( )
2

2α 13 3α 30
3α 2 α α α 6

+−
− =

− + − −
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Να λύσετε το σύστημα:  

 

4ψ 2χ 6χ 20 ψ 4χ
3 4 2
− − +

− =  

( ) ( )2χ ψ 3χ 5 11+ − − =  
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3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Â 90= °  και Γ̂ 30°= . Αν Δ και Ε τα μέσα των πλευρών  
ΑΓ  και  ΒΓ  αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ΔΕ κατά τμήμα  ΕΖ ώστε ΔΕ ΕΖ= . 
Να αποδείξετε  ότι: 
a) Το ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.  
b) Το ΑΕΒ είναι ισόπλευρο τρίγωνο.  
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4. α)Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων  
 

i) ( ) ( )2 22 24 8 χ4χ χ χ+ − − − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ii) ( ) ( )− + − − − − =2 2 2 24α 4αβ β 3 2α β 2 4α β  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Αν 2
6αβγψ
1α

=
+

, να αποδείξετε ότι: 
2

3βγ ψ α 1
3βγ ψ α 1

 + +
=  − − 

  

 

 

 

 

 

 

0,6 μονάδες 

0,6 μονάδες 

0,8 μονάδες 
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5. Δίνεται η ευθεία  ( )1ε : 3χ – 2ψ 9=  

a) Να εξετάσετε αν το σημείο ( )1, 3−  βρίσκεται στην ευθεία ( )1ε . 

 

 

 

 

 

b) Να βρείτε τα σημεία τομής της ( )1ε με τους άξονες  χ χ′   και  ψ ψ′ . 

 

 

 

 

 

 

 

 

c) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο ( )2, 1− −  και είναι 

παράλληλη με την ( )1ε . 

 

 

 

 

 

 

d) Αν  ( )
2

2
κ 2ε : ψ χ 6

2κ
 +

= − 
 

  να βρείτε τις τιμές του  κ  ώστε οι ευθείες ( )1ε  και ( )2ε  

να είναι  παράλληλες.  

 

 

 

 

 

 

0,4 μονάδες 

0,5 μονάδες 

0,5 μονάδες 

0,6 μονάδες 
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6. Δίνεται παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  και  Ε, Ζ  είναι τα μέσα των πλευρών  ΑΒ  και  ΓΔ  

αντίστοιχα. Αν η  ΔΕ  τέμνει τη διαγώνιο  ΑΓ  στο  Κ  και η  ΒΖ  τέμνει την  ΑΓ  στο  Λ, να 

δείξετε ότι:   

a) Το τετράπλευρο  ΔΕΒΖ  είναι παραλληλόγραμμο.  

b) ΑΚ ΚΛ ΛΓ= =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Διευθυντής 
  
  
  
 Γεωργίου Ανδρέας 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΑΝΤΩΝΙΟΥ ΛΕΜΕΣΟΣ                             ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011 - 2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

ΤΑΞΗ:  Γ΄                                                                           ΒΑΘΜΟΣ:…………..……………….  

 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15/06/2012                                             ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:…………………………                                            

 ΔΙΑΡΚΕΙΑ:  2 ΩΡΕΣ                                                         ΥΠΟΓ.ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: …………..          

ΩΡΑ:  7:45 – 9:45                                      

                                                                                                                   

 

 

Το εξεταστικό γραπτό αποτελείται  από  9  δακτυλογραφημένες σελίδες.  

ΟΔΗΓΙΕΣ:   1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής  ή  κινητού τηλεφώνου. 

                             2. Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 

                             3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

                             4. Όλες οι απαντήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 

ΜΕΡΟΣ Α:  (12 μονάδες ) 

1.  Να λύσετε μόνο τα 12 από τα 15 θέματα. 
2.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με  1 μονάδα. 

 

1.  Να κάνετε τις πράξεις:  

     (α)  9 χ2  - 3χ  + 4χ2 – 2χ =  

     (β)  ( 8 χ4 ψ7 ) (- 4χψ2 ) =  

 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα των ταυτοτήτων: 

   (α)   (ψ – 5)2 =  

   (β)   ( 7 + χ ) ( 7 –  χ ) =  

 

 

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:………………………………………………………….…………ΑΡ.:…..….. ΤΜΗΜΑ:…….                                                  
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3. Δίνονται τα πολυώνυμα:  Α = 5χ3 + χ2 – 4 χ – 2   και    Β = χ2 – 3χ – 5   
     Να βρείτε: 
 
    (α)    Α + B =  
 
 
    (β)   A – B =  

 

 

 

4. Να λύσετε το σύστημα:    

     
6

χ

- 7χ3
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
5. Δίνεται το τετράπλευρο  ΑΒΓΔ 
    (α)  Να αναφέρετε το είδος του τετραπλεύρου (Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας ) 
    (β)  Να βρείτε τα  χ  και τα  ψ ( Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας ) 
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6. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις:  

     (α)  3χ + 3ψ =  

     (β)  ψ2 - 29χ = 

     (γ)  χ2 – 3 χ – 28 =  

 

     (δ)  χ2 – α ψ + α χ – χ ψ =  

 

 

7. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο ( -2, 5)  και είναι παράλληλη   

με την   ευθεία  1ψ

= 2
 

 
 
 
 
 
 
 

8. Να κάνετε τη διαίρεση:    3 2( 12  

 

 

 

 

 

 

 

9.  Να λύσετε τις εξισώσεις:  

     (α)   χ2 + 4χ = 0                                                  (β)   (χ + 5)(χ – 2) = - χ - 5  
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10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο  ΑΒΓ  με  ΑΒ = ΑΓ,  το ύψος  ΑΔ  και τυχαίο σημείο  Μ του  ΑΔ.        
Να  αποδείξετε:  

(α)   ΜΒΑ = ΜΓΑ  
(β)  το τρίγωνο  ΒΜΓ  είναι ισοσκελές  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11. Να δείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι κορυφές    
ρόμβου. 

 

 

 

 

 

 

 

 

12.   Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις:  

      

2 2

2 2

2

1 1

χ ψ
χψ

ψ χ

+
−

=
−
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13. Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ με περίμετρο  14cm  και ύψος  ΑΔ. Αν  Κ  και  Λ  είναι τα μέσα των    

πλευρών  ΑΒ  και  ΑΓ  αντίστοιχα, να βρείτε την περίμετρο του τριγώνου  ΔΚΛ.  

 

 

 

 

 

 

 

14. Να κάνετε τις πράξεις: 

      
 
 
 

2 2 2
3 2 2

χ

- 20
- : =χ

4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15.   Πριν από τρία χρόνια η ηλικία της Άννας ήταν διπλάσια από την ηλικία του Βασίλη. Μετά 
από 10 χρόνια το άθροισμα των ηλικιών τους θα είναι  41. Ποιες είναι οι σημερινές τους 
ηλικίες; (Να λυθεί με τη χρήση συστήματος). 
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ΜΕΡΟΣ Β:  (8   μονάδες ) 

1.  Να λύσετε μόνο τα 4  από τα 6 θέματα. 
2.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με  2 μονάδες.  
 

1. Να λύσετε το σύστημα: 

      7
3( 3

χ

+ 7

ψ
χ

- 2

ψ

- =
2 8 4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Να λύσετε την εξίσωση: 

   ( )( )2 2
3

χ

+ 5 4
+ =χ

4
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3. Αν είναι γνωστό ότι:  1 3χ
χ

− = , να δείξετε ότι ισχύουν τα πιο κάτω: 

(α)   (i)   2
2

1 11χ
χ

+ =  

 

 

 
 
 
 
 

        (ii)   2
1 43

4χ
  

=  
   

2
223

χ χ  

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β)    Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο: 

                  (2χ – 6 ) (χ2 – 1) – (4χ – 12) (χ – 1)2 = 
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4.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ  με   90Α =  ,  30Β =   και  ΑΜ  η διάμεσος του. Από το  
Μ φέρουμε κάθετη πάνω στην  πλευρά ΑΒ που την τέμνει  στο σημείο Δ. Προεκτείνουμε 
την  ΜΔ  έτσι ώστε ΜΔ = ΔΕ. Να αποδείξετε ότι: 

     (α)  ΑΕΒΜ  ρόμβος.  
     (β)  ΑΜΓ  ισόπλευρο τρίγωνο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

5. Δίνεται τυχόν τρίγωνο  ΑΒΓ.  Στις πλευρές  ΑΓ  και  ΒΓ  παίρνουμε τμήματα  ΓΔ  και  ΓΕ   
αντίστοιχα,  έτσι ώστε  ΓΔ = ΓΕ.  Αν  Ζ  είναι τυχόν σημείο της διχοτόμου  ΓΗ, τότε να 
δείξετε ότι: 

     (α)  ΖΔ = ΖΕ 
     (β)  Οι αποστάσεις του  Ζ  από τις πλευρές  ΑΓ  και  ΒΓ  είναι  ίσες.  
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(6)   Δίνονται οι ευθείες  ε1: χ+ψ = 4 και  ε2  όπως στο σχήμα. Να βρείτε: 

(α)  Την εξίσωση της ε2 . 

(β)  Τις συντεταγμένες των σημείων  Α,  Β,  Γ.  

(γ)   Τις συντεταγμένες του σημείου   Δ. 

(δ)  Το εμβαδόν του τριγώνου  ΑΒΔ. 

(ε)   Αν  η  ε3: 7 5 9
3

αψ χ− = − 
 

είναι παράλληλη με την ευθεία 2χ-3ψ=3 , να βρείτε την   

τιμή του α 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                     Ο Διευθυντής  
 
 
                                                                                                                     Αριστείδης   Ποταμίτης 
                                                                                                                               

x

y

(6,3)

ε1

ε2

 
  
 

3, 02

Α

Β

Γ

Δ
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΔΟΜΕΤΙΟΥ  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011 - 2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 

Μάθημα:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Τάξη: Γ´   Ημερομηνία:   18/06/12  

Διάρκεια:  2 ώρες 

Ονοματεπώνυμο: …………………….…………….………….Τμήμα: ……..Αρ.: …... 

Βαθμός: …… Ολογράφως: …….…………...Υπ. Καθηγητή:……..…………………... 

 

Το γραπτό αποτελείται από 11 σελίδες και 2 μέρη Α και Β. 
ΟΔΗΓΙΕΣ: Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.                                                            

Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.                                                                                         
Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο.   

                        Τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι.   
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:                                                                                                                                             
Από τις 15 ερωτήσεις να λύσετε  μόνο τις 12.                                                                                    
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
α) 3 3 35 9x x xψ ψ ψ− − =  
 
 

β) 2 3 3 42( ) ( 10 )
5

x x⋅ − =ψ ψ  

 
2. Δίνονται τα πολυώνυμα: 2 5 6A x x= − +  και 2B x= −  

Να βρεθούν: α) A x B− ⋅ =  
 
 
                        
 

                         β) A B⋅ =  
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3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

α) 2(4 )x ψ− =  

 

β) (2 3 ) (2 3 )a a− ⋅ + =  

 

γ) 3 21( )
2

a + =  

 

δ) 3( 5)x − =  

 
4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

α) 3 2 38 12 6x x xψ ψ ψ− − =  
 

β) 225 9x − =  
 

γ) 25 15 3x x xψ ω ψω+ + + =  

 

δ) 3 8x − =  

 

5. Να κάνετε τη διαίρεση:  
 

3 2(3 4 10 4) : (3 2)x x x x+ − + − =  
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6. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

               α) 2 9 8 0x x− + =  
 
 
 
           
 
 

                β) 22 6x x=  
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Να λύσετε το σύστημα:  

             
2 3 7
5 2 8

x
x

ψ
ψ

− + = −
+ =  
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8. Να βρείτε τις τιμές του αριθμού α ώστε η ευθεία με εξίσωση 2( 1) 3 17xα ψ+ + =  
να διέρχεται από το σημείο Α(2, -1). 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Να αποδείξετε ότι οι κορυφές Β και Γ απέχουν εξίσου από 
τη διάμεσο ΑΜ. Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. (σχήμα, 
δεδομένα-ζητούμενα, απόδειξη)  

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Να απλοποιήσετε την παράσταση: 

             
3 2

3

5 6
4

x x x
x x
− +

=
−
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11. Στο σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο και το ΑΓΔΕ ορθογώνιο.  Να 
δείξετε ότι το τρίγωνο ΕΒΓ είναι ισοσκελές. (δεδομένα- ζητούμενα, απόδειξη) 
Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Η ομάδα «Αστραπή» συγκέντρωσε 78 βαθμούς και κατέκτησε το πρωτάθλημα 
αήττητη δίνοντας συνολικά 30 αγώνες. Αν για κάθε νίκη πήρε 3 βαθμούς και για 
κάθε ισοπαλία 1, να βρείτε πόσες ισοπαλίες είχε στους αγώνες του 
πρωταθλήματος. 
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13. Να κάνετε τις πράξεις: 

      
2 2 2

2 2

3 2 4
4 4 2 1

x x x x x
x x x x

− + + −
⋅ ⋅ =

+ + − −
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

14. Δίνεται ισοσκελές  τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΒ=ΑΓ και  Δ, Ε, Ζ είναι τα μέσα των 
πλευρών ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντιστοίχως. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΕΖ είναι 
ισοσκελές. Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. ( σχήμα, 
δεδομένα- ζητούμενα, απόδειξη) 
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15. Να  κάνετε τις πράξεις: 
2

2 2

3 4 1 5 20( )
3 2 1 2 4 4

−
− + ÷ =

− + − − − +
x x

x x x x x x
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ΜΕΡΟΣ Β΄ 

Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο 4.Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

1. Να λύσετε το σύστημα: 

             
2 32

3 2
x ψ− −

− =  

           2.( 5) 5 11 ( 2 )x xψ ψ ψ+ + + = − −  

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Nα λύσετε την εξίσωση: 
 

41 4 3 53 31

xx
x

x

+ +
+ =

+−
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



9/11 
 

3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Â 90= ° ) με ˆ 30Γ = °  και Δ,Ε μέσα των ΑΓ και 
ΒΓ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε την ΕΔ κατά τμήμα EΖ = ΕΔ. 

      Να δείξετε ότι: α) το ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο και 
                               β) το ΑΕΒ είναι ισόπλευρο τρίγωνο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

             3 2(2 1) 8( 1)( 1)( 2) 7(2 3) 7(2 1) 1x x x x x x+ − − + − + + = + −  
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β) Χρησιμοποιώντας τη πιο πάνω ισότητα ή με άλλο τρόπο, να βρείτε την 
αριθμητική τιμή  της παράστασης   

3(2 1) 8( 1)( 1)( 2) 7(2 3)x x x x x+ − − + − + +  όταν 2x = −  
 
 

 

 

 
5. Δίνονται οι ευθείες 1 : 4 1ψ = χ −ε  και 2 : ( 2)ψ + µ − χ = κε . Αν η ευθεία 1ε  είναι 

παράλληλη με την ευθεία 2ε  και η ευθεία 2ε τέμνει τον άξονα ψψ΄ στο σημείο 
(0,8) να βρείτε: α) τις τιμές των μ και κ 
                          β) το σημείο τομής της 2ε με τον άξονα χχ΄ και 
                          γ)την εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων      

                                      και είναι παράλληλη με την 2ε   
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6. Έστω το τρίγωνο ΑΒΓ. Στην προέκταση της πλευράς ΑΒ παίρνουμε σημείο Ε, 
ώστε ΒΕ=ΑΒ και στην προέκταση της ΑΓ παίρνουμε σημείο Ζ, ώστε ΓΖ=ΑΓ. Αν 
ΑΔ το ύψος του τριγώνου και ΕΗ, ΖΘ τα κάθετα τμήματα προς την ευθεία ΒΓ, να 
αποδείξετε ότι: 
α) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΕΒΗ είναι ίσα, 
β) τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΖΓΘ είναι ίσα, 
γ) ΕΗ=ΖΘ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι εισηγητές:       Η Διευθύντρια 

Χρ. Κινδύνη   

Μ. Χειμώνα               Σοφία Παναγιωτίδου 

Στ. Νικολάου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΙΩΑΝΝΗ ΛΕΜΕΣΟΥ                     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2011 – 2012 
                                 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 
ΜΑΘΗΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                               ΤΑΞΗ :  Γ΄                                                                                     
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  14-06-2012                                                             ΩΡΑ : 07:45 – 09:45 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ...................................................................... TMHMA : ..….  ΑΡ : ........ 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ : ..........................                          ΒΑΘΜΟΣ : ............... 
 

ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΥΟ (2) ΜΕΡΗ ΚΑΙ ΟΧΤΩ (8) ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι) 

   β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής . 
   γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 

 
 
ΜΕΡΟΣ ΠΡΩΤΟ  ( 12 μονάδες ) 
 
Από τα 15 θέματα να λύσετε  ΜΟΝΟ τα 12 . Κάθε θέμα βαθμολογείται με μια  (1)  μονάδα . 

 
 
1) Να κάνετε τις πράξεις :  
 

α)  2 3 2(5χ ) ( 2 )ψ χ ψ⋅ − =  
 
 
β) 2 22 3 1 5ψ ψ ψ ψ+ − + − =  

  
 

2)   Δίνονται τα πολυώνυμα: Α =  3 2χ +  ,  Β = 2 3χ −  και Γ = 23 1χ χ− + . 
      Να βρείτε :  
 
      α) Γ −Α =  
 
 
 
 
        β)  Α⋅Β =               
                   

3)  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

      α)   2( 2)ψ − =  

 

      β)   ( 5) ( 5)χ χ− ⋅ + =  

 

 

 



 2 

4) Να λύσετε το σύστημα: 

       3 3χ ψ− =  
       2 3 13χ ψ+ =  
 
   
 
 
   
 
 
 
 
 
 
5) Δεδομένα                 Ζητούμενα 
 

Ο μέσο του ΑΒ         
∆ ∆

ΑΟ∆ = ΒΟΓ           
     Ο μέσο του ΓΔ 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
6) α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας ε1 : 2 3ψ χ= + . 

 
 
β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε2 που περνά από το σημείο (2,5) και είναι  
    παράλληλη με την ευθεία  ε1 : 2 3ψ χ= + . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Να κάνετε τη διαίρεση:     3 2(2 13 5) (2 5)χ χ χ χ− − + ÷ +  
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8) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
        α) 2 34 16α β αβ+ =  
 
 
         β)  2 2 8ω ω− − =  
 
 
 
9) Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο.  

Αν Κ, Λ, Μ και Ν τα μέσα των ΑΟ, ΒΟ, ΓΟ και ΔΟ 
αντίστοιχα, να δείξετε ότι το ΚΛΜΝ είναι ορθογώνιο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10)  Να κάνετε τις πράξεις: 

 
2 2

2 2
16 2 8

7 12 2 15
ψ ψ ψ

ψ ψ ψ ψ
− +

÷ =
− + + −

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
11)  Η περίμετρος του τριγώνου στο διπλανό σχήμα 

 είναι 38 cm.  Αν ΑΒ = ( )24χ − cm,  ΒΓ = 6 cm και  
 ΑΓ = 2χ cm. Να βρείτε το χ.   
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12)  Δεδομένα                           Ζητούμενα 
 

     
∆

ΑΒΓ  ορθογώνιο τρίγωνο     ΑΒ  
     ( ˆ 90Β =  )                                     ΑΓ  
      Β∆  ύψος 
      4 cm∆Ε =  

      ∆Ε διάμεσος του
∆

ΑΒ∆  
     ˆ 60Α =   
       
      Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  (ΑΒ=ΑΓ) και Ε τυχαίο σημείο της διαμέσου ΑΔ. 
      Να δείξετε ότι οι αποστάσεις ΕΖ και ΕΗ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) Δίνεται η παράσταση ( ) ( ) ( ) ( )2 225 5 1 2 3 2 3χ χ χ χ χΑ = − + − + + − ⋅ + .  

       α) Να κάνετε τις πράξεις και 

      β) να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για 1χ = − . 
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15)  Ο Α έχει €6 λιγότερα από το τετραπλάσιο των χρημάτων του Β. Αν ο Α δώσει €2 στο Β, 

τότε τα χρήματα του Α θα είναι τριπλάσια από τα χρήματα του Β. Να βρείτε πόσα χρήματα  
είχαν αρχικά.  (Να χρησιμοποιήσετε σύστημα εξισώσεων) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
_____________________________________________________________________________________ 
 
ΜΕΡΟΣ  ΔΕΥΤΕΡΟ  ( 8 μονάδες ) 
 
Από τα 6  θέματα να λύσετε  ΜΟΝΟ  τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο  (2)  μονάδες . 

 
1)  Να λύσετε το σύστημα: 
 

2( 1) 5( 5) 30χ ψ− − + = −  
 

2 3 1
4 3 4

ψ χ+ −
− =  
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2

2
2

41
4

χχ
χ

χ

+
−Α =

+
−

    2) α) Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό : 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

     β)  Αν 2 5χ ψ+ =  και 2 χ
ψ

=  να δείξετε ότι: 2 28 2 13 21χ ψ+ − =  

 
 
 
 
 
 
 
 
3) Στην πιο κάτω γραφική παράσταση να βρείτε: 
 

α) τα σημεία τομής της ευθείας ε1 με τους  
    άξονες χχ΄ και ψψ΄. 
 
 
  
β) την εξίσωση της ευθείας ε1 

 

         

 

 

 

  

 
γ) την τιμή του ω ώστε το σημείο (100,ω)  
    να ανήκει στην ευθεία. 
 
 
 
 
 
δ) τις τιμές των κ και λ έτσι ώστε οι ευθείες  
    ε1 και ε2 : (3κ+λ)χ + 5λψ = 10 να ταυτίζονται. 
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4)  Να λύσετε την εξίσωση: 

      2
4 5 2

2 2 2 3 6
χ χ

χ χ χ χ
+

+ =
− − + −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

5)    α) Να αναλύσετε τα πολυώνυμα σε γινόμενο πρώτων παραγόντων : 
 
          i) 2 2 6 9α χ χ− + − =  
 
 
              ii)  3 2 5 5α αβ α β− − + =  
 
 
 
 

β)  Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Τα σημεία Ε, Ζ και Η είναι τα μέσα των   
     πλευρών ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι : 
 

i) To τρίγωνο ΒΕΖ είναι ισοσκελές 
ii) Το ΕΗΓΖ είναι παραλληλόγραμμο 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 8 
 
 
6) Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ να φέρετε την ΑΕ κάθετη στη διαγώνιο ΒΔ και  
      τη ΓΖ κάθετη στη διαγώνιο ΒΔ. Προεκτείνετε την ΑΕ κατά τμήμα ΕΗ = ΑΕ και τη ΓΖ κατά  
      τμήμα  ΖΘ = ΓΖ. Να αποδείξετε ότι: 
 
      α)  ΑΕ = ΖΓ                                                                                                             (0,75μον.) 

      β)  Το 
∆

ΑΒΗ   είναι ισοσκελές.                                                                                (0,75μον.) 
 
      γ)  Το ΑΘΓΗ είναι παραλληλόγραμμο.                                                                   (0,5μον.) 
 
 
  
                       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
____________________________________________________________________________ 
                                                                                    
 Οι Εισηγητές                                                                                      Ο Διευθυντής                                                                                 
 
 Κατερίνα Κολάνη Β.Δ.Α΄.   …………….                                                                                         

 Καλλιόπη Ζαρτκούχη Β.Δ.  …………….                                           ….………………………                                                                                                        

 Αγαθονίκη Λαζάρου           …………….                                              Αλέξανδρος Σπανός 

 Πέτρος Κωνσταντίνου       ……………. 
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  ΓΤΜΝΑΙΟ ΑΚΡΟΠΟΛΔΩ                ΥΟΛΙΚΗ ΥΡΟΝΙΑ  2011 - 2012 

 
 

ΓΡΑΠΣΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ  ΔΞΔΣΑΔΙ ΙΟΤΝΙΟΤ 2012 
 

 

ΜΑΘΗΜΑ  : Μαθημαηικά 
ΒΑΘΜΟ  

ΣΑΞΗ  : Γ΄  ΑΡΙΘΜΗΣΙΚΩ          : 
  

ΓΙΑΡΚΔΙΑ  : 2 ώπερ ΟΛΟΓΡΑΦΩ             : 
  

ΗΜΔΡΟΜΗΝΙΑ  : 08.06.2012 ΤΠ.ΚΑΘΗΓΗΣΗ/ΣΡΙΑ: 
  

   
 

  

   

 
ΟΝΟΜΑΣΔΠΩΝΤΜΟ ΜΑΘΗΣΗ/ΣΡΙΑ : ___________________________________________ 
 
ΣΜΗΜΑ : ________________                                   ΑΡΙΘΜΟ ΚΑΣΑΛΟΓΟΤ : _____________ 
  

 Σο εξεηαζηικό αςηό δοκίμιο αποηελείηαι από 10 δακηςλογπαθημένερ ζελίδερ και 2 

λεςκέρ ζελίδερ για ππόσειπερ ζημειώζειρ. 

 Γεν επιηπέπεηαι η σπήζη διοπθωηικού ςγπού. 

 Γεν επιηπέπεηαι η σπήζη ςπολογιζηικήρ μησανήρ.  

 Να σπηζιμοποιηθεί μπλε μελάνι (ηα ζσήμαηα μποπούν να γίνοςν με μολύβι). 

    ΜΔΡΟ  Α΄ :   
 
Από ηα 15 θέμαηα να απανηήζεηε  μόνο ηα 12.  Κάθε θέμα βαθμολογείηαι με 5 
μονάδερ.   

 

 
1.Να θάλεηε ηηο πξάμεηο: 
 

α)     –7σ2 + 3σ2 – 5 + 10σ2 = 

β)     ( 2x2 ς3)  (– 5xς2 )  = 

 

2.Να βξείηε ηα αλαπηύγκαηα:  
 

α)     (x + 3)3 = 
 

β)     (6x – ς)  (6x + ς) = 
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3.Γίλνληαη ηα πνιπώλπκα   Α =2x3+6x2–6  θαη   

     Β =3x2–2x–1 . Nα βξείηε ην πνιπώλπκν  Γ = Α–2Β.  

 
 
 
 
 
 
 
 

4.Να θάλεηε ηε δηαίξεζε: 

( 2x3+x2–14x+3 ) : ( x+3 ) = 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.Να αλαιύζεηε  πιήξσο ηα  πνιπώλπκα  ζε  γηλόκελν πξώησλ    
παξαγόλησλ:  
 
α)   5x3- 45x = 
        
 
β)   4x–4ς+αx–ας = 

 
       
 

 
6.Να ιύζεηε ην ζύζηεκα : 

   2x + ς =  2 
 –3x + ς = 12 
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7. α) Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ έρεη θιίζε 3 θαη πεξλά από ην 
ζεκείν (2,4) . 

    β) Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ζην πην θάησ νξζνγώλην ζύζηεκα αμόλσλ ηελ  
        επζεία  y=3x-2.   
 

 
 
 
 
 
 
 

8.Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε γσλία Α = 900 , γσλία Β=600 ,ΑΒ = 3cm ,Γ κέζν ηεο 
ΒΓ.  Να βξείηε ην κήθνο ησλ ΒΓ θαη ΑΓ.( Να δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο 
ζαο ) 
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9. Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

 α)     3x2-15x = 0 

 

 

 

       β)     x2+x = 6 
 
 
 
 
 
 

 
10. Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΓΔΕ (ΓΔ = ΓΕ) .Αλ  ΓΖ είλαη ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ 

θαη Κ ηπραίν ζεκείν ηνπ ΓΖ, λα δείμεηε όηη ΚΔ=ΕΚ.  
( ζρήκα, δεδνκέλα, δεηνύκελα )  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           
        11. Να δείμεηε όηη:   

             
    

  





 16

2
22

322
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12. Γίλεηαη ηπραίν ηξίγσλν ΑΒΓ. Τν Ε είλαη ηπραίν ζεκείν ηεο  ΒΓ θαη ην Γ  είλαη  ην κέζν 
        ηεο ΕΓ.Πξνεθηείλεηαη ηελ ΑΓ θαηά ηκήκα ΓΔ = ΑΓ. Να δείμεηε όηη ην ΑΓΔΕ είλαη      
      παξαιιειόγξακκν.( ζρήκα, δεδνκέλα, δεηνύκελα )  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
       13.Να θάλεηε ηηο πξάμεηο: 

              

 















 4

1
:

2

1

1

2
2
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14. Γίλεηαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ . Αλ ΑΓ=x cm ,AB=(2x+2) cm   
      θαη ΑΓ=(2x+3) cm λα ππνινγίζεηε : α) ηελ ηηκή ηνπ x, 

                                                                  β) ην κήθνο ηεο ΒΓ. 
     ( ζρήκα, δεδνκέλα , δεηνύκελα )  

         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 15. Αλ ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκν κε Δ,Ε,Ζ,Θ κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ,ΒΓ,ΑΓ,ΑΓ 

       αληίζηνηρα λα δείμεηε όηη   


.     ( ζρήκα, δεδνκέλα , δεηνύκελα )  
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          1. Να ιύζεηε ην ζύζηεκα: 

    
2 3

3 2 3

x x x  
   

         2 2 3 3 1 2 4 1 10x x          

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
2.   Οη πιεπξέο ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ έρνπλ εμηζώζεηο : 

      ΑΒ:      
2 2 3 1

( ) 5
2 2

α α
ψ χ

α α

- -
= + +

- +
              ΒΓ:  ( 1) 3ψ β χ= - -             

      ΓΓ:     
8

( ) 7
2 4

ψ χ
α

= +
-

                           ΑΓ:   3ψ χ= +  

    Να ππνινγηζηνύλ νη ηηκέο ησλ α θαη β έηζη ώζηε ην ηεηξάπιεπξν λα είλαη           
    παξαιιειόγξακκν. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       ΜΔΡΟ  Β΄ :   
    

Α   Από ηα 6 θέμαηα να απανηήζεηε  μόνο ηα 4.  Κάθε θέμα βαθμολογείηαι με 10 μονάδερ 
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3. Γίλνληαη νη επζείεο y=2x  θαη  y+3x=10 . 
 
 

  
 
 
 

 α) Να βξείηε ηελ θιίζε ηεο επζείαο  y+3x=10. 
 
 β) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ αμόλσλ x΄x θαη y΄y.  
 
 
 γ) Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο  y+3x=10 κε ηνλ άμνλα ησλ x. 
 
 
 
 δ) Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο  y+3x=10 κε ηνλ άμνλα ησλ y. 
 
 
 
 ε) Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ  ζεκείνπ ηνκήο ησλ δύν επζεηώλ. 
 
 
 
 
δ) Να εμεηάζεηε αλ ηα ζεκεία Γ(8,-34), Γ(-10,40) αλήθνπλ ζηελ επζεία     
    y+3x=10 . 
 
 
 
 
 ε) Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ. 
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4. Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Πξνεθηείλνπκε ηελ ΒΓ πξνο ην 
κέξνο ηνπ Β θαη πξνο ην κέξνο ηνπ Γ θαηά ίζα  ηκήκαηα ΒΓ θαη ΓΔ 
αληίζηνηρα.   

    Να απνδείμεηε όηη:   
     α) νη απνζηάζεηο ησλ ζεκείσλ Γ θαη Δ από ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ 
         αληίζηνηρα είλαη ίζεο .(ππόδεημε: λα πξνεθηαζνύλ νη πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ)   
     β) ην ηξίγσλν  ΑΓΔ  είλαη ηζνζθειέο. 
         ( ζρήκα, δεδνκέλα , δεηνύκελα )  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

5.  Αλ 

1
1016

8

2

2












  θαη )
42

()
64

8
(

232

2















  ,  

    λα δείμεηε όηη Α = Β . 
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6. Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Γ ην κέζν ηεο ΑΓ θαη Ε ην κέζν  
ηεο ΒΓ .Φέξνπκε ην ΓΕ θαη ην πξνεθηείλνπκε θαηά ηκήκα ΓΖ=ΕΓ .Να 
δείμεηε όηη: 

    α) ΑΖ=//ΓΕ. 
    β) ΑΖΓΕ είλαη νξζνγώλην . 
    ( ζρήκα, δεδνκέλα, δεηνύκελα )  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Οη εηζεγεηέο:                                                                    Ζ Γηεπζύληξηα:  
Σηπιηαλνύ Παλαγηώηεο (Β.Γ) 
Κώζηα Γηώξγνο 
Πνύιινπ Χάξηο                                                                       

Αζελά  Κιεάλζνπο                                                                              
 



1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΔΙΑΝΕΛΛΟΥ ΚΑΙ ΘΕΟΔΟΤΟΥ  ΒΑΘΜΟΣ: ……………………... 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:  2011 – 2012 
        ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: ………………... 
 
        ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ………………….. 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                    ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18  ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 
ΤΑΞΗ: Γ´                    ΔΙΑΡΚΕΙΑ:  2 ΩΡΕΣ 
 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………… Τμήμα: ………… Αρ.: …….. 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                  2. Να γράψετε μόνο με μελάνι ( τα σχήματα με μολύβι ). 
                  3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
                  4. Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 
 
ΜΕΡΟΣ Α:   Να λύσετε μόνο τις 12 από τις 15 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 
                    1 μονάδα. 
 
1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 

 
α)  ( χ + 3 )2 = 
 
β)  ( α – 5 )∙( α + 5 ) = 
 
 

2. Να απλοποιήσετε τα κλάσματα: 
 

α) =
βγα
γαβ

3

2

6
18  

 

β)  =
−
−

9
93

2χ
χ

 
 
 
 

3. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
α)  ( 5χ2ψ – 3χψ + 6χ ) – ( 3χ2ψ – 2χψ + 8χ ) = 
 
 
 

 
β)  2χ ∙( 3χ2 – 5χ + 1 ) = 
  



2 
 

4. Να λύσετε το σύστημα: 
 
ψ = 2χ – 7  
3χ + 2ψ = 21 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Αν ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο να βρείτε τα χ και ψ : 
 
                                        
 
 
 
 
 
 

 
                       
                         
 
 
                                                           
                                     
 

6. Στο πιο κάτω τρίγωνο °=Α 90ˆ , °=Β 30ˆ , ΑΔ διάμεσος και ΒΔ = 2cm. Να βρείτε τα χ και ψ.                       
( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. ) 
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7.  Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
α)  χ2 + 5χ + 6 = 
 
 
 
β)  9χ2 – 16 = 
 
 
 
γ)  3α2β + 6αβ2 – 9αβ = 
 
 
 

      δ)  αβ – α + 3β – 3 = 
 

 
 
 

8. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ευθεία ψ – 5χ = 3 και  
περνά από το σημείο ( – 2 , 6). 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Ένα ορθογώνιο έχει εμβαδόν 6χ3 – 5χ2 + 5χ – 2  και πλάτος 2χ – 1 . Να υπολογίσετε το 
μήκος και την  περίμετρο του. 
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10.  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
α)  χ2 – 6χ = 0 
 
 
 
 
 
β)  χ3 – 2χ2 = 15χ  
 
 
 
 
 
 
 
 

11.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

=
+

++
÷








−

+ χχ
χχ

χχ
χ

4
442

4 2

2

 

 
 
 

  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

12. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ ). Παίρνουμε δύο σημεία Δ και Ε στις πλευρές 
ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ . Να δείξετε ότι ΔΓ = ΕΒ. 
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13. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ . Παίρνουμε Δ και Ε  τα μέσα των πλευρών    
ΓΒ και ΑΒ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε το ΔΕ κατά τμήμα ΔΕ = ΕΖ. Να αποδείξετε ότι: 
α)  ΑΖ//=ΔΒ και 
β)  ΑΖΒΔ ορθογώνιο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14.  Να δείξετε ότι το αποτέλεσμα της πιο κάτω παράστασης  είναι ανεξάρτητο του χ. 
 

 ( ) ( )
6
36281023

2
232

+
−

+÷+−−−
χ
χχχχχχ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15.  Αν α – β= 1 και α + β = 2 να δείξετε ότι: 
 

ψχχψψχ
χβχα

+
=

−
+

−
− 11

22

22
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ΜΕΡΟΣ Β’      1) Να λύσετε μόνο τις 4 από τις 6 ασκήσεις. 
                  2) Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

3
2

3665
2

2 −
=

−
−

+− χχ
χ

χχ
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ ). Προεκτείνουμε την πλευρά ΒΓ προς το Β και 
προς το Γ κατά τμήματα ΒΖ = ΓΗ αντίστοιχα. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ παίρνουμε σημεία Δ 
και Ε αντίστοιχα έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ. Να δείξετε ότι: 
α) Τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΕΓΗ είναι ίσα. 
β) Οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από την πλευρά ΒΓ είναι ίσες.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



7 
 

3. α)  Να απλοποιήσετε το σύνθετο κλάσμα: 
 

   

=
−+

+

1

22

α
β

β
α

α
β

β
α

 

 
 
 
 
 
 
 
 
      β)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων : 

 
          ( 2χ2 – 3 )2 – ( χ2 + 1 )2 = 
 
 
 
 
 
 
 
4. α)  Να λύσετε το σύστημα: 

 

      ( ε1 )    
23

22 ψχψχ +
=

+
−  

 
 
      ( ε2 )    ψχ += 23

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) i.  Να βρείτε την κλίση της ευθείας (ε1). 
 
 
 
   ii.  Να εξετάσετε αν η ευθεία (ε2 ) περνά από το σημείο (  –1  , –6  ) . 
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y

x2 4 6 – 2 – 4 – 6 

2 

4 

6 

– 2 

– 4 

– 6 

5. α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε1) που είναι παράλληλη με την ευθεία 3ψ – 6χ = 5  
    και περνά από την αρχή των αξόνων. 

 
 
 
 
 
 
 

β)  Να παραστήσετε σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων την ευθεία (ε1) και την ευθεία 
     χ = 2 . 
 
 
 
 
γ)  Να βρείτε το σημείο τομής των ευθειών (ε1) και  χ =2 
 
 
 
δ)  Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου που σχηματίζεται από τις δύο ευθείες και τον  
     άξονα των χ’χ. 
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6. Δίνεται ρόμβος ΑΒΓΔ με °=Α 60ˆ . Προεκτείνουμε την ΓΒ κατά τμήμα ΒΖ = ΒΓ και την 
διαγώνιο ΔΒ κατά τμήμα ΒΕ = ΔΒ. Να αποδείξετε ότι το ΔΖΕΓ είναι ορθογώνιο 
παραλληλόγραμμο. ( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. ) 
 

 
 

 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

 
Εισηγητές:                                                                                    Ο Διευθυντής 
Σωτήρης Παπαμωυσέως Β.Δ. 
Χρυσταλλένη Χαραλάμπους 
Έλενα Γεωργιάδου 
Μαριλένα Χατζησάββα                                                            Μιχαήλ Μιχαηλίδης  
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΙΡΗΝΗΣ ΚΑΙ ΕΛΕΥΘΕΡΙΑΣ            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 
 
ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ   ΒΑΘΜΟΣ :                  ..…………………....... 

ΤΑΞΗ : Γ΄      

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18 / 6 / 2012    ΥΠΟΓΡΑΦΗ : ………………………............ 

ΧΡΟΝΟΣ : 2 ΩΡΕΣ       

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : …….………………………………… ΤΜΗΜΑ : …….      ΑΡ. : ..... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας (ΤΙPP-EX). 
  β) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. (Τα σχήματα με μολύβι). 
  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
  δ) Να λύσετε τις ασκήσεις  ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 
                        ε) Το γραπτό αποτελείται από 8 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α:  (12  μονάδες)  Από  τις  15  ασκήσεις  να  λύσετε  ΜΟΝΟ  τις  12.  Η κάθε 

άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
Άσκηση 1: Να κάνετε τις πράξεις. 
 
α)  8𝜆 +  2𝜆  = 
 
β)  (5𝜅4) · (−2𝜅) =   
 
 
Άσκηση 2: Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα. 

 
α)  17χ +  17ψ = 
 

      β)   µ2  − 9 = 
 

 
Άσκηση 3: Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Να υπολογίσετε την τιμή του  χ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20
 

Α 

Δ Γ 

Β 

χ 5χ − 4 
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Άσκηση 4: Να αναπτύξετε τις ταυτότητες. 
 
α)  � κ –  4�

2
 = 

 
β)  ( λ −  2) ( λ +  2 )  = 
 

  
Άσκηση 5: Δίνονται τα πολυώνυμα    Α =  2χ2  +  3χ  ̶  1    και     Β =   5 −  4χ2 P.   
Να υπολογίσετε τις  παραστάσεις. 
 
α)  Α +  Β = 

 
 
 
 
β)  3Β = 
 
 
Άσκηση 6: Να λύσετε το σύστημα. 
 
  − χ +  ψ =  3 
      χ +  ψ =  1 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 7: Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων  και  έχει 
κλίση   λ = 7. 
 
                                                                                          
 
 
 
 
Άσκηση 8: Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας ω. 
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Άσκηση 9: Να λύσετε τις εξισώσεις. 
 
α)    ψ ( ψ –  4 )  =  0      β)    χ2 =  49                                     
 
 
 
  
 
 
 
 
 

Άσκηση 10: Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Αν  Α∆ ⊥ ΑΒ ,  ΑΕ ⊥ ΑΓ και  ΑΔ=ΑΕ 
να δείξετε ότι  ΒΔ=ΓΕ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 11: Να κάνετε τις πράξεις. 
      
χ2+χ
χ2−4

 ∙ χ
2+5χ+6
χ2+3χ

=                                                  
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 Άσκηση 12: Να κάνετε τις πράξεις. 
 

 
χ−2
χ

+ 4
χ−2

− 8
χ2−2χ

= 
 
 
                                                                                                                  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 13:  Να αποδείξετε ότι:    
 
( ) ( ) ( ) ( )⋅2 2 2 2α -3β + 3α+2β 3α -2β - 3α -β =α +4β  
 
 

 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 14:  Για ποιες τιμές του  κ το σύστημα είναι αδύνατο; 
   
( κ2 –  10 ) χ + ψ = –  1  

 
6χ + ψ = − 3 
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Άσκηση 15: Σε ένα ταξίδι με πλοίο, το εισιτήριο της Α΄θέσης κοστίζει €18 και της Β΄θέσης 

κοστίζει €6 λιγότερα. Αν σ’ ένα ταξίδι κόπηκαν  350 εισιτήρια συνολικής αξίας €4500, να βρείτε 

πόσα εισιτήρια κόπηκαν από κάθε κατηγορία.   

 

 
+ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ  Β: (8 μονάδες) Από τις  6  ασκήσεις  να λύσετε  ΜΟΝΟ τις 4.  
                     Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με  2  μονάδες. 

 
Άσκηση 1:  Να λύσετε την εξίσωση. 

5χ
χ2 − χ − 12

+
2

4 − χ
=

2χ
χ2 + 3χ
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Άσκηση 2: Η ευθεία  ψ = αχ + 4  περνά από το σημείο (-2 , 2). 
 
α) Να βρείτε την τιμή του α. 
β) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία.  
γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων τομής της ευθείας με τους άξονες. 
δ) Να φέρετε την ευθεία  χ = 1. 
ε) Να βρείτε τις συντεταγμένες  του σημείου τομής των 
δυο ευθειών. 
 
 
 
 
 
  
       
 
       

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
Άσκηση3: Να λύσετε το σύστημα. 
 
( ) ( )2 1 5 5 30χ ψ− − + = −  

    
2 3 1

4 3 4
ψ χ+ −

− =  
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Άσκηση 4: Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, Μ είναι το μέσο της διαγωνίου ΑΓ. Να φέρετε ευθεία 
που περνά από το σημείο Μ και είναι παράλληλη με την ΑΔ. Αν Ε και Ζ είναι τα σημεία τομής της 
ευθείας με την ΑΒ και ΔΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 
 
α)  ΑΕΖΔ είναι παραλληλόγραμμο. 
β)  Ε μέσο της  ΑΒ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Άσκηση 5:   Αν   Α =  1
χ
− χ

χ−3
+ χ2+1

χ2−3χ
     και    Β =  2χ

2−8
χ2−χ−6

 

 
 
α)  Να δείξετε ότι:   Α = χ−2

χ(χ−3)
  

β) Να υπολογίσετε την παράσταση: 𝛢 ÷ 𝛣  
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Άσκηση 6:  Να κατασκευάσετε τρίγωνο ΑΒΓ και να φέρετε το ύψος ΑΔ.  Προεκτείνετε το ύψος 
ΑΔ και την πλευρά ΑΒ κατά τμήματα ΔΖ και ΒΕ αντιστοίχως, έτσι ώστε ΔΖ=ΑΔ και ΒΕ=ΑΒ.  Αν  
ΕΚ⊥ ΓΒ, να αποδείξετε ότι: 

α)
∆ ∆

ΑΒ∆ = ΚΒΕ    
β) ΚΕ = ∆Ζ  
γ) ΓΖ = ΑΓ  
δ) Το τρίγωνο ΑΓΖ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ                            Η ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΡΙΑ                      Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
Αθηνά Λάντου                                                                       
Έλενα Νικολάου 
Σοφία Σάββα 
Δήμητρα Κάουρα                             Ήβη Χατζηκωνσταντή                  Κατερίνα Κυριακίδου 



  Σελίδα 1 από 13 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                                 β) Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο. 
                                 γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού.  
                                 δ) Κινητό τηλέφωνο = Δολίευση. 
                                 ε) Τα σχήματα επιτρέπεται να γίνονται με μολύβι. 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  (12 μονάδες) 
Από τα 15 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 12. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μία 
μονάδα.  

  
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
       α)   ( ) ( )−8χψ + +3χψ =  

 
 β)   ( )( )−3 56α 2α =  
 

 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 
  α)   ( )2β+3 =  
 
  β)   ( )( )−χ 6 χ +6 =  
 

   
      
3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

 
  α)  −3χ 3ψ =  
 
 
  β)  −2ψ 25 =  

 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΟΚΚΙΝΟΧΩΡΙΩΝ ΠΑΝΟΥ ΙΩΑΝΝΟΥ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2011- 2012                                                               
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 

ΤΑΞΗ: Γ′                                                                     Βαθμός : …………………. 
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                        Ολογράφως : …………………. 
 

 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18/ 06/ 2012                                    Υπογραφή : ……………………. 
 
Ώρα: 7:45 - 9:45    Διάρκεια: 2 ώρες       
Τμήμα: ..……..       Αριθμός: ………. 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .………………………….….............................................................. 
 



  Σελίδα 2 από 13 

 
 

4. Να λύσετε το σύστημα: 
 

− −
χ +2ψ =10
3χ 2ψ = 2

 

 
 
 
 
 
 
 

5. Να λύσετε την εξίσωση: 
           
         α)  ( )( )4− χ +3 = 0χ                                     β)   2χ +3χ +2 = 0                                                                              

    
 
 
    

 
 

6. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σημεία Α(0,2) και Β(2,4). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Από το διπλανό σχήμα να συμπληρώσετε τα κενά: 
 

  α) Η απέναντι κάθετη πλευρά της Β̂  είναι η …………..  
 
  β) Η προσκείμενη  κάθετη πλευρά της Γ̂  είναι η ……….. 
 
  γ)  ˆημΒ = ………… 
 
 
  δ)  ˆσυνΒ = ……….. 
 
 
  ε)  ˆεφΓ =…………. 
 



  Σελίδα 3 από 13 

 
 
 

8. Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε 
κύκλο τον αντίστοιχο χαρακτηρισμό.  

 
α) Σε δύο ίσα τρίγωνα απέναντι από ίσες γωνίες 

βρίσκονται ίσες πλευρές. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

β) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές και μία γωνία  
του ενός τριγώνου αντίστοιχα ίσες με δύο πλευρές 
και μια γωνία του άλλου τριγώνου, τότε είναι ίσα.  

 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

γ) Αν δύο ορθογώνια τρίγωνα έχουν δύο πλευρές 
του ενός τριγώνου αντίστοιχα ίσες με  δύο 
πλευρές του άλλου τριγώνου , τότε είναι ίσα. 

 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

δ) Σ’ ένα ισοσκελές τρίγωνο κάθε διχοτόμος του είναι 
ύψος. 

 
ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

ε) Δύο τρίγωνα που έχουν και τις τρεις γωνίες τους 
αντίστοιχα ίσες είναι ίσα. 

 
ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

 
 
 
 
9. Κάθε ευθεία του σχήματος έχει εξίσωση από τη στήλη Β. Να κάνετε την 

αντιστοίχιση. 
                                    
 

 

  

 
  
  
 
 
 
  

 
  

Στήλη Α Στήλη Β 
1ε  α)  −χ = ψ  

2ε  β)  χ =1 

3ε  γ)   −ψ = 1 

4ε  δ)  ψ = χ +2  

5ε  ε)  − −ψ = χ 2  

 1ε   2ε   3ε   4ε   5ε  
     



  Σελίδα 4 από 13 

 
 
 

10. Να κάνετε τις πράξεις:  
 

   

−

2

2

χ +2
χ +1 =

5χ4+
χ 1

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
          

11. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )ˆ 0Α = 90  και η διχοτόμος του ΒΚ.  

Αν ⊥ΚΛ ΒΓ , να δείξετε ότι ΒΛ=ΑΒ. (Σχήμα, δεδομένα-ζητούμενα, απόδειξη) 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



  Σελίδα 5 από 13 

 
 

 
12. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των πιο κάτω αλγεβρικών παραστάσεων:  
 

  210χ +20χ ,  −3 2χ + χ 2χ ,  −4 25χ 20χ . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
13. Πριν από τέσσερα χρόνια η ηλικία ενός πατέρα ήταν οκταπλάσια της ηλικίας 

της κόρης του. Μετά από έξι χρόνια η ηλικία της κόρης θα είναι τα   3
10

 της 

ηλικίας του πατέρα της. Να βρείτε τις σημερινές τους ηλικίες. 
  
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



  Σελίδα 6 από 13 

 
 

 
14. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
( ) ( ) ( )( )− − − −

2 32 2 25χ 3ψ χ +3ψ 2 2ψ+3χ 3χ 2ψ =  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Να  κάνετε τις πράξεις: 

 
2

2

  −
− ⋅ − − − 

3

2 2 4
3χ χ +5χ 6χ 3 =

2χ χ 4χ 4χ +1 χ 16χ
   

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



  Σελίδα 7 από 13 

 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  (8 μονάδες) 
Από τα 6 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο μονάδες.  

 

1. α) Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις −
−

2

2
2χ 4χΑ =

χ 4
 και 

2

2
χ +5χ +6Β =
2χ +6χ

  

 
             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       β) Να λύσετε την εξίσωση: Α + Β = 2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



  Σελίδα 8 από 13 

 
 

2.    α) Να κάνετε τις πράξεις: 

   i)  ( ) ( ) ( ) − − − − − − − + − − 
4 2 4 2 2 4Aχ = 5χ +3χ 8χ 1 7χ 5χ +2χ 6 χ 4 4 2χχ  

   ii)  ( )( ) ( )−2 2B(χ) = χ 2χ χ +2 + χ χ +3 + 4  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Να βρείτε τα πολυώνυμα: 

    ι) ( ) ( )⋅Aχ B χ =  

 

 

 

 

 

  ii) ( ) ( )Bχ÷ Aχ =  

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 



  Σελίδα 9 από 13 

 
 

3.    Δίνεται η ευθεία − −ε : 2χ ψ 4 = 0 . 

  α) Να την παραστήσετε γραφικά.       

           β) Να βρείτε τα σημεία τομής της ευθείας (ε) με τους άξονες. 

       γ)  Να εξετάσετε αν η ευθεία αυτή περνά από το σημείο Α(-3,-10). 

        δ) Να βρείτε τα σημεία Β και Γ της ευθείας (ε) με τετμημένη 1 και τεταγμένη 2 

αντίστοιχα. 

        ε) Να βρείτε την ευθεία που είναι παράλληλη με την (ε) και περνά από το 

σημείο Δ(-1,3).   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  

3.  

4.  

5.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



  Σελίδα 10 από 13 

 

 

4.   Δίνετε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Πάνω στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 
παίρνουμε αντίστοιχα σημεία Δ και Ε, ώστε ΑΔ=ΑΕ. Αν Ο είναι τυχαίο σημείο 
της διαμέσου ΑΚ και ΔΟ και ΕΟ τέμνουν τη ΒΓ στα Ζ και Η αντίστοιχα, να 
δείξετε ότι ΒΖ=ΓΗ. (Σχήμα, δεδομένα-ζητούμενα, απόδειξη) 

     

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



  Σελίδα 11 από 13 

 

 

5.   Να λύσετε το σύστημα: 
 

     
( ) ( ) ( )( )

−
−

− − −2 2

3χ +2ψ 2χ ψ 2χ +2=
3 4 6

χ +2 ψ 1 = χ ψ χ +ψ +1
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



  Σελίδα 12 από 13 

 
 

6. α)  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
 
     ( ) ( ) ( )( )− − − −3 3 22 2α α 2β β β 2α = α β α+β  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β)  Αν  12χ + = 7
χ

 να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης 2
2

14χ +
χ

. 

  
                         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ:                                                         Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 

Ελένη Κατσαρή - Πιτσιλλίδη 
 

Δήμητρα Πιττάτζη - Χριστοφή   
 
 

ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ: 
 

Αντρέας Τεουλίδης  (Β. Δ)                                                     Ιάκωβος Παπαντωνίου 



  Σελίδα 13 από 13 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΙΡΗΝΗΣ ΚΑΙ ΕΛΕΥΘΕΡΙΑΣ            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 
 
ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ   ΒΑΘΜΟΣ :                  ..…………………....... 

ΤΑΞΗ : Γ΄      

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18 / 6 / 2012    ΥΠΟΓΡΑΦΗ : ………………………............ 

ΧΡΟΝΟΣ : 2 ΩΡΕΣ       

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : …….………………………………… ΤΜΗΜΑ : …….      ΑΡ. : ..... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας (ΤΙPP-EX). 
  β) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. (Τα σχήματα με μολύβι). 
  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
  δ) Να λύσετε τις ασκήσεις  ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 
                        ε) Το γραπτό αποτελείται από 8 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α:  (12  μονάδες)  Από  τις  15  ασκήσεις  να  λύσετε  ΜΟΝΟ  τις  12.  Η κάθε 

άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
Άσκηση 1: Να κάνετε τις πράξεις. 
 
α)  8𝜆 +  2𝜆  = 
 
β)  (5𝜅4) · (−2𝜅) =   
 
 
Άσκηση 2: Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα. 

 
α)  17χ +  17ψ = 
 

      β)   µ2  − 9 = 
 

 
Άσκηση 3: Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Να υπολογίσετε την τιμή του  χ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20
 

Α 

Δ Γ 

Β 

χ 5χ − 4 
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Άσκηση 4: Να αναπτύξετε τις ταυτότητες. 
 
α)  � κ –  4�

2
 = 

 
β)  ( λ −  2) ( λ +  2 )  = 
 

  
Άσκηση 5: Δίνονται τα πολυώνυμα    Α =  2χ2  +  3χ  ̶  1    και     Β =   5 −  4χ2 P.   
Να υπολογίσετε τις  παραστάσεις. 
 
α)  Α +  Β = 

 
 
 
 
β)  3Β = 
 
 
Άσκηση 6: Να λύσετε το σύστημα. 
 
  − χ +  ψ =  3 
      χ +  ψ =  1 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 7: Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων  και  έχει 
κλίση   λ = 7. 
 
                                                                                          
 
 
 
 
Άσκηση 8: Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας ω. 
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Άσκηση 9: Να λύσετε τις εξισώσεις. 
 
α)    ψ ( ψ –  4 )  =  0      β)    χ2 =  49                                     
 
 
 
  
 
 
 
 
 

Άσκηση 10: Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Αν  Α∆ ⊥ ΑΒ ,  ΑΕ ⊥ ΑΓ και  ΑΔ=ΑΕ 
να δείξετε ότι  ΒΔ=ΓΕ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 11: Να κάνετε τις πράξεις. 
      
χ2+χ
χ2−4

 ∙ χ
2+5χ+6
χ2+3χ

=                                                  
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 Άσκηση 12: Να κάνετε τις πράξεις. 
 

 
χ−2
χ

+ 4
χ−2

− 8
χ2−2χ

= 
 
 
                                                                                                                  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 13:  Να αποδείξετε ότι:    
 
( ) ( ) ( ) ( )⋅2 2 2 2α -3β + 3α+2β 3α -2β - 3α -β =α +4β  
 
 

 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άσκηση 14:  Για ποιες τιμές του  κ το σύστημα είναι αδύνατο; 
   
( κ2 –  10 ) χ + ψ = –  1  

 
6χ + ψ = − 3 
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Άσκηση 15: Σε ένα ταξίδι με πλοίο, το εισιτήριο της Α΄θέσης κοστίζει €18 και της Β΄θέσης 

κοστίζει €6 λιγότερα. Αν σ’ ένα ταξίδι κόπηκαν  350 εισιτήρια συνολικής αξίας €4500, να βρείτε 

πόσα εισιτήρια κόπηκαν από κάθε κατηγορία.   

 

 
+ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ  Β: (8 μονάδες) Από τις  6  ασκήσεις  να λύσετε  ΜΟΝΟ τις 4.  
                     Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με  2  μονάδες. 

 
Άσκηση 1:  Να λύσετε την εξίσωση. 

5χ
χ2 − χ − 12

+
2

4 − χ
=

2χ
χ2 + 3χ
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Άσκηση 2: Η ευθεία  ψ = αχ + 4  περνά από το σημείο (-2 , 2). 
 
α) Να βρείτε την τιμή του α. 
β) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία.  
γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων τομής της ευθείας με τους άξονες. 
δ) Να φέρετε την ευθεία  χ = 1. 
ε) Να βρείτε τις συντεταγμένες  του σημείου τομής των 
δυο ευθειών. 
 
 
 
 
 
  
       
 
       

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
Άσκηση3: Να λύσετε το σύστημα. 
 
( ) ( )2 1 5 5 30χ ψ− − + = −  

    
2 3 1

4 3 4
ψ χ+ −

− =  
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Άσκηση 4: Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, Μ είναι το μέσο της διαγωνίου ΑΓ. Να φέρετε ευθεία 
που περνά από το σημείο Μ και είναι παράλληλη με την ΑΔ. Αν Ε και Ζ είναι τα σημεία τομής της 
ευθείας με την ΑΒ και ΔΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 
 
α)  ΑΕΖΔ είναι παραλληλόγραμμο. 
β)  Ε μέσο της  ΑΒ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Άσκηση 5:   Αν   Α =  1
χ
− χ

χ−3
+ χ2+1

χ2−3χ
     και    Β =  2χ

2−8
χ2−χ−6

 

 
 
α)  Να δείξετε ότι:   Α = χ−2

χ(χ−3)
  

β) Να υπολογίσετε την παράσταση: 𝛢 ÷ 𝛣  
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Άσκηση 6:  Να κατασκευάσετε τρίγωνο ΑΒΓ και να φέρετε το ύψος ΑΔ.  Προεκτείνετε το ύψος 
ΑΔ και την πλευρά ΑΒ κατά τμήματα ΔΖ και ΒΕ αντιστοίχως, έτσι ώστε ΔΖ=ΑΔ και ΒΕ=ΑΒ.  Αν  
ΕΚ⊥ ΓΒ, να αποδείξετε ότι: 

α)
∆ ∆

ΑΒ∆ = ΚΒΕ    
β) ΚΕ = ∆Ζ  
γ) ΓΖ = ΑΓ  
δ) Το τρίγωνο ΑΓΖ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ                            Η ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΡΙΑ                      Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
Αθηνά Λάντου                                                                       
Έλενα Νικολάου 
Σοφία Σάββα 
Δήμητρα Κάουρα                             Ήβη Χατζηκωνσταντή                  Κατερίνα Κυριακίδου 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΛΑΤΣΙΩΝ                                           Βαθμός  Αριθμ.: ..................................... 
ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2011-2012                                           
                                                                                             Ολογρ: ....................................................     
                                                                           
                                                                                            Υπογρ. Καθηγητή: .................................. 

 
Ονοματεπώνυμο: ................................................................................Τμήμα: .............  Αρ.  ............. 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ :(α)  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού υλικού. 
 (β)  Να γράψετε με μελάνι. Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
 (γ)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες. 
 (δ)  Πρόχειρες πράξεις στην τελευταία σελίδα. 
 
 
 
 
 
 

1.  Να κάνετε τις πράξεις: 

     (α)   ( 12χ5ψ3 ) : ( –3χψ2  )  = 
 
     (β)    6χ ( χ – 2 ) – 4χ 2  = 
  
 
2.  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενα πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

     (α)  α2 – 25β2 = 

 
     (β)  2αχ + αω + 2βχ + βω  = 
 
 
3.  Δίνονται τα πολυώνυμα   Α(χ) = 2χ3 +6χ2 + 3χ   και  Β(χ) =  5χ2 + 3χ – 2 .  Να βρείτε: 

      (α)  Β( –2 ) = 

 

      (β)  2 . Α(χ) – χ. Β(χ) = 

      

 

 

 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2012 

 
     ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                      ΤΑΞΗ:  Γ΄ 
 
     ΧΡΟΝΟΣ:  2  ώρες                                                            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  5 / 06 / 2012 

ΜΕΡΟΣ  Α΄:     

 Από τις  15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. 

 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 /100 μονάδες. 
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4.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

     (α)  ( χ + 7 )2 = 

 
     (β)  ( 2ω – χ ) ( 2ω + χ ) = 
 

 
 
 
5.   Να παραστήσετε γραφικά   

     την ευθεία  ψ = 2χ + 3   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
6.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας η οποία έχει κλίση  – 5  και περνά από το σημείο                  
      ( –2 , 8 ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

χ – 1 0 1 

ψ    

( χ , ψ )    

χ΄ 

ψ 

ψ΄ 

χ 
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7.  Να λύσετε το σύστημα: 

        χ  +  2ψ  =  1 
      2χ  –  3ψ  =  9 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9.  Να κάνετε τις πράξεις: 

      
3612

36
2

2

++
−
χχ

χ   .  
183

3
2

2

−−
+
x

x
χ

χ   = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β 

Γ 

Δ 

Ε 

Ζ Κ 

           Δεδομένα                        Ζητούμενα 
 
ΑΖ διχοτόμος της  ˆΒΑΓ  
                                               ˆ ˆΑ∆Κ = ΑΕΚ  
ΑΔ=ΑΕ 
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10.  (α)  Να κάνετε τη διαίρεση:  ( 6χ3 – 11χ2 + 9χ +2 ) : ( 3χ  – 1 )  ( β. 4 – 1 ) 

       (β)  Είναι το  3χ  – 1  παράγοντας του   6χ3 – 11χ2 + 9χ +2; 
              ( Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11.   Δίνεται ισοσκελές  τρίγωνο ΑΒΓ  ( ΑΒ = ΑΓ ) .    Αν  ΑΒ = 2χ ( χ – 1 ) – 4χ   ,  

        ΑΓ = χ2 + 7  και  ΒΓ = 38cm , να βρείτε την περίμετρο του τριγώνου.   
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12.  Να κάνετε τις πράξεις: 

      







+

+
−
+

1
2

1
3

2

2

χχ
χ  :  

12
22

2 +−
+
χχ

χ   = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13.  (α) Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό:   Α = 

22

44

88

ψχ

ψχ

−

+
    

       (β)  Αν  χ  = 2ψ  , να δείξετε ότι  Α . 
ψ
1 =  – 4. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    ( β. 4 – 1 ) 
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14.  Να λύσετε την εξίσωση: 

      22 4
4

2
3

χχχ −
+

+
−

x   =  
χχ 2

1
2 +

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

 

15. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
    ( β. 4 – 1 ) 
 

  Δεδομένα                           Ζητούμενα 
 
    ΑΒ = ΑΓ                        (α)   ΒΗ = ΓΖ 
    ΔΖ ⊥  ΑΓ 
    ΕΗ ⊥  ΑΒ                      (β) ΟΔΕ – ισοσκελές 
    ΒΔ = ΓΕ 

Ζ Η 

Γ Ε Δ Β 

Α 

Ο 
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1.   (α)   Να κάνετε τις πράξεις :  

            







+

+
− β

βα
αβα 4  :  








−

−
−

+
+ 22

2
βα

αβ
βα

β
βα

α  =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

         (β)   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων το πολυώνυμο: 

                ( α + 2β )3  –  α3 –  8β 3  = 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Β΄:     

 Από τις  6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. 

 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 /100 μονάδες. 
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2.   Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με σύστημα . 

     Ο κύριος Γιώργος άνοιξε τον κουμπαρά του στον οποίο έβαζε μόνο χαρτονομίσματα των  
     €5 , των €10  και των €20.  Όταν μέτρησε τα χρήματα του κουμπαρά βρήκε ότι κρατούσε     
     €215. Να βρείτε πόσα χαρτονομίσματα των €5, πόσα των €10 και πόσα των €20 είχε αν   
     γνωρίζετε ότι τα χαρτονομίσματα των €5 είναι κατά  3 περισσότερα από το διπλάσιο των  
     χαρτονομισμάτων των €10 και τα χαρτονομίσματα των €20 είναι όσα και τα   
     χαρτονομίσματα των €10. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.  Στο πιο κάτω ορθογώνιο σύστημα αξόνων δίνονται οι γραφικές παραστάσεις των ευθειών       
     ε1  και  ε2. .  Να βρείτε:             
     α)   Τις συντεταγμένες των σημείων  Κ ,  Λ και  Μ.                                                            
     β)   Την κλίση της ευθείας ε1 

     γ)   Την εξίσωση της ευθείας ε1 
     δ)   (i) Την εξίσωση της ευθείας ε2 

     (ii) Την εξίσωση του άξονα  χχ΄ 
     ε)   Το εμβαδόν του τριγώνου  ΚΛΜ. 

                                                                                                                                                       

 
         

 

 

 

                                 

 

 

 

 

ε1 

Μ 

Κ 

Λ 

ε2 

χ΄ χ 

ψ 

Ψ΄ 
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4.   (α)  Αν   α + β = 5   και   α.β = – 4 ,  να βρείτε την αριθμητική τιμή των παραστάσεων   

               i)   α2 + β2    και    ii)   α3 + β3        ( β. 3 – 3 ) 

       (β)  Αν  α2 + β2 = 33  και     α3 + β3 = 185,  να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της   

               παράστασης    ( 2α + 1 ) 2 + ( 2β + 1 ) 2                                           ( β. 4 ) 
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5.   Να βρείτε τα  κ   και  λ αν γνωρίζετε ότι  

      οι ευθείες  ε1:  ( κ + 1 ) χ – 2ψ = 6  και   ε2:  ψ = 





 +

3
2λ  χ – 5   είναι παράλληλες 

      και  ισχύει η σχέση    ( 2κ – 1 )2  –  ( λ – 17κ )  –  (  2κ + 3 )2  +  2λ  =  – 11 
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6.   Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ)  και  η διάμεσος  του ΑΔ.  Πάνω στην  
προέκταση  της ΑΔ προς το μέρος του Δ παίρνουμε τυχαίο σημείο Ε. 
Να αποδείξετε ότι:    (α)  Το τρίγωνο ΒΕΓ είναι ισοσκελές. 

                                        (β) Το σημείο Ε ισαπέχει από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ. 
      (Σχήμα - Δεδομένα - Ζητούμενα) 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 
 Η Διευθύντρια 
 
 
 
                    Θεοχάρους Ειρήνη 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΞΥΛΟΦΑΓΟΥ      

ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2011-2012 

 
ΓΓΡΡΑΑΠΠΤΤΕΕ ΣΣ     AAΠΠΟΟΛΛ ΥΥ ΤΤΗΗΡΡΙΙΕΕ ΣΣ     ΕΕΞΞΕΕΤΤ ΑΑ ΣΣ ΕΕΙΙΣΣ     ΙΙΟΟ ΥΥΝΝΙΙ ΟΟΥΥ     2200 11 22   

 

ΜΑΘΗΜΑ:   ΜΜααθθηημμααττιικκάά 

ΤΑΞΗ:   ΓΓ΄́   

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  14  //  66  //  22001122 

ΧΡΟΝΟΣ:   22    ΏΏρρεεςς       

       

Ονοματεπώνυμο: ………………………………………..……         Τμήμα: ……..    Αριθ.: ……… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                      β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).                   
                      γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
  δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
 
  
 
 
 
 
 
  
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
 α) =+−+ 22 8236 χχχχ  
 

 
β) ( ) ( )=⋅− 323 25 ψχψχ    

  
 
 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 
      α)   (χ + 3)² =  
 
      β)   (2ω – 1)(2ω + 1) = 
 
      γ)   (χ – 2)3 = 
 
      δ)   (χ – ψ + 2)2 = 

 

        ΒΒααθθμμόόςς::  …………………………………………..  

        ΟΟλλοογγρρ..::  …………………………………………....  

        ΥΥπποογγρρααφφήή::  ……………………………………  

ΜΕΡΟΣ  Α΄: 
 Από τα 15 θέματα να λύσετε μόνο τα  12. 
 Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 



2 
 

3.   Αν   24 5 2χ χΑ = − +   και   2 3χΒ = −   να βρείτε τα πιο κάτω: 
 
      α)  Α−Β =           β)  Α⋅Β =   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4.   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

 
α) =− 2ψ3χψ                                                                      β) =− 362ψ  

 
 
 
      γ) 2 9 14χ χ+ + =                                                                  δ)  χ2 –5χ +3αχ –15α = 
 
 
 
 
5.  Να λύσετε το σύστημα: 
 

        
2 3 13

2 4
χ ψ
χ ψ

− = −
+ =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 6.  Να κάνετε τη διαίρεση: 
 
      χ3 + 3χ2 – 9χ – 2     x – 2 
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7.  α)  Να βρείτε την κλίση των ευθειών: 
 

  ε1: 2 7ψ χ= −       ε2: 3χ ψ= −  
 
       
       
     
     β)  Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση  - 3 και περνά από το σημείο (-1, 4). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται 3
5

ηµ
∧

Γ =  

     Να βρείτε: α)  ηµ
∧

Β = 
  

                       β)  εϕ
∧

Γ  = 
                                                                                                    

            γ)  συν
∧

Γ =  
 

                       δ)  σϕ
∧

Β =  
 
 
 
 
 9.   Να λύσετε τις εξισώσεις: 
       
       α)    χ (5–χ) =0                                                            β)   (2χ –5)2 =1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A

B

Γ 
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Α 

Γ 

Ε 

Β 
Δ 

10.  Αν  Γ είναι το μέσο της ΒΔ, να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΕΒΓ και ΑΔΓ είναι ίσα. 
                                                             
  
 
 
                              

                                                    
  
 
 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
11.  Να βρείτε την τιμή του  α  ώστε οι ευθείες  ε1: 3χ – 2ψ= 7  και   ε2: (α–2)ψ + χ= 3 
       να είναι παράλληλες.  
 
 

     
    
 
 
 
 
 
 
 
 
     12.  Να απλοποιήσετε τα κλάσματα:      

 

α)   =
−

+
66 2

2

χ
χχ                                                                 β)   =

−
+

−

2
2

4

1
2
1

2

2

χ
χ

χχ  
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 13.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

      
2 2

2 2

2 1 2 6
2 3 1

χ χ χ χ
χ χ χ

− + +
⋅ =

+ − −
    

 
 
 
 
14.   Δίνεται η αλγεβρική παράσταση: 
 
        (χ + 3)2 – 4χ (2 – χ)(χ + 2) – (χ –1)2 = 
       
       α) Να κάνετε τις πράξεις.  
       β) Να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος  για   x = –1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.  Δίνεται παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  και  Μ μέσο της  ΓΔ. Να προεκτείνετε την ΑΜ κατά      
       τμήμα  ΜΕ=ΑΜ  και να δείξετε τα πιο κάτω: 
       α) Το τετράπλευρο  ΑΓEΔ  είναι παραλληλόγραμμο. 
       β)  ΒΓ=ΕΓ 
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1. α) Να λύσετε την εξίσωση: 
 

    2

4 8
2 2

χ χ
χ χ χ χ

+
+ =

+ +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   β)  Να αποδείξετε την ταυτότητα:  ( )
2 2

2 22 2 5
2 2 4

α β α β α β− +   + = +   
   

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: 
 Από τα 6 θέματα να λύσετε μόνο τα 4. 
 Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
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2 . Να λύσετε το σύστημα : 
    2( ) 3(2 3 ) 17 4χ ψ χ ψ ψ+ − + = −  
 
    5 2 4

4 3 4
χ ψ χ ψ− + −

− =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  3.  α) Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ότι ΟΑ =ΟΒ και 090ΔΑ̂ΟΓB̂O == .  Να δείξετε ότι το  

τρίγωνο ΟΓΔ  είναι ισοσκελές. 
 
 
               Ο                  Β            Δ 
 
 
 
 
                           Α 
                                       Γ 
 
 
 
    
 
          
          
 

            β) Να αποδείξετε ότι το μέσο της υποτείνουσας ορθογωνίου και ισοσκελούς τριγώνου,  απέχει 
        εξίσου από τις κάθετες πλευρές του. 
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 4.  Χρησιμοποιώντας το πιο κάτω σχήμα να βρείτε τα πιο κάτω: 
         α. Τις συντεταγμένες των σημείων Α, Β  και Γ. 
         β. Τις εξισώσεις των ευθειών ε1 , ε2  και ε3. 
         γ. Τα μήκη των πλευρών ΑΒ, ΑΓ. 
         δ.  Το εμβαδό του  τριγώνου  ΑΒΓ.   
         ε.  Την εξίσωση της ευθείας ε4 που περνά από το σημείο Γ και το σημείο (0,2). 
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5.  α) Κατά τη διάρκεια ενός ποδοσφαιρικού πρωταθλήματος, από τους 30 αγώνες που έδωσε μια     
         ομάδα ηττήθηκε στους 10, ενώ στους υπόλοιπους κέρδισε ή έφερε ισοπαλία. Για κάθε νίκη   
         της πήρε 3 βαθμούς, για κάθε ισοπαλία πήρε 1 βαθμό και για κάθε ήττα δεν πήρε βαθμό.    
         Αν τελικά συγκέντρωσε 44 βαθμούς, πόσες φορές νίκησε και πόσες έφερε ισοπαλία ;  
       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     β) Να βρείτε με τη βοήθεια εξίσωσης,  τους αριθμούς από τους οποίους αν αφαιρέσω το     
         τριπλάσιο του αντίστροφου τους,  το αποτέλεσμα είναι  - 2. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



10 
 

6.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (
∧

Α =900)  και  φ(χ) = 2ηµΓ –3συν Β  και  ρ(χ)=3 εϕ Γ – 2
σϕΓ

  να 

δείξετε ότι:   α)  – φ(χ) 1 1
ηµ

=
Γ

 

 
      

                     β)  ρ(χ) =

( )
2 2

α β
β

α β
γ α β

−

−
⋅ +

 

        
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                              Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
                                                                           
 
 
 
 
                                                                                              Νίκος  Καραγιώργης                  
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  ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΣΤΑΥΡΟΥ  ΣΤΡΟΒΟΛΟΥ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011-2012 
                

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
                

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ         
 
ΤΑΞΗ:  Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                                                            
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 18/06/2012            
 ΩΡΑ: 7:45π.μ.− 9:45π.μ.                                           
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες                                    

 
                                                                                                                            

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ  ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ:……………………………………………………………… 
 
ΤΜΗΜΑ:………………………………….   ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ:……………………………… 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   

   1. Το εξεταστικό  δοκίμιο αποτελείται από εννέα (9) δακτυλογραφημένες σελίδες.  
   2. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
   3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIP-EX). 
   4. Να χρησιμοποιηθεί μπλε ή μαύρο  μελάνι. (Τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι). 

ΚΑΛΗ   ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄: Από τα 15 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 12.  
                     Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
α) 224 7 3χψ χψ χψ χψ− + + =                                        
 
 
 

β) ( ) ( )35 4 28 : 2α ψ ω α ψ ω− + =  
  

 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

     

α) ( )26ψ + =                                                             
 
 
 
 
β) ( )( )2 7 2 7α α− + =  

 
 
  

 

 
ΒΑΘΜΟΣ:…………………………………………...... 
 
ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:……………………………………...... 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ:…………………. 
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3. Να λύσετε το σύστημα:               
 

7
4

χ + 2ψ =
3χ − ψ =1  

 
 

 
 
 
 
4. Να αναλύσετε τα πολυώνυμα  σε γινόμενο πρώτων παραγόντων: 

 
α) 2 3 43 6χ ψ χψ− =                                                        
 
 

β) 2 29α β− =                                                                         
 
 
5. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που έχει κλίση  ‒2 και περνά από το σημείο (‒4, 3). 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

6. Δίνονται τα πολυώνυμα 3 25 3 2 1χ χ χΑ = − − +  , 2 5Β = χ −  και 24 .Γ = χ − 3χ + 2    
    Να βρείτε:  

 
         α) Α −Γ + Β =                                 
                           
 
 
 
 
 
         β) Γ ⋅Β =             
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7. Να κάνετε τη διαίρεση: 

     ( ) ( )2 32 3 20 : 4χ χ χ χ− + + + =  

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
8. Δίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Α̂ = 90° ) και =

5εφΒ .
12

 Να υπολογίσετε τους 

    τριγωνομετρικούς αριθμούς: συνΒ   και εφΓ.  (Να κάνετε το σχήμα).    

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
9.  α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:   

                 
24 2

8 4
χ χ

χ
−

=
−      

 
       

 
 
       β) Να λύσετε την εξίσωση: 

  
     ( ) ( )2 5 10 2χ χ χ χ− − = −  
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10. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ΑΛ=ΒΜ,  ΜΑ ⊥ ΛΚ και ΛΒ ⊥ ΜΚ. Να δείξετε ότι ΖΛ=ΖΜ.  
     (Δεδομένα ‒ Ζητούμενα). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
11. Στο διπλανό σχήμα να βρείτε: 
α)  την εξίσωση της ευθείας ε1  και    
β)  την εξίσωση της ευθείας ε2, που είναι 
παράλληλη με την ε1 και  περνά από την αρχή των 
αξόνων.                                                                   

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Να κάνετε τις πράξεις: 

                
2 2

2 2
2 6 9:

5 6 9
χ χ χ χ

χ χ χ
+ − +

=
+ + −  

 
 
 

ε1 
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13. Να αποδείξετε ότι ισχύει η ισότητα: 

   

( )2 2( 2) 5 1 (1 ) 10 (2 1)ψ ψ ψ ψ− − − + = − +  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14. Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό: 
 

         

2

2
6 8

4
2

2

χ χ
χ χ

χ
χ

− +
− =
−

 

   
 
 

 
 
 
 
 

15.  Δίνεται ισοσκελές ΑΒΓ


(ΑΒ= ΑΓ), Δ και Ε τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ, αντίστοιχα. 

       Αν  ΑΗ  το ύψος του ΑΒΓ


, να δείξετε ότι το ∆ ΕΗ


 είναι  ισοσκελές. 
      (Σχήμα ‒ Δεδομένα ‒ Ζητούμενα).                                                                                                                                                                                                                                                                                  
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ΜΕΡΟΣ  Β΄: Από τα 6 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 4.  

                                     Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
 
 1. Να λύσετε την εξίσωση:  
 

2 2

7 1 3
5 4 4

χ χ
χ χ χ χ χ

− −
− =

− + − −
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. α) Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓ


 είναι  

ορθογώνιο ( )1Β̂ 90= ° και το ΒΓΔ


 είναι 

ορθογώνιο
 ( )1Γ̂ 90= ° με ΑΒ=8cm, ΑΓ=10cm  

και ˆ ˆΓΑΒ ΓΒΔ φ= = . Να υπολογίσετε: 
 i)  το μήκος της πλευράς ΓΔ και 
 ii)  το μέτρο της γωνίας φ.  
(Δίνονται: εφ31°=0,6 , συν37°=0,8 , εφ38°=0,8 ,  συν53°=0,6). 

 
 
            
 
 
 
 
 
 

 
  
 
 
 
β) Να αναλύσετε πλήρως το πολυώνυμο  σε γινόμενο πρώτων  παραγόντων: 

( ) ( )329 4 4χ ψ χ ψ χ− − − =  
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3. Να λύσετε το σύστημα:  
  

   

( )2 3 1 2 30

4 1 2 1
6 4 3

χ χ ψ ψ

χ χ ψ

+ + − = +

− +
− = −

 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
4.α) Σε μια εκδρομή πήγαν 36 αγόρια και κορίτσια. Κάθε αγόρι πλήρωσε  €5 και κάθε 
κορίτσι €4. Να βρείτε πόσα ήταν τα αγόρια και πόσα τα  κορίτσια αν όλα τα αγόρια 
πλήρωσαν όσα πλήρωσαν όλα τα κορίτσια. (Να λύσετε το πρόβλημα με σύστημα). 

 
 
 
 
 
 
 

     
 
 
 
 
 
 
 

β)  Αν  χ ψ αβ+ = −   να δείξετε ότι:  
2 2

2

1 1 2αβχ αβψ
χ ψ χ ψ χ χψ

  −
+ ⋅ = − + − + 
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5.  Δίνεται ΑΒΓ


 με  ΑΒ=ΑΓ και ΒΔ, ΓΕ οι διχοτόμοι  των  
∧

Β  και
∧

Γ  αντίστοιχα.  
     Να δείξετε ότι:  α) ΒΕ=ΓΔ,   

    β)  το ΑΕ∆


 είναι ισοσκελές  και 
    γ)  οι αποστάσεις ΒΖ και ΓΗ  των σημείων Β και Γ αντίστοιχα από τις προεκτάσεις της ΔΕ, 
         είναι ίσες.   

(Σχήμα ‒ Δεδομένα ‒ Ζητούμενα).                                                                                                                                                                                                                                                                               
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6. Δίνονται οι ευθείες 1 : 3 6 12,ε ψ χ− = − 2 : 2ε ψ χ= −   και  3 :ε ( )3 22 4 5.µ µ χ µψ− − =  

α) Να βρείτε την κλίση των ευθειών ,1 2ε  και ε       
β) να βρείτε τα σημεία τομής της 1ε  με τους άξονες 'χχ  και  'ψψ , 
γ) να παραστήσετε στο  ίδιο ορθογώνιο σύστημα αξόνων τις ευθείες 1ε  και 2ε , ακολούθως   
    να βρείτε το σημείο τομής τους και  
δ) αν  οι ευθείες 1ε  και 3ε  είναι  παράλληλες, να βρείτε τις τιμές του μ. 
 

 
 

     
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                          Ο Διευθυντής: 
 
          
         
                                                                                                Στρατουράς       Γεώργιος 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΥΨΩΝΑ                                                                             ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ: 2011 – 12 

         ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                 ΒΑΘΜΟΣ :                       ………………………………. 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 15/06/2012                                                                         (Ολογράφως) 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ    ΥΠOΓΡΑΦΗ:  ...........................................…. 

            ΩΡΑ:  8:00  - 10:00 π.μ. 

                                            Αριθμός σελίδων γραπτού: 6 
________________________________________________________________________________ 

Ονοματεπώνυμο:  ……..…………………………………………….    Τμήμα: Γ....   ΑΡ.: … 
======================================================================= 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
• Να γράφετε μόνο με μελάνι (με μολύβι μόνο τα σχήματα ). 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
________________________________________________________________________________ 
ΜΕΡΟΣ Α′ 
Από τις 15 ασκήσεις να απαντήσετε  ΜΟΝΟ τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 
α)  =+− ψψψ xxx 492   

β)   =−⋅ )5(3 52 xx  

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

α)   =+ 2)2(x  
β)   =−⋅+ )13()13( ψψ  

3. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας βαψ += x  που περνά από το σημείο  (2, −1)  και είναι 
παράλληλη με την ευθεία  13 −= xψ . 
 
 
 
 

4. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις. Βάλτε σε κύκλο τη 
σωστή απάντηση.  

ΠΡΟΤΑΣΗ  
α) Οι διαγώνιοι του ορθογωνίου είναι κάθετες.  ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
β) Η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της 
ορθής γωνίας είναι ίση με τo μισό της υποτείνουσας.  ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

γ) Αν δύο πλευρές ενός ορθογωνίου τριγώνου είναι ίσες με τις αντίστοιχες 
δύο πλευρές ενός άλλου ορθογωνίου τριγώνου, τότε τα ορθογώνια τρίγωνα 
είναι ίσα. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

δ) Ένα τετράπλευρο που έχει μόνο τις δύο απέναντι πλευρές του 
παράλληλες είναι παραλληλόγραμμο.  ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

ε) Δυο τρίγωνα που έχουν τις τρεις γωνίες τους ίσες μία προς μία, είναι ίσα. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
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5. Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: 
α)    =+ ψ77x  

      β)    =−− 982 xx  

γ)    =−123 2x  

δ)    =−+− ψψ 242 xααx  

6. Να λυθεί το σύστημα : 
42 =+ ψx  
53 =−ψx  

 
 
 
 

 

7. Να κάνετε τη διαίρεση: )2()632( 23 +÷+−+ xxxx   

 

 

 

 

 

 

8. Να βρείτε την εξίσωση ψ=αx+β  της πιο κάτω ευθείας. 

 
 

 

 

 

 

 

 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις:       =
−
+

−
+−

−
−
−

3
2

652
2

2
4

x
x

xxx
x  

 
 
 
 

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

x

y
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10. Το ΑΒΓΔ του σχήματος είναι παραλληλόγραμμο με Ο σημείο τομής των διαγωνίων του. 
Αν ΟΕ = ΟΖ, να αποδείξετε ότι το ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο. 
(Δεδομένα-Ζητούμενα-Απόδειξη) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. Να λύσετε την εξίσωση : 
6

23
2

1
155

2
2 −−

+
=

+
−

− xx

x
xx

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Να κάνετε πρώτα τις πράξεις και μετά να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος, 

για 3−=x . 
     )32)(32()2(3)5( 2 +−+−−−=Α xxxxx  
 
 
 
 
 
 
 
13. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ=ΑΓ) και στην προέκταση της βάσης ΒΓ έχουμε ίσα 

τμήματα ΒΔ = ΓΕ . Να αποδείξετε ότι ΑΔ= ΑΕ. (Δεδομένα-Ζητούμενα-Απόδειξη) 
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14. Δίνεται η ευθεία 6ψ =− 23x . Να βρείτε τα σημεία τομής με τους άξονες. 
 
 
 
 
 

15. Να γίνει απλό το σύνθετο κλάσμα: =
−+

−

x
x

x
x

61

9
4

9  

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β´ 
Από τις 6 ασκήσεις να απαντήσετε ΜΟΝΟ τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

1. Να λυθεί το σύστημα : 
     9(2)4(3 −=++− 1)ψx  
     26(4)5( =−− 3)-ψx  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Να κάνετε τις πράξεις:        

=
α+α

−α
−α

−
+α

+
α−α 3422 4

4:)
16

2
164

1
4

1(  
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3. (α) Αν   5=+
x
1x να βρείτε την τιμή της παράστασης 2

2

x
1xA += . 

 

 

 

 

 

(β)  Αν 1005γαβγαβ =++  να δείξετε ότι   2010γαγββαγβα =+−+−+−++ 2222 )()()()(2  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. α) Η ευθεία   ψ=αx+β   περνά από τα σημεία  Α(0, –4) και Β(1, –2). Να βρείτε τα α και β 

και να την παραστήσετε γραφικά. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Δίνονται οι ευθείες ε1 : 2)5( 2 +−= xκψ   και  ε2 : 14 += xκψ . Να βρείτε τις τιμές 
του    
    κ  έτσι ώστε οι ευθείες ε1 και ε2  να είναι παράλληλες. 

 
 
 

 

x x΄ 

ψ΄ 

ψ 
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5. Στο τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ < ΑΓ), να προεκτείνετε τη διάμεσο ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ και το 
ύψος ΑΗ κατά τμήμα ΗΖ=ΑΗ. Να αποδείξετε ότι :  

α)  ΑΓ=ΖΓ           β) ΓΔΑΕΔΒ
ΔΔ

=        (Σχήμα – Δεδομένα – Ζητούμενα - Απόδειξη)           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( °= 90Α̂ ). Αν Δ, Ε και Ζ τα μέσα των πλευρών 

του ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα, Μ το σημείο τομής των διαγωνίων του ΑΔΕΖ, να 
αποδείξετε ότι: 

α) ΑΔΕΖ ορθογώνιο     β)  ΑΜ=
4
ΒΓ       (Σχήμα-Δεδομένα- Ζητούμενα-Απόδειξη) 

 

 

 

 

 
 
 
 

______________________________________________________________________ 
   Οι εισηγητές:                                                                            Ο  Διευθυντής 

 Στυλιανίδου Νίκη  Β.Δ. …….……………   

 Ευαγόρου Βενετία …….………….   
    Στυλιανού Φάνη …….……………                                      ……………………           

 Γιάννα Δημητρίου …….………….                                     Χάρης Σιαπουτής 
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      ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ                  ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ: 2011-2012 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΙΒΑΔΙΩΝ           
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΜΑΘΗΜΑ:       ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 7/6/2012          ΒΑΘΜΟΣ: .................................. 
ΤΑΞΗ:                Γ΄ 
ΧΡΟΝΟΣ:          2 ώρες           ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ....................... 
 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .......................................................ΤΜΗΜΑ: ......Αρ. .... 
 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                   2. Δεν επιτρέπεται η χρήση κινητού τηλεφώνου. 
                   3. Να γράφετε μόνο με μελάνι (μπλε ή μαύρο). Με μολύβι    
                       μόνο τα σχήματα. 
                   4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIPP – EX). 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 
                      Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
  

 
1. Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 
     α) 4β – 5β + 3β = 
 
     β) ( + 5y3) ∙ (– 2y2) =  
 
2. Να αναπτύξετε τις πιο κάτω ταυτότητες: 
 
    α)  ( )22+ =ω    
 
 
    β)  (λ – 5)(λ + 5) = 
 
 
3. Δίνονται τα πολυώνυμα:  Α = 2x3  + 5x2+ 7x – 2   και  B = x3 – 2x2 – x + 4.                     

Να υπολογίσετε την παράσταση:  
 

       Α – Β =    
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα:   
 
       α)  5y – yω = 
 
 
       β)  x 2 – 100 = 
 
 
 
5. Να συμπληρώσετε τα πιο κάτω: 

 
       α)  ημ 85ο = συν . . .              β) εφ 45ο = σφ . . . 
 
       γ)  σφ 35ο = . . . 55ο               δ) συν 10ο = . . . 80ο  
 
 
6. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

 
2x – 5y = 3 
 
2x + 3y = 11   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Να βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών:  

(α)  ε1 : 7 2= +y x    (β)    ε2 : 6 5 0− + =x y  

 

 

 
8. Να κάνετε τη διαίρεση   2( 6 5) : ( 1)x x x+ + +  
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9. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Να βρείτε τα x και  ω.           
(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

          Δεδομένα                     Ζητούμενα   
 

ΓΔ διχοτόμος της ˆΑΓΒ          
∆ ∆

Α∆Γ = ∆ΕΓ  
 
Ε μέσο του ΒΓ 
  
 ΒΓ = 2 (ΑΓ)      

3x + 2  Α Β 

Δ Γ x + 8 

68 0 

ω 

Ε 

Δ 

Γ 

Α 

Β 
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11.  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.  Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 

       
4

2 2
x 5x 4 x 16:

x 5 x 25 x 7x 10
 − −

− = − − − + 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
13.  Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 
       

(α)      y ( y – 4)  = 0                                                 (β)  x2 = 15 + 2 x  
 
 
 
 
 
 

Να κάνετε τη γραφική παράσταση της 
συνάρτησης: y = 3x – 6. 



5 / 9 

14.  Η διαφορά των ηλικιών μιας μητέρας και της κόρης της είναι σήμερα 26 χρόνια. Μετά 
από 4 χρόνια η ηλικία της μητέρας θα είναι τριπλάσια της ηλικίας της κόρης της. Ποιες 
οι σημερινές τους ηλικίες; (Να το λύσετε με σύστημα εξισώσεων). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.   Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ  και  Ε,  ένα σημείο στην προέκταση της διαμέσου  ΑΔ  τέτοιο, 

ώστε  ΔΕ = ΑΔ.  Προεκτείνουμε τη  ΒΓ προς το Β και προς το Γ και παίρνουμε τμήματα  
ΖΒ = ΒΓ = ΓΗ.  Να δείξετε ότι: 
(α)  Το  ΑΒΕΓ  είναι  παραλληλόγραμμο.   
(β)  Το  ΑΖΕΗ  είναι  παραλληλόγραμμο. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ 
                      Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. Να  λύσετε την πιο κάτω εξίσωση: 
 

    
2

2
x 5 3x 3(x 2) 0
x 2 x 4 2 x
+ +

+ + =
+ − −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2.    Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

       
( ) ( )

x y x 2 3x y
2 3 6

3 x 2 y 3 23

+ − +
− =

+ − − =
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3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ( )ˆ 90ΑΒΓ Α =   με ˆ 30Γ =  . Έστω Μ το μέσο της ΒΓ 

και Δ το μέσο της ΒΜ. Προεκτείνουμε την ΑΔ κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ. Να δείξετε ότι: 
(α) το τρίγωνο ΑΜΒ είναι ισόπλευρο και  

(β) το τετράπλευρο ΑΒΕΜ είναι ρόμβος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Σε μια κατασκήνωση υπάρχουν 100 άτομα, συνοδοί και παιδιά. Οι συνοδοί 

αμείβονται με €180 ο καθένας. Τα παιδιά πληρώνουν €120 το καθένα. Από τα 
λεφτά που πλήρωσαν τα παιδιά πληρώθηκαν οι συνοδοί και έμειναν €9000 
κέρδος.  Να βρείτε πόσα παιδιά υπήρχαν στην κατασκήνωση. 
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5. Στο ίδιο ορθογώνιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά τις ευθείες: y = 4, 

4x - 3y = 0  και x = 0.  Οι τρεις πιο πάνω ευθείες ορίζουν ένα τρίγωνο.  

(α)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των κορυφών του τριγώνου. 

(β) Αν ω είναι η γωνιά που σχηματίζεται από τις ευθείες y = 4  και 4x - 3y = 0 να 

βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνιάς ω. 
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6. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τη διχοτόμο του ΒΔ. Από το σημείο  Δ  φέρουμε 
ευθεία  παράλληλη προς τη  ΒΓ, η οποία τέμνει την  ΑΒ  στο σημείο Ε. Έστω  Μ  
το μέσο της ΒΔ.  Προεκτείνουμε την  ΕΜ  προς το μέρος του Μ  και ονομάζουμε  
Ζ το σημείο τομής της ΕΜ και  της  ΒΓ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο  ΕΔΖΒ  είναι 
ρόμβος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                        Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Συντονιστής: Β.Δ. Κωνσταντίνος Ρώσσος 
Χαρίκλεια Ολυμπίου Σάββα                                                     
Προκόπης Παπακώστας           Ιωάννης Σουρουλλάς 
Μαρία Χατζημηνά - Ηλία 
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ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΝΝΕΑ (9) ΣΕΛΙΔΕΣ 

ΟΔΗΓΙΕΣ:    

1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

2. Να γράφετε με μελάνι μπλε ή μαύρο (με μολύβι μόνο τα σχήματα). 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (Tippex). 

ΜΕΡΟΣ Α΄ (60  Μονάδες )    

Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να απαντήσετε  ΜΟΝΟ  στα δώδεκα (12). 

Κάθε  θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 

          α)  2)3( +α = 

 β)  =−+ )1)(1( αα  

2. Να κάνετε τις πράξεις: 

 α)  =+−+ ψψ xx 824  
 

     β)  ( ) =





⋅− 23

3
115 βγγαβ  

 
3. Να λύσετε το σύστημα : 

       92 =+
=
ψ
ψ

x
x

 

 

4. Να εξετάσετε αν η ευθεία  23 −= xψ  διέρχεται από τo σημείo Α(2,4).   

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΝΕΑΠΟΛΗΣ   ΛΕΜΕΣΟΣ                                            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 

                      ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  

                                                            ΣΤΑ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 12/06/2012 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ 

 

 

ΒΑΘΜΟΣ  : ....................... 

Υπογρ.Καθ.: ................... 

 

ΟΝΟΜΑ: .........................................................................................ΤΜΗΜΑ:........ΑΡ. ........... 
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5. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο  ΑΒΓ  και  ΑΔ  η διχοτόμος του τριγώνου.  
Αν   ΔΕ⊥ΑΒ  και ΔΖ⊥ΑΓ , να δείξετε ότι ΑΕ=ΑΖ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Να κάνετε τη διαίρεση: ( ) ( )2:2223 32 +++− xxxx  

 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας η οποία έχει κλίση 2 και τέμνει τον άξονα ψ΄ψ στο 
σημείο  (0,5).  
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8. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
       α)  0)3(2)3( =−−− xxx  

 

 

β)  xxx 4)1( 2 =+  

 

 

 

 

 

 

9. Να απλοποιήσετε το κλάσμα : 

   =
−−

−

10αα

α

32
255   

 

 

10. Αν  )1)(2(2)( +−=Α xxxx  και  δγβα +++=Β xxxx 23)(  , να βρείτε τις τιμές 

      των δγβ ,,,a  ώστε τα πολυώνυμα )(xΑ  και )(xΒ  να είναι ίσα. 
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11. Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ, Ε είναι το μέσο της διαμέσου ΑΔ , Ζ το μέσο του ΒΔ και 
Η το μέσο της πλευράς ΑΓ. Να δείξετε ότι το ΕΖΔΗ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 

α)    ( )( ) ( )( )3312 −+−−+ aaaa = 

 

 

β)      =







+÷

+
βααβ

β 11a  

 

13. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα : 

α)  =− xx 142 2  

β)  =− 225 α  

γ)  =−+− 22 96 xψψ  

δ) =−− xxx 422 23  
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14. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ και ΑΔ η διχοτόμος της Α̂ . 
Προεκτείνουμε την ΑΔ προς το μέρος του Δ και πάνω στην προέκταση παίρνουμε 
τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΕΓ που σχηματίζεται είναι 
ρόμβος. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. Να αποδείξετε την ταυτότητα : ( ) ( ) ( )2222 52324 −+=−+− aaaa  
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  (40 Μονάδες) 

Από τα έξι (6) θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα τέσσερα (4). 

Κάθε  θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες . 

1. Nα κάνετε τις πράξεις:  

     =
−
−

÷







−
−

−
−
+

2

2

22 )1(
3

)1(
3

1
3

x
x

x
x

x
x    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Να λύσετε την εξίσωση:     

      1
1

5
)2(2

54
5

2 +
=

−

−
−

−−

−

aa
a

aa
a  
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3. Στο πιο κάτω σχήμα φαίνονται οι ευθείες ε1, ε2 και ε3 και το σημείο Α.  

 
α) Να βρείτε την εξίσωση των ευθειών  ε1, ε2 και ε3. 

 

 

 

 

 

β) Να υπολογίσετε την τιμή του α, αν η ευθεία ψ=(α-1)·x+6 είναι παράλληλη με 
την ευθεία ε1. 

 

 

γ) Να παραστήσετε γραφικά την ευθεία που περνά από το σημείο Α και είναι    
παράλληλη με την ευθεία ε1 (η γραφική παράσταση να γίνει πάνω στο αρχικό 
σχήμα).  
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4. Nα λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

      123 =− ψx  

12
13

4
1

3
2

=
−

+
− ψx  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να κάνετε τις πράξεις:           =÷
+

−
−

−

+



















−

+



















x
x
x

x
x

x
x

x
x

ψ
ψ

ψ
ψ
ψ

ψ
ψ

ψ
ψ )(2  
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6. Δίνεται  τρίγωνο ΑΒΓ και Ε ένα σημείο στην προέκταση της διαμέσου ΑΔ 
τέτοιο ώστε ΔΕ=ΑΔ. Προεκτείνουμε τη ΒΓ από τα δύο μέρη και παίρνουμε 
τμήματα ΖΒ=ΒΓ=ΓΗ. 

Να δείξετε ότι: 
α) Το ΑΖΕΗ είναι παραλληλόγραμμο.  

 

 

 

 

β) Η διάμεσος ΒΘ του τριγώνου είναι ίση με 2
ΕΗ

. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ                                                                                               Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ     

Ζαφειρίδου Φωτεινή    ……………………………..                                                

Παπαγεωργίου Γεωργία  ………………………………            Καραβέλλα Μαρία 

Χαραλάμπους Βέρα          ……………………………..                                     …………………………….  

Χαραλάμπους Μαρία    ……………………………..           
 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΡΑΛΙΜΝΙΟΥ      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ      ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 7/6/2012 

ΤΑΞΗ: Γ΄         ΒΑΘΜΟΣ:…….……………… 

ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ        ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………….. 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: …….……………………………………………….ΤΜΗΜΑ: …….     ΑΡ.:….. 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙΔΕΣ 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού (ΤΙP-EX).  
  β) Να γράφετε μόνο με μελάνι. (Τα σχήματα με μολύβι) 
  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
  δ) Να λύσετε τις ασκήσεις  ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 

ΜΕΡΟΣ Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. (60 μονάδες) 
                     Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

1) Να κάνετε τις πράξεις:  

α) 2 25χ 3χ 5 2χ 4χ 8+ + + + +  

 
 

  β)  ( )( )− − =2 4 312α β 2αβ   

 
 

2) Να αναπτύξετε τις ταυτότητες: 

α)  ( ) ( )− + =ψ  5  ψ  5   

 
 

β)  − =2(α 3)  
 
 

3) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

α) 24χ 1− =  
 
 

β) + + =2ψ 7ψ 10  

 



2 
 

 
4) Να λύσετε το σύστημα: 

χ 4ψ 5
2χ 4ψ 2
+ =
− = −

 

 
  

 
 

5) Σε τρίγωνο ΑΒΓ ( Â=90 ), με ΑΒ = 5cm, ΑΓ = 12cm και ΒΓ = 13cm.  Να υπολογίσετε τους τριγω-
νομετρικούς αριθμούς της γωνιάς Γ.  

    

  
 

 
 

6) Να λύσετε τις εξισώσεις: 

(α)  2χ 4χ=  (β)  
2χ χ 12 0− − =  

 

 

 

 

 

7) Δίνονται τα πολυώνυμα: 3 2A = χ - 5χ + 8χ - 4 ,  2B = 2χ - χ - 8  και Γ χ 2= − .  Να υπολογίσετε τις 
παραστάσεις: 

(α)   (β)   

 
 
 
 
 
 
 



3 
 

 

8) Δίνονται τα πολυώνυμα:  3 2A 2χ 3χ 5χ 3= − + −  και Bχ 1= − .  Να υπολογίσετε το: .    

 
 
 
 
 
 
 
 
 

9) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  − + −
=

− −2
χ(χ 1) 5(1 χ)

χ 4χ 5
 

 

 

 

 

 

 

 

10) Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ) και φέρουμε το ύψος ΑΔ.  Προεκτείνουμε το ΑΔ 

προς το Δ κατά τμήμα .  Να αποδείξετε ότι:  (α)  
∆ ∆

Α∆Γ= Ε∆Γ  και (β) . 
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11)  Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ και Ο το σημείο τομής των διαγωνίων.  Από το Ο φέρουμε ευθύγραμμο 
τμήμα ΟΖ, όπου Ζ το μέσο της ΒΓ.  Από την κορυφή Α φέρουμε την κάθετη ΑΗ στη ΒΔ και η  

.  Αν η γωνία oΔΒΓ=60ˆ , να υπολογίσετε:      
   α) το μήκος ΑΒ και          
   β) το μήκος ΟΖ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12)  Να λύσετε την εξίσωση  2

6 2χ χ 1
χ 3 2 χχ 5χ 6

+
− =

− −− +
 

 

 

 

 

 

 

 

 

13) Να κάνετε τις πράξεις στο πιο κάτω πολυώνυμο, και μετά να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή 
του αποτελέσματος για x = 1 

( ) ( ) ( )3 2A 2χ 3 10χ 3χ -1   χ 2 (χ 2χ 4)= − + + + − +  
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14) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 90
∧

°Α= ).  Φέρουμε την ΔΖ κάθετη στην ΑΒ, με Δ τυχαίο σημείο 
της ΑΒ και Ζ σημείο της ΒΓ.  Φέρουμε επίσης την ΖΘ παράλληλη προς την ΑΒ, που τέμνει την ΑΓ 
στο Θ.  Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΖΘ είναι ορθογώνιο. 

 

 

 

 

 

 

 

15) Σε μια τάξη τα αγόρια είναι 10 λιγότερα από το διπλάσιο των κοριτσιών.  Σε ένα έρανο που έγινε 
στην τάξη μαζεύτηκαν €90.  Αν κάθε αγόρι έδωσε  €3 και κάθε κορίτσι €4, να βρείτε πόσα είναι τα 
αγόρια και πόσα τα κορίτσια είναι σε αυτή την τάξη. 

  

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4.(40 μονάδες) 
                     Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1) Να λύσετε το σύστημα: 
 

( )ψ- χ + 2 2χ - ψ  = 4
ψ + χ 2ψ - χ 5 -  = -

3 2 6
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2) Δίνονται οι παραστάσεις:  
2 2

3 3

3 3

1 1 1
χψχ ψΑ

χ ψ
χ ψ

+ +
=

−
 και  2 2

χψΒ
χ 2χψ ψ

=
− +

. 

Να υπολογίσετε το   
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3) Δίνεται τυχαίο τετράπλευρο ΑΒΓΔ με γωνίες oˆ ˆΒΑΔ = ΒΓΔ = 90 .  Αν Κ και Λ τα μέσα των διαγω-
νίων ΒΔ και ΑΓ αντίστοιχα, να δείξετε ότι:        
 α) ΚΑ=ΚΓ           
 β) ΚΛ είναι ύψος του τριγώνου ΑΚΓ          
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4) (α)  Δίνεται ρόμβος ΑΒΓΔ.  Φέρουμε την ΟΜ, όπου Ο είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του 
ρόμβου και Μ το μέσο της πλευράς ΑΒ.  Προεκτείνουμε την ΟΜ κατά τμήμα ΜΕ=ΟΜ.   
Να δείξετε ότι: 

i. Το τρίγωνο ΟΜΑ είναι ισοσκελές 
ii. Το τετράπλευρο ΟΒΕΑ είναι ορθογώνιο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  (β)  Δίνεται η γραφική παράσταση των ευθειών 2χ + ψ = 1 και χ - 2ψ = 8 .  Να βρείτε: 

i. Τις συντεταγμένες των κορυφών του τριγώνου ΑΟΒ, 
ii. Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΟΒ. 

iii. Τη γραφική λύση του συστήματος των πιο πάνω εξισώσεων 
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5) (α)  Να αποδείξετε τη σχέση:   
( ) ( )2 2 2 3 2 2

1 1 1 2 1 1 1
χ ψχ ψ χ ψψ χ χ ψ

   
+ + + =   

+ +   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β)  Δίνεται το πολυώνυμο 3 2p(χ) (χ 1) (2χ 3)(2χ 3) χ (χ 1)= − + − + − +  να δείξετε ότι  p(χ) 3χ 10= − . 
Αν 2φ(χ) 100 9χ= −  να βρείτε το πηλίκο φ(χ) : p(χ) .  Να υπολογίστε το φ(p(3)) . 
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6) α) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Προεκτείνουμε την ΒΓ προς το μέρος του Β κατά 
τμήμα   ΒΔ και προς το μέρος του Γ κατά τμήμα ΓΕ έτσι ώστε ΒΔ=ΓΕ.  ΔΖ η απόσταση του Δ 
στην προέκταση της ΑΒ και ΕΗ η απόσταση του Ε στην προέκταση της ΑΓ.  Να δείξετε ότι 
ΔΖ=ΕΗ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β)  Από το μέσο Δ της ΒΓ του ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), φέρουμε παράλληλη προς 
την ΑΒ, που τέμνει την ΑΓ στο Ε.  Να προεκτείνετε την ΕΔ κατά τμήμα ΔΖ=ΕΔ.  Να δείξετε ότι: 
 ι.  το ΒΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο 
 ιι.  το τρίγωνο ΓΔΕ είναι ισοσκελές. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

Λ. Πέτεβης (Β.Δ.)  
Χ. Συρίμη (Β.Δ.) 
Δ. Πολυκάρπου 

  

 Μελανή Χατζηχαραλάμπους 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΓΚΩΜΗΣ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 
 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 
 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 12/06/2012 
 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 
 
 
Ονοματεπώνυμο: …………………………………..… Τμήμα: ………… Αρ.:……… 
 
__________________________________________________________________________________                             
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:     (α)  Να γράψετε με μαύρο ή μπλε μελάνι. (Tα σχήματα με μολύβι.) 

  (β)  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
  (γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
  (δ)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες. 
                                                                                                                                                   

ΜΕΡΟΣ Α΄:  (Μονάδες 12) 
 
Nα λύσετε μόνο τις 12 από τις 15 ασκήσεις πάνω στο φυλλάδιο.   
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
      α) =++ 2423 αχαχ                                               γ) )3(15 22 χωωχ −÷ =  
 
                                                                                               
       
 
                                        

      β) =−⋅ )224()32( ψχψχ                                           δ) 334 )2( ωχψ− = 
 
    
 
 
 
 
   
 
 

ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ 
 
Αριθμητικώς: ………….……………… 
 
Ολογράφως: ………………….………. 
 
Υπογραφή: …………………………… 
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2. Να κάνετε τις πράξεις: 
      α)   =+−− )532(2 χχχ  
 
 
      β) =+−+ ))(( 22 ψχψχψχ  
 
 
 
 

     
 

3. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 
 
      α)  =+ 2)3(χ  
 
 
 
      β)  =− 3)32( χ  
 
 
 
 
      γ)  =+− )54)(54( χχ  
 
 
      δ) =− 22 )3( χψχ  
 
 
 

 
4. Να  αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
     α) =− ψχ 105  
       
 
     β) =−−+ βγαγαβα 32322  
 
 

     γ) =− 24236 βα  
 
 

     δ) =+ 643χ  
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5. Να κάνετε τη διαίρεση: 
  

 ( ) =+÷




 +−− 32962532 χχχχ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
6. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Μ  τυχόν σημείο της διαμέσου ΑΔ. Να δείξετε  
     ότι το Μ απέχει ίσα από τις ίσες του πλευρές. 
      

 
 
 
 

 
7. Να λύσετε το σύστημα : 
 
      12 =−ψχ  
 
      82 =+ ψχ  
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8. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

         α)   =
−+

−
⋅

−
−

6
2

2
4

2

2

χχ
χ

χ
χ  

 
 
  
 

        β) =
−

++
⋅

+
−

25
2510

5
5

2

2

χ
χχ

χ
χ  

 
 
 
 
 
 
 
 

 
9. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σημείο Α(1,3) και είναι παράλληλη  
      προς την ευθεία 724 =− ψχ  
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
10.  Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΓΔ 

αντίστοιχα και °=Γ
∧
Μ∆ 90  να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΜΝΔ είναι ρόμβος. 
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11.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

          =
+

+
++

+
−

+

−

ψψψψ

ψ

ψψ

ψ

32
8

652
4

22
2                 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

12.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( °=
∧
Α 90 ) με °=

∧
Γ 30 , η μεσοκάθετη της  ΒΓ τέμνει την πλευρά 

ΑΓ στο Δ και τη ΒΓ στο Μ . Να αποδείξετε ότι : 

       α)  η ΒΔ είναι διχοτόμος της  γωνίας .
∧
Β  

 

 β) 
3
ΑΓ

=∆Μ  
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13. Μία μηχανή Α παράγει 30 αντικείμενα την ώρα, μια άλλη μηχανή Β παράγει 40 ίδια 
αντικείμενα την ώρα.  Μια μέρα οι δύο μηχανές δουλεύουν πρώτα η Α και ύστερα η Β 
συνολικά 18 ώρες και κατασκεύασαν 600 αντικείμενα. Να βρείτε πόσες ώρες δούλεψε κάθε  
μηχανή; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

14. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

       1
34

)1(7
1

1
3
12

2 +
+−

−
=

−
+

−
+

χχ
χ

χχ
χ                 
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15. Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό : 
 

       =

−

+−

−
++

+

83
232

1
422

522

α

αα
αα

α

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄ : (Μονάδες 8) 
 
Να λύσετε μόνο τις 4 από τις 6 ασκήσεις πάνω στο φυλλάδιο.  
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

 
 
1. Αν 6=+ψχ  και 2−=χψ  να βρείτε την τιμή των παραστάσεων: 

 

α) =+ 22 ψχ                                                                                                                      (β.1) 
 

     
 
 
 

β) =+
2

1
2

1

ψχ
                                                                                                                     (β.0,5) 

 
 
 

 

γ) =







++








+

2121
ψ

ψ
χ

χ                                                                                                 (β.0,5) 
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2.   α)  Να βρείτε τις τιμές  του κ ώστε οι ευθείες 3)1(:1 ++= χκψε  και   7)4(:2 =−+ κψχκε  
             να είναι παράλληλες.       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   
 

        β)  Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου που σχηματίζεται από τις ευθείες 0:1 =χε , 3:2 =ψε  
             και 8:3 +−= χψε  και να γράψετε τις συντεταγμένες των κορυφών του. 
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3. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ=ΑΓ) να φέρετε το ύψος ΑΔ και τις ΔΖ και ΒΕ κάθετες στην 

ΑΓ. Αν Η είναι το μέσο της ΒΕ  να δείξετε ότι: 
          α)  το Ζ είναι το μέσο της ΕΓ 
          β)   ΔΗΕΖ ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
  

      
 
 
 
 
 
 
 
4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο  παραγόντων  τα πολυώνυμα: 
 
      α) =−+− 82835 χχχ  

 
 
 
 
      β) =+−− 1422524 αβα  
 
 
 
 
      γ) =−+−+ )362(31242 χχχ  
 
 
 
 
 
      δ) =−− 2)(34 γβαα  
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5.   Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ( ΑΒ=ΑΓ). Η μεσοκάθετη της πλευράς ΑΓ τέμνει την 

προέκταση της ΓΒ στο Δ. Προεκτείνουμε τη ΔΑ κατά τμήμα ΑΕ=ΔΒ. Να αποδείξετε ότι : 
α) Το τρίγωνο ΔΑΓ είναι ισοσκελές 
β) ΕΓ=ΔΓ 

 
 

            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 11 

 
6. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ< ΑΓ). Φέρουμε το ύψος ΑΗ και το προεκτείνουμε κατά τμήμα 

ΗΔ=ΗΑ. Φέρουμε και τη διάμεσο ΑΜ και την προεκτείνουμε κατά τμήμα ΜΝ= ΜΑ.  
Να αποδείξετε ότι:  α) ΑΒΝΓ παραλληλόγραμμο                                                               (β. 0,5) 

                                        β) ΑΒΔ ισοσκελές τρίγωνο                                                                  (β. 0,5) 
                                        γ) ΒΓΝΔ ισοσκελές τραπέζιο.                                                              (β.1) 
           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                     Ο Διευθυντής 
 
 
 
                                                                                                            Άριστος Αριστοτέλους 
  
 
 



1 
 

ΕΥΡΥΒΙΑΔΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΑΡΝΑΚΑΣ           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 

    

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ / ΚΑΤΑΤΑΚΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 

 
ΜΑΘΗΜΑ:    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                               ΤΑΞΗ:  Γ 

 
Βαθμός:…………….... 
 
Υπ. Καθηγ.: ….…….... 

 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   14/06/12                              ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: 
 
ΤΜΗΜΑ:                                                                                                                     ΑΡ.: 
 
                      ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙΔΕΣ. 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                    γ) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι.  

(Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι). 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τα 15 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 12. 
                   Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

𝛼) 6𝑥𝜓 + 2𝑥 − 2𝑥𝜓 + 5𝑥 − 3 =  
 
β) (2𝑥3𝜓4) ∙ (−3𝑥2𝜓) = 

 
2. Δίνονται τα πολυώνυμα 𝛢 = 4𝑥2 − 3𝑥 + 2 και 𝛣 = 2𝑥 − 5. Να βρείτε: 

 
𝛼) 𝛢 + 𝛣=  

 
 

          𝛽) 𝛢 − 𝛣= 
 

3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

    𝛼) (2𝛼 + 𝛽)2 = 

 

   𝛽) (3𝑥 + 5𝜓)(3𝑥 − 5𝜓) =                       



2 
 

4. Να λύσετε το σύστημα: 
 
     𝑥 + 4𝜔 = 6 
 
   5𝑥 − 2𝜔 = 8 
 
 
 
 
5. Να αναλύσετε πλήρως  σε γινόμενο πρώτων παραγόντων: 

 𝛼) 3𝜅 − 3𝜆 + 6𝜔 =                               
 
 𝛽) 𝜓2 − 25 = 
 
 𝛾) 𝑥2 − 5𝑥 + 6 =                                    
 
 𝛿) 5𝜅 − 5𝜆 − 𝛼𝜅 + 𝛼𝜆 = 
 

 

6. Να κάνετε τη διαίρεση: 

     (𝑥3 − 5𝑥2 + 4𝑥 + 6) ÷ (𝑥 − 3)                         
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
7. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας η οποία περνά από τα σημεία (−1,2) και 

(0,−6).       
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8.  Να κάνετε τις πράξεις : 
 

      
4𝑥2−4𝑥+1

𝑥2−4
÷ 2𝑥−1

3𝑥+6
= 

 
 

 
 

 
 
 
 
 
9.  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ=ΑΓ ). Φέρουμε το ύψος ΑΔ και 

παίρνουμε τυχαίο σημείο Μ πάνω στην ΑΔ. Αν ΜΕ και ΜΖ οι αποστάσεις 
του Μ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα , να δείξετε ότι τα τρίγωνα 
ΑΜΕ και ΑΜΖ είναι ίσα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Να λύσετε τις εξισώσεις : 

  𝑎) 2𝑥2 − 32 = 0 
 

 

𝛽) 𝑥3 − 4𝑥2 + 3𝑥 = 0  
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11.   Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ , Μ είναι το μέσο της ΑΒ. Ενώνουμε το Δ με  
    το Μ και προεκτείνουμε μέχρι να συναντήσει την προέκταση της ΓΒ στο   
    Ε. Να αποδείξετε ότι  
    α) Το ΑΔΒΕ είναι παραλληλόγραμμο. 
    β) Το σημείο Β είναι μέσο του ΕΓ. 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Να κάνετε τις πράξεις : 
 
 

    � 𝜓
𝑥−𝜓

+ 𝑥
𝑥+𝜓

− 2𝑥𝜓
𝑥2−𝜓2� ÷ 10𝑥

4𝑥2+4𝑥𝜓
=  
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13. Να υπολογίσετε τα α και β αν η ευθεία (𝜀1):𝜓= �𝛼− 2�𝑥+𝛽 είναι 
παράλληλη προς την (𝜀2):𝜓= 3𝑥+ 5 και περνά από το σημείο (2,5). 

                                

   
                                             
   
 
 
                                         

14.  Το άθροισμα των ηλικιών του Γιώργου και της Ελένης είναι 20 χρόνια.   

   Πριν από 6 χρόνια η ηλικία του Γιώργου ήταν τα  
3
5
 της ηλικίας της 

   Ελένης . Να βρείτε τις ηλικίες τους σήμερα. (Να λυθεί με σύστημα) 
             

        

 

 

 

 

      

15. Να δείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ενός τετραπλεύρου είναι κορυφές  
  παραλληλογράμμου.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τα 6 θέματα να λύσετε ΜΟΝΟ τα 4. 
                    Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. Να λυθεί το σύστημα: 
 

 
𝑥−1
5
− 𝜓+5

2
= −3 

 
 3(𝜓 + 2) − 4(𝑥 − 3) = 3 
 

 

 

 

 

 

      

 

 

 

 

2. Δίνονται οι εξισώσεις των ευθειών :   

  (2𝜔 − 4)𝑥 + 6𝜓 = 2 

                     (2𝜑 + 5)𝑥 + (𝜔 + 2)𝜓 = 3 

          Να βρείτε τις τιμές των 𝜔 𝜅𝛼𝜄 𝜑 ώστε οι ευθείες να συμπίπτουν. 
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3.  Δίνονται οι αλγεβρικές παραστάσεις: 

 𝛢 = � 𝑥
𝑥2−𝜓2

− 1
𝑥−𝜓

� ÷ � 𝜓
𝜓2−𝑥2

� 

           𝛣 = 5−𝑥
𝑥+5

∙ 𝑥
2+10𝑥+25
𝑥2−25

 

      α) Να αποδείξετε ότι 𝛢 = −𝛣. 
  
 
 
 
 
 
 
 

   β) Να λύσετε την εξίσωση     
𝛢
𝑥
− 𝑥

𝛣
= 2 
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4. Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  ( �̂� > 90°). Πάνω στην ΑΒ 
παίρνουμε σημείο Ε και φέρουμε την   𝛦𝛧 ⊥ 𝛣𝛤 όπου Ζ σημείο της ΒΓ. 
Στη πλευρά ΓΔ παίρνουμε τμήμα ΓΗ=ΑΕ και φέρουμε την 𝛨𝛩 ⊥ 𝛢𝛥 
όπου Θ σημείο της ΑΔ. Να δείξετε ότι: 
α) Τα τρίγωνα ΕΒΖ και ΔΘΗ είναι ίσα. 
β) Το τετράπλευρο ΕΖΗΘ είναι παραλληλόγραμμο. 
  
 
 
 
 
 

 

  

 

 

 

                                                                                     

5.                 

 
    

 

 

 

 

 

 

Δεδομένα Ζητούμενα 

     
∆ΑΓ=∆ΑΒ ˆˆ  α)  ∆ΓΑ=∆ΒΑ

∆∆

 

ΑΕ∆=ΑΗ∆ ˆˆ  β)   ΒΕ=ΓΗ 
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6. α) Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 2𝑥 

Να αποδείξετε ότι �𝑓(𝑥) + 𝑓(−𝑥)�2 − �𝑓(𝑥) − 𝑓(−𝑥)�2 = 4 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

      β) Να αναλύσετε πλήρως  σε γινόμενο πρώτων παραγόντων: 
 
  
       (𝛼 − 2𝛽)3 − 𝛽2(𝛼 − 2𝛽) = 
 
 
  

 

 

 

 

 

Οι Εισηγητές:                     Η  Αναπληρώτρια Διευθύντρια 

ΠΑΦΙΤΑΝΗ  ΜΑΡΙΑ  Β.Δ. 

ΠΑΝΑΓΙΩΤΟΥ   ΞΕΝΑΚΗΣ                                   

 ΚΟΚΟΛΗΣ ΣΠΥΡΙΔΩΝ    ΤΣΟΥΡΗ ΜΙΣΟΥ ΑΘΗΝΑ 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ       
ΚΟΚΚΙΝΟΤΡΙΜΙΘΙΑΣ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011 – 2012 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 
Μάθημα: Μαθηματικά  
 
Τάξη: Γ΄                                                                                   Βαθμός:  ....................................... 
 
Ημερομηνία: 15/6/2012                                                       Ολογράφως.......................................         
 
Διάρκεια: 2 ώρες                                                   Υπογρ. Καθηγητή ........................................... 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                  2. Να γράψετε μόνο με μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 
                  3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
                  4. Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 
                  5. Όλες οι απαντήσεις να δικαιολογούνται πλήρως. 
                  6. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: 1) Να λύσετε μόνο τις 12 από τις 15 ασκήσεις. 
                     2) Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
      
   (α)  8 χ + 4 χ – 2 χ = 
 
 
   (β)  ( 3α2 ) (- 4α3 ) =  
 
2.  Δίνονται τα πολυώνυμα:  Α = 153 2 −− χχ     και     Β = 532 2 −+ χχ   . 
      
     Να υπολογίσετε την παράσταση  Α – 2∙Β = 
 
 
 
 
 
 
 
3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

(α)   ( χ + 1 )2 = 
 
 
β)  (χ − 2 ) ( χ + 2 ) = 

 
Ονοματεπώνυμο: .......................................................................... Τμήμα: ..........Αριθμός: .......... 
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4.  Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
    (α)  =++ 1072 χχ  
 
 
 
    (β) =−++− ββαβαα 6962 22         
 
 
 
 
 
 
 
5.  Να λύσετε την εξίσωση:      ( χ + 4) ( χ − 8) = 0 
 
 
 
 
 
 
 
6.  Να λύσετε το σύστημα:     

     
3 10

2 3 2
α β
α β
+ =
− =  

                                                        
 
             
         
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση  -3  και περνά από το σημείο  ( 4 , -5 ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 3 

8.  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
9.  Να κάνετε τη διαίρεση:  ( ) ( ) =+÷−++ 1135 23 χχχχ  

    
 
 
  
  
 
 
  
 
 
 
10. Να κάνετε τις πράξεις και να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για  
       χ = -1. 
 
      ( ) ( ) =−++−−− )5)(5(2312 22 χχχχ   
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

               Δεδομένα Ζητούμενα 
    ΑΒΓΔ # 
    ΑΒ = χ + 4 
    ΓΔ = 15 cm 

   o110
∧

Α=  
     

 
χ  = ; 

Γ̂ =  ; 

Γ Δ 

Β Α 

 

1100 
 

χ + 4 

15 cm 
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11. Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ = ΑΓ.  Η ΑΔ είναι   
      διχοτόμος του τριγώνου και Μ είναι σημείο της. Να αποδείξετε ότι ΒΜ = ΜΓ. 
 
 
 
 
                                             
 
 
 
 
 
 
 
12.  Οι  ευθείες   53 =+ψχ   και  ψ = 8)7( 2 +− χα   είναι παράλληλες.  
       Να βρείτε τις τιμές του α. 
  
         
 
 
 
 
 
 
  

13.  Να κάνετε τις πράξεις:   =
−−
++

⋅
+
−

82
65

62
16

2

2

2

2

χχ
χχ

χχ
χ                    
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14. Οι ηλικίες του Πέτρου και του Βασίλη έχουν λόγο  4:3 . Μετά από 8 χρόνια οι   
      ηλικίες τους θα έχουν λόγο 9:7 . Να βρείτε τις σημερινές τους ηλικίες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Να αποδείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι 

κορυφές ρόμβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β: 1) Να λύσετε μόνο τις 4 από τις 6 ασκήσεις. 
                    2) Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1.  Να λύσετε το σύστημα: 
     18)()53(2 −=−−− χψχ  

 
      
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

5
14

10
34

2
2

=
−

−
− χψψχ
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  2.  Να λύσετε την εξίσωση:   
65
82

3
2

2
4

2

2

+−
−−

=
−

+
− χχ

χχ
χ
χ

χ
χ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 090=Α

∧
). Αν Δ το μέσο της ΑΓ και Ε το μέσο της 

ΒΓ, προεκτείνουμε το ΔΕ κατά τμήμα ΕΖ = ΔΕ. Να αποδείξετε ότι το ΑΔΖΒ είναι 
ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4.  Αν  
1

123

−
+++

=Α
α

ααα    και      
1

1
23

2

−−+
+

=Β
ααα

α   να αποδείξετε ότι   Α:Β = (α+1)3      
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5. Πιο κάτω δίνεται σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων η γραφική παράσταση της      
    ευθείας ε1. 
 
α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας       
    ε1. 
 
β)  i) Να παραστήσετε γραφικά την  
      ευθεία  ε2 : 1y x= +  (στο    
     σύστημα αξόνων που σας δίνεται). 
 
   ii) Να βρείτε τη γραφική λύση της  
       εξίσωσης 1 0x + =   
 
γ)  i) Να παραστήσετε γραφικά την  
        ευθεία   ε3: 1y = −  
 
    ii) Να παραστήσετε γραφικά την  
        ευθεία  ε4: 4x =  
 
δ) Να βρείτε το εμβαδόν του 

τριγώνου που σχηματίζεται από τις 
ευθείες ε1 , 0=ψ  και 0=x . 
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6.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με 090=Α

∧
 και 060=Γ

∧
. Αν  Κ  και Λ  τα μέσα των     

     πλευρών ΑΒ  και ΒΓ  αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ΚΛ  κατά τμήμα ΚΛ=ΛΜ .  
α)   Να αποδείξετε ότι το ΑΚΜΓ  είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
β)   Να αποδείξετε ότι το ΑΛΓ  είναι ισόπλευρο τρίγωνο. 

 
(Υπόδειξη: Σχήμα - Δεδομένα – Ζητούμενα ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                             
 
 
 
 
                                                                                              Η  Διευθύντρια 
 
 
                                                              
       Μαρία Τοπούζη 
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6.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με 090=Α

∧
 και 060=Γ

∧
. Αν  Κ  και Λ  τα μέσα των     

     πλευρών ΑΒ  και ΒΓ  αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ΚΛ  κατά τμήμα ΚΛ=ΛΜ .  
α)   Να αποδείξετε ότι το ΑΚΜΓ  είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
β)   Να αποδείξετε ότι το ΑΛΓ  είναι ισόπλευρο τρίγωνο. 

 
(Υπόδειξη: Σχήμα - Δεδομένα – Ζητούμενα ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       Οι Εισηγητές:                                                                   Η  Διευθύντρια 
 
       Σολωμού Σοφία, Β.Δ 
       Δημητρίου Ελένη 
       Νικολάου Νίκη                                                                
       Μαρία Τοπούζη 
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      ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΑΘΑΝΑΣΙΟΥ                                     ΣΧΟΛΙΚΗ   ΧΡΟΝΙΑ 2011-2012 
                 ΛΕΜΕΣΟΣ 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012  
 

ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                      ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 14/06/12 

ΤΑΞΗ : Γ                               ΧΡΟΝΟΣ : 2 ώρες                          ΑΡΙΘΜΟΣ  ΣΕΛΙΔΩΝ : …7…… 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ :   …………………………………        ΤΜΗΜΑ :……  ΑΡΙΘΜΟΣ……  

ΒΑΘΜΟΣ : …………………….                                          ΥΠΟΓΡΑΦΗ  ΚΑΘΗΓΗΤΗ :  ………. 

 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   α)  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                      β)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 
                      γ)  Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι ( τα σχήματα με μολύβι ). 
ΜΕΡΟΣ   Α 
Από τα 15  θέματα  να λύσετε μόνο τα 12. 
 Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

   
 ΘΕΜΑ 1 
 
Να κάνετε τις πράξεις : 
α) 5α 2β – 3α 2β +4α 2β = 

β) (-18𝛼3 𝛽6) : (-6𝛼3𝛽2 ) = 

ΘΕΜΑ 2 
  
Να βρείτε τα αναπτύγματα : 
 
α) (2𝜔 + 3)2  = 
 
β) (χ-5)(χ+5)  = 
 
ΘΕΜΑ  3 
 
Αν   Α=2𝜒2 − 4𝜒 + 3 , Β=χ-5 και Γ= χ+2, να βρείτε τα πιο κάτω : 
 
α) Α - Β + Γ = 
 
 
β) Α∙Β = 
 
 
ΘΕΜΑ 4 
 
Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα : 
α) 6𝜒2+18χ = 

β) 36χ2 – 𝜓2 = 
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ΘΕΜΑ 5 

Να κάνετε τη διαίρεση :( 2𝜒3 − 5𝜒2 −7χ − 2) : (2χ+1) = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 6 
 
Να λύσετε το σύστημα : 
 
5χ+ψ = 8 
2χ-3ψ = - 7 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 7 
 
Να λύσετε τις εξισώσεις : 
α) 𝜒2-3χ = 0                                                                    β) 𝜒2+2χ=8 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 8 
 
Να βρείτε την τιμή του κ,  ώστε οι ευθείες ( ε1) και ( ε2) να είναι παράλληλες : 
ε 1:  ψ = (κ-1)χ + 3 
ε 2 : ψ = 2κχ – 5 
 
 
 
ΘΕΜΑ  9 
 
Να απλοποιήσετε τα κλάσματα : 
 

α) 
−15 𝛼3 𝛽2 𝜔4

20𝛼2  𝛽2 𝜔
 = 

 
 
 

 β) 2𝜒+6
𝜒2−9

= 
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ΘΕΜΑ  10 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  11 
 
Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό και να κάνετε όλες τις δυνατές απλοποιήσεις . 
 

χ
ψ −  25ψ

χ

χ2 − 10χψ
ψ2 + 25

 = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  12 
 
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Αν Ζ είναι το μέσο της ΑΒ και Η το μέσο της ΑΓ, να δείξετε 
ότι  οι αποστάσεις των σημείων Ζ και Η από τη ΒΓ είναι ίσες. (Δεδομένα –Ζητούμενα- Σχήμα ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΔΕΔΟΜΕΝΑ ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ 
 
ΑΒΓΔ ορθογώνιο  # 
 
ΑΖ⊥ΒΔ 
 
ΓΕ⊥ΒΔ 

 
ΑΖ = ΓΕ 
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ΘΕΜΑ  13 
 
Σε τρίγωνο ΑΒΓ, Ε είναι το μέσο της διαμέσου ΑΔ, Ζ είναι το μέσο του ΒΔ και Η το μέσο της πλευράς 
ΑΓ. Να αποδείξετε ότι το ΕΖΔΗ είναι παραλληλόγραμμο. (Δεδομένα –Ζητούμενα- Σχήμα ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  14 

Να αποδείξετε την ταυτότητα :( 𝛼+𝛽
𝛼−𝛽

−  𝛼−𝛽
𝛼+𝛽

) ∶ (1 −   2𝛼−𝛽
𝛼−𝛽

 ) = − 4𝛽
𝛼+𝛽

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
ΘΕΜΑ  15 
 
Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Αν Ε είναι το μέσο της ΑΒ και Ζ το μέσο της ΓΔ, να δείξετε 
ότι: α) Το ΑΕΖΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
       β) Το τρίγωνο ΑΖΒ είναι ισοσκελές. (Δεδομένα –Ζητούμενα- Σχήμα ). 
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ΜΕΡΟΣ  Β  
 
Από  τα 6 θέματα να λύσετε  μόνο τα 4 .Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο μονάδες . 
 
 
ΘΕΜΑ   1 

Να  λύσετε την εξίσωση :     𝜒+5   
2𝜒+2

  =  2𝜒
3𝜒−6

−  4
𝜒2−𝜒−2

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   2 
 
α) Να κάνετε τις πράξεις και να βρείτε την αριθμητική τιμή του αποτελέσματος για χ = -2 
    (2𝜒 − 1)2- χ(χ+2)  - 3 (χ-3)( χ + 3) = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Να κάνετε τις πράξεις: ( 1
𝜒+3 

−  1
𝜒−2

 ) ∶  𝜒
𝜒2+𝜒−6  

=  
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ΘΕΜΑ   3 
 
Να λύσετε το σύστημα :  8𝜒 + 3(𝜓 − 𝜒) = 36  
                                        

                                         
2𝜒−𝜓
4

−  4𝜒−2𝜓
3

=  5
12

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   4 
 
Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της ευθείας  ( ε1):  ψ= αχ + β. Να βρείτε : 
 α) την κλίση της ευθείας (ε1). 
 β) Την εξίσωση της ευθείας (ε1). 
 γ) Την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με τη (ε1) και περνά από την αρχή των αξόνων. 
 δ) Το εμβαδό  του τριγώνου ΑΟΒ. 
                                                                                                                                                                    ε1 
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ΘΕΜΑ   5 
 
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΔΕΖ(ΔΕ=ΔΖ ).Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών του ΔΕ και ΔΖ παίρνουμε 
τμήματα ΕΗ και ΖΘ, έτσι ώστε ΗΕ=ΖΘ. Αν ΔΚ είναι διχοτόμος του τριγώνου ΔΕΖ, να δείξετε ότι  οι 
γωνίες ΚHΘ 𝜅𝛼𝜄 Κ𝛩Η 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 ί𝜎𝜀𝜍. (Δεδομένα –Ζητούμενα- Σχήμα ). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   6 
Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α�=90°) και Β�=30°. Το Ε είναι σημείο της ΒΓ, έτσι ώστε  ΓΕ = ΒΓ

4
 . 

 Από το μέσο Μ της ΒΓ φέρουμε  ΜΗ//ΑΓ και ΜΖ//ΑΒ. 
   α) Να αποδείξετε ότι το ΗΜΖΑ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
   β) Να υπολογίσετε το μήκος των ΖΕ και ΜΗ, αν ΖΗ=4cm. (Δεδομένα –Ζητούμενα- Σχήμα ). 
 
 
 
 
 

                                  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Η  Διευθύντρια                                                     Οι Εισηγητές  
                  
 ………………………..                                         Χριστοφόρου  Χριστίνα ………….. 
Νικολαΐδου  Χρυστάλλα                                        Ανάστος Αντρέας           ………….     
                                                                                Θεμιστοκλέους Σωτήρα  ………… 
                                                                                Σάββα Ελευθερία            ………… 
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ΟΔΗΓΙΕΣ: 

• Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
• Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο. τα σχήματα μπορεί να γίνουν με μολύβι. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
      (Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες) 

 

ΜΕΡΟΣ Α’ 

Να λύσετε μόνο 12 από τα 15 θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 

Θέμα 1:   Να κάνετε τις πράξεις: 

(α)   2 25 6 2 4χ χ χ χ− + − + =  

 

(β)  ( ) ( )3 4 22 4αβ α β− ⋅ − =  

 

Θέμα 2:  Αν 23 5 2,   2 4χ χ χΑ = − + Β = −   και  2 5 6χ χΓ = − + , να βρείτε: 

(α)   Β− Α =  

 

 

(β)   2 χΒ+ ⋅Γ =  

 

 

ΝΙΚΟΛΑΪΔΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΦΟΥ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2011 – 2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά                                                                  ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45 – 9:45 

ΤΑΞΗ: Γ’                                                                         ΒΑΘΜΟΣ: ………………………………….. 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 14/06/2012                                   ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ………………… 

Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………….........  Τμήμα: ……….  Αρ.:…….. 
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Θέμα 3:  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

(α)   ( )24χ + =  

 

(β)   ( ) ( )3 5 3 5χ χ+ ⋅ − =  

 

Θέμα 4:  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

(α)   8 8χ ψ− =  

 

(β)   2 236χ ψ− =  

 

 

Θέμα 5:  Να λύσετε το σύστημα:    

               
− =

+ =

2 5 11

3 4 5

χ ψ

χ ψ
 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 6:  Να λύσετε τις εξισώσεις: 

(α)   ( )6 0⋅ + =χ χ  

 

 

(β)   2 5 14= − +χ χ  
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Θέμα 7: Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο ( )1, 2−  και είναι 

παράλληλη με την ευθεία 5 6ψ χ= − . 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 8:   Να κάνετε τις πράξεις: 

                
( )32

2 2

42 18
8 16 3

αα
α α α α

+−
⋅ =

+ + −
 

 

 

 

 

 

Θέμα 9:  Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: //ΒΑ Γ∆  και  ΟΒ = Ο∆ . 

                 Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΟΓΔ και ΟΑΒ είναι ίσα. 
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Θέμα 10:  Δίνεται το πολυώνυμο ( ) ( )224 5 16 17φ χ χ χ χ= + + − − . 

(α)   Να βρείτε το ( )2φ − . 

 

 

 

(β)   Να αποδείξετε ότι:  ( ) ( ) ( ) ( )22 1 2 1 3φ χ χ χ χ− + ⋅ − = −  

 

 

 

 

 

 

Θέμα 11:  Να κάνετε τη διαίρεση:  ( ) ( )3 26 14 5 5 2 1χ χ χ χ− + + ÷ − . 

 

 

 

 

 

Θέμα 12: Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )90οΑ =  δίνεται 8
10

ημΒ = . Να βρείτε την τιμή της 

παράστασης 16 20Κ = ⋅ Γ − ⋅ Βεφ συν . 
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Θέμα 13:   Να λύσετε την εξίσωση:  

                   

2

2
2 12

1 1 1
χ χ χ
χ χ χ

−
− =

+ − −
 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 14:  Να κάνετε τις πράξεις: 

                   
2

2 1 7
3 2 6

αχ α
χ χ χ χ

  −
− ÷ = + − + − 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 15: Να υπολογίσετε τις πλευρές του τριγώνου ΚΛΜ στο πιο κάτω σχήμα (να λυθεί με 
εξίσωση). 

 

 

                                                                                                                          χ + 1 

 

              

 
1χ −  

3χ +
 



-6- 
 

ΜΕΡΟΣ Β’ 

Να λύσετε μόνο 4 από τα 6 θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 

Θέμα 1:   Να βρείτε τις τιμές των  κ  και  λ  ώστε το πιο κάτω σύστημα να είναι αόριστο: 

( ) 3 2

10 5

κ λ χ ψ λ

χ ψ λ

+ − = −

+ = −
 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 2:   

 (α)   Αν  ( ) 3 2 3 27ρ χ χ χ χ= − + − , να δείξετε ότι  ( ) ( )( )21 4 8ρ χ χ χ− = − + . 

 

 

 

 

 

 

(β)  Να γίνει απλό το σύνθετο κλάσμα   

          

2 2

2

3 3

α β
αβ

α β

+
−

=

−
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Θέμα 3: Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύουν 2ΒΓ = ΑΒ  και   2Β = Γ . Αν Μ είναι το μέσο της ΒΓ και ΒΔ 
είναι η διχοτόμος της γωνίας Β, να δείξετε ότι: 

(α)   το τρίγωνο Β∆Γ είναι ισοσκελές 

(β)  Α∆ =Μ∆  

                (Σχήμα, Δεδομένα-Ζητούμενα) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 4: Πριν από δύο χρόνια το άθροισμα των ηλικιών του Αντρέα και του Μάριου ήταν 32 

χρόνια. Μετά από τρία χρόνια η ηλικία του Αντρέα θα είναι τα 3
4

 της ηλικίας του 

Μάριου. Να βρείτε τις σημερινές ηλικίες των δύο ατόμων. 
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Θέμα 5:    

Δίνεται η εξίσωση  
2

2

5 3 2 11
4 3 4
α α χ α

α χ α χ α χα
− − −

+ =
+ − + −

, όπου το  α  είναι παράμετρος. 

Αν 1χ = −  είναι λύση της πιο πάνω εξίσωσης, να βρείτε την τιμή του  α. 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 6: 

Στο σχήμα φαίνεται η γραφική παράσταση της ευθείας (ε). 

(α)   Να αποδείξετε ότι η ευθεία (ε) έχει κλίση 3.  

(β)   Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε). 

(γ)   Αν η ευθεία (ε) περνά από το σημείο ( )1 , 9− +μ μ   

        να βρείτε την τιμή του  μ. 

(δ)   Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

 

 

 

 

 

 
 

 

Οι Εισηγητές                                                                                                                 Η Διευθύντρια 

Αντωνία Σοφοκλέους …………………….                                                            Ελένη Τσιουτσιούμη                          

Άδωνις Κυριάκου ……………………..                                                              …………………………….                
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΑΚΙΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2011 – 2012 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 

 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΒΑΘΜΟΣ 

ΤΑΞΗ : Γ΄ Αριθμητικώς :  .......................  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: Τετάρτη , 6 Ιουνίου 2012 Ολογράφως:  ..........................  

ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ Yπογραφή: .............................  

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:  .......................................................... TMHMA: ................... Αρ:…. 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Το Εξεταστικό Δοκίμιο αποτελείται από 11 (έντεκα) σελίδες 
 β) Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι  
 γ) Τα σχήματα να γίνουν με μολύβι 
 δ) Απαγορεύεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού υγρού 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ (12 Μονάδες)  
Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
1) Να κάνετε τις πράξεις :  

α)   5α -3αω + 2α – 6αω =   
 
 
β)  -2xy (4x2y – 3x) =  

 
 
2) Να βρείτε τα αναπτύγματα:  
 

α)   (ω + 2) 2 =   
 
 
β)   (4α – β) 2 =  
 
 

γ)   (3χ - 
𝛼
5
 ) (3χ +  

𝛼
5
)  =  
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3) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα:  
 

α)   5x2y -10xy =  
 
 
 
β)   κ2 – 36λ2 =  
 
 
 
γ)   α2 – αβ + αγ – βγ =  
 

 
 
 
4) Αν το σημείο  Α(1, - 2) ανήκει στην ευθεία  (4 – μ) x – 3μy =  9 να βρείτε την τιμή του μ.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5) Σε τυχόν τρίγωνο ΚΛΜ  να φέρετε τη διάμεσο ΚΝ. Να δείξετε ότι οι αποστάσεις των 
κορυφών Λ και Μ από τη διάμεσο ΚΝ είναι ίσες.  
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6)  Δίνονται τα πολυώνυμα:  
 

Α = 6χ3 -5χ2 + 2χ  ,       Β= 2χ-1        και         Γ= χ2 + 5χ . 
 
Να βρείτε :  
 
α) Α + Β – 3 Γ =  
 
 
 
 
 
β)  Β.Γ =  

 
 
 
 
 
 
 
7)  Να κάνετε τη διαίρεση:  
 

(8ω3 +2ω2 – 3ω + 18): (2ω + 3)  
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8)   
 
                                                                                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9)  Να λύσετε την εξίσωση :  
 
    (ψ + 1)3  - 2(ψ + 1) – (ψ2 - 1) = 0 
 
  

Δεδομένα Ζητούμενα 
ΑΒΓ: ορθ. (�̂� = 90ο ) 
𝛣�= 30ο  
Μ μέσο ΒΓ 
ΒΓ = 12cm 
ΕΗ | | ΑΜ  
Ε Μέσο ΑΓ 

i. ΑΓ =  
ii. χ = 

iii. ΕΗ = 
Δικαιολογήστε τις 
απαντήσεις σας 

Β 

Α 
Γ 

Μ 

Η χ 

Ε 

30ο  
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10) Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) να προεκτείνετε το ύψος ΒΔ προς το μέρος του Δ κατά 
τμήμα ΔΕ=ΒΔ. Να δείξετε ότι ΑΕ = ΑΓ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11) Να αποδείξετε την ταυτότητα :  
 

(α + 2ω)3 – 6αω (α + 2ω) = α3 + 8ω3 

 

 

 

 

 

 

 

12) Να απλοποιήσετε το κλάσμα:  

      
𝑥3−5𝑥2−9𝑥+45
𝑥2−8𝑥+15

 = 
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13) Να λύσετε το σύστημα:  
 

     13 – 2(3χ – y) = 3 
 
 

     
7+4𝜒
5

  - 3(2𝜒−𝑦)
10

 = 1 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14)  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Â = 90ο ) , το ημΓ= 
3
5
 . 

     Να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης  
        

   Α= 20συνΒ + 3εφΒ – 50ημΒσυνΓ  
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15) Να κάνετε τις πράξεις :  
 

(
𝜔+2
𝜔2 −4

  - 4
𝜔2−2𝜔

) :  
𝜔2−16
𝜔−2

 = 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Μέρος Β’ (8 μονάδες)  
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.  

 

1) Σε τετράπλευρο ΑΒΓΔ να φέρετε τις διαγώνιες ΑΓ και ΒΔ. Αν Ε, Ζ, Η και Θ είναι τα μέσα 

των πλευρών ΑΒ, ΒΓ, ΔΓ και ΑΔ αντίστοιχα να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΖΗΘ είναι 

ρόμβος αν γνωρίζετε ότι ΑΓ = ΒΔ.  
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2) Να λύσετε την εξίσωση: 

 

   
𝑥−3
𝑥2+3𝑥

 = 
3𝑥

𝑥2−𝑥−12
 + 1

4−𝑥
 

 

 

 

 

 

 

 

 

3) Από τη διπλανή γραφική παράσταση να 
βρείτε :  
 
  α)  την κλίση της ευθείας(ε1)  
  β)  την εξίσωσης της ευθείας (ε1)  
  γ)  την εξίσωση της ευθείας (ε2) που είναι 

παράλληλη προς την ευθεία (ε1) και 
περνά από το σημείο Α(1, - 3)  

   δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΟΒ.  
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4) Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) να προεκτείνετε τη βάση ΒΓ προς το μέρος του Β και 
του Γ κατά τμήματα ΒΖ και ΓΗ αντίστοιχα, έτσι ώστε ΒΖ = ΓΗ. Πάνω στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 
να πάρετε σημεία Δ και Ε αντίστοιχα , έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ. Να δείξετε ότι :  

α) Τα τρίγωνα ΒΔΖ και ΕΓΗ είναι ίσα και  

β) Οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από τη βάση ΒΓ είναι ίσες. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5α ) Αν κ = - 
5
𝜆

  να δείξετε ότι :  

 

       (2κ +  
𝜆
4

  )2 – 4 ( 
𝜆
8

   - κ) ( 
𝜆
8

   +  κ) – 8κ2 = -5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  β) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο.  
 

    16α2 – 24αβ + 9β2 + 20α -15β =  
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6) Να λύσετε με σύστημα το πρόβλημα:  

      Η ηλικία της Μαρίας προς την ηλικία της Άννας μετά από 6 χρόνια θα έχουν λόγο  
3
5

  ενώ 

πριν 7 χρόνια η ηλικία της Άννας ήταν κατά 6 χρόνια μικρότερη από το τριπλάσιο της 
ηλικίας της Μαρίας. Να βρείτε τις σημερινές τους ηλικίες.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  Η Διευθύντρια  
   
 
 
  Ελένη Σοφοκλέους 
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ΠΡΟΧΕΙΡΟ 
 



1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΜΑΚΕΔΟΝΙΤΙΣΣΑΣ                                  Σχολική Χρονιά : 2011-2012 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2012 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                 
           
     Βαθμός :……………….
  
Ημερομηνία:  07/06/2012                                                                  Ολογράφως: …………….. 
 
Τάξη: Γ΄       Χρόνος: 2 ώρες                                                            Υπογραφή Καθηγητή:…….  
 
Ονοματεπώνυμο: ………………………………………………..     Τμήμα: …..      Αριθμός:…. 
 
ΠΡΟΣΟΧΗ:  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε. 
                 Μη χρησιμοποιείτε διορθωτικό υγρό. 
                        Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
           
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τις 15 ασκήσεις να λυθούν μόνο 12.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 
μονάδα. 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις : 

α)  3α - 2αβ - 3αβ + α – α2  = 
  
 
 
β)  ( χ3ψ + 5χ2ψ + 6χψ ) : χψ =                                
 
 
 
 

2. Δίνονται τα πολυώνυμα φ(χ) = 2χ3 – χ2  + χ – 4   και ρ(χ) = 4χ2  – 3χ + 8   
Να βρείτε : 
α) φ(χ) – ρ(χ ) = 
 
 
 
 
 
 
β) ρ( -3 ) = 

 
 
 
 
3. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 

α)  (2χ –1)2 =                   β)  ( 2β2 – 3α )3 =                       
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα : 

α)   (α – 3)3 + 2 .(α – 3) =                β) χ2ψ – 4 – 8χψ + χ + 16ψ 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
γ)  3α5 +24α2β3   =                                           δ) χ2 – 3χ – 10 = 
 
 

 
 

5. Σε γωνία   η ΟΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΧΟΨ και παίρνουμε σημεία Α και Β στις 
ΟΧ και ΟΨ αντίστοιχα τέτοια ώστε ΟΑ = ΟΒ. Αν Σ είναι τυχαίο σημείο της διχοτόμου , να 
αποδειχθεί : 
α)  ΣΑ = ΣΒ 
β)  Η ΣΟ διχοτομεί την γωνία . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

6. Να κάνετε τις πράξεις : 
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7. Να λύσετε το σύστημα : 
         

           
 

  

          
                                  
                              
 
 
                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Να διαιρεθεί το πολυώνυμο   φ(χ) = 6χ3 – 7χ2 + 9χ –18 με το διώνυμο  δ(χ) = 2χ  3 . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις : 
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10. Να υπολογίσετε τα χ και ψ. 

 

 
 
 
 

 
11.   Δίνεται η παράσταση Α(χ) = χ3 – χ2 – 4χ + 4  . 

     ι) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων την παράσταση Α(χ) . 
    ιι) Να λύσετε την εξίσωση Α(χ) = 0. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

5 

2ψ –1 

 5 

 7 

 7 

  3χ2 –5 
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12. Αν η ευθεία ε : 4χ + 3ψ = 12 τέμνει τους άξονες χ΄χ και ψ΄ψ στα σημεία Α και Β 
αντίστοιχα, τότε : 
α)  Να προσδιοριστούν οι συντεταγμένες του σημείου Α και του σημείου Β. 
β)  Να σχεδιαστεί η ευθεία ε. 
γ)  Να υπολογιστεί το εμβαδόν του τριγώνου ΑΟΒ, όπου Ο είναι η αρχή των αξόνων. 
δ) Να βρεθεί πόσο απέχει το Ο από την ευθεία ε. 
 

                                                                                                                                                        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        

 
 
 

13. Σε τρίγωνο ΑΒΓ, η ΑΔ είναι διάμεσος, το Ε είναι το μέσο της ΑΔ, Η το μέσο της ΑΓ και Ζ 
το μέσο της ΒΔ. Να δείξετε ότι το ΕΖΔΗ είναι παραλληλόγραμμο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

χ χ' 

 ψ 

ψ' 
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14. α)  Να αποδείξετε ότι  . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β)  Να υπολογίσετε την παράσταση   . 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.   Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών ε1 , ε2 , ε3 , ε4 του  παρακάτω σχήματος. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

χ 

ψ 

χ' 

ψ' 

ε1 

ε2 

ε3 

ε4 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις 6 ασκήσεις να λυθούν μόνο 4.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 
μονάδες. 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση . 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Δίνονται οι  ευθείες ε1:    4χ – 2ψ = 10 και  
                                 ε2 :   (κ – 2 )χ + ( 3λ – 3 )ψ = 5 ,  
Να βρείτε : 
α) την κλίση της ε1 
β) τα σημεία τομής της ε1 με τους άξονες 
γ) την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (- 1 , 4) και είναι παράλληλη με την ε1 
δ) την τιμή των κ και λ ώστε οι ευθείες ε1  και ε2 να συμπίπτουν. 
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3.  Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με  και ΑΔ = 4cm. Προεκτείνουμε 
τη διαγώνιο ΑΓ προς το Α και το Γ κατά τμήματα ΑΚ = ΓΖ. 
α) Να αποδείξετε ότι το ΚΒΖΔ είναι παραλληλόγραμμο. 
β) Να βρείτε τα μήκη των διαγωνίων του ορθογωνίου ΑΒΓΔ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

4. α) Να απλοποιηθεί  η πιο κάτω παράσταση : 
 

                 
 
 
 
 
 
 
 

         β)   Αν   και     να αποδείξετε ότι  :   
 

                 
   
 
 
 
   
 
 
     
             ιι)   
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5. α)  
ΔΕΔΟΜΕΝΑ 
ΑΒΓ ορθογώνιο  τρίγωνο             

 

ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ 
α) ΒΓ 
β) ΑΖ 
γ) ΖΜ 

Μ μέσο ΒΓ 
Ζ σημείο του ΑΒ 

 

ΜΖ //  ΑΓ  
ΑΜ = 5 cm 
ΑΒ = 6 cm 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 
     
   ι) 16χ2  – χ2  + 4χ – 4 =                                                      ιι) χ7 + χ – χ3– χ5 = 
     
    
    
    
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



10 
 

6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: ΑΒΓ ισοσκελές τρίγωνο (ΑΒ = ΑΓ), ΑΔ = ΑΕ και                 
. Να αποδείξετε ότι: 

 
       α) ΓΔ = ΒΕ 
 
       β) Οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από τη ΒΓ είναι ίσες. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ :             Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
Κώστας Κωνσταντίνου ( Β.Δ ) 
Γιάννος  Μήτσιου 
Σόφη Νικολαΐδου 
Στέλλα Χριστοδούλου 
Κατερίνα Νικολάου 
 

 
 
 
     Ζωή Μαυρογένους-Καρνάρου 
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