
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.  
        β) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).  
        γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  

 

                  ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ  ΟΚΤΩ (8)  ΣΕΛΙΔΕΣ. 
 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄.  

           Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

                    α)    ( 𝜒 + 5 )2 = 

 

                    β)    (3𝜒 − 𝜓)(3𝜒 + 𝜓) = 

 

2) Να λύσετε το σύστημα:       3𝜒 − 𝜓 = 7 
                                                  2𝜒 + 3𝜓 = 1 
 
 
 
 
 

 
3) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
              α)    4𝜒 − 12 = 

              β)    𝜓2 −  9 = 

              γ)    𝜒2 −  6𝜒 + 8 = 

              δ)    𝛼𝜒 − 𝛼𝜓 + 6𝜒 − 6𝜓 = 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΤΩ ΠΥΡΓΟΥ                                                                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016                        

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ            ΤΑΞΗ: Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                       ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 7/6/ 2016                                                                            Βαθμός: …………………… 

Ονοματεπώνυμο: ………………………………………………...                       Ολογράφως: …………………… 

                                                                                                          Υπογραφή: …………………… 
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4) Να λύσετε την εξίσωση:           3𝜒2 −  2𝜒 − 1 = 0 
 

 
 
 
 
 
 
 

5) Στο διπλανό σχήμα 𝛤� = 40°   και  𝛢𝛤 = 7𝑚. 
      Να υπολογίσετε το ύψος του δέντρου. 

 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

6) Δίνονται οι ευθείες:   𝜀1:  𝜓 = (3𝛼 − 2)𝜒 + 5       𝜅𝛼𝜄        𝜀2:  4𝜒 − 2𝜓 = 1 
     Αν οι ευθείες είναι κάθετες , να υπολογίσετε την τιμή του α. 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



3 
 

 
 

7) Σε μια εκδρομή πήγαν 25 άτομα, άντρες και γυναίκες. Κάθε άνδρας πλήρωσε €4 και 
                 κάθε γυναίκα €2. Αν όλοι μαζί πλήρωσαν €80, να βρείτε πόσοι ήταν οι άντρες και πόσες  
                 ήταν οι γυναίκες που πήγαν εκδρομή. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8) Να κάνετε τις πράξεις:          
𝜒2− 3𝜒 + 2
𝜒2− 1

 ÷  5𝜒−10
𝜒2+ 𝜒

= 
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9) Κώνος έχει εμβαδό βάσης  𝛦𝛽 = 9𝜋𝑐𝑚2 και γενέτειρα 𝜆 = 5𝑐𝑚. Να υπολογίσετε τον όγκο   
του κώνου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
          10)  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο  ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Από τα μέσα Δ και Ε των πλευρών ΑΒ και ΑΓ  

αντίστοιχα , φέρουμε ΔΖ και ΕΗ κάθετες στην βάση ΒΓ. Να δείξετε ότι ΔΖ = ΕΗ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.  

                              Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 

1) α)  Δίνονται οι παραστάσεις:  𝛢 =  𝜒
3− 𝜒
2𝜒

  𝜅𝛼𝜄  𝛣 =  𝜒
2− 𝜒−2
2𝜒−4

  ,  𝜒 ≠ 0 ,𝜒 ≠ −1 ,𝜒 ≠ 2 

 

           ι)  Να δείξετε ότι  1−χ=
B
A    

 

           ιι)   Να υπολογίσετε το   
3









B
A   

 
β)  Να αποδείξετε την ταυτότητα:     (𝜒 − 2)(𝜒 + 2) + (𝜒 − 2)2 + 2 = 2(𝜒 − 1)2 
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2) Να λύσετε την εξίσωση:          
2𝜒−1
𝜒+3

+ 𝜒−4
2−𝜒

=  35
𝜒2+ 𝜒−6

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με γωνίες �̂� = 90°  , 𝛤� = 30°.  Αν Δ είναι το μέσο της ΒΓ   
και Ε το μέσο της ΒΔ ,  να προεκτείνετε την ΑΕ κατά τμήμα ΕΖ=ΑΕ.  

 Να δείξετε ότι: α)   ΑΒΔ είναι ισόπλευρο τρίγωνο 
                         β)   ΑΒΖΔ είναι ρόμβος 
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4) Το διπλανό σχήμα αποτελείται από έναν κύβο ακμής 𝛼 = 10𝑐𝑚 και μία 

πυραμίδα που έχει βάση την έδρα του κύβου. Το ύψος της πυραμίδας 

είναι 𝜐 = 12𝑐𝑚.Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδό της επιφάνειας 

του στερεού. 
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   5)      Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές τα σημεία Α(1,4) , Β(2,1) και Γ(-2,3). 

                      α) Να υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών ΑΒ , ΒΓ , ΑΓ. 
                      β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι και ισοσκελές. 
                      γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου της πλευράς ΒΓ. 
                      δ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Δ(4,5) και είναι                 
                          παράλληλη με την πλευρά ΑΒ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

    Ο Εισηγητής                                   Η Συντονίστρια Β.Δ.                            Ο Διευθυντής 

………………………                            ………………………..                       ……………………. 

Νεόφυτος Νεοφύτου                         Αναστασία Ηρακλέους                         Ιωάννης Ορφανίδης 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ       
ΚΟΚΚΙΝΟΤΡΙΜΙΘΙΑΣ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 – 2016 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 
Μάθημα: Μαθηματικά   
 
Τάξη: Γ΄                                                                                   Βαθμός:  ........................................... 
 
Ημερομηνία: 10/6/2016                 Ολογράφως:.......................................          
 
∆ιάρκεια: 2 ώρες                                                       Υπογρ. Καθηγητή: ........................................... 

 
Ο∆ΗΓΙΕΣ: 1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.  
                  2. Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι. 
                  3. ∆εν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
                  ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ∆ΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙ∆ΕΣ  

 
ΜΕΡΟΣ Α' : Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α'. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
α) 2( 5)    
 
 
β) ( 3 )( 3 )       
 
 

2. ∆ίνεται  ορθογώνιο τρίγωνο   με ˆ 90  , 6 cm  και 8cm . Να βρείτε τους 
τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Ονοματεπώνυμο: .......................................................................... Τμήμα: ..........Αριθμός: .......... 
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3. α) Να παραγοντοποιήσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω: 
 

i) 2 16     
 
ii) 2 9 18     

 
 

β) Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

i) 22 5   
 
 
 

ii) (5 ) 4    
 

 
 
 
 

4.   Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση 22  .  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

α) Να βρείτε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
 
 
β) Να γράψετε αν έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 
 
 
γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής της. 
 
 
δ) Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων της παραβολής που έχουν τεταγμένη 2. 
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5.  Να υπολογίσετε το χ. Να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις απαντήσεις σας. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
6. Να λύσετε το σύστημα που ακολουθεί με τη μέθοδο των αντίθετων συντελεστών: 

 
2 3 1

5 7
 
 

 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ∆ίνεται κανονική τετραγωνική πυραμίδα με εμβαδόν παράπλευρης επιφάνειας 2544 cm  
και παράπλευρο ύψος .17 cm  Να βρείτε τον όγκο της.  
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8. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

α) 
2 5 2

2 27 10
  

   
  

  
 

 
 
 
 

 

β) 3 5 18
23 3


   
   
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Στο πιο κάτω σχήμα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ∆ΒΓ είναι ίσα. Να δείξετε ότι οι αποστάσεις των 
κορυφών Α και ∆ από τη ΒΓ είναι ίσες.  
(Να κάνετε πίνακα με δεδομένα-ζητούμενα. Να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις 
απαντήσεις σας). 
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10.  Αν οι ευθείες : (3 -4) 11      και : 3 02      είναι κάθετες, να βρείτε τις τιμές 

που μπορεί να πάρει το  . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ΜΕΡΟΣ Β' : Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β'. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. ∆ίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Αν Ζ είναι τυχαίο σημείο της πλευράς ΒΓ και ∆ μέσο της ΖΓ,  
να προεκτείνετε την Α∆ κατά τμήμα ∆Ε έτσι ώστε Α∆=∆Ε. Να δείξετε ότι: 
α) τα τρίγωνα ΑΓ∆ και ∆ΖΕ είναι ίσα, 
β) το ΑΓΕΖ είναι παραλληλόγραμμο. 
(Nα γίνει σχήμα και πίνακας με δεδομένα- ζητούμενα. Nα δικαιολογήσετε πλήρως 
όλες τις απαντήσεις σας). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



6 
 

2. Στο πιο κάτω σχήμα φαίνεται ένας κύλινδρος που από μέσα του αφαιρέθηκε ένας κώνος. Ο 
κώνος και ο κύλινδρος έχουν την ίδια βάση και το ίδιο ύψος. Αν η γενέτειρα του κώνου 
ισούται με  13 cm  και η ακτίνα του με 5 cm , να υπολογίσετε: 
α)  τον όγκο του στερεού που μένει,  
β)  το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού που δημιουργείται.  
(Η απάντηση σας μπορεί να δοθεί συναρτήσει του π). 
 
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. α) Να λύσετε την εξίσωση:          (μ. 3) 
4 4 2 4

2 232 15 5
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β) Να κάνετε τις πράξεις:          (μ. 4) 

2

29 12 4 8
2 22 6 3 2 18

   
    

 
 
 
 

    
  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

γ) Να δείξετε ότι:           (μ. 3) 
4

2

2

22 ( 2)22 4
24
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4. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ˆ, 90    και .ˆ 30    Αν ∆ και Ε είναι τα μέσα των 
πλευρών ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα, να προεκτείνετε τη ∆Ε κατά τμήμα ΕΖ έτσι ώστε ΕΖ=Ε∆. 
Να δείξετε ότι το τετράπλευρο Ζ∆ΒΑ είναι ρόμβος.  
(Nα γίνει σχήμα και πίνακας με δεδομένα-ζητούμενα. Να δικαιολογήσετε πλήρως 
όλες τις απαντήσεις σας). 
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5. ∆ίνεται τετράγωνο  ΑΒΓ∆ με κέντρο Ο. Οι συντεταγμένες της κορυφής Α είναι (2, 3) και η 
διαγώνιος Β∆ έχει εξίσωση  3 17    . 
α) Να βρείτε την εξίσωση της διαγωνίου ΑΓ. 
β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του κέντρου Ο. 
γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής Γ. 
δ) Αν η κορυφή Γ έχει συντεταγμένες (0, 9), η κορυφή  Β ( , 7) και το μήκος της ΒΓ ισούται 
με 20 cm , να βρείτε την τιμή που μπορεί να πάρει το  , 0  . 
ε) Να βρείτε την εξίσωση της πλευράς Α∆. 
(Να γίνει σχήμα  και να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις απαντήσεις σας). 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγήτριες        Η ∆ιευθύνουσα 
 
Μαρινέλλα Χειμώνα 
Ιωάννα Παπαλοῒζου 
Ελένη Τζιονή  
Χάρις Πούλλου          Τερέζα Γαβριηλίδου, Β.∆. Α΄ 

 
 



Σελίδα 1 από 10 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΙΩΑΝΝΟΥ ΤΟΥ ΧΡΥΣΟΣΤΟΜΟΥ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 − 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ   ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ   ΙΟΥΝΙΟΥ   2016 
 
 ΒΑΘΜΟΣ ΓΡΑΠΤΟΥ:  ........................................................................  

 ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ:  ...............................................................  

 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά ΤΑΞΗ: Γ΄ Γυμνασίου 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 16/06/2016  ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45 – 9:45  ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ……………………………………...……………………..………...… ΑΡ.: …ΤΜΗΜΑ: …… 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ 
(α) Να ελέγξετε ότι το γραπτό αποτελείται από 10 (δέκα) δακτυλογραφημένες σελίδες. 
(β) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
(γ) Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να τα κάνετε με μολύβι). 
(δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση οποιασδήποτε μορφής διορθωτικού υλικού. 

 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 
 

 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 

(α) (𝛘 + 𝟑)𝟐=                                       
 
 
 
 

(β) (𝛘 + 𝟒)(𝛘 − 𝟒) = 
 
 
 

 
 

2. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 
 

(α) 𝟓𝛘 + 𝟓𝛙 − 𝟏𝟓 = 
 
 
 
 
 

 (β) 𝟐𝛘 − 𝟐 + 𝛚𝛘 − 𝛚 = 
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3. Να λύσετε την εξίσωση: 𝟐𝝌𝟐 + 𝝌 − 𝟏 = 𝟎 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

4. Στο πιο κάτω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (𝚨� = 𝟗𝟎𝛐), (ΑΒ) = 6 cm και (ΑΓ) = 8 cm. Να 
υπολογίσετε τους πιο κάτω τριγωνομετρικούς αριθμούς: 

εφΓ = 

συνΒ = 

ημΒ =  

 

 

 
 

5. Να υπολογίσετε τον όγκο κυλίνδρου με ακτίνα R = 4 m και ύψος υ = 10 m. 
(Μπορείτε να δώσετε την απάντησή σας συναρτήσει του π) 
 
 
 
 
 
 
 

  

Γ 

Α Β 6 cm 

8 cm 
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6. Στο ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) του 
διπλανού σχήματος, το σημείο Δ είναι το μέσο 
της ΑΒ και το σημείο Ε το μέσο της ΑΓ. Αν Ζ και 
Η είναι σημεία πάνω στην πλευρά ΒΓ, ώστε       
ΒΖ = ΓΗ, να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΕΓΗ 
είναι ίσα.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

 
 

7. Να υπολογίσετε την τιμή του ψ στο πιο κάτω σχήμα, δικαιολογώντας τις απαντήσεις 
σας: 
  
 

 
 
 
 
 
 

  

 5 cm  
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8. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (𝚨� = 𝟗𝟎𝛐), φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας 𝚩� , η οποία 
τέμνει την πλευρά ΑΓ στο Δ. Από το Δ φέρουμε κάθετη ΔΕ στην πλευρά ΒΓ (Ε σημείο 
στη ΒΓ). Να δείξετε ότι ΑΒ = ΒΕ.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

9. Να κάνετε τις πράξεις: 

� 𝟑
𝛘−𝟐

− 𝟏
𝛘+𝟐

� : 𝛘𝟐+𝟖𝛘+𝟏𝟔
𝛘𝟑−𝟒𝛘

 = 
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10. (α) Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου α ώστε οι ευθείες: 
 𝜺𝟏: 𝝍 = 𝟐𝝌 − 𝟑          και          𝜺𝟐: 𝝍 − (𝟐𝜶 − 𝟒)𝝌 = 𝟔 να είναι παράλληλες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

  �𝟑𝛘 − 𝟐𝛙 = 𝟖
𝛘 + 𝟑𝛙 = −𝟏

� 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
 

  

1. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική 
παράσταση της παραβολής y = αx2, α ≠ 0. 
Να βρείτε:  

 (α) την εξίσωσή της (3μ.) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 (β) το Πεδίο Ορισμού (Π.Ο.) της (1μ.) 
 
 
 
 (γ) το Πεδίο Τιμών (Π.Τ.) της (1μ.) 
 
 
 
 (δ) την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της (1μ.) 
 
 
 
 (ε) τη μέγιστη ή ελάχιστη τιμή της (να χαρακτηρίσετε ανάλογα) και (1μ.) 
 
 
 
 (στ) τα σημεία της παραβολής με τεταγμένη ίση με –18, αν η εξίσωσή της είναι:  

y = − 𝟏
𝟐
 x2 

    (3μ.) 
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2. (α)  Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση:  
 

𝛘 − 𝟕
𝛘𝟐 − 𝟓𝛘 + 𝟒

−
𝟏

𝟒 − 𝛘
=

𝛘 − 𝟑
𝛘𝟐 − 𝛘

 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα: 
 

(𝛙 + 𝟏)𝟑 − (𝛙 + 𝟏)(𝛙 − 𝟏)𝟐 − 𝟒𝛙𝟐 = 𝟒𝛙 
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3. (α) Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ), το Δ είναι το μέσο της ΒΓ και το Ε το μέσο 
της ΑΓ. Προεκτείνουμε τη ΔΕ κατά τμήμα ΕΖ = ΔΕ. Να αποδείξετε ότι το 
τετράπλευρο ΑΖΓΔ είναι ορθογώνιο. (7μ.) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Αν επιπλέον στο πιο πάνω σχήμα ισχύει (ΑΓ)=(χ2 −𝟏) m και (ΔΖ)=(2χ – 1) m,  

να βρείτε το μήκος των διαγωνίων του ορθογωνίου ΑΖΓΔ. (3μ.) 
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4. Στο διπλανό σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. 
(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ  

του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ. (2μ.) 
 
 
 
 
 
 
 

 
(β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι (5μ.) 
 (i) ορθογώνιο και  
 (ii) ισοσκελές.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(γ) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΓΔ του τριγώνου ΑΒΓ. (3μ.) 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
  

χ 

ψ 
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5. Η διπλανή κατασκευή αποτελείται από έναν κύβο που 
έχει ακμή ίση με 6 m και μία τετραγωνική πυραμίδα που 
έχει όγκο ίσο με 48 m3. Να υπολογίσετε: 
(α) τον όγκο της κατασκευής και  (4μ.) 

 (β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειάς της. (6μ.) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ: Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

ΣΑΒΒΑΣ ΕΥΑΓΓΕΛΙΔΗΣ (ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ Β.Δ.) 

ΔΗΜΗΤΡΑ ΖΑΝΟΥ 

ΠΑΝΑΓΙΩΤΑ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΥ  

ΜΑΡΙΑ ΜΑΟΥ ΔΡ ΓΕΩΡΓΙΟΣ ΣΤΡΑΤΟΥΡΑΣ 

ΜΑΡΙΑ ΣΠΥΡΟΥ 
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ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                    γ) Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι.  
                       (Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι). 
                    δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 7 σελίδες. 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:    Να λύσετε και τα 10 θέματα. 
                       Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 

Θέμα 1: 
    Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

     α)   ( )2
α + 3 =  

                

     β)   ( ) ( )α − 2 ⋅ α + 2 =  

 
Θέμα 2: 
     Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 

α) ωχ − ωψ + 5ω =                                                β) 2ψ − 25 =  

 

Θέμα 3: 
    Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή α = 4cm. 

 

 

 

 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΑΝΤΩΝΙΟΥ ΛΕΜΕΣΟΣ  

ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2015 - 2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 2016       

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                ΤΑΞΗ: Γ´                          

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15/06/2016        ΩΡΑ: 7:45-9:45            ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες        

Ονοματεπώνυμο: ................................................................ Τμήμα: ......... Αρ.: .... 

 

 

       

                                                                           

 

      ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ 

Αριθμητικά:...................... 

Ολογράφως:..................... 

Υπογραφή:....................... 
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Θέμα 4: 

      Δίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, ˆ oΑ = 90 . Να υπολογίσετε το συνΓ,  αν 5εφΒ =
12

. 

     
 

 

 

 

 

Θέμα 5: 
    Να λύσετε το σύστημα:                          

   
3χ  2ψ = 13
5χ + 2ψ = 27

–
                                                               

    

 

     

 

 

 

Θέμα 6: 
    Να υπολογίσετε τις τιμές του χ και ψ στα πιο κάτω σχήματα δικαιολογώντας πλήρως τις 
    απαντήσεις σας. 
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Θέμα 7: 
      Να λύσετε την εξίσωση: 25χ + 3χ  2 = 0– . 

 

 

 

 

 

Θέμα 8: 
     Να κάνετε τις πράξεις:         

     
2

2

χψ χψ
÷ =

χ + 3χ −18 4χ + 24
 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 9:  
Μια δεξαμενή σχήματος ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου μήκους 8m και πλάτους 6m 
περιέχει νερό. Βυθίζουμε πλήρως μέσα στο νερό της δεξαμενής (χωρίς αυτή να 
υπερχειλίσει) ένα  κυλινδρικό στερεό με ακτίνα βάσης 2m και ύψος 6m. Να βρείτε πόσα 
μέτρα θα ανέβει η στάθμη του νερού μέσα στη δεξαμενή. (Χρησιμοποιήστε π = 3,14) 
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Θέμα 10: 
       Στο ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τα ύψη ΓΔ και ΒΕ. Αν Ζ είναι το μέσον της ΒΓ, να 

αποδείξετε ότι το ΑΔΖΕ είναι ρόμβος. 
 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Β΄:  

Να λύσετε και τα 5 θέματα.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

Θέμα 1: 
Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ) προεκτείνουμε την βάση ΒΓ κατά τμήματα ΒΖ = ΓΗ 
όπως φαίνεται στο σχήμα. Αν ΖΛ και ΗΜ είναι οι αποστάσεις από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 
αντίστοιχα να δείξετε ότι ΖΛ = ΗΜ 
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Θέμα 2: 
(α) Η πιο κάτω παραβολή περνά από το σημείο Α(2, 2).  
   i) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής.         (μον.1) 
 

 

   ii) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της.              
(μον.0,5) 
 
   iii) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας  
        της.                                                        (μον.0,5) 
 
 
   iv) Να βρείτε τις τιμές του κ ώστε το σημείο  
        Β(3κ – 2, 8) να ανήκει στην παραβολή.  (μον.2) 
 
 
 
 
 
 
 
   v) Να γράψετε δυο πιθανές τιμές του λ ώστε   
        η παραβολή με εξίσωση ψ= λ χ2 , να έχει μέγιστο.                                               (μον.0,5) 
 
   vi) Στο ίδιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε την παραβολή ψ = 3χ2                               (μον.0,5) 
 
(β) Τα σημεία Κ(6, 5) και Λ(3,2) είναι δυο κορυφές του παραλληλογράμμου ΚΛΜΝ.  
      Το σημείο Ε(6,2) είναι το κέντρο του παραλληλογράμμου ΚΛΜΝ.  
 
    i) Να βρείτε τις συντεταγμένες των άλλων δυο κορυφών του Μ και Ν.                   (μον. 2,5) 
 
 
 
  
 
 
 
 
   ii) Nα αποδείξετε ότι το ΚΛΜΝ είναι τετράγωνο.                                                     (μον. 2,5) 
 

 

 

 
 
 
 

 

Ψ 

Ψ΄ 

  Χ Χ΄ 
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Θέμα 3: 
     Δίνεται η  εξίσωση  5χ2 + 7χ – 6 =0: 

(α) Να λύσετε την πιο πάνω εξίσωση. 

 

 

 

 

     (β) Αν χ = ημω, να αποδείξετε ότι  
⋅ ηµω + συν ω + ηµ ω

=
⋅ εϕ ω +

2 2

2

5
3 116 1

9

 

 

  

 

 

 

 
 
Θέμα 4: 

Σε μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα με πλευρά βάσης α, το παράπλευρο ύψος είναι α5
6

. 

Η ολική της επιφάνεια έχει εμβαδόν 96 cm2, να υπολογίσετε: 
(α) την τιμή της παραμέτρου α 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(β) τον όγκο της πυραμίδας,  
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Θέμα 5: 
(α) Δύο μαθητές διαγωνιζόμενοι σε ένα τεστ, απάντησαν σε 20 ερωτήσεις ο καθένας. Για 

κάθε σωστή απάντηση που έδιναν, κέρδιζαν κάποιους βαθμούς, ενώ σε κάθε μία που 
απαντούσαν λάθος ή άφηναν αναπάντητη έχαναν κάποιους βαθμούς. Ο πρώτος 
μαθητής έδωσε 12 σωστές απαντήσεις και συγκέντρωσε τελικά 44 βαθμούς, ενώ ο 
δεύτερος με 7 σωστές απαντήσεις συγκέντρωσε 9 βαθμούς. Αν ονομάσουμε χ τους 
βαθμούς που κερδίζει μια σωστή απάντηση και ψ τους βαθμούς που χάνονται για 
κάθε λάθος απάντηση, τότε να γράψετε τις εξισώσεις που περιγράφουν το πρόβλημα και 
να λύσετε το σύστημα που   προκύπτει.   

 

 

 

 

 

 

 

                        

(β)  Να λύσετε την εξίσωση:   2 2

4χ + 4 2 χ + 4
− =

χ + 2χ −15 χ − 3 χ + 5χ
 

              

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Εισηγητές                                                  Συντονιστής                          Διευθυντής  

Ρωζάνα Ηροδότου …………..           Ρωζάνα Ηροδότου………..    Σάββας Αλεξάνδρου……… 

Σοφία Σαλλούμη………….. 

Βασούλα Δρουσιώτου………….. 



 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΑΘΑΝΑΣΙΟΥ                                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2015 – 2016 
                                                                                                

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 
 
ΜΑΘΗΜΑ :    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                         ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 14/06/2016 
 
ΤΑΞΗ :     Γ΄                                ΧΡΟΝΟΣ :  2  ΩΡΕΣ                  ΑΡΙΘΜΟΣ ΣΕΛΙΔΩΝ: 8 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : ……………………………………..............   ΤΜΗΜΑ: …….......ΑΡ. : …… 
 
ΒΑΘΜΟΣ : ………………………..............               ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ : …...........……… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ :  α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η  χρήση διορθωτικού υλικού. 
                    γ) Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄ :  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 
                       Κάθε  άσκηση βαθμολογείται  με  5 μονάδες. 
 
1.   Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

      α)    =− 2)5(χ     

 

      β)    =+⋅− )3()3( ψψ                                                

 

2.  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

      α)  =− ψχ 55          

                                               

      β)  =+− 2092 χχ     

                                              

 

 3.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο κύβου με ακμή 5cm.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



2 

 

4.  Δίνονται  τα σημεία  Α(3,6) και  Β(–3, –2). Να βρείτε: 

      α) το μήκος του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ. 

      β) τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ΑΒ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5.  Να λύσετε το σύστημα:    
1332

54
=−
=+

ψχ
ψχ

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 6.  Να κάνετε τις πράξεις:    =
−
−

⋅
+−
−−

82
3

96
6

22

2

χ
χ

χχ
χχ         
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7.  Δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής  2αχψ = .       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

α)  Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας. 

β)  Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής. 

γ)  Να βρείτε δυο συμμετρικά σημεία της παραβολής. 

δ)  Να βρείτε την τιμή του α. 

ε)  Να βρείτε το πεδίο τιμών της παραβολής. 

 

 8.  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( 090ˆ =Α ), ΑΒ=8cm  και ΒΓ=17cm.  Nα υπολογίσετε τους 

      τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Γ (ημΓ,συνΓ,εφΓ).  
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 9.  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ=ΑΓ). Αν Μ είναι το μέσο της ΑΒ και Λ το μέσο της ΑΓ, 

      να δείξετε ότι :     α) ΒΛ=ΓΜ 

                                  β) Τα Μ και Λ απέχουν ίση απόσταση από την πλευρα ΒΓ.         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10.   

Να γράψετε ΟΡΘΟ ή ΛΑΘΟΣ δίπλα από κάθε πρόταση. 

Α) Το παραλληλόγραμμο με μια ορθή γωνία είναι ορθογώνιο.  

Β) Το τετράπλευρο που έχει τις δύο απέναντι πλευρές του παράλληλες είναι 

παραλληλόγραμμο. 

 

Γ) Το τετράπλευρο που έχει δύο διαδοχικές πλευρές ίσες και ίσες διαγώνιους 

είναι τετράγωνο. 

 

Δ) Το παραλληλόγραμμο με κάθετες διαγώνιους είναι ρόμβος.  

Ε) Το τετράπλευρο που οι διαγώνιοι του διχοτομούνται, είναι ίσες και τέμνονται  

κάθετα είναι τετράγωνο. 

 

 



5 

 

ΜΕΡΟΣ  Β΄:    
Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄. 
Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  10  μονάδες. 
1. Να λύσετε την εξίσωση: 

    
22

4
4

10
2 +

=
−

−
−
+

χ
χ

χχ
χ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Ένα εργοστάσιο αγόρασε 100 ράβδους από κερί. Οι ράβδοι έχουν σχήμα ορθογώνιου 

    παραλληλεπιπέδου με διαστάσεις   α=15,7cm,  β=10cm  και  γ=6cm. Από τις ράβδους θα 

    κατασκευαστούν  κεριά σε σχήμα κυλίνδρου. Αν κάθε κερί θα έχει διάμετρο βάσης 

    1cm  και ύψος 12cm, να υπολογίσετε πόσα κεριά θα κατασκευαστούν.           (π=3,14) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



6 

 

3. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές  Α(–3,2), Β(–2,6) και Γ(5,0).  

    α) Να βρείτε τις κλίσεις των πλευρών του τριγώνου. 

    β) Να δείξετε ότι το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 

    γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το Γ και είναι παράλληλη με την ΑΒ. 

    δ) Να βρείτε την τιμή του κ, ώστε η ευθεία ψ=(2κ –3)χ+κ+3 να περνά από το σημείο Β. 

    ε) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
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4.  Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ = ΑΓ) και ΒΔ = ΕΓ. Τα EH και ΔΖ 

     είναι οι αποστάσεις  των σημείων Ε και Δ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

 (α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΗΕ και ΔΖΓ είναι ίσα.                                             (μον.4)       

 (β) Αν Κ είναι το σημείο τομής των EH και ΔΖ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΔΚΕ είναι 

          ισοσκελές.                                                                                                           (μον.2) 

              γ) Να δείξετε ότι η ΑΚ είναι διχοτόμος της γωνίας Α.                                              (μον.4)       
 

 
 
. 
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5. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ρόμβος με ΒΓ⊥ΑΕ  και 030ˆ =ΕΑΒ . Να φέρετε τη  

    διάμεσο ΕΜ του τριγώνου ΑΕΒ και από το Μ να φέρετε παράλληλη προς την ΒΓ, η οποία να   

    τέμνει τη ΔΓ στο Ν. 

    α) Να αποδείξετε ότι το ΕΜΝΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

    β) Αν Κ είναι το μέσο της ΜΒ, να φέρετε το ΕΚ και να το προεκτείνετε κατά τμήμα ΚΖ=ΚΕ. 

        Να δείξετε ότι το ΖΜΕΒ είναι ρόμβος. 

 

           

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                       Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

                                                                                                     ……………………… 

              Κωστέας  Κυριάκος 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΑΓΙΟΥ ΔΟΜΕΤΙΟΥ            ΣΧΟΛ. ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ  2016 

 

ΜΑΘΗΜΑ:   Μαθηματικά 
ΤΑΞΗ:     Γ΄  
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   16 / 06 / 2016 
ΧΡΟΝΟΣ:   2 Ώρες    
       
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………    Τμήμα: ……..    Αριθ.: ……… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Επιτρέπεται η χρήση  υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).                   
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
  

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ENTΕΚΑ (11) ΣΕΛΙΔΕΣ 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄ Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα με τη βοήθεια των ταυτοτήτων: 
 
1) ( )23x + =  2) ( ) ( )5 5aα − ⋅ + =  

 
 

 

 

2. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας  ενός κύβου που έχει ακμή ίση με 4 cm. 

 

 

 

 

 

3. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 

1) 29 16x − =  2) 2 8 15x x− + =  
 

4. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της 

παραβολής 2y ax=  

1)  Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της . 

 

    Βαθμός: ……………………. 

    Ολογρ.: …………………….. 

    Υπογραφή: ………………… 
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2) Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 

 

 

3) Να βρείτε την τιμή του α. 

   

 

 

 

 

5. Να λύσετε την εξίσωση: 23 10 3 0x x− + =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6.   Να λύσετε το σύστημα: 
5 3 11
3 5 7

x y
x y
+ =
− = −
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7.  Να υπολογίσετε κατά προσέγγιση δεκάτου , τους άγνωστους χ και y στο πιο κάτω 

τρίγωνο. 

                                                                                                           

Δίνονται : 

 ημ  55ο =0,8192 

                                                                                                                                   

συν 55ο =0,5736   

                                                                                                                                      

εφ 55ο =1,4282 

                                                                                                                                                                                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ.  Οι διάμεσοι του 

ΒΔ και ΓΕ τέμνονται στο  Κ.  

Να αποδείξετε ότι: 

1) ΒΔ=ΓΕ 
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2) το τρίγωνο ΒΚΓ είναι  ισοσκελές. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

1)   
2

𝜒2+3𝑥
− 4

𝜒2−9
− 1

3−𝜒
=   
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2)  :
4

2 3 4 3

1 1 1 1 1 x
x x x x x

− + + + =  − 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.  Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ.  Προεκτείνουμε τις  πλευρές ΑΔ , ΓΒ  κατά  

       τμήματα   
2
Α∆

∆Ε =  και  
2
ΒΓ

ΒΖ =  , αντίστοιχα.  
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       Να αποδείξετε ότι: 

1) τα τρίγωνα ΑΒΖ και ΔΕΓ είναι ίσα 

2) το τετράπλευρο ΑΖΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.  

 

 

 

 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄ Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. α) Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα:  
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             (𝑥 − 2)3 − 𝑥(𝑥 − 5)2 + 𝑥 + 17 = (2𝑥 − 3)2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 

i. 𝛼3 + 27 − 3𝛼2 − 9𝛼 = ii. 𝑥𝑦 + 5𝑦 − 𝑥2 − 2𝑥 + 15 = 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Δίνονται τα πολυώνυμα : 

𝐴 = 𝑥3 + 4𝑥2 + 4𝑥 

𝐵 = 𝑥2 − 4 
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𝛤 = 𝑥2 − 2𝑥 

 

1) Να αποδείξετε ότι :      𝐴 = 𝑥(𝑥 + 2)2 

 

2) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα B και Γ. 

 

3) Να λύσετε την εξίσωση :  

 

1 2 1
+ =

Α Β Γ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      

 

 

3. Δίνεται τρίγωνο ΚΛΝ με κορυφές Κ(4,4) ,  Λ(2,1)  και  Ν(5,-1).   
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1)  Nα δείξετε ότι το τρίγωνο ΚΛΝ είναι ορθογώνιο. 

2) Nα δείξετε ότι το τρίγωνο ΚΛΝ είναι ισοσκελές.  

3) Να βρείτε  τις συντεταγμένες του μέσου Μ της 

πλευράς ΚΝ. 

4) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΛΜ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Στο διπλανό σχήμα φαίνεται μια μεταλλική κατασκευή 

αποθήκευσης σιτηρών, που αποτελείται από  ένα κύλινδρο και 
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ένα κώνο. Τα  δύο αυτά  στερεά  έχουν την ίδια ακτίνα. Το  εμβαδόν της κυρτής  επιφάνειας 

του  κώνου είναι ίσο με 60π m2  και  η γενέτειρα του είναι ίση με 10 m. Το ύψος του 

κυλίνδρου είναι ίσο με 2 m. 

1) Να υπολογίσετε τον όγκο της διπλανής μεταλλικής κατασκευής. 

2)  Πόσα λίτρα μπογιάς θα χρειαστούμε για να βάψουμε την διπλανή κατασκευή αν με 

κάθε λίτρο  μπογιάς μπορούμε να βάψουμε 6,28 m2; 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α� = 900)  με  Β� = 300 .  Από το 

μέσο Ε της ΒΓ φέρνουμε ευθεία παράλληλη προς την ΑΓ που 

τέμνει την πλευρά ΑΒ στο Δ. Προεκτείνουμε την ευθεία ΕΔ κατά 

τμήμα ΔΖ=ΕΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 
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1) το Δ είναι το μέσο της ΑΒ 

2) το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές 

3)  το ΑΓΕΖ είναι ρόμβος. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 

                      Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 

 

 

                  Καραγιώργης Ευαγόρας  
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΦΥΛΑΞΕΩΣ ΛΕΜΕΣΟΥ                                      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 - 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15/6/2016 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 

ΩΡΑ: 8:00 – 10:00 π.μ. 
 
Ονοματεπώνυμο: .…………………………….……………….    Τμήμα: .……….. Αριθμός: ………….                  

 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ : 1.Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                   2.Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
                   3.Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
   

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΕΚΑ (10) ΣΕΛΙΔΕΣ. 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄   Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

    α) (𝑥 + 2)2 = 
 

    β) (𝑎 − 5)(𝑎 + 5) = 
 

2. Ένα ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει διαστάσεις 𝛼 = 3 𝑐𝑚, 𝛽 = 4 𝑐𝑚 και 𝛾 = 8 𝑐𝑚.  

    Να υπολογίσετε: 

    α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και             

    β) τον όγκο του ορθογώνιου παραλληλεπίπεδου.                                        

 
 
 
 

 

Βαθμός : ……………………… 

Ολογράφως: ………………… 

Υπογραφή: ………………...… 
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3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

    α) 7𝛼 − 7𝛽 =                             (μον. 1,5) 
 

    β) 9𝑥2 − 4 =          (μον. 1,5) 
 

    γ) 𝑥2 − 6𝑥 + 8 =                     (μον. 2) 

 
 

4. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 (�̂� = 90𝜊) με 𝜂𝜇𝛤 = 3
5
.  

    Να βρείτε τους πιο κάτω τριγωνομετρικούς αριθμούς: 

 

    α)  𝜂𝜇𝛣 = 

  

    β)  𝜀𝜑𝛤 = 

 

    γ)  𝜎𝜐𝜈𝛣 = 

 

 

5. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (−2, 5) και είναι κάθετη                   
    στην ευθεία 𝑦 = 2𝑥 + 3.   
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6. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤. Φέρουμε τη διχοτόμο 𝛢𝛨. Τα 𝛥,𝛦 είναι σημεία των πλευρών 

    𝛢𝛣, 𝛢𝛤 αντίστοιχα, έτσι ώστε 𝛢𝛥 = 𝛢𝛦. Να δείξετε ότι 𝛥𝛨 = 𝛦𝛨. 
 
 
 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
7. Στο διπλανό σχήμα δίνεται γραφική 
    παράσταση παραβολής. 
    Να βρείτε: 
    α) το πεδίο ορισμού (Π.Ο.)  
 
    β) το πεδίο  τιμών (Π.Τ.) 
 
    γ) τις συντεταγμένες της κορυφής 
 
    δ) τον άξονα συμμετρίας 
 
    ε) την εξίσωση της παραβολής. 
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8. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  𝛢𝛣𝛤 (�̂� = 90𝜊), 𝛣� = 30𝜊  και 

    𝛢𝛤 = (2𝑥 + 2) 𝑐𝑚. Αν 𝛭 και 𝛮 τα μέσα των πλευρών 𝛢𝛣 και 𝛣𝛤 αντίστοιχα και 

    𝛭𝛮 = (2𝑥 − 1) 𝑐𝑚, να βρείτε το μήκος της 𝛣𝛤. 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

9. Μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει εμβαδόν βάσης 144 𝑐𝑚2 και παράπλευρο ύψος 10 𝑐𝑚.   
    Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο της πυραμίδας. 
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10. α) Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα: 
           𝑥(2𝑥 − 1)2 − (𝑥 − 3)(3 + 𝑥) − (𝑥 + 1)3 = 𝑥2(3𝑥 − 8) − 2(𝑥 − 4)  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
      β) Να απλοποιήσετε την παράσταση: 

       
𝑥2−9

𝑥2−3𝑥−10 
3𝑥2+9𝑥
𝑥2−5𝑥

=  
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ΜΕΡΟΣ Β΄   Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.  
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

 
1. Να λύσετε τις εξισώσεις :          

    α) 3𝑥2 − 7𝑥 + 2 = 0                                                (μον.4) 
 
 

 

  

 

 

    β) 
3

𝑥2−2𝑥
+ 𝑥+4

4−𝑥2
= 1

𝑥2+2𝑥
         (μον. 6) 
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2. α) Να βρείτε την τιμή του 𝛼, ώστε το σύστημα εξισώσεων να μην έχει λύση:                       (μον. 3) 

 
𝑦 = (2𝛼 + 3)𝑥 + 6

7𝑥 − 𝑦 = 5
 

 
         
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

     β) Σε ένα εκπαιδευτικό τηλεπαιχνίδι μια ομάδα μαθητών απάντησε σε 20 ερωτήσεις  

    και πήρε €80. Αν για κάθε σωστή απάντηση κέρδιζε €7 και για κάθε λανθασμένη  

    απάντηση έχανε €5, να βρείτε πόσες ερωτήσεις απάντησε σωστά  και πόσες  
    λανθασμένα .          (μον. 7) 
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3. Στο διπλανό σχήμα δίνεται τετράπλευρο 𝛢𝛣𝛤𝛥.                                                          

    α) Να βρείτε το μήκος της πλευράς ΒΓ.             (μον. 2)                                                                                                  

    β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο είναι  

        ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.                     (μον. 4) 

    γ) Να βρείτε το σημείο τομής των διαγωνίων του.         

                                                                              (μον. 2) 

   δ) Να βρείτε την εξίσωση της διαγωνίου 𝛣𝛥.    (μον. 2) 
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4. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο 𝛢𝛣𝛤𝛥 και 𝛦 μέσο της 𝛢𝛥. Προεκτείνουμε την 𝛢𝛥 
    κατά τμήμα 𝛥𝛧 =  𝛦𝛥.  
    α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο 𝛦𝛤𝛧 είναι ισοσκελές.                                                              (μον. 4) 

    β) Να δείξετε ότι το 𝛦𝛣𝛤𝛧 είναι παραλληλόγραμμο.                                                           (μον. 4) 

    γ) Αν προεκτείνουμε την 𝛤𝛥 κατά τμήμα 𝛥𝛨 =  𝛤𝛥, να δείξετε ότι 𝛦𝛤𝛧𝛨 είναι ρόμβος.   (μον. 2) 
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5. Στο πιο κάτω σχήμα φαίνεται ένας κύλινδρος από τον οποίο έχει αφαιρεθεί ένας κώνος.  

    Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι 180𝜋 𝑐𝑚2. H ακτίνα της βάσης του    

    κυλίνδρου και του κώνου είναι 5 𝑐𝑚. Αν το ύψος του κώνου είναι τα  2
3
  του ύψους του κυλίνδρου,   

    να βρείτε: 

 
    α) τον όγκο  και 
 
    β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού. 
 
 

 

 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
                                                                                                                 Η Διευθύντρια 
 
 
 
                                                                                                     Αφροδίτη Δημητρίου Μαληκκίδου 



 

1 
 

 
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΙΩΑΝΝΗ                                                                                                                    ΣΧΟΛ. ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
        Κ.ΠΟΛΕΜΙΔΙΑ                          ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά   

ΤΑΞΗ: Γ΄                                                                                                                 Βαθμός:……………………………….……………….…… 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  13/ 6 / 2016                                                                  Ολογράφως :…………………………………………………… 

ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες                                                                                            Υπογραφή : ……………………………………………………. 

 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………………….……………………………………………    Τμήμα: …..…..     Αριθ.: ……… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                  β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
                  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΠΤΑ(7) ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄  
Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
  
ΘΕΜΑ 1: Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 

 
(α)      (χ – 3)2  =                                       

 
(β)      (κ + 5)(κ – 5) = 
 

ΘΕΜΑ 2: Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 

(α)       3α  + 3β =       
 
(β)       36χ2 – 1 =     
 

ΘΕΜΑ 3: Να λύσετε την εξίσωση:   5χ2 – χ – 4 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ 4: Στο πιο κάτω σχήμα η ΟΖ είναι διχοτόμος της γωνίας xΟy και το Κ είναι τυχαίο σημείο της διχοτόμου.  
                 Αν ΟΑ = ΟΒ, να αποδείξετε ότι ΚΑ = ΚΒ.       Να δικαιολογήσετε  την  απάντησή σας 
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ΘΕΜΑ 5: Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 
Δ

ΑΒΓ (Α = 90°)ˆ  με ημΒ = 
3
5

 . Να βρείτε τους πιο κάτω 

                 τριγωνομετρικούς αριθμούς: (α)   συν Β      και     (β)   εφΒ 
 

 

 

 

 ΘΕΜΑ 6: Να λύσετε το σύστημα   
−

 −

2χ ψ = 5

χ + 3ψ = 1  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 7: Στο πιο κάτω σχήμα, το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο ( Α̂ =90Ο , ΑΒ = ΑΓ ).  Αν Δ, Ε, Ζ είναι τα 
                 μέσα των πλευρών ΑΒ, ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΕΖ είναι τετράγωνο. 
  

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
ΘΕΜΑ 8: Σε κανονική τετραγωνική πυραμίδα η ακμή της βάσης της είναι 10cm και το παράπλευρο ύψος της  
                  είναι 13cm. Να βρείτε  το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο της πυραμίδας. 
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ΘΕΜΑ 9: Δίνεται η παραβολή με εξίσωση ψ = (2κ – 6)χ2 , χ∈ : 
           (α) Να βρείτε την τιμή του κ, ώστε η παραβολή να περνά από το σημείο Α(3,9). 
           (β) Να βρείτε τις τιμές του κ, ώστε η παραβολή να παρουσιάζει  μέγιστο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 10: Στο διπλανό σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ.   Να φέρετε τη διάμεσο ΑΜ 
                   και να την προεκτείνετε κατά τμήμα ΜΔ = ΑΜ.  
                   Να αποδείξετε ότι: 
             (α) τα τρίγωνα ΑΒΜ και ΜΓΔ είναι ίσα.  
             (β) οι αποστάσεις του Α και του Δ από την ΒΓ είναι ίσες. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄ 
Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

ΘΕΜΑ 1. Να λύσετε την εξίσωση:  
− −

− − −2

7 + 7χ 2χ 3 1 3χ
+ =

χ χ 12 4 χ χ + 3  
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ΘΕΜΑ 2:   (α) Να αποδείξετε την ταυτότητα:        (2χ − 3)2+ (3−2χ)(2χ+3) + (1−2x)3 = 6χ(−3+2χ) − 8χ3 + 19  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

            (β) Να αποδείξετε ότι

−
−

−

+
= −

−

κ λ κ + λ
κ + λ λ κ 2λ

1 1
κ + λ λ κ
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ΘΕΜΑ 3: Δίνονται τα σημεία Α(−2,0), Β(4,6), Γ(8,2) και Δ(2,−  4).  
           (α) Να βρείτε τις κλίσεις λΑΒ και λΓΔ των ευθειών ΑΒ και ΓΔ  αντίστοιχα.  
           (β) Να υπολογίσετε το μήκος των ΑΒ και ΓΔ. 
           (γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο  ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο. 
           (δ) Να βρείτε τις συντεταγμένες του Μ , σημείου τομής των διαγωνίων. 
           (ε) Να βρείτε  την εξίσωση της ευθείας ΑΜ. 
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ΘΕΜΑ 4: Η διπλανή κατασκευή έχει για οροφή ημισφαίριο ακτίνας 3m και στο     
                 κάτω μέρος του κυλίνδρου έχει προσκολληθεί  κώνος  ύψους 4m. 

   (α) Να βρείτε τον όγκο της κατασκευής. 
   (β) Η κατασκευή θα βαφτεί σε όλη της την επιφάνεια με ειδική μεταλλική  
         μπογιά. Αν το βάψιμο κάθε τετραγωνικού μέτρου θα στοιχίσει €3, να  
         βρείτε το συνολικό κόστος. (π ≅ 3,14) 
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ΘΕΜΑ 5: (α) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Αν ΑΚ και ΑΛ είναι κάθετες στην εξωτερική καI εσωτερική διχοτόμο της  
                       γωνίας Β αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  
                      (i) το ΑΚΒΛ είναι ορθογώνιο. 
                     (ii) η ευθεία ΚΛ περνά από το μέσο της ΑΓ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                 β) Στο διπλανό σχήμα δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ  
                     (ΑΒ = ΓΔ,   ΑΔ//ΒΓ) με ΑΔ = 5cm, ΒΓ = 3cm  και ˆ ΟΑ = 60 .  
                     Να βρείτε την περίμετρο του.                          
                      Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

 
 
 
 

ΓΙΑΝΝΗΣ ΣΤΑΥΡΟΥ 
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ΘΕΜΑ 5: (α) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Αν ΑΚ και ΑΛ είναι κάθετες στην εξωτερική καI εσωτερική διχοτόμο της  
                       γωνίας Β αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  
                      (i) το ΑΚΒΛ είναι ορθογώνιο. 
                     (ii) η ευθεία ΚΛ περνά από το μέσο της ΑΓ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                 β) Στο διπλανό σχήμα δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ  
                     (ΑΒ = ΓΔ,   ΑΔ//ΒΓ) με ΑΔ = 5cm, ΒΓ = 3cm  και ˆ ΟΑ = 60 .  
                     Να βρείτε την περίμετρο του.                          
                      Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
    ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                                                                               

ΖΑΡΚΟΥΧΗ ΠΟΠΗ              ………………………………………                                                    

ΚΑΠΟΥΛΕΑΣ ΝΙΚΟΣ           ………………………………………                                                       

ΚΟΥΡΡΗΣ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΣ ………………………………………. 

 

Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
 
 
 

ΓΙΑΝΝΗΣ ΣΤΑΥΡΟΥ  
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 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΛΑΝΤΖΙΑΣ                                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 - 2016                                                                                                                          
                                   
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ:  Γ΄   Γυμνασίου                               

  
 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: Παρασκευή,  10 Ιουνίου 2016              ΒΑΘΜΟΣ:…………………………………. 
 
 ΧΡΟΝΟΣ: 2 ώρες                                        ………………………………………………                                                             
                       ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ                                                                      
 
 
 ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………. ΤΜΗΜΑ: …… ΑΡΙΘΜΟΣ: …… 

 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                                  β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. 
                                  γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                                  δ) Μόνο τα σχήματα μπορούν να γίνουν με τη χρήση μολυβιού. 

 
 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄ : Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄.  
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες.  
 
1.  Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα εξισώσεων.       

     
2 5
3 5
χ ψ
χ ψ
+ =
− =

 

               

                                                                                              

2.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

    
( )( )

( )2

) 4 4

) 10

α α α

β β

− + =

+ =

 

3.  Να βρείτε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας σφαίρας με ακτίνα 3cm.  
     (Συναρτήσει του π.) 
 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από  εννέα (9) σελίδες. 
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4.  Στο διπλανό σχήμα, το Μ είναι το μέσο της ΒΓ και ΑΓ//ΒΔ.  
     Να δείξετε ότι  ΑΜ=ΜΔ. 
      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5.  Ο Κριστόφ θέλει να κάνει πρόταση γάμου στην Πριγκίπισσα Άννα. Για να ανέβει στο 

παράθυρο της χρησιμοποιεί μια σκάλα (ΒΓ).           
      Αν η γωνία που σχηματίζει η σκάλα με το έδαφος είναι 70° και το μήκος της απόστασης της 

βάσης του Πύργου, από το σημείο που βρίσκεται ο Κριστόφ είναι 1m (ΑΒ=1m) να 
υπολογίσετε:  
α) το μήκος της σκάλας (ΒΓ) που πρέπει να ανέβει ο Κριστόφ και  
β) πόσο απέχει το παράθυρο της Πριγκίπισσας Άννας από το έδαφος (ΑΓ). 
    (Οι απαντήσεις σας να δοθούν με προσέγγιση δύο δεκαδικών ψηφίων.) 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

http://www.google.com.cy/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=0ahUKEwiT-7WEtNvMAhXLbRQKHe-JBM4QjRwIBw&url=http://princesslpslover06.deviantart.com/gallery/&bvm=bv.122129774,d.d24&psig=AFQjCNEzQATzN--hq4ORV6EnJb9Cyk5Pzg&ust=1463378535608157
http://www.google.com.cy/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=0ahUKEwiJj8DruNvMAhVHOxQKHS_vAyIQjRwIBw&url=http://www.graphicsfactory.com/search/rings-p1.html&bvm=bv.122129774,d.d24&psig=AFQjCNEcw4Pxzp-Ucgd9MYj4Pkl57_X2gA&ust=1463379728253730
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6.  Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τις πιο κάτω παραστάσεις:     
      

     

2

3

2

) 5 5

) 7 6

) 1000

) 9 3 6 2

α χψ χ

β χ χ

γ χ

δ αχ αχ χψ ψ

+ =

+ + =

+ =

+ − − =

 

 
 
  
 
7.  Να απλοποιήσετε πλήρως την πιο κάτω παράσταση:                                                                                        
 

     
( ) ( )3 2 2

2 2

2 1 4
2 1 3 2

χ χ χ χ
χ χ χ χ

+ ⋅ − −
÷ =

− + − +
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
8.  Να λύσετε την εξίσωση: 

     2

7 2 3
12 4 3

χ χ
χ χ χ χ

−
− =

− − − +
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9.  Δίνεται η παραβολή του διπλανού σχήματος.  
     Να βρείτε: 
     α) Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας.                    
     β) Την εξίσωση της παραβολής.                                                                                            
     γ) Τα σημεία της παραβολής με τεταγμένη  –18.                                                                                              
     δ) Τις τιμές του κ, ώστε το σημείο ( ),Γ κ κ  
         να ανήκει στην παραβολή. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. O Άλκης προσπαθεί να υπολογίσει τις συντεταγμένες ενός σημείου Α που έχει σκεφτεί ο 

πατέρας του. Για να τον βοηθήσει ο πατέρας του, του δίνει τις πιο κάτω πληροφορίες: 
Το διπλάσιο της τετμημένης και το τριπλάσιο της τεταγμένης του σημείου έχουν άθροισμα 14.  
Το τριπλάσιο της τετμημένης αυξημένο κατά 5 είναι ίσο με το διπλάσιο της τεταγμένης του 
σημείου. 
α) Να βοηθήσετε τον Άλκη να βρει τις συντεταγμένες του σημείου που έχει σκεφτεί ο πατέρας 

του με τη βοήθεια συστήματος δύο εξισώσεων με δύο αγνώστους. 
β) Αν το σημείο που έχει σκεφτεί ο πατέρας του Άλκη είναι το Α(1,4) και Ο η αρχή των     
    αξόνων  να βρείτε: 
    i) το μήκος του ευθύγραμμου τμήματος ΑΟ και 
    ii) τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθύγραμμου τμήματος ΑΟ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ : Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
                    

1.  α) Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ,  90
∧

°Α =  και  30
∧

°Β = , να δείξετε ότι η πλευρά ΑΓ     

          που βρίσκεται απέναντι από τη γωνία των 30°  ισούται με το μισό της υποτείνουσας.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     β) Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρουμε το ύψος ΑΚ. Αν Ε και Ζ είναι τα μέσα των   

         πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα, να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΕΚΖ  είναι ρόμβος.       
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2.  α) Να αναγνωρίσετε τα πιο κάτω τετράπλευρα, δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Αν ( )24 3 cmχΑΒ = + ,  ( )23 1 cmχΒΓ = − , ( )18 11χΗΖ= + cm  και ( )( )5 1 5 1 cmχ χΕΖ= − +  να 
αποδείξετε ότι τα πιο πάνω σχήματα έχουν ίση περίμετρο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
γ) Η περίμετρος του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ είναι ( )2( ) 50 36 20 cmχ χ χΠ = + + . Να βρείτε το χ,     
    έτσι ώστε η περίμετρος να είναι ίση με 106cm. 
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3.  Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις πλευρές ΑΓ και ΒΓ παίρνουμε τμήματα ΓΔ και ΓΕ αντίστοιχα,  

     έτσι ώστε ΓΔ = ΓΕ. Αν Ζ είναι τυχόν σημείο της διχοτόμου ΓΗ να δείξετε ότι: 

     α) το τρίγωνο ΖΔΕ είναι ισοσκελές και 

     β) οι αποστάσεις του σημείου Ζ από τις πλευρές ΑΓ και ΒΓ είναι ίσες. 
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4.  Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές τα σημεία Α(1,2), Β(2,1) και Γ(3,–2).  

α) Να αποδείξετε ότι η κλίση της ΒΓ είναι ίση με –3. 

β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΒΓ. 

γ) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΑΔ. 

δ) Να βρείτε τις τιμές του 𝜅 για τις οποίες η ευθεία 𝜅𝜒 + (𝜅2 − 4)𝜓 = 2 είναι παράλληλη με   
    την ΑΔ. 
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5.  Ο Πέτρος αγόρασε για τη γιορτή της μητέρας του ένα πέτρινο δοχείο, το οποίο είναι σε σχήμα   
     τετραγωνικού πρίσματος που έχει μέσα γυάλινο βάζο σε σχήμα κώνου. Το εμβαδόν   
     της βάσης του τετραγωνικού πρίσματος είναι 2144cm  και το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας   
     του κώνου είναι 260 cmπ . Αν το ύψος του κώνου είναι ίσο με το ύψος του πρίσματος, 
     να υπολογίσετε τον όγκο της πέτρας (του σκιασμένου στερεού). 
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Οι Εισηγητές:                                                                                     Η Διευθύντρια                                                                                         
Στυλιανοπούλου Πολυξένη (Β.Δ.) 
Χαραλαμπίδου Εύη 
Χατζηαντώνη Ανθή 
Πανάου Γιώργος                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  
                                                                                                      
 
                                                                                                          Δρ Γεωργίου Μαρία 



   
 

Σελίδα 1 από 9 
 

 

 

 

 

 

 

 
 
  
 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 
1.Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
2.Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι). 
3.Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τα 10 θέματα του Μέρους Α΄. 
                   Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες (5/100). 
 
 
ΘΕΜΑ 1: 
Να βρείτε τα αναπτύγματα:                                                                                                       

(α) 2(κ + 3 ) =  
 
(β) ( )( )χ – 5 χ + 5 =  

 
ΘΕΜΑ 2: 
Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )ˆ oΑ = 90 δίνεται ημφ 5=

13
.    

Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς  συνφ  και  εφω.  
 

 

 

 

 

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΝΕΟΦΥΤΟΥ Κ. ΠΟΛΕΜΙΔΙΩΝ                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 06/06/2016 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………… ΤΜΗΜΑ: ………….    ΑΡ. …….  

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 9 ΣΕΛΙΔΕΣ 

Βαθμός: …………………………… 

Ολογράφως: ……………………… 

Υπογραφή: ….…………………….. 

 



   
 

Σελίδα 2 από 9 
 

ΘΕΜΑ 3: 
Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 
(α) 28χ + 4χψ =  

(β) 2 2χ – ψ – 3χ + 3ψ =  

 

ΘΕΜΑ 4: 
Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας ενός κύβου είναι 54 m2. Να υπολογίσετε την ακμή και  
τον όγκο του κύβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 5: 
Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα εξισώσεων:   
α – 3β = 9
3α + 2β = 5

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ6: 
Να λύσετε την εξίσωση: 22χ – 5χ + 3 = 0  

 

 

 
 
 
 
 
 



   
 

Σελίδα 3 από 9 
 

ΘΕΜΑ 7: 
Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση  
της παραβολής με εξίσωση 2y = 3χ . 
 
(α) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της.  

 ……………………………………………………… 

(β) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της.   

…………………………………………………… 

(γ) Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 

…………………………………………………… 

(δ) Να γράψετε δύο συμμετρικά σημεία της  
παραβολής ως προς τον άξονα συμμετρίας της.  

………………………………………………..… 

(ε) Να βρείτε την τεταγμένη του σημείου της  
παραβολής που έχει τετμημένη2. 

………………………………………………..… 

 
 
 
ΘΕΜΑ 8: 
Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο  ΕΖΗΘ. Τα σημεία Α,Β,Γ και Δ είναι τα μέσα των 
πλευρών ΕΘ, ΕΖ, ΖΗ και ΗΘ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.   
(Σχήμα – Δεδομένα – Ζητούμενα) (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



   
 

Σελίδα 4 από 9 
 

ΘΕΜΑ 9: 

 

 
   Δεδομένα    Ζητούμενα 

Δ
Α Β Γ  ισοσκελές  
ΑΒ = ΑΓ  
ΑΔ  διάμεσος  
 

Δ
Α Β Μ =

Δ
Α Γ Μ  

Δ
Β Μ Γ ισοσκελές. 
 

(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 10: 

Να αποδείξετε την ισότητα 
( ) ( )

( )
 
 

32 2

22

χ + y – χ – y 16y=
χ–2χ y

, όπου χ ≠ 0 και y ≠ 0. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



   
 

Σελίδα 5 από 9 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄. 
  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες (10/100). 
 
ΘΕΜΑ 1: 

Να απoδείξετε την ισότητα:
 
 
 

2

2 2 3 2

1 1 8 χ – 1+ –  : = 1
χ + 4 χ – 4χ 16 – χ χ – 5χ + 4χ

. 

              (όπου χ ≠ 0, χ ≠ 1,χ ≠  ̶ 1, χ ≠ 4 και χ ≠  ̶ 4) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



   
 

Σελίδα 6 από 9 
 

ΘΕΜΑ 2: 

(α) Να απλοποιήσετε την παράσταση: 

2

2αα –
α + 2Α = 41 +
α – 4

, όπου α ≠ 0, α ≠ 2 και α ≠   ̶2. 

                                                                                                                                                (μον. 4/100) 
 

(β) Αν Α = α – 2  και α – 1Β =
α

, όπου  α ≠ 0, να λύσετε την εξίσωση :  
2

1 1 1+ =
Α Β α – 3α + 2

. 

                                                                                                                                                (μον. 6/100) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 



   
 

Σελίδα 7 από 9 
 

ΘΕΜΑ 3: 
Στο διπλανό σχήμα, η περίμετρος της βάσης του κυλίνδρου είναι 12πcm 
και το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι 60π cm2. 
Nα υπολογίσετε: 
(α) Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου.       
(β) Τον όγκο της σκιασμένης περιοχής του στερεού.  
(Οι απαντήσεις σας να δοθούν συναρτήσει του π.) 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



   
 

Σελίδα 8 από 9 
 

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6 7

-7

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

x

y

ΘΕΜΑ 4: 
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α (–3,2) ,  Β (1,4) , Γ (–5,6). 
(α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές.                               (μον. 6/100) 
(β) Να βρείτε την κλίση του ύψους ΑΔ.                                                                             (μον. 2/100) 
(γ) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΑΔ.                                                                         (μον. 2/100) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



   
 

Σελίδα 9 από 9 
 

ΘΕΜΑ 5: 
Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, ˆ oΑ = 90 και ˆ oΓ = 30 . Τα σημεία Δ, Ε  είναι τα μέσα των 
πλευρών ΒΓ και ΒΔ αντίστοιχα. Να προεκτείνετε την πλευρά ΑΕ κατά τμήμα ΑΕ=ΕΖ. 
Να δείξετε ότι: 

(α) 
Δ

Α Β Δείναι ισόπλευρο τρίγωνο  
(β) ΑΒΖΔ είναι ρόμβος. 
(Σχήμα – Δεδομένα– Ζητούμενα) (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                             Η Διευθύντρια 
 
 
 
 
                                                                                                                             Ελένη Σταύρου 
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ΑΠΕΗΤΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΑΓΡΟΥ                                                 ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2015 – 16 
 

 ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ   IOYNIOY 2016 
 
 
 
ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΤΑΞΗ : Γ΄ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 14/6/2016 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ : Δύο (2) ώρες                                             ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες                
 
 
 
Ονοματεπώνυμο:………………………………………....................................................Τμήμα:………    
   
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   1. Να γράφετε  με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Tα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
                      2. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                      3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού  ή διορθωτικής ταινίας. 
                      4. Να απαντήσετε σε όλα τα μέρη. 
                      5. Να γράψετε τις απαντήσεις σας στο εξεταστικό δοκίμιο. 
                      6. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
Το μέρος αυτό αποτελείται από 10 ασκήσεις. Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις.                                             
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες (5/100). 
 
 
1) Να υπολογίσετε τα αναπτύγματα: 

       α) =− 2)3(χ    
 
 
       β)  =+⋅− )5()5( ψχψχ  
 
 
 
 
2) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 

 

      α)  =− 322 244 βααβ  

 

 

      β)  =+−− ψχαχψα 66  

 

 

 

ΒΑΘΜΟΣ: ………………………………….. 

 

Υπογραφή: ………………………………. 
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3) Σε μια τηλεοπτική εκπομπή υποψήφιοι τραγουδιστές  παρουσιάζονται για να επιδείξουν το ταλέντο   
τους στο τραγούδι. Υπάρχει μία κριτική επιτροπή, αλλά συνάμα το κοινό καλείται να ψηφίσει  ποιον 
τραγουδιστή θα  ήθελε να αποχωρήσει ή να παραμείνει ανάλογα στο παιχνίδι. Η ψηφοφορία είναι 
αντιπροσωπευτική για όλους τους Κύπριους πολίτες; Να αναφέρετε  δύο  λόγους για τους οποίους  
τα αποτελέσματα της ψηφοφορίας μπορεί να είναι  μεροληπτικά. 

 

 

 

 

 

4) Να λύσετε την  πιο κάτω εξίσωση  

   =−− 23 2 χχ 0            

 

 

  
  
 
 
 
 
 

5)  Ένα αναρριχητικό παιχνίδι  μήκους  6m   (ΒΓ=6m)  είναι  ακουμπισμένο  σε τοίχο ύψους 7,5 m     
(ΑΔ=7,5 m). Για λόγους ασφαλείας, η γωνία στο έδαφος πρέπει να είναι 65 .                                             
Να βρείτε:   
     α)  Την απόσταση ΑΒ όπου πρέπει να τοποθετηθεί η βάση του παιχνιδιού από τον τοίχο. 
     β)  Την απόσταση ΓΔ από το πάνω μέρος του παιχνιδιού έως το πάνω μέρος του τοίχου.   

                 (Η απάντηση να δοθεί  κατά προσέγγιση δύο δεκαδικών ψηφίων).                                                                                                                                                              
 Δ 
  
                                                                                                                                                     
 Γ 

                                                                      Γ 

 Α                           

 

 

 

                                                                                                                                                                              65                                                                   

                                                                                                                                                                      65°                                                                                                                                    

                                                                                                                                                      Β                       Α                                                                                                                                                                                                        

65ο 

https://www.gardenideas.gr/index.php?route=product/product&path=256_246_248&product_id=1314
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6) Να βρείτε την τιμή των χ  , ψ   και  ω  στα πιο κάτω σχήματα.  
       (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας).      
   α)  

A

B

Γ

Μ

300

ψ

ω  

 
Δεδομένα

90ˆ =Α  
 

30ˆ =Β  
 
 ΒΓ=12cm     
 M μέσο της  ΒΓ 
 

 

β) 
Α

Β Γ

Μ Νχ

3χ – 4  
 

 
   Δεδομένα 

 
Μ  μέσο της ΑΒ 
Ν  μέσο της ΑΓ 
ΜΝ = χ 
ΒΓ = 3χ – 4 

 

 
 
 
 
 
 

7) Δίνονται οι ευθείες    )()25(:1 µλχµλψε +++=    και   6
2

2:2 +





 +−

= χµλψε .  

       Να υπολογίσετε τις τιμές των παραμέτρων λ και μ, ώστε οι δύο ευθείες να συμπίπτουν.  
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

8) Ένα κουτί με σχήμα ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο και  με  διαστάσεις  18cm, 9cm και 6cm,                        
είναι γεμάτο με σοκολατάκια  σχήματος κύβου, με ακμή 3cm. Να βρείτε πόσα σοκολατάκια χωρούν 
στο κουτί. 
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9) Μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει  πλευρά βάσης 12 cm  και  ύψος 8 cm. 
       Να βρείτε :    α) Tο εμβαδόν της παράπλευρης  επιφάνειάς της. 

                      β) Tον όγκο της.    

 

 

      

 

 

    

 
 
 

 

10)  Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής  .0,2 ≠= ααχψ  

         Να βρείτε:  

  α) Το Πεδίο Ορισμού ( Π.Ο. ) της.  

     β) Το Πεδίο Τιμών ( Π.Τ. ) της. 

 γ) Την τιμή του α και να αναφέρεται επίσης κατά   
πόσο έχει  μέγιστο ή ελάχιστο. 

      δ) Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της και τις      
συντεταγμένες της κορυφής της. 

     ε) Αν  το σημείο Β(3, κ+1)   ανήκει  στην παραβολή,    
να  βρείτε την τιμή του κ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: 
Το μέρος αυτό αποτελείται από 5 ασκήσεις. Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις.                                                       
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες  (10/100). 
 

1) Δίνονται οι παραστάσεις:        Α= ,
2
51

−
−

−
χ
χ      με  χ ≠ 2     και      

          Β=
9

3
3

2
2

22

−
+

÷
−
+

χ
χχ

χ
χχ

    με   χ ≠ 2  ,  χ ≠ 3 ,   χ ≠ -3   

i.  Να αποδείξετε ότι:   
2

3
−

=Α
χ

                                                                                                  (μ.2)  

                                                             
ii.  Να αποδείξετε ότι:    Β=2χ+1                                                                                                      (μ.4) 

                                                                                                                                                

iii.  Να  λύσετε την εξίσωση:   
36

15
2 +

Β
=Α−

−+ χχχ
                                                                    (μ.4) 
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2) Ένα εργοστάσιο παρασκευής παραδοσιακών γλυκών,  πωλεί μια μπουκάλα γλυκό κεράσι  προς       
          €4  και μια μπουκάλα γλυκό καρυδάκι προς €3. Σήμερα πώλησε 10 μπουκάλες γλυκό καρυδάκι   
          λιγότερες από το διπλάσιο των μπουκαλιών  με γλυκό κεράσι  και είσπραξε €90.                                                
          Να βρείτε πόσες μπουκάλες γλυκού από το κάθε είδος πούλησε.  
 

 
 

 

 
 

 

 

 

 

    

3) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ =ΑΓ ) και Ε τυχόν σημείο της διαμέσου ΑΔ.                                       
          Αν Η, Ζ είναι  τα μέσα των   πλευρών  ΑΒ  και  ΑΓ  αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

    α) ΕΗ = ΕΖ                                                                                                                              ( μ. 4 ) 

    β) Oι αποστάσεις ΗΚ και ΖΛ από την πλευρά ΒΓ είναι ίσες.                                                ( μ. 3 ) 

    γ) Tο ΗΖΛΚ είναι ορθογώνιο.                                                                                                ( μ. 3 ) 
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4) Αν  )5,2(Α ,  )9,6(Β ,  )10,12(Γ  και )1,1( −∆  είναι κορυφές ισοσκελούς τραπεζίου, να βρείτε: 
                  α)   Τις εξισώσεις των βάσεων του ισοσκελούς τραπεζίου. 

                  β)   Το μήκος της διαμέσου του ισοσκελούς τραπεζίου. 

γ)   Την εξίσωση του ύψους ΑΕ του ισοσκελούς τραπεζίου.  
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5) Οι μαθητές ενός τμήματος της  Γ΄ τάξης του Απεητείου  Γυμνασίου Αγρού στα πλαίσια του       
          μαθήματος της  τεχνολογίας έφτιαξαν  δύο μεταλλικές κατασκευές, σε σχήμα κώνου και   
          κυλίνδρου. Ο κύλινδρος  και ο κώνος έχουν την ίδια ακτίνα  6cm. O όγκος του κυλίνδρου είναι          
         π180 cm2. Το  εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας  του κώνου είναι ίσο με το εμβαδόν της      
          κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου.   
           α)    Να βρείτε: 

                   i) Τον όγκο   του κώνου.                                                                                    

                  ii) Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κυλίνδρου.                                                                    

             β)   Πόσα θα πληρώσουμε αν βάψουμε  (εξωτερικά)  και τις δύο μεταλλικές κατασκευές  με το ίδιο                         
                   υλικό  πληρώνοντας €37  το τετραγωνικό μέτρο; 

                 ( 1 m2 αντιστοιχεί  με  10000 cm2  ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                              Ο Διευθυντής  
 
 
 
                                                                                                                      ..……………………......  
 
                                                                                                                      Παναγιώτης  Λαμπίτσης 
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                                                                                                                                                     Σελίδα 1 από 10 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1.  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής που φέρει σφραγίδα. 

2.  Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται και με μολύβι). 

3.  ΔΕΝ επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 (δέκα) δακτυλογραφημένες σελίδες 
-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις του ΜΕΡΟΥΣ Α΄. 

   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5)  μονάδες. 
 
1) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 
( )

( )( )

−

−

2

α

)  x 4 =

β

)  x 5 x+5 =

  

 

2) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο κύβου ακμής α

5 
. 

 
 
 
 
 
 
 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΣΤΥΛΙΑΝΟΥ          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 – 2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 
 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15 / 06 / 2016 

Ονοματεπώνυμο μαθητή/τριας:………………………………………..……………Τμήμα:……..  Αρ.:..…  

ΒΑΘΜΟΣ 

Αριθμητικώς:  …………………………. 

Ολογράφως:  …………………………. 

Υπογραφή Καθηγ.: …………………… 



                                                                                                                                                     Σελίδα 2 από 10 

3) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 

 

( ) ( )

−

− − − −

2

2

α
)  2x

ψ

+4x =                             

            β

)  4x 9=
γ

)  x +2x 15=                                      δ

)  3 x 2 2

 

 

4) Δίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο ( )ˆ oΑ Β Γ Α   και 12

ημ Γ

15
. Να υπολογίσετε τους  

 τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5) Να λύσετε το σύστημα:  
−

x+ ψ

=2
3x 2 ψ

=26

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 3 από 10 

6) Να λύσετε την εξίσωση:    −22x +7x 4=0  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής ≠2ψ = αx  ,  α 0 . 

Χρησιμοποιώντας το σχήμα, να βρείτε: 
 α)  Tο πρόσημο του α. 
 

 β)  Tην εξίσωση του άξονα συμμετρίας  

  της παραβολής. 

 

 γ)  Tις συντεταγμένες της κορυφής της  

   παραβολής. 

 

 δ)  Aν έχει ελάχιστη ή μέγιστη τιμή  
   και ποια είναι. 
 
 
 ε)  Tην εξίσωση της παραβολής. 
 
 
 στ)  Tην τεταγμένη του σημείου της παραβολής που έχει τετμημένη  −4 .  
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 4 από 10 

8) Στα παρακάτω σχήματα να υπολογίσετε την τιμή των x κα ι

 
 . 

 ( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Τα σημεία Δ , Ε , και Μ είναι τα μέσα των  
 πλευρών  ΑΒ , ΑΓ και  ΔΕ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 
 α)  Το τρίγωνο  ΑΔΕ  είναι ισοσκελές. 
 β)  Τα  τρίγωνα  ΒΔΜ  και  ΜΕΓ  είναι ίσα. 
  (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( )
ˆ ˆο ο

M  μέ
σο της ΒΓ

Α

= 90  , 

Β Γ

3

Δ

  μ

έ
σο της ΑΓΕ  έ

  ΑΒ



                                                                                                                                                     Σελίδα 5 από 10 

10) Δίνεται  ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Στις ίσες πλευρές ΑΒ και ΑΓ παίρνουμε 
 αντίστοιχα τα σημεία Δ και Ε , έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ. 

 Να δείξετε ότι: 

 α)  Οι αποστάσεις ΔΖ και ΕΗ των σημείων Δ και Ε από τη ΒΓ είναι ίσες. 

 β)  Το τετράπλευρο ΔΕΗΖ είναι ορθογώνιο. 

  (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 6 από 10 

ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις  5 (πέντε) ασκήσεις του ΜΕΡΟΥΣ Β΄. 

 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 (δέκα) μονάδες. 

 

1)  Να λύσετε την εξίσωση: ( ) − −

−− −2

7 x+1 2x 3 1 3x
+ =

4 x x+3x x 12
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 7 από 10 

2) Δίνονται οι αλγεβρικές παραστάσεις: 

  

−
− − ÷

− −

2 2

2 2
3 7 x x 4x x

Α
=            

          

2x 5x 10 x 16 x +3x 4  
 α)  Να κάνετε όλες τις δυνατές πράξεις στις παραστάσεις  Α και  Β. 

 β)  Να απλοποιήσετε το κλάσμα  Α

  για

  x ≠0  x ≠1

Β

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 8 από 10 

3) Δίνονται τα σημεία  ( ) ( ) ( )−A 3 , 5   ,  B 0  , 1   ,  Γ

6 3
. 

 α)  Να βρείτε το μήκος της πλευράς ΑΒ. 
 β)  Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της ΒΓ. 

 γ)  Να δείξετε ότι η εξίσωση της ευθείας της διαμέσου  ΑΜ είναι −
1 7

ψ

= x+2 2
. 

 δ)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Β και είναι κάθετη με  
   την  ευθεία ΑΜ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 9 από 10 

4) Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ορθογώνιο τραπέζιο ( )ˆ ˆ οΑ Β Γ Δ Α , Α Β

 
 , 

 Β Γ   και ˆ οΓ

=60
 .Φέρουμε την Β Η ⊥ Δ Γ  και θεωρούμε Ε και Ζ τα μέσα των  

 πλευρών ΑΔ και ΒΓ αντίστοιχα. 
 α)  Να δείξετε ότι  Δ Γ .  [μον. 4] 

 β)  Να βρείτε το μήκος της διαμέσου ΕΖ του  
  τραπεζίου, συναρτήσει του x. [μον. 2] 
 γ)  Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΖΓΗ είναι  
  ρόμβος.    [μον. 4] 
  (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



                                                                                                                                                     Σελίδα 10 από 10 

5) Μια εταιρεία ζαχαρωτών σχεδίασε μια κλειστή πλαστική κατασκευή ,όπως φαίνεται 
 στο πιο κάτω σχήμα . Η κατασκευή αποτελείται από ένα κύλινδρο και ένα κώνο που  

 εφαρμόζουν ακριβώς. Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι 236 π

 cm
 

 και το ύψος του είναι διπλάσιο της ακτίνας του και η γενέτειρα του κώνου είναι λ = 5 cm . 
 Να υπολογίσετε: 
 α)  Το συνολικό όγκο της κατασκευής. 
  (Η απάντηση μπορεί να δοθεί και συναρτήσει του π) 
 β)  Όλη η επιφάνεια της κατασκευής βάφεται με ειδική  
  αντιοξειδωτική μπογιά , η οποία κοστίζει  0,5 σεντ ανά  
  τετραγωνικό εκατοστόμετρο. Να υπολογίσετε πόσο  
  θα κοστίσει το βάψιμο της κατασκευής. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Ο Διευθυντής 
 
 
 

      Αλέξης Αλεξάνδρου 



Σελίδα 1 από 9 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ Α΄ ΑΓΙΟΥ ΘΕΟΔΩΡΟΥ   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 - 2016 

ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά  

ΤΑΞΗ: Γ΄  

ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15/6/2016 

Ώρα: 7:45 – 9:45 

 
Ονοματεπώνυμο:……….…………………………………………… Τμήμα:…… Αριθμός:…… 
 
 
Οδηγίες: (α) Να γράφετε µε μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
       (β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
   (γ) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη Α και Β και εννέα (9) σελίδες 

 

ΜΕΡΟΣ Α:Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του μέρους Α. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται µε πέντε (5)μονάδες. 

 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 
α) (𝑥 − 7)2 = 
 
 
 
β) (𝑦 + 2)3 = 
 
 
 
 

2. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο κύβου με ακμή 3m. 

 

  

 
Βαθμός:  …………………………….. 

Ολογράφως: ………………………... 

Υπογραφή: …………………………. 
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3. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
α) 2𝑥2 − 4𝑥 
 
 
β) 𝑦2 − 5𝑦 − 6 
 
 
γ)𝑎𝑥 − 𝛽𝑥 + 𝛼𝑦 − 𝛽𝑦 
 
 
δ) 𝜔3 − 27 
 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση 4𝑥2 − 5𝑥 + 1 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Στο διπλανό σχήμα δίνεται OB = OA και Β� = Α� = 90∘.  
Να δείξετε ότι BE = AZ. 
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6. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο (�̂� = 90°) με ΑΓ = 5𝑚 
και Β� = 25°.Να υπολογίσετε: 
α) το μήκος της πλευράς ΒΓ,    (Μονάδες 2)     
β) την περίμετρο του τριγώνου.   (Μονάδες 3) 
    (Οι απαντήσεις σας να δοθούν με ακρίβεια δύο δεκαδικών ψηφίων.) 
(Δίνονται: 𝜂𝜇25° ≅ 0,4226,𝜎𝜐𝜈25° ≅ 0,9063 𝜅𝛼𝜄 𝜀𝜑25° ≅ 0,4663 ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
7. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση 𝑦 = 3

4
𝑥2. 

Να γράψετε: 
 
α) το Πεδίο Ορισμού, 
 
 
 
β) το Πεδίο Τιμών, 
 
 
 
γ) την εξίσωση του άξονα συμμετρίας, 
 
 
 
δ) τις συντεταγμένες της κορυφής της.  
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8. Να κάνετε τις πράξεις:  
𝑦2−4

𝑦2+4𝑦+4
: � 5

𝑦+2
− 3

𝑦
� 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Φέρουμε τη διαγώνιο ΒΔ και την προεκτείνουμε 
προς το Β και προς το Δ κατά τμήμα ΒΕ και ΔΖ αντίστοιχα, ώστε ΒΕ=ΔΖ. Να δείξετε 
ότι το ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο. 
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10. Δίνονται τα σημεία Α(1, 3), Β(-6, -9) και Γ(2, -1). Να βρείτε: 
α) την απόσταση ΑΓ,       (Μονάδες 2) 
β) τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου τμήματος ΒΓ, (Μονάδες 1) 
γ) την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α και είναι κάθετη στην ευθεία 
𝜀1: 3𝑥 + 2𝑦 = 5.        (Μονάδες 2) 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β':  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του μέρους Β. 
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται µε δέκα (10)μονάδες. 

1. Να λύσετε την εξίσωση:   
2

𝑥−3
+ 𝑥

2𝑥−4
= 2

𝑥2−5𝑥+6
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2. α) Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΒΓ παίρνουμε δύο σημεία Δ και Ε  
αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ=ΒΕ. Αν Ζ τυχαίο σημείο της διχοτόμου ΒΗ να δείξετε ότι: 

i. Τα τρίγωνα ΒΔΖ και ΒΕΖ είναι ίσα,     (Μονάδες 3) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ii. Το τρίγωνο ΔΕΖ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 2) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Να αποδείξετε την ταυτότητα:   (𝛼 − 𝛽)3 − 𝛼(𝛼 − 3𝛽)2 + 6𝛼𝛽2 = 𝛽(3𝛼2 − 𝛽2) 
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3. Η περίμετρος ενός ορθογωνίου είναι 32 cm. Αν ελαττώσουμε το πλάτος του κατά 1 cm 
και αυξήσουμε το μήκος του κατά 2 cm, τότε το εμβαδόν του ελαττώνεται κατά 6 cm2. 
Να βρείτε τις αρχικές διαστάσεις του ορθογωνίου. (Να λυθεί σχηματίζοντας σύστημα 
εξισώσεων). 
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4. α) Να γράψετε δυο κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο ρόμβος.  (Μονάδες 2) 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
……………………………………………………………………………………………………. 
 
 
β) Σε ένα παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι Α� = 45∘. Η μεσοκάθετος της πλευράς ΑΒ  
τέμνει τις ευθείες ΑΔ και ΒΓ στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι το  
ΕΑΖΒ είναι τετράγωνο.        (Μονάδες 8) 
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5. Στο διπλανό σχήμα δίνονται ένας κύλινδρος και ένας κώνος. Να  
υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο του  
στερεού που δημιουργείται. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι Εισηγητές     Η Συντονίστρια (ΒΔA)                          Ο Διευθυντής 

………………………                               …………………….        …………………….. 

Δημοφάνους Παναγιώτα                         Στυλιανού Γεωργία                           Κκέλης Μιλτιάδης 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ          
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 
           

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 15 / 06 / 2016                  
ΤΑΞΗ : Γ΄ 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ : 2 ΩΡΕΣ 
 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : ........................................................................ ΤΜΗΜΑ : ...... Αρ. .... 
 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΟΚΤΩ (8) ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  
1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
2. Να γράφετε μόνο με στυλό χρώματος  μπλε ή μαύρου.  

(Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 
 
1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα, χρησιμοποιώντας ταυτότητες:    

α) ( )2χ 2+ =                                                           β)  ( )( )χ 7 χ 7− + =      

 
          

2. Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω αλγεβρικές παραστάσεις: 
α)  23χψ 3ψ− =                                        β) 2χ 36− =  

 
 

3. Δίνεται  ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ. 
Να υπολογίσετε : α) ημω =       
 
         
                            β) εφω =  
 
 
 
 
 
 
 

 

 

ΒΑΘΜΟΣ : ..................................... 

Ολογράφως : ................................ 

 Υπογραφή : ………………………………… 
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4. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ είναι ίσα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
2χ 5ψ 21
4χ 3ψ 23

+ = −
− =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει μήκος διπλάσιο από το πλάτος του και ύψος ίσο με το 
πλάτος του. Αν ο όγκος του είναι 686cm3 , να βρείτε τις διαστάσεις του παραλληλεπιπέδου. 
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7.  Στο τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται : ΑΔ ύψος του τριγώνου, 
 ΓΑΔ = 30° , ΓΔ = 3cm , Ε μέσο της ΑΒ και ΔΕ = 3cm . 
 
α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Αν ΔΕ  ΑΓ , να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Να βρείτε τη θέση των πιο κάτω ευθειών (τέμνονται, παράλληλες, συμπίπτουν) 
 ε1: ψ 5χ 1= −  και ε2: 10χ 2ψ 2− =  , δικαιολογώντας την απάντησή σας. 
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9. Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις:  

α) 
2

2

2χψ 6χψ 8χ
ψ 8ψ 16

− −
=

− +
 

  
 
 
 
 
 

 

 

β) 
3

3 2

χ 1 6 χ 8:
χ χ 2 χ 2χ

 + −
− = + + 

   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.  Δίνεται η παραβολή ( )2 2ψ 7ν 2ν χ= −  . 

α) Αν η παραβολή περνά από το σημείο ( )1 , 4− , να βρείτε την τιμή του ν, όπου  ν > 0 . 

 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                            [μον.3] 
 
β) Αν ν 4= , να αναφέρετε: i) αν η παραβολή έχει ελάχιστο ή μέγιστο σημείο.  
 
 
 
                                           ii) τις συντεταγμένες της κορυφής.                                           [μον.2] 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση : 

       2

3χ 2 χ 1 21
χ 4 2 χ χ 2

− −
− − =

− − +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
2. Δίνεται ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο, Ε μέσο της ΓΔ και ΑΕ ΓΔ⊥ . Η προέκταση της ΑΕ προς το Ε 

τέμνει την προέκταση της ΒΓ στο Ζ. 
α) Να αποδείξετε ότι AE EZ=  . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                                                                  [μον.6] 

 
β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΖΔ είναι ρόμβος.                                                  [μον.4] 
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3. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: ( ) ( )
22 2 2 22χ ψ 2χ ψ 64χ ψ + − − =  . 

 

 

 

 

 

 

     β) Αν 1χ 4
χ

− = , να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 2
2

1χ
χ

+ . 

 

 

 

 

 

 

4. Κυλινδρική κανάτα ακτίνας 6cm περιέχει ποσότητα κρασιού, τόση, ώστε να γεμίζει πλήρως 30 
ποτήρια σχήματος κώνου, ακτίνας 3cm και ύψους 6cm. Να βρείτε το αρχικό ύψος του κρασιού 
στην κυλινδρική κανάτα.   

                                                          3cm             
                                                                                 
                                                                              

                                                                     6cm 
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5. Το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο, όπου Α(-1,2) ,Β(1,6) , Γ(3,5)  και ΑΔ: χ 2ψ 3+ =  
α) Να βρείτε: 
    i) το μήκος της πλευράς ΑΒ .  [μον.1,5] 
 
 
 
 
   ii) τις συντεταγμένες του σημείου τομής Ο των διαγωνίων. 
                                                                                 [μον.1,5] 
 
 

 

 
   iii) την εξίσωση της ΓΔ .  [μον.2] 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  iv) τις συντεταγμένες του σημείου Δ.  [μον.2] 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

     β) Να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο, αναφέροντας το αντίστοιχο κριτήριο που ισχύει. 
                                                                                                                                               [μον.3] 
 

  

 

 



Σελίδα 8 από 8 
 

ΠΡΟΧΕΙΡΕΣ ΠΡΑΞΕΙΣ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                              Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

ΣΤΥΛΙΑΝΟΥ ΠΑΝΑΓΙΩΤΗΣ Β.Δ. 
ΠΑΝΑΓΙΩΤΟΥ ΚΟΥΛΑ 
ΜΕΪΤΑΝΗ ΕΛΕΝΗ 
ΠΙΤΣΙΛΛΗΣ ΠΕΤΡΟΣ 
                                                                                                    ΠΑΝΤΕΛΗ ΦΩΤΕΙΝΗ 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ                                                ΣΧΟΛΙΚΟ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 
  ΚΑΤΩ ΠΟΛΕΜΙΔΙΩΝ     

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

                                                           ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:………………………………………......….ΤΜΗΜΑ: …..... ΑΡ. : … 
ΤΑΞΗ: Γ΄                                                                                                      
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 13/06/16  
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ  
ΩΡΑ: 8:00 π.μ. – 10:00 π.μ. 
                                                                       ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ: …………………….                                                            
                                 

Οδηγίες:  α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.  

                  β) Να γράφετε μόνο με μπλε  πέννα  ( Με μολύβι μπορείτε να κάνετε μόνο τα σχήματα). 

      γ) ΔΕΝ επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού(Tippex) ή ταινίας. 

To εξεταστικό δοκίμιο   αποτελείται από επτά (7) σελίδες. 
                  
ΜΕΡΟΣ Α΄:(10 μονάδες) 
 
 Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μια (1) μονάδα. 
 
 
1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 

   α) ( )23 2χ − =  

 
   β) ( ) ( )χ − ⋅ χ + =2 3 2 3  
 
 
 
 
2. Να αναλυθούν πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
  α)  χ² - 16 = 
 
 
  β)  χ3-64 =    
 
 
  γ) − − +2α 4α β 2α 8β = 
 
 
  δ) +2χ -11χ 18 = 
 
 
 
 

    ΒΑΘΜΟΣ: 
ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΣ: ………….  
ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: …………………  
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3. Δίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, ˆ oΑ = 90  και 3ημΒ .
5

=  Να υπολογίσετε την τιμή της  

  παράστασης:     16εφ 5ημ
15συν
Β− Γ

Α =
Γ

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

4.  Να λύσετε το σύστημα:  
 

     

2 3 2
4 18

x y
x y
+ =
− =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να χαρακτηρίσετε με  ΟΡΘΟ  ή  ΛΑΘΟΣ  τις πιο κάτω προτάσεις:  
 

 
 

Ένα παραλληλόγραμμο με κάθετες διαγωνίους είναι τετράγωνο. 
 

ΟΡΘΟ  /  ΛΑΘΟΣ 

 
Αν δύο τρίγωνα έχουν τις γωνιές τους μία προς μία ίσες, τότε είναι ίσα. ΟΡΘΟ  /  ΛΑΘΟΣ 

 
Η ευθεία με εξίσωση  y = -3χ + 5   περνά από το σημείο ( 1 , 2 ).  ΟΡΘΟ  /  ΛΑΘΟΣ 

 

Το σύστημα      
y = 2χ + 5
y = 2χ   

 δεν έχει λύσεις. 

 

ΟΡΘΟ  /  ΛΑΘΟΣ 

 
Το τετράγωνο είναι και ρόμβος. ΟΡΘΟ  /  ΛΑΘΟΣ 
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6. Να λύσετε την εξίσωση:   4χ2 – 5χ – 6 = 0 

 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 

7. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής  και το πεδίο ορισμού (Π.Ο) σε κάθε ένα από τα  
    παρακάτω σχήματα: 

 α)                                                                    β)                                                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΓΒΑ
∆

(ΑΒ = ΑΓ) και Μ το μέσο της ΒΓ.  Από το Μ φέρουμε   
  κάθετες ΜΖ και ΜΗ πάνω στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.   
  Να δείξετε ότι ΜΖ = ΜΗ. 
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9. Στο παρακάτω σχήμα να υπολογίσετε τα χ και ψ. ( Να δικαιολογείτε τις απαντήσεις σας )   

 
 
 

10. Ένας κύλινδρος έχει διάμετρο βάσης 8cm και ύψος 9cm. Να υπολογίσετε: 
       α) Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας. 
       β) Τον όγκο του κυλίνδρου. 
 
                 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                              
ΜΕΡΟΣ Β΄:(10 μονάδες) 
 
Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 

 1. Να λύσετε την εξίσωση :   2

8 2 1 1
χ 2 3 1 χ 3

x x
x x

+ +
− =

+ − − +
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 2. α) Το άθροισμα των ηλικιών ενός πατέρα και της κόρης του είναι 50 χρόνια. Μετά από 5   
        χρόνια η ηλικία του πατέρα θα είναι τριπλάσια της ηλικίας της κόρης του. Πόσων    
        χρονών είναι ο καθένας τους σήμερα; (Να λυθεί με σύστημα εξισώσεων)           (μον.1,2) 
    
     

 
 

 
 
 
 
 
 
 
    
      
 
     β)  Να βρείτε την τιμή του κ ώστε οι ευθείες  ε1: 3)13( ++= χκψ                             (μον.0,8) 

                                                                                   ε2:  72 =− χψ  να είναι κάθετες.  
 
 
         
 
 
 
 
 

 3. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ).  Οι διχοτόμοι του ΒΔ και ΓΕ τέμνονται στο   
   σημείο Σ. Να δείξετε ότι:  α)  το τρίγωνο ΒΣΓ είναι ισοσκελές 
                                            β)  η ΑΣ είναι διχοτόμος της γωνιάς ˆΒΑΓ . 
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4. α) Η σκηνή του τσίρκου αποτελείται από έναν κύλινδρο και έναν κώνο με  διάμετρο βάσης  
        40m και ύψη 10m και 15m αντίστοιχα. Η σκηνή θα καλυφθεί εξωτερικά με πλαστικοποιη- 
        μένο ύφασμα που κοστίζει €20/m2. Να υπολογίσετε το κόστος για να καλυφθεί η εξωτερική  
        επιφάνεια της σκηνής με το συγκεκριμένο υλικό.     
 
 
 

     
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 .    

 
 
 
 
β) Δίνεται ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο  ΑΒΓ( 0Α̂=90 ) και  φέρουμε το ύψος  ΑΔ . Αν Ε, Ζ   
    είναι τα μέσα των πλευρών  ΑΒ και ΑΓ  αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι  το  τετράπλευρο    
    ΑΖΔΕ  είναι τετράγωνο.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       

10m

15m
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5. Σ’ ένα εργαστήριο χρυσοχοΐας  έλιωσαν  9 κύβους από χρυσάφι για να φτιάξουν κοσμήματα   
    σχήματος τετραγωνικής πυραμίδας. Αν κάθε κύβος είχε ολική επιφάνεια 2384 cm  και κάθε   
    πυραμίδα έχει  υ=4 cm και παράπλευρο ύψος  h=5 cm, να υπολογίσετε πόσα κοσμήματα  το 
    πολύ θα φτιάξουν. ( Οι κύβοι και οι πυραμίδες είναι συμπαγείς) 
 
 
     

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                  Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ   
                           
 
                                                                                                        ………………………….. 
                                                                                                        
                                                                                                           Ελένη Παπαστεφάνου 
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 5. Σ’ ένα εργαστήριο χρυσοχοΐας  έλιωσαν  9 κύβους από χρυσάφι για να φτιάξουν κοσμήματα   
   σχήματος τετραγωνικής πυραμίδας. Αν κάθε κύβος είχε ολική επιφάνεια 2384 cm  και κάθε   
   πυραμίδα έχει  υ=4 cm και παράπλευρο ύψος  h=5 cm, να υπολογίσετε πόσα κοσμήματα  το 
   πολύ θα φτιάξουν. ( Οι κύβοι και οι πυραμίδες είναι συμπαγείς) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   
 
 
 
ΟΙ  ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ :          Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
Φέρρα Μαρία, Β. Δ.                       
 
..........................                    ……………….. 
    
Ελευθεριάδης Πάρις                                                                          Ελένη Παπαστεφάνου 
  
.......................... 



 

σελ. 1 από 9 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΒΑΣΙΛΕΙΟΥ  
 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 - 2016 

 
Βαθμός:……………………………………….. 

Ολογράφως:……………….…...…………. 

 Υπογραφή:…………………….………..…. 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016  

 
Μάθημα: Μαθηματικά  Τάξη: Γ’ 
Ημερομηνία:  13 Ιουνίου 2016 Διάρκεια: 2 ώρες 
  

Ονοματεπώνυμο: Αριθμός: Τμήμα:  

 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εννέα (9) σελίδες και είναι χωρισμένο σε δύο (2) μέρη.  

 
Γενικές Οδηγίες:  
 Να χρησιμοποιήσετε μπλε ή μαύρο στυλό.  
 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 Δεν επιτρέπεται  η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: Να απαντήσετε και στις δέκα (10) ασκήσεις του Α μέρους. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  
πέντε (5) μονάδες. 
 
1) Να παραγοντοποιήσετε τις  παραστάσεις: 

  
(α) 22αβ - 6α =                                       

 
 
 
 
 
 
 

     

    (β) αβ +4α + 2β+ 8 =  

 
                  

2)  Αν ΑΒΓ ορθογώνιο τρίγωνο με Α̂ =90° και ημΒ̂ =
1
4

 να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς 

αριθμούς της γωνίας  Γ̂ .   
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 



 

σελ. 2 από 9 

3) Δίνεται η γραφική παράσταση μιας παραβολής της μορφής 2ψ= αx .    
 
     (α) Να γράψετε  την εξίσωση του άξονα     
          συμμετρίας της. (1 μονάδα) 
 
 
 
     (β) Η συνάρτηση έχει μέγιστο ή ελάχιστο; (1 μονάδα) 
 
 
 
     (γ) Να βρείτε το α. (2 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
     (δ) Να γράψετε τις συντεταγμένες δύο συμμετρικών σημείων της παραβολής ως προς τον άξονα    
          συμμετρίας της. (1 μονάδα) 
 
 
 
 
 
 

4) (α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του άκρου Β ενός ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ που έχει άκρο Α(-1,2)     
     και  μέσο Μ(0,-2). 

         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                                                                                    
     (β) Να υπολογίσετε την απόσταση μεταξύ των σημείων Α και Β. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

σελ. 3 από 9 

5) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και Μ είναι μέσο της ΒΓ. Αν ΒΔ και ΓΕ είναι προεκτάσεις 
των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ = ΓΕ  να αποδείξετε ότι ΜΔ = ΜΕ. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         

6) Να κάνετε τις  πράξεις:  
 

     (α)  
24γ 5α

=
15α 2γ

⋅                                        

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    (β)  
2

2
x - 2 2x - 4x

: =
x -16(x -1)

 

 
 
7) Να χαρακτηρίσετε με σωστό (√) ή λάθος (x) τις πιο κάτω προτάσεις.   
 

Ένα τετράπλευρο είναι ορθογώνιο αν, έχει δυο ορθές γωνίες.  

Ένα τετράπλευρο είναι ορθογώνιο αν, είναι παραλληλόγραμμο και έχει μια ορθή γωνία.  

Ένα τετράπλευρο είναι τετράγωνο αν, είναι ρόμβος και οι διαγώνιοί του είναι ίσες.  

Ένα τετράπλευρο είναι ρόμβος αν, οι διαγώνιοί του τέμνονται κάθετα.  

Ένα τετράπλευρο είναι τετράγωνο  αν,  είναι ρόμβος και έχει μια ορθή γωνία.  

 
 

Α 

Β Γ Μ 

Ε Δ 



 

σελ. 4 από 9 

8) Να βρείτε το x έτσι ώστε τα δυο τετράπλευρα να έχουν το ίδιο εμβαδόν.    
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                    
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
      

 
 
 
9) Ένα κυλινδρικό βαρέλι έχει εσωτερική διάμετρο 0,6m και ύψος 1,2m. Για να το γεμίσουμε με νερό, 

χρησιμοποιούμε ένα μικρότερο δοχείο σε σχήμα κώνου με εσωτερική διάμετρο 0,2m και ύψος 
0,324m. Να υπολογίσετε πόσες φορές πρέπει να αδειάσουμε το μικρό δοχείο στο βαρέλι μέχρι να 
γεμίσει με νερό. 
 
  

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2x 

2x 

x+6 

x+1 



 

σελ. 5 από 9 

10) (α) Το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο τραπέζιο με Â = Δ̂ = 90º, Β̂ = 60º, ΓΔ = 2x και ΒΓ = 8x. Να δείξετε  
        ότι η διάμεσος ΕΖ του τραπεζίου ισούται με 4x.                                                       (3 μονάδες) 

                                                                                                                                                       
                                                                                                                                                                                       

 
  
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

        (β) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΔΖΑ είναι ισοσκελές.                                                       (2 μονάδες) 

 
 

  
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

Α 

Ζ Ε 

Δ 

Β 

Γ 



 

σελ. 6 από 9 

 
ΜΕΡΟΣ B: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Β μέρους. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) 
μονάδες. 
 

 
1) (α) Αν α - β = 4 και α⋅β = -5 να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης Α = 3 3α -  β .      

                                                                                                                                                                                  (6 μονάδες) 

    
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να αποδείξετε την ταυτότητα, 2α = (α -1)(α+1) +1 .                                                                   (2 μονάδες)                                                              

 

 

 

 

 

 

 

     (γ) Να χρησιμοποιήσετε την ταυτότητα του (β), για να υπολογίσετε το 2999 .                    (2 μονάδες) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 



 

σελ. 7 από 9 

2) (α) Πόσες φορές θα αυξηθεί ο όγκος ενός ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου, αν διπλασιαστούν οι δυο     
      από τις τρεις διαστάσεις  του;                                                                                 (3 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Η στέγη  ενός κτηρίου έχει σχήμα κανονικής τετραγωνικής πυραμίδας με πλευρά 8m και ύψος  
     3m. Το υλικό για τη στεγανοποίησή της κοστίζει 32€/ 2m , ενώ η τοποθέτηση του υλικού  
     κοστίζει επιπλέον 3€/ 2m . Να υπολογίσετε το συνολικό κόστος στεγανοποίησης της στέγης. 
                                                                                                                               (7 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3) (α) Να λύσετε  το σύστημα:                                                                                         (7 μονάδες)         
 

 
     (x +1) – (2ψ+3x) = -1                                                                                       
 

   3ψ - 4
= x - 3

2
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                          

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

σελ. 8 από 9 

(β) Αν οι ευθείες  1

2

ε : 5x + 3ψ = 7
ε : (α - 2)x - ψ = 4

  τέμνονται κάθετα, να υπολογίσετε την τιμή του α.    (3 μονάδες) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4)  Από το μέσο Μ της υποτείνουσας ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ φέρουμε κάθετες ΜΔ και ΜΕ προς τις   
 πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα όπως φαίνεται στο σχήμα. 

 
      (α) Να δείξετε ότι το ΑΔΜΕ είναι ορθογώνιο.  (2 μονάδες)     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      (β) Να δείξετε ότι ΜΔ = ΑΓ
2

.                           (2 μονάδες) 

  
  

 
 
 
 
 
 
 
 

      (γ) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΜΔΒ και ΜΕΓ είναι ίσα.                                                      (6 μονάδες) 
 
 
                                 
               

 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Γ 

Μ 

Δ 

Ε 

Β 



 

σελ. 9 από 9 

5) Αν  Α = x
x +1

 και Β = x -1
x

, 

 
     (α) να κάνετε τις πράξεις: 
 
          (i) Α - Β =                                                                                                        (3 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

          (ii) A
=

A - B
                                                                                                                      (3 μονάδες) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
         (β) Να λύσετε την εξίσωση:     Α⋅Β = 1 - x                                                                  (4 μονάδες) 
      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 

 
Η Διευθύντρια: 

 
 
 

Ρένα Βαρνάβα 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΑΚΙΟΥ                     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015– 2016 
                                        

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά    
 
ΤΑΞΗ: Γ΄                                                                                 Βαθμός:  ........................................... 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 8/6/2016                 Ολογράφως:......................................                                            
 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 ώρες                                                                    Υπογραφή: ....................................... 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής  
2. Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού 
4. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες 
              
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις 
Κάθε ορθή άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
     (α)  ( ) =+ 24χ                                                
      
 
     (β)  ( ) ( ) =+⋅− κχκχ 22  
 
               
2. Να λύσετε την εξίσωση: 
      
     0583 2 =++ χχ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Ονοματεπώνυμο: .......................................................................... Τμήμα: ..........Αριθμός: .......... 
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3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
     (α)  =− 22 153 αββα                                                
      
 
 
 
     (β)  =++ 1892 χχ  
 
 
 
      
     (γ)  =− 22 1625 ψχ                                                
      
 
 
 
     (δ)  =−+− λψκψκλψ 2  
 
 
 
 

4. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 90ˆ =Α ). Αν 
13
5

=Γσυν  , να υπολογίσετε τους πιο κάτω 

τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β: 
  
 
    (α) =Βηµ  
 
 
 
 
 
    (β) =Βσυν  
     
 
     
 
 
    (γ) =Βεϕ  
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5. Η παραβολή του πιο κάτω σχήματος διέρχεται από το σημείο Α(2,8). Να βρείτε: 
(α) την εξίσωση της παραβολής  
(β) την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της παραβολής  
(γ) τις συντεταγμένες δύο συμμετρικών σημείων της παραβολής  
(δ) τις συντεταγμένες της κορυφής της παραβολής  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Δύο οικογένειες παρακολούθησαν μια θεατρική παράσταση. Η μια οικογένεια αγόρασε  3 

κανονικά και 2 παιδικά εισιτήρια και πλήρωσε €46, ενώ η άλλη οικογένεια αγόρασε 1 κανονικό 
και 4 παιδικά εισιτήρια και πλήρωσε €32. Να βρείτε την τιμή του κανονικού και του παιδικού 
εισιτηρίου. (Να λυθεί με σύστημα). 
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7. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει όγκο 348cmV =  και ύψος cm4=υ . Να υπολογίσετε: 
(α) την ακμή της βάσης 
(β) το παράπλευρο ύψος 
(γ) το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας  
(δ) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας της πυραμίδας. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. Δίνεται η παράσταση  ( ) ( ) 3615133 23 +−−−−=Α χχχχ   

 
(α) να αποδείξετε ότι:     ( )232 +=Α χ                   

           
     (β) αν   25102 +−=Β χχ , να παραγοντοποιήσετε πλήρως την παράσταση  Β−Α=Γ . 
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9. Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Αν Ε είναι το μέσο της ΑΔ, να φέρετε ευθεία (ε) κάθετη 
στην ΑΔ στο σημείο Ε. Η ευθεία (ε) τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Ζ και την προέκταση της ΑΒ στο 
σημείο Ν. Να αποδείξετε ότι:  
 

     (α) ∆Ζ=ΝΑ  
                                     
     (β) το τετράπλευρο ΔΖΑΝ είναι ρόμβος 
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10. Δίνονται οι παραστάσεις   2
121

χ
χ −

−=Α     και    2
11
χ

−=Β    

     (α) να αποδείξετε ότι:   
1
1

+
−

=
Β
Α

χ
χ  

 

     (β) αν 
χ

χ 1
−=Γ ,  να αποδείξετε ότι η παράσταση  Γ⋅








Α
Β

−
Β
Α   είναι σταθερή. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  
Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις 
Κάθε ορθή άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1.  Να λύσετε την εξίσωση:  
 

      
65
82

3
2

2
4

2

2

+−
−−

=
−

+
− χχ

χχ
χ
χ

χ
χ  
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2. Το στερεό του σχήματος αποτελείται από ένα κύλινδρο και ένα κώνο. Η κυρτή επιφάνεια του 

κώνου είναι ίση με 65π cm2 και η γενέτειρα λ του κώνου είναι ίση με τα 
5

13  της ακτίνας της 

βάσης του. Αν το ύψος του κυλίνδρου είναι ίσο με το ύψος του κώνου, να υπολογίσετε:  
 
(α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού  
 
(β) τον όγκο του στερεού.  
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3. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) ,  να φέρετε τη διάμεσο ΑΜ. 
 

(α)  Αν Ρ τυχαίο σημείο της διαμέσου ΑΜ, να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις ΡΗ και ΡΚ του 
       σημείου Ρ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα είναι ίσες.  
 

      (β)  Να προεκτείνετε τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ προς το μέρος των Β και Γ και να πάρετε  
             αντίστοιχα τμήματα ΒΔ και ΓΕ τέτοια ώστε ΒΔ=ΓΕ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΜΕ  
             είναι ισοσκελές.  
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4. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 90ˆ =Α  και 30ˆ =Γ . Αν Κ και Λ είναι τα μέσα των 
πλευρών ΑΓ και ΒΓ αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ευθύγραμμο τμήμα ΚΛ προς το μέρος του 
Λ κατά τμήμα  ΚΛ=ΛΜ . Να αποδείξετε ότι: 

 
(α) το τετράπλευρο ΑΚΜΒ είναι ορθογώνιο 
 

(β) 
4
ΒΓ

=ΚΛ  
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5. Οι συντεταγμένες των κορυφών Β και Γ ενός τυχαίου τριγώνου ΑΒΓ είναι  Β(-1,2) και Γ(2,3).  
Οι εξισώσεις των πλευρών ΑΒ και ΑΓ είναι  ΑΒ: 723 −=− ψχ  και ΑΓ: 32 −=−ψχ . Να βρείτε: 

       
(α) το μήκος της πλευράς ΒΓ  
(β) την εξίσωση της ευθείας (ε) η οποία περνά από την κορυφή Γ και είναι παράλληλη με την  
      πλευρά ΑΒ 
(γ) την εξίσωση του ύψους ΑΔ. 
 

        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΡΟΠΟΛΕΩΣ                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015– 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
 
ΜΑΘΗΜΑ :  Μαθηματικά                                        ΒΑΘΜΟΣ 

ΤΑΞΗ :  Γ΄  ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΣ: 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ  : 2 ώρες  ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ : 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 08.06.2016  ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ:  

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: 
 
ΤΜΗΜΑ:  ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ: 
  
• Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 δακτυλογραφημένες σελίδες.                
 Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. Τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
• Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ :   Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄.    
   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
1. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή           

𝜶 = 𝟐𝒄𝒎. 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:       
 
      α) (𝟑𝒙 − 𝟒)𝟐 = 
 
 
       β) (𝟓𝒙 − 𝟐)(𝟓𝒙 + 𝟐) =   
 
 

3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 
                     
        α) 𝟓𝜶𝟑𝜷 − 𝟏𝟎𝜶 = 
 
 
        β)  𝟒𝒙𝟐 − 𝟒𝟗 =   
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4. Να βρείτε το σημείο τομής των ευθειών : 

 
 ε1: 𝟑𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏 

 ε2:  𝟐𝒙 − 𝒚 = −𝟒 

 

 

 

 

 

5. Ένας παρατηρητής θέλει να υπολογίσει το ύψος ενός δέντρου. Τοποθέτησε ένα 
γωνιόμετρο σε απόσταση 𝜜𝜞 = 𝟏𝟎𝒎 από τον κορμό του δέντρου και υπολόγισε ότι το 
μέτρο της γωνιάς προς την κορυφή του δέντρου είναι 𝟑𝟓°.  

 α) Να υπολογίσετε το ύψος του δέντρου.  
      β) Αν ο παρατηρητής μετακινήσει το γωνιόμετρο στο μέσο 𝜧  της 𝜜𝜞, να υπολογίσετε 

  το μέτρο της γωνιάς 𝜝𝜧𝜜 που θα δείχνει το γωνιόμετρο.  
   (Οι απαντήσεις σας να δοθούν κατά προσέγγιση ακεραίου.) 

 
 
 
 

 

 

 

 
 
 
 

6. Να βρείτε την εξίσωση  της ευθείας  𝜺𝟐 που  περνά  από  το  σημείο 𝜜(−𝟐,𝟑)  και  είναι 
 κάθετη με την ευθεία  𝜺𝟏: 𝟒𝒙 + 𝟐𝝍 = 𝟑.   
 

 

 

 

 

 

 

𝛢 𝛤 

𝐵 

 35° 
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7. Να λύσετε τις εξισώσεις:   
 

     α)  𝒙𝟑 − 𝟒𝒙 = 𝟎  
 

 
 
 
 
 
 
 
      β)  𝟐𝒙𝟐 + 𝟑 = 𝟓𝒙  

 

 

 

 

 

 
  
 
 
 

8. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 𝚨𝚩𝚪 με 𝚨𝚩 = 𝐀𝚪. Στις προεκτάσεις της 𝚩𝚪 παίρνουμε 
σημεία 𝚬 και 𝚭, έτσι ώστε 𝚩𝚬 = 𝚪𝚭. Να δείξετε ότι: 

     α)  το τρίγωνο 𝚬𝚨𝚭 είναι ισοσκελές, 
     β)  οι αποστάσεις των σημείων 𝜝 και 𝜞 από τις 𝜜𝜠 και 𝜜𝜡  αντίστοιχα, είναι ίσες.  
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9. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση             
𝒚 = (𝝀 + 𝟏)𝒙𝟐 , 𝝀 ≠ −𝟏 .  

 
    α)   Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
 

(μον. 𝟎,𝟓) 
 
  β)  Να γράψετε δύο συμμετρικά σημεία της  παραβολής 

   ως προς τον άξονα συμμετρίας της.  
 

 (μον. 𝟎,𝟓) 
 
    γ)   Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της. 
 

          (μον. 𝟎,𝟐𝟓) 
 
  δ)  Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο.  
 

 (μον. 𝟎,𝟐𝟓) 

   ε)   Να υπολογίσετε τη τιμή της παραμέτρου 𝝀.  

(μον. 𝟎,𝟓) 

 

 

 

   στ) Να γράψετε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της. 

     (μον. 𝟏) 

 

 

    ζ)  Να βρείτε την τεταγμένη του σημείου της παραβολής που έχει τετμημένη  𝟐.  

     (μον. 𝟏) 

 

 

 

 

    η)   Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων της   παραβολής που έχουν τεταγμένη 𝟏𝟖.  
 

     (μον. 𝟏) 
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10. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝜜𝜝𝜞 με 𝜝� = 𝟗𝟎°  και  𝜝𝜟  διχοτόμος της γωνίας 𝜜𝜝𝜞.        
Από το σημείο 𝜟 φέρουμε ευθεία παράλληλη προς τη 𝜝𝜞 η οποία τέμνει την 𝜜𝜝        
στο 𝜠. Αν 𝜧 το μέσο της 𝜝𝜟 και η προέκταση της 𝜠𝜧 τέμνει τη 𝑩𝜞 στο 𝜡, να           
αποδείξετε ότι το τετράπλευρο 𝜟𝜠𝜝𝜡 είναι τετράγωνο. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ : Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.    
  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 

1. α) Να λύσετε την εξίσωση: 
        

𝑥 + 2
𝑥 + 3

+
2𝑥 − 1
5 − 𝑥

=
8

𝑥2 − 2𝑥 − 15
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     β) Αν  𝟐𝒙𝒚 = −𝟑  και   𝟖𝒙 − 𝟑𝝍 = −𝟓 να αποδείξετε ότι :  
   
    (𝟐𝒙 −𝝍)𝟑 − 𝝍(𝟐𝒙 − 𝝍)(𝟐𝒙+ 𝝍) − 𝟖𝒙𝟑 = −𝟏𝟓  
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2. Να κάνετε τις πράξεις:   

 

 α)   
4𝛼𝑥−6𝑥−10𝛼+15 
4𝑥2−20𝑥+25

∙   4𝑥
2−10𝑥

4𝛼2−9
= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

      β)  
𝜓2−𝜓−6

𝜓3+4𝜓2+4𝜓
÷ � 5

𝜓+2
− 3

𝜓
� = 
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3. α)  Δίνεται  τραπέζιο  𝜜𝜝𝜞𝜟  με   𝜜𝜝 = (𝒙 + 𝟏)𝟐  𝒎,  𝜟𝜞 = (𝟖𝒙 − 𝟏)  𝒎  και  διάμεσο  

   𝜠𝜡 = �𝟑𝒙𝟐�  𝒎. Να υπολογίσετε τα μήκη των βάσεων του τραπεζίου. 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝜜𝜝𝜞 με 𝜜� = 𝟗𝟎° και 𝜞� = 𝟑𝟎°. Αν 𝜟 είναι το μέσο της 𝜝𝜞 
 και 𝜠 μέσο της 𝜝𝜟, να  προεκτείνετε την 𝜜𝜠 κατά τμήμα 𝜠𝜡 = 𝜜𝜠 . Να δείξετε ότι: 

i ) 𝜜𝜝𝜟 είναι ισόπλευρο τρίγωνο,                                                                           (μον.3) 
ii) 𝜜𝜝𝜡𝜟 είναι ρόμβος,                                                                                                 (μον.1) 
iii) αν 𝜢 μέσο της 𝜜𝜞, η 𝜟𝜢 είναι διχοτόμος της γωνίας  𝜜𝜟𝜞.                                (μον.1) 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(𝒙 + 𝟏)𝟐 

𝟑𝒙𝟐 

𝟖𝒙 − 𝟏  
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4.  Δίνονται τα σημεία 𝜜(𝟗,𝟎), 𝜝(𝟐,𝟑), 𝜞(𝟒,−𝟐) .  

       α) Να βρείτε το μήκος της πλευράς 𝜜𝜝 του τριγώνου 𝜜𝜝𝜞. 
       β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 𝜜𝜝𝜞 είναι ορθογώνιο. 
       γ) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους 𝜞𝜟. 
       δ) Να   βρείτε   τις  συντεταγμένες   του  μέσου   𝜧  της  𝜝𝜞   και  ακολούθως  τις  
   συντεταγμένες του σημείου 𝜠 έτσι ώστε το 𝜜𝜝𝜠𝜞 να είναι παραλληλόγραμμο.  
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5. Το διπλανό στερεό  είναι αποθήκη σιτηρών, ανοικτή από πάνω και φτιαγμένη από 

λαμαρίνα κόστους 20€ το m2. Το ύψος του κυλίνδρου είναι 5 m και το ύψος του κώνου 
είναι 4 m .  

   
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Η  Διευθύντρια 
 
 
 
 

 
                                                              Κλεάνθους Αθηνά   

α)   Αν ο όγκος του στερεού είναι  57π m3 , να βρείτε το κόστος 
 κατασκευής του. 

β)   Αν το στερεό είναι γεμάτο με σιτάρι και θα το μεταφέρουμε 
 με φορτηγό σε άλλη αποθήκη, να υπολογίσετε πόσες 
 διαδρομές θα κάνει το φορτηγό, του οποίου η καρότσα 
 είναι ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο με διαστάσεις 5 m, 3 m 
 και 1,8 m. 

 



Σελίδα 1 από 10 
 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

• ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΕΚΑ (10) ΣΕΛΙΔΕΣ. 
• Να χρησιμοποιηθεί μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι. Τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι. 
• Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 

• Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις του Μέρους Α΄.  
• Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

  (α) ( )23χ − =  

  (β) ( )( )5 5ψ + ψ − =  

 

 

2. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

(α) 24 16χ ψ − χψ =  

 

(β) 2 29 4ω − χ =  

 

(γ) 2 9 18χ − χ + =  

 

(δ) 2 2αχ−χβ+ψβ− αψ =  

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΝΘΟΥΠΟΛΕΩΣ                                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 
                                                          

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 

ΤΑΞΗ: Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 08/06/2016                                                           ΒΑΘΜΟΣ: ____________________ 
 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ                                            ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ: _____________________ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: _______________________________________________________________ 
ΤΜΗΜΑ: _______                                                                                                   ΑΡΙΘΜΟΣ: ________ 

 
 
 
 
 



Σελίδα 2 από 10 
 

3. Να λύσετε το σύστημα: 
2 12
3 5 11
χ −ψ =
χ − ψ =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση:  24 5 6 0χ − χ − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, ˆ 90Α = ° , 5cmΑΒ =  και 12cmΑΓ = . 

    Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

    10 13 26Α = εϕΒ− ηµΓ + συνΒ =  

 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 3 από 10 
 

6. Να βρείτε την τιμή των  χ,  ψ  και  ω στα πιο κάτω σχήματα.  
    (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας).      

 
(α)  

A

B

Γ

Μ

300

ψ

ω  

 

Δεδομένα 

ˆ 90Α = °  

 ˆ 30Β = °  

 12cmΒΓ =   

 M μέσο τηςΒΓ . 

 

 

(β) 
Α

Β Γ

Μ Νχ

3χ – 4  
 

 

   Δεδομένα 

Μ  μέσο της ΑΒ 

Ν  μέσο της ΑΓ 

ΜΝ = χ 

ΒΓ = 3χ – 4 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει όγκο 3V 384cm=  και πλευρά βάσης 12cm. Να υπολογίσετε το 
εμβαδό της ολικής επιφάνειας της πυραμίδας.          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



Σελίδα 4 από 10 
 

8. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση 2ψ = αχ  

 
 

(α) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 

 

 

(β) Να βρείτε το Πεδίο Ορισμού (Π.Ο.) και το Πεδίο Τιμών (Π.Τ.) της. 

 

 

 

(γ) Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο και να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της. 

 

 

 

(δ) Να βρείτε την τεταγμένη του σημείου της παραβολής που έχει τετμημένη 1. 

 

 

(ε) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής. 

 

 

 

 

 



Σελίδα 5 από 10 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις: 

3 2

2 1 4 12:
1 2 3 2

  χ +
− = χ + χ + χ + χ + χ 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )ˆ 90Α = ° . Αν Κ και Μ είναι τα μέσα των ΑΒ και ΒΓ αντίστοιχα, 

 να αποδείξετε ότι οι γωνίες ˆΑΜΚ  και ˆΚΜΒ  είναι ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



Σελίδα 6 από 10 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: 

• Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις του Μέρους Β΄.  
• Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

2 2

5 2 2
12 4 3

χ χ
+ =

χ −χ − −χ χ + χ
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 7 από 10 
 

2. (α) Αν 2χψ = − , να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης:         

    ( ) ( )( ) ( )2 25 5 3 5 3 4 2Α = χ−ψ − χ − χ + + ψ − ψ +      (Μονάδες: 7) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων το πολυώνυμο: 

      2 2 2 1χ −ψ − χ + =  

(Μονάδες: 3) 
 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 8 από 10 
 

3. Δίνονται τα σημεία ( )1,5Α , ( )3,3Β − , ( )1,1Γ − . 
     (α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές.               (Μονάδες: 3)                 

           (β) Να βρείτε το μέσο Μ της ΒΓ.                                                           (Μονάδες: 1)            
           (γ) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους που αντιστοιχεί στη βάση του τριγώνου.         (Μονάδες: 3)  
           (δ) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου.                                                                  (Μονάδες: 
3)         

 
 
 
 
 
 
 
 
 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

4. Στο διπλανό σχήμα, το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του 
κώνου  είναι 135π cm2 και η περίμετρος της βάσης του 
κυλίνδρου είναι 18π cm. 



Σελίδα 9 από 10 
 

            Nα υπολογίσετε: 
           (α) Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του  κυλίνδρου.       
           (β) Τον όγκο της σκιασμένης περιοχής του στερεού. 
                (Οι απαντήσεις σας να δοθούν συναρτήσει του π) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Να φέρετε τις διαγώνιους ΑΓ και ΒΔ και να 
ονομάσετε Ο το σημείο τομής τους. Αν ΒΖ και ΔΕ είναι οι αποστάσεις των κορυφών Β και Δ 
από τη διαγώνιο ΑΓ, να δείξετε: 



Σελίδα 10 από 10 
 

            (α)  ότι τα τρίγωνα ∆ΕΟ  και ΒΖΟ είναι ίσα, 
            (β)  ότι το ΕΒΖΔ είναι παραλληλόγραμμο, 
            (γ)  αν °=ΕΑ∆ 60ˆ  και  ΑΕ=5cm, να βρείτε το μήκος της ΑΔ. 
                 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       Οι εισηγητές:                                                                                                Ο Διευθυντής 
 
 
Άντρη Χριστοδούλου Β.Δ. 
Νικόλας Τσαγγαρίδης                                                                            Γεώργιος Γεωργιάδης 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΠΟΣΤΟΛΟΥ ΠΑΥΛΟΥ                                       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 

ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ :  Μαθηματικά                                                           Βαθμός ……………………………. 

ΤΑΞΗ :  Γ΄                                                                                      Ολογράφως ……………………… 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 13 / 6 / 2015                                                     Υπογραφή : …………………….… 

ΧΡΟΝΟΣ : 2 Ώρες   

Ονοματεπώνυμο : …………………………………………….………Τμήμα :  …….  Αριθμός : …... 

ΟΔΗΓΙΕΣ :  (α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

                       (β)  Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπονται με μολύβι). 

                       (γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 

          ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΝΝΕΑ (9) ΣΕΛΙΔΕΣ 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄ :  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

       (α)  (x + 5)2 = 

 

       (β)  (α − 2)(α+ 2) = 

 

2. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 

       (α)  2αβ + 2αγ =    

 

       (β)   x2 + 5x + 6 = 
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3.  Ένα εργοστάσιο κατασκευάζει κουτιά σε σχήμα ορθογώνιου                                                                                                                    

        παραλληλεπιπέδου για σοκολατάκια. Αν οι διαστάσεις του κάθε                                                                                   

        κουτιού είναι  3 cm , 7 cm και 10 cm, να βρείτε τον όγκο του. 

 

 
 

4. Να λύσετε τις εξισώσεις. 

(α)  (x − 3)(x + 6) = 0 

        

       (β)   x2 − 25 = 0 

 

 

5. Να λύσετε το σύστημα. 

        2x + 3y = 7 

        5x − 2y = 8 

 

 

 

 

 

 

6. Ένας ποδηλάτης διένυσε τον ανηφορικό δρόμο ΒΓ.  Αν  Α� = 90°,  Β� = 25°  και  BΓ = 100 m, να   

       υπολογίσετε τα μήκη των ΑΒ και ΑΓ. (ηµ25° ≅ 0,42  , συν25° ≅ 0,91  και   εφ25° ≅ 0,47) 
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7.   Στο διπλανό σχήμα δίνεται η παραβολή ψ = αx2.   

 (α)  Να δείξετε ότι α = 3. 

        Να βρείτε:  

        (β)  τον άξονα συμμετρίας της παραβολής, 

        (γ)  το πεδίο τιμών της παραβολής, 

        (δ)  την τεταγμένη του σημείου της παραβολής που   

               έχει τετμημένη −3, 

        (ε)  τις τετμημένες των σημείων της παραβολής που  

              έχουν τεταγμένη  ψ = 48.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  με  ΑΒ = ΑΓ φέρουμε το ύψος ΑΔ και παίρνουμε τυχαίο σημείο Μ   

       πάνω στην ΑΔ.  Αν ΜΕ και ΜΖ είναι οι αποστάσεις του Μ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ   

       αντίστοιχα, να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΜΕ και ΑΜΖ είναι ίσα. 
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9. Να χαρακτηρίσετε με  ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ  τις πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε κύκλο τον             

       αντίστοιχο χαρακτηρισμό: 

 

 

 

10. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  Α� = 90° , Β� = 30°  και  Μ ,Ν τα μέσα των πλευρών   

       ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε το ΜΝ κατά τμήμα ΝΚ = ΜΝ. Να αποδείξετε ότι: 

       (α)  ΜΝ = ΑΓ , 

       (β)  το τετράπλευρο ΑΜΓΚ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(α)  Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν τις οξείες γωνίες τους  
       αντίστοιχα ίσες. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(β)  Ένα παραλληλόγραμμο με κάθετες διαγωνίους είναι ρόμβος. 
ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(γ)  Ένα τετράπλευρο που έχει όλες τις πλευρές του ίσες είναι τετράγωνο.   
ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(δ)  Ένα τετράπλευρο που έχει τις απέναντι πλευρές του παράλληλες, είναι   
       ορθογώνιο.   

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

(ε)  Αν οι γωνίες που πρόσκεινται σε μία βάση ενός τραπεζίου είναι ίσες,     
      τότε το τραπέζιο είναι ισοσκελές. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ :  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 

1. (α)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων την παράσταση:                   (Μον.3) 

     4x2 − 12x + 9 − 16ψ2 = 

 

 

       (β)  Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις.                              (Μον.4)   

                 
α2 − 9
α2 + 2α

∶  
α + 3

α2 − 2α − 8
= 

 

 

 

 

 

(γ)  Να αποδείξετε την ταυτότητα:                                                                          (Μον.3) 

               (2x − ψ)2 − (2x + ψ)2 − ψ2 = (2x − ψ)(2x + ψ) − 4x(x + 2ψ) 
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2. Να λύσετε την κλασματική εξίσωση.     

 
3x2 − 7x + 2
x2 − 4x + 3

−
2

1 − x
=

x + 1
x − 3
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3. Το πιο κάτω στερεό είναι δεξαμενή νερού που αποτελείται από ένα κύβο με εμβαδόν βάσης   

36 m2 και από μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα με ύψος ίσο με τα  
2
3
  της ακμής του 

κύβου. 

      (α)  Να βρείτε τον όγκο της δεξαμενής.                                                                   (Μον.4) 

      (β)  Να βρείτε το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας της δεξαμενής.                (Μον.3) 

      (γ)  Η δεξαμενή θα αντικατασταθεί από μια άλλη κυλινδρικού σχήματος που 

             έχει  εμβαδόν βάσης 16π m2.  Να βρείτε το ύψος  που πρέπει να έχει ο κύλινδρος  

             έτσι  ώστε να έχει τον ίδιο όγκο με την αρχική δεξαμενή.                               (Μον.3) 

            (Να βρείτε το ύψος του κυλίνδρου με ακρίβεια δύο δεκαδικών ψηφίων,  𝜋 = 3,14) 
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4. Σε ορθογώνιο ΑΒΓΔ, τα σημεία Ε και Ζ βρίσκονται αντίστοιχα στις πλευρές ΑΒ και ΔΓ  έτσι 

ώστε ΑΕ = ΔΖ.  Να αποδείξετε ότι: 

             (α)  τα τετράπλευρα ΑΕΖΔ  και ΕΒΓΖ είναι ορθογώνια, 

             (β)  τα τρίγωνα ΑΒΖ και ΓΔΕ είναι ίσα. 
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5. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με συντεταγμένες κορυφών Α(−1 , 3) , Β(1 , 7) και Γ(3 , 1). 

             (α)  Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της πλευράς ΑΓ.                              (Μον.1) 

             (β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με  

                   την ΑΒ και περνά από το σημείο Γ.                                                                   (Μον.3)                                                                                                                

             (γ)  Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.                                               (Μον.2)  

             (δ)  Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.                                               (Μον.2) 

             (ε)  Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΑΔ.                                                              (Μον.2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                            Η Διευθύντρια 
 
 
 

                                                                                                                          Γεωργούλα Φλουρή 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΑΔΙΠΠΟΥ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2015-2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ     ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ     ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ    ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ:  Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 08/06/2016 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 Ώρες 

Ονοματεπώνυμο:………………………………………...…. Τμήμα:….. Αρ. Κατ. …… 

ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 
                  β) Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (για τα σχήματα επιτρέπεται το μολύβι). 
     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

         δ) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                        ε) Να παρουσιάσετε τα στάδια επίλυσης και να δικαιολογήσετε όλες σας τις     
                             απαντήσεις.  
ΜΕΡΟΣ  Α΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 

          Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 

1. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή ίση  
με 5cm . 
 
 
 
 
 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  
 

α) ( )22 x− =  
 
    
β) ( )( )3 5 3 5x x− + =  

 
3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τις παραστάσεις: 

α) 3 15xy x+ =                                                     

β) 2 225x y− =  
 

γ)  3 3xy x zy zω ω− + − =  

Βαθμός: …………………………………. 

Ολογρ.: …………………………………. 

Υπογραφή: …………………………… 
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4. Να λύσετε το σύστημα:   
3 2 4

4 6
x y

x y
− =

 + =
 

 

 

 

 

 

 

 
5. Να υπολογίσετε την τιμή του x  στα πιο κάτω σχήματα: 

α)   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β)  
 

 
 
 
 
 
 

6. Να λύσετε την εξίσωση:      23 5 2 0x x− − =  
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7. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής 2y ax=  η οποία 
διέρχεται από το σημείο ( )1,2 . 

Να βρείτε:  

α) την εξίσωση του άξονα συμμετρίας 

 

β) κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο 

 

γ) το Πεδίο Ορισμού και το Πεδίο Τιμών  

 

 

δ) την τιμή του a  

 

 

 
8. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο τραπέζιο. Να υπολογίσετε τους 

τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας ϕ . 
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9. Να λύσετε την εξίσωση:  2

5 1 2 5
4 5 1 5

x x
x x x x

− +
− =

− − + −
     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
10. Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας κώνου είναι 280 cmπ  και το εμβαδόν της ολικής 

επιφάνειάς του είναι 2144 cmπ . Να υπολογίσετε τον όγκο του. 
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ΜΕΡΟΣ  Β΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 

                Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.  
 

1. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ  όπου Ε  και Ζ  είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ  και ΑΓ  
αντίστοιχα. Προεκτείνουμε τα ευθύγραμμα τμήματα ΒΖ  και ΓΕ , κατά τμήματα ΖΗ  και 
ΕΘ  αντίστοιχα, ώστε ΒΖ = ΖΗ  και ΓΕ = ΕΘ . Να δείξετε ότι:  

α) τα τρίγωνα ΑΖΗ και ΒΖΓ είναι ίσα 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΘ  και ΑΗ  είναι ίσα. 
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2. Δίνεται τρίγωνο  με κορυφές ( )3,1Α − , ( )4,2Β  και ( )0,6Γ . Να υπολογίσετε:  
α) τις συντεταγμένες του μέσου του ευθύγραμμου τμήματος ΒΓ  
 
 
 
 
 
 
 
β) το μήκος του ευθυγράμμου τμήματος ΒΓ  
 
 
 
 
 
 
γ) την κλίση της πλευράς  ΒΓ  
 
 
 
 
 
δ) την εξίσωση του ύψους Α∆  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ε) τις συντεταγμένες του σημείου ∆  
 

  



Σελίδα 7 από 9 
 

3. α) Αν 
2

2 2

4 6
4 12 9

x xy
x xy y

−
Α =

− +  και 
4 2 2

4 4

4 9
16 81

x x y
x y
+

Β =
−

, να υπολογίσετε την παράσταση Α
Β

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      β) Αν  1x a
x

+ = , να δείξετε ότι:  ( )3 2
3

1 3x a a
x

+ = −  

  



Σελίδα 8 από 9 
 

4. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται μια συμπαγής τσιμεντένια κολώνα που έχει σχήμα ορθού 
πρίσματος με βάση ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  στο οποίο ˆ 90Α = ° , 4mΑΓ = , 10 mΒ∆ =  
και ˆ 26Β = ° .  
Δίνονται: 

 
 
 
 

Να υπολογίσετε, με ακρίβεια δεκάτου, τα πιο κάτω:  
 
α) το μήκος της ακμής ΑΒ  
 
 
 
 
 
 
 
β) το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας της κολώνας αν 8,2mΑΒ =  
 
 
 
 
 
 
 
 

    γ) τον όγκο της κολώνας 
 
 
 
 
 
 
 
 

δ) τον όγκο της κολώνας μετά που θα τρυπηθεί με τρυπάνι 
κάθετα από τη μια βάση μέχρι την άλλη βάση. Το τρυπάνι 
ανοίγει κυλινδρικές τρύπες διαμέτρου 2m , για να 
περάσει από μέσα σωλήνα, όπως φαίνεται στο διπλανό 
σχήμα.  

 
 
 
 
 
 
 

Γωνία  ημ συν εφ 
26ο 0.438 0.899 0.488 
64ο 0.899 0.438 2.050 
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5. α) Να γράψετε τα κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο παραλληλόγραμμο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       β) Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ. Προεκτείνουμε τη ∆Γ  κατά τυχαίο τμήμα ΓΕ .  

Προεκτείνουμε  επίσης τη ΒΓ  κατά τμήμα ΒΗ = ∆Ε  και παίρνουμε σημείο Ζ  έτσι 
ώστε το ΑΕΖΗ  να είναι παραλληλόγραμμο. Να αποδείξετε ότι: 

                                  i) ΑΕ = ΑΗ  
                                  ii) το ΑΕΖΗ  είναι τετράγωνο.  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                       Διευθυντής 

      

Παπαντωνίου Ιάκωβος   
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΧΑΓΓΕΛΟΥ 
          ΛΑΚΑΤΑΜΕΙΑΣ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
 
 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
 
Μάθημα:  Μαθηματικά 
 
Χρόνος: 2 ώρες    
 
Ονοματεπώνυμο:   _________________________________ 
 

 
Τάξη: Γ΄ 
 
Hμερομηνία: 10.06.2016 
 
Τμήμα:  _____ Αριθμός:_____  
 
 

 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: (α) Να ελέγξετε ότι το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 
                        σελίδες.                                                 
                  (β) Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης 
                       υπολογιστικής μηχανής. 
        (γ) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα  
                       επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι). 
        (δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
______________________________________________________________ 

Μέρος  Α΄:  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  

 

( )( )

2α) (χ 5)

β) y 7 y 7

+ =

− + =
 

 
2. Να λύσετε το σύστημα: 

    
χ y 5

2χ 3y 15
+ =
− =

 

 

 

 

Βαθμός ………………… 

Ολογράφως ………………… 

Υπογραφή ………………… 
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3. Να παραγοντoποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις: 

    

2

2

α) 6χ 12y

β) χ 8χ 15

γ) y 25

δ) αχ 4α χy 4y

− =

+ + =

− =

+ + + =

 

 

4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).  Αν το σημείο Δ είναι το μέσο της 
πλευράς ΒΓ, ∆Ε ⊥ ΑΒ  και ∆Ζ ⊥ ΑΓ , να δείξετε ότι ΔΕ=ΔΖ. 
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5. Ένας τουρίστας ύψους ΑΓ=1,80m βλέπει την κορυφή του πύργου με 

γωνία 32  και απέχει από αυτόν 45m. Να υπολογίσετε το ύψος ΕΔ του 
πύργου 0 0 032 0 53 32 0 62 32 0 85(ημ , , εφ , , συν , )≅ ≅ ≅ . 

 

   

 

 

6. Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση 
2y αx= , α 0≠ .  Η παραβολή διέρχεται από το σημείο Α(-1,-3). Να βρείτε: 

     α) την τιμή του α.    

 

 

     β) το πεδίο ορισμού της 

 

 

     γ)  το πεδίο τιμών της 

 

 

     δ) τις τετμημένες των σημείων της παραβολής  

        που έχουν τεταγμένη 12−  
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7. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 090
∧

Α = , 030
∧

Γ = . Το σημείο Ζ είναι το 
μέσο της πλευράς ΑΓ, ΖΚ ΑΒ/ /  και ΜΚ=ΑΒ.  Να αποδείξετε ότι το ΜΚΒΑ 
είναι ρόμβος.     

       

 

 

 

 
8. Ένα άρωμα γνωστού οίκου καλλυντικών πωλείται σε δύο είδη μπουκαλιών 

στην ίδια τιμή το καθένα.  Το πρώτο μπουκάλι έχει σχήμα κώνου με ακτίνα  
6cm και εμβαδόν κυρτής επιφάνειας 260πcm .  Το δεύτερο μπουκάλι είναι 
κυλινδρικό με ακτίνα 5cm και ύψος ίσο με την ακτίνα του κώνου.  Να βρείτε 
ποιο μπουκάλι συμφέρει να αγοράσει  η Μαρίλια (Να δείξετε όλες σας τις 
πράξεις). 
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9. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

        ( ) ( )2 32 1 1 2 2 11α α α(α )(α ) α(α )+ + − − − + = +  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

     β) Να κάνετε τις πράξεις: 

         

2

2
α 4αβ 4

β
α 4β
β α

−
+

=

−
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10.  Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με διαστάσεις 
(2χ 1)AB cm= + και (2χ)cmΒΓ =  και το ΕΖΗΘ είναι τετράγωνο με πλευρά   

χ cm.  Να υπολογίσετε την τιμή του χ, αν γνωρίζετε ότι το εμβαδόν του 
γραμμοσκιασμένου μέρους είναι 5cm2.   
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Μέρος Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
1. α)  Να παραγοντοποιήσετε την πιο κάτω παράσταση: 

 
2ω 3ω 4 χω χ+ − − + =  

 
 
 
 
 
                                                                                               (3 μονάδες) 
 
 
 

      β) Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση: 

2 2

4y 4 2 y 4
y 2y 15 3 y y 5y

+ +
+ =

+ − − +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                               (7 μονάδες) 
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2. Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Δ τυχαίο σημείο της 
πλευράς ΑΒ.  Να προεκτείνετε την ΑΓ προς το μέρος του Γ κατά τμήμα 
ΓΕ=ΒΔ.  Το ευθύγραμμο τμήμα ΔΕ τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Ζ.  
Να προεκτείνετε την ΓΒ προς το μέρος του Β κατά τμήμα ΒΗ=ΓΖ.   
Να αποδείξετε ότι: 
α) ΔΗ=ΖΕ,                                                                                   (7 μονάδες) 
β) το τρίγωνο ΔΖΗ είναι ισοσκελές.                                            (3 μονάδες) 
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3. Η πιο κάτω ξύλινη κατασκευή αποτελείται από μια τετραγωνική πυραμίδα 
και ένα κύβο. Ο όγκος της πυραμίδας είναι 48 m3 και το ύψος της είναι 4m. 
α) Να υπολογίσετε τον όγκο του στερεού.  
β) Η κατασκευή χρειάζεται να βαφτεί εξωτερικά (χωρίς το πάτωμα) με  
    μπογιά  που στοιχίζει €5,50 το τετραγωνικό μέτρο. Να υπολογίσετε το      
    συνολικό κόστος της μπογιάς.   
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4. Δίνονται τα σημεία Α(1,4), Β(2,1), Γ( 2,3).−  
     α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές. 
     β) Να υπολογίσετε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της πλευράς ΒΓ.                           
     γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 1ε  που περνά από το σημείο Μ  
         και είναι παράλληλη με την πλευρά ΑΒ. 

     δ) Να υπολογίσετε την τιμή του κ αν η ευθεία 2
3κ 4ε :y ( )χ 1

6
−

= −  

         είναι κάθετη στην πλευρά ΑΒ.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



11 
 

 

5. Δίνεται ορθογώνιο  ΑΒΓΔ  και Ε το μέσο της ΑB.   
α) Να αποδείξετε ότι ΔΕ=ΕΓ. 
β) Αν Ζ και Η είναι τα μέσα των ΔΕ και ΕΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι το 
    τετράπλευρο ΑΖΗΒ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

  

Οι εισηγητές: 
 
Αντωνιάδου Μαίρη  
Ζυμπουλάκη Ερατώ 
Μπούλος Μαρίκα 
Ρεμούντος Μαρία 
Κτωρής Αντώνης 

                   Ο Διευθυντής 
 
 
 
 
 

      Γεώργιος Κάκκουρας 
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Σελίδα 1 από 10 
 

 
 Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. 
 Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι. 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 

 

 ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΑΡΧ.  ΜΑΚΑΡΙΟΥ  Γ΄ -  ΠΛΑΤΥ                     ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2015-2016 
           

ΓΡΑΠΤΕΣ   ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ    ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ   ΙΟΥΝΙΟΥ   2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ:    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   15 / 6 / 2016     ΒΑΘΜΟΣ: ............................... 

ΤΑΞΗ:       Γ΄ 

ΧΡΟΝΟΣ:     2  ώρες       
 

 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .............................................................       ΤΜΗΜΑ: ..........     Αρ. .......... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
1.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

     (α)   ( 4α + β )2  = 

 

     (β)   ( ) ( )6565 +⋅− xx  = 

 

2.  Να λύσετε το σύστημα:   3χ – ψ  =  –5 

                                       4χ + 2ψ =  0 

 

 

 

 
 
 
3.  Να λύσετε την εξίσωση:   2χ2 – 3χ + 1 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΒΑΘΜΟΣ   
Αριθμητικά:  …………………….….….......... 

Ολογράφως:  ………..………….……............  

Υπ. Καθηγητή/τριας: ……………..……........... 

ΜΕΡΟΣ  Α΄ :         Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 

                               Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 



Σελίδα 2 από 10 
 

4.  Ένας πολιτικός μηχανικός θέλει να υπολογίσει το ύψος του πύργου της Πίζας. Μέτρησε την οξεία  
     γωνία που δημιουργεί ο πύργος με το έδαφος και βρήκε ότι είναι  85˚ και την απόσταση ΑΓ,  
     όπως φαίνεται στο σχήμα και βρήκε ότι είναι 5m.  
     Να υπολογίσετε το μήκος  ΒΓ του πύργου, αν γνωρίζετε ότι:    
 
 
 
   
     Η απάντηση σας να δοθεί κατά προσέγγιση ακεραίου.  
 
 

 

 

 

 

 

5.  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

     (α)   3χ4  – 6χψ = 

     (β)   χ2 + 3χ + 2 = 

     (γ)   χ2 ( α + β ) – 4 ( α + β ) = 

 
 
     (δ)   α3  –  8 =   

 
 
     (ε)   χ2 – ψ2 +  2 χ – 2ψ = 

 

6.  Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή βάσης 12m. Αν ο όγκος της είναι 384m3, να  
     υπολογίσετε:  (α) Το ύψος της  και  (β)  Το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας της. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ημ85˚        0,996  
συν85˚      0,087  
εφ85˚       11,430 
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7.  Στο διπλανό σχήμα το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι 
     παραλληλόγραμμο. Αν  Ο  είναι το κέντρο του  
     παραλληλογράμμου,  Μ το μέσο του ΑΔ,  
     Ν το μέσο του ΑΒ και η γωνία ΒΓΑ ˆ  = 90˚, 
     να βρείτε:  (α) το  χ    
                       (β) το μήκος του  ΑΒ  
               και   (γ) το μήκος του  ΓΝ.  
 
( Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας)  
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
    
 
 
 
 
 
 
 
 

8.  Να δείξετε ότι :  2 22χ ψ χ ψ χ ψ
ψ χ χψ ψ χ χψ

   
− + ÷ − = −   + +   

       

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Δ 

 Μ 
  

Γ 

Β Ν Α 

(4χ – 2)cm 

(χ  + 3)cm 
O 
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9.  Να λύσετε την εξίσωση:    2

3 3 1
3 3

χ
χ χ χ χ
+

+ =
− −

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική 
       παράσταση της παραβολής με εξίσωση 
       ψ = αχ2. 

 (α) i. Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή 
           ελάχιστο και να γράψετε τις       
           συντεταγμένες της κορυφής της. 
   

 
 
     ii. Να γράψετε το πεδίο ορισμού και το   
         πεδίο τιμών της παραβολής. 

           Π.Ο.  ..................................... 

           Π.Τ.  ...................................... 

     iii. Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της.                                                        (β. 1,5) 

 
(β)  Να βρείτε την τιμή του α και να γράψετε την εξίσωση της παραβολής. (β. 1) 
 
 
 
 
(γ) Αν η εξίσωση της πιο πάνω παραβολής είναι η ψ = 9χ2, να βρείτε τις τιμές του  κ, ώστε το σημείο 
      Ζ (κ+ 1 , 81) να ανήκει στην παραβολή. 
 
 
 (β. 2,5) 
 
 
 
 
 



Σελίδα 5 από 10 
 

 
 
 
 
1.  Στο πιο κάτω σχήμα ισχύει ότι  ΚΜ = ΟΜ  και   ΛΜ = ΜΠ. 

    (α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα  ΚΛΜ  και  ΜΠΟ  είναι ίσα.       (β. 3) 

    (β) Να δείξετε ότι οι αποστάσεις του σημείου Μ από τις πλευρές  ΚΛ  και  ΟΠ  είναι ίσες.     (β. 3) 

    (γ)  Αν οι προεκτάσεις των ΚΛ  και  ΟΠ  προς τα Κ και Ο αντίστοιχα τέμνονται στο  Ρ,      
          να δείξετε ότι το τρίγωνο  ΠΡΛ είναι ισοσκελές.    (β. 4) 
     

   

         
 
 
 
 
 
 
 
 
    Λύση: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ  Β΄ :      Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 

                            Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

Ο 

Κ 

Μ 

Π 

Λ 
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2. (α)  Αν  f(χ)  = χ3 – χ2 + 12    (β. 5) 

         i.  Να αποδείξετε ότι:   f(χ – 3)  =  χ3 – 10χ2 + 33χ – 24 

 

 

 

 

 

 

 

 

        ii.  Να αποδείξετε ότι το  χ – 1  είναι παράγοντας του  f(χ – 3).  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   (β)  Αν   7α β+ = και  3α β = , να βρείτε την αριθμητική τιμή των παραστάσεων:     (β. 5) 

          i.  ( )( 3) 3α β+ +  

 

 

 

 

         ii.  2 2α β+  
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3.  Στον πιο κάτω σχήμα το  ΑΒΓΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο. Το τραπέζιο κάνει πλήρη στροφή γύρω  
     από  την μικρή του βάση και δημιουργείται ένας κύλινδρος και δύο ίσοι κώνοι. 
     Αν  ΑΖ = 12cm,  ΑΒ = 20 cm και ο όγκος του στερεού που δημιουργείται είναι  528π cm3. 

    (α)  Να αποδείξετε ότι ο όγκος του κώνου είναι  96π cm3. 

    (β)  Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού. 
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4.   Δίνεται ρόμβος ΑΒΓΔ  με κορυφές Α(1 ,3)  και Β(5,5).   

     (α) Αν  Ο( 2 , 2 ) είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του, να υπολογίσετε τις συντεταγμένες της  
           κορυφής  Γ. 
            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     (β) Να βρείτε την εξίσωση της διαγωνίου  ΒΔ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
     (γ)  Να υπολογίστε την περίμετρο του ρόμβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   
     (δ)  Αν η εξίσωση της διαγωνίου  ΒΔ είναι  η ψ = χ, να βρείτε την εξίσωση ευθείας ε  που περνά  
           από το σημείο Α και είναι παράλληλη προς τη διαγώνιο  ΒΔ. 
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5.  Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ,. Από τις κορυφές Δ 
     και Β φέρουμε κάθετες ΔΕ  και  ΒΖ πάνω στη 
     διαγώνιο  ΑΓ.  
     Αν  Ο σημείο τομής των διαγωνίων,  ΑΓ = 80cm 
     και η γωνία ΑΟΔ = 30˚, να δείξετε ότι: 
     (α)   ΔΕ = ΒΖ 
     (β)   ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο.  
     (γ)   Να βρείτε το μήκος του ΔΕ. 
    
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Η  Διευθύντρια 
 
 
 
 
 
Μαρία Ελευθερίου 
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                                         ΠΡΟΧΕΙΡΗ  ΣΕΛΙΔΑ 



   1 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΘΗΕΝΟΥ                                               Σχολική Χρονιά 2015 - 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
Ημερομηνία:  16/06/2016 
 
Τάξη: Γ΄      Διάρκεια: 2 ώρες   
 
Ονοματεπώνυμο: ................................................................................ 

Βαθμολογία: ........................ 
 
Ολογράφως: ........................ 

 
Υπ. Καθηγητή: ………........ 

 
Τμήμα: ......   Αριθμός: ....... 
 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: (α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης  
                                             υπολογιστικής μηχανής. 
                                        (β) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 
                                        (γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.   
 

          Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από  εννιά (9)  σελίδες 
 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄  
Να λύσετε και τα δέκα (10) θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες.   
 
ΟΔΗΓΙΑ:  Να δικαιολογείτε πλήρως τις απαντήσεις σας σε όλα τα θέματα. 
 
ΘΕΜΑ 1  
Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 

(α)  ( )2α + 4  
 
 
(β) ( )( )2y + 3 2y 3−  
 
 
ΘΕΜΑ 2  
Η ακμή ενός κύβου ισούται με 4 cm.Να υπολογίσετε: 
 
(α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας 

 
 
 
 
(β) τον όγκο  

 
 
 



   2 

ΘΕΜΑ 3 
Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 

(α)  3xω – 3yω 

 
 
(β)  x2 + 6x + 8 

  
 
ΘΕΜΑ 4  
Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση παραβολής.                                               
 
(α) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής αυτής.            (Μον. 2,5)                                                                                                                                           
                 
 
                
 
          
      
              
(β) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της.  (Μον. 1) 
 
 
 
(γ) Να γράψετε το πεδίο ορισμού (Π.Ο) και το                (Μον. 1,5) 
      πεδίο τιμών (Π.Τ) της. 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 5  

Να λύσετε το σύστημα  με την μέθοδο των αντίθετων συντελεστών.     

  3x + 2y =7 
  4x – y =2 

 
 
 
 
 
 
 
 

 



   3 

ΘΕΜΑ 6 
Δίνεται ρόμβος ΑΒΓΔ. Να προεκτείνετε την διαγώνιο ΒΔ προς το 
μέρος του Β και Δ και να πάρετε σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα τέτοια 
ώστε  ΒΕ = ΔΖ. Να αποδείξετε ότι  το τρίγωνο ΖΓΕ είναι ισοσκελές. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 7  
Στο διπλανό ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ η  ΓΕ είναι διάμεσος. Αν ΓΕ = x2  και ΑΒ = x+3,  

να βρείτε τις πιθανές τιμές του x. 
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ΘΕΜΑ 8  
Δίνεται η ευθεία   ε1: y = κx + μ   η οποία είναι κάθετη με την ευθεία   ε2: y – 2x =1.  
Αν η ευθεία  ε1  περνά από το σημείο Α(4,3), να βρείτε τις τιμές των  κ  και  μ.   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 9  
Να  κάνετε τις πράξεις: 
 

3 2 2

12 2 2
x 8 x + 2x + 4 x 2x

+ −
− −
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ΘΕΜΑ 10                                                                                                                 
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ).Το Δ είναι το μέσο της πλευράς ΑΓ και  η ΑΜ  είναι η διάμεσος.  

Να προεκτείνετε το ΜΔ έτσι ώστε ΜΔ=ΔΕ.  

 
(α) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΜΓΕ  είναι ορθογώνιο.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Αν η γωνία ΜΕΓ ισούται με  220   και  ΕΓ=5cm, να υπολογίσετε το μήκος της ΜΓ. 

     Δίνονται:  ημ220=0,37     συν220 =0,93         εφ 220 =0,4 
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ΜΕΡΟΣ Β΄  

Να λύσετε και τα πέντε (5) θέματα.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

ΘΕΜΑ 1 

Αν 
( ) ( )5 4 4 6

5 4 3

y x y y x y
Β = :

4x + 4x y 2x

− −
            (Μον. 6) 

 
 

(α)  να δείξετε ότι  
2 2x + yΒ =
2xy

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Αν ισχύει   x + y =3   και   x∙y = –2,   να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης  Β.  
                                                                                                                                                    (Μον. 4) 
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ΘΕΜΑ 2 
(α) Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση: 

2

2 2x x +1 2+ =
x 3x + 2 x 1 2 x

−
− − −

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β)  Ένας κύλινδρος έχει τον ίδιο όγκο με ένα κώνο. Ο κύλινδρος έχει ακτίνα (x+2) dm και το  

      ύψος του  είναι  16 dm. Αν ο κώνος έχει  ακτίνα 8 dm  και ύψος 3 dm, να βρείτε το εμβαδόν 

      της  κυρτής   επιφάνειας του  κυλίνδρου. 
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ΘΕΜΑ 3 
Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ). Να φέρετε τις διχοτόμους  ΓΕ και ΒΔ των γωνιών Γ και Β 

αντίστοιχα.  Να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις της κορυφής  Α  από τις  ΓΕ και ΒΔ είναι ίσες.  

                                                                                                                                                  

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 4 
Δίνεται ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΔ  ( 0Β̂ = 90 ). Να προεκτείνετε την ΒΔ κατά τμήμα 

ΔΓ= ΒΔ.To Ε είναι μέσο της ΒΔ και Ζ μέσο της ΑΔ. Αν η παράλληλη από το Ζ προς την ΔΓ τέμνει 

την ΑΓ στο Η, να δείξετε ότι το ΕΖΗΔ  είναι τετράγωνο. 
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ΘΕΜΑ 5 
Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ. Αν οι συντεταγμένες των κορυφών του είναι 

Α(–1,1),  Β(3,1) και  Δ(–3, – 3), να βρείτε: 

(α) τις συντεταγμένες του μέσου Ε της ΑΔ. 

                                                                    (Μον. 2) 

 
 

 

 

 

 

(β) το μήκος της διαγωνίου ΑΓ     (Μον. 4) 

 

 

 

 

 

 

 

(γ) την εξίσωση της διαμέσου του τραπεζίου        (Μον. 4) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
       
 ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                                                 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
                                                                           
 Ελένη  Σταματοπούλου                                                                                                                                            

 Σπυρούλα  Πάτση                                                                                           Αλέξανδρος Αλεξίου 

 Ειρήνη Ανδρέου  
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΙΡΗΝΗΣ ΚΑΙ ΕΛΕΥΘΕΡΙΑΣ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 

 
 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

 
ΒΑΘ.: …………………………. 
 
ΟΛΟΓΡ.: …………………….. 
 
ΥΠΟΓΡ.: ………………......... 
 

ΤΑΞΗ:  Γ΄ ΤΑΞΗ   ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 16/06/2016  

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΣΥΝΟΛΙΚΟΣ ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ……………………………………………………….…………… 
 
ΤΜΗΜΑ:  ……..…   ΑΡ.:  …..... 
 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  1.  Να γράφετε με μπλε μελάνι. (Τα σχήματα με μολύβι).                 
        2.  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.        
                   3.  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
        4.  Να λύσετε τις ασκήσεις ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΕΚΑ ( 10 ) ΣΕΛΙΔΕΣ. 

 

‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐ ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ ‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐ 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄:   ( 50 μονάδες )   

Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες 

 
 
1. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 
        
    (α)  4α 4β  
 
 
 
 
    (β)  x 25   
 
 
 
 
 



σελίδα 2 από 10 
 

2.  Να λύσετε το σύστημα: 
 
   x 2y 

   3x 2y 24 

 

      
       
 
 
 
 
 
3. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

(α) 	 x 4  
 
    
 
     (β)  3x 1 3x 1  
  
    
    
 
 
4. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή α 3cm. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.  ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Γ 90°, ΒΓ 6cm και ΑΒ 10cm. Να υπολογίσετε: 
     (α) Το μήκος της πλευράς ΑΓ 
     (β) Τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 
           (i)   ημΑ	 
           (ii)  συνΒ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 3 από 10 
 

 
6. Να λύσετε την εξίσωση x 6x 8 0 . 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
7. Να χαρακτηρίσετε τα πιο κάτω τετράπλευρα και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 
  
 
 

 
 
 
  
 
           
              
              
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

 (α) 
(β) 

(γ) (δ) 



σελίδα 4 από 10 
 

8. Να αποδείξετε την ταυτότητα: 2x 3 x 2 26 x 3 x 11x 3  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. ∆ίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση y λ 3 x . 
    (α) Να γράψετε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της. 
    (β) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 

(γ) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της και να 
     βρείτε αν έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 
(δ) Να υπολογίσετε την τιμή της παραμέτρου . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 5 από 10 
 

10. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ. Από το μέσο Μ της ΒΓ να φέρετε την ΜΕ κάθετη 
στην ΑΒ και να την προεκτείνετε κατά τμήμα ΕΖ=ΜΕ. Στη συνέχεια να φέρετε από το Μ την 
ΜΗ κάθετη πάνω στην ΑΓ και να την προεκτείνετε κατά τμήμα ΗΘ=ΜΗ.  
Να δείξετε ότι: (α) Τα τρίγωνα ΒΕΜ και ΜΗΓ είναι ίσα. 

                              (β) Το τρίγωνο MΖΘ είναι ισοσκελές.  
 
      (Σχήμα- δεδομένα- ζητούμενα- απόδειξη)  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 6 από 10 
 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄: ( 50 μονάδες)  
Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

 

1. Να λύσετε την εξίσωση     . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 7 από 10 
 

 
2. ∆οχείο σχήματος ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου έχει μήκος τριπλάσιο από το πλάτος του 

και ύψος ίσο με το ύψος δοχείου σχήματος κανονικής τετραγωνικής πυραμίδας. Η πυραμίδα 
έχει πλευρά βάσης 6cm και παράπλευρο ύψος h=5cm. Αν τα δύο δοχεία είναι γεμάτα με την 
ίδια ποσότητα νερού, να βρείτε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κάθε δοχείου.   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 8 από 10 
 

 
3. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με Α 90  και Β 30 . Τα σημεία Β(-2,2) , Γ(-6,8) είναι  

κορυφές του τριγώνου και Μ το μέσο της ΒΓ.  
(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της πλευράς ΒΓ. 
(β) Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς ΒΓ του τριγώνου ΑΒΓ. 
(γ) Να βρείτε τα μήκη των ΑM και ΑΓ. 
(δ) Να βρείτε την εξίσωση της μεσοκαθέτου της ΒΓ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 9 από 10 
 

 
 

4. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ . Να φέρετε το ύψος ΑΗ και να το προεκτείνετε κατά τμήμα 
Η∆=ΗΑ. Να φέρετε τη διάμεσο ΑΜ και να την προεκτείνετε κατά τμήμα ΜΝ=ΜΑ. 
Να αποδείξετε ότι: 
(α) ΑΒ=Β∆. 
(β) ΑΒΝΓ παραλληλόγραμμο. 
(γ) ΒΓΝ∆ ισοσκελές τραπέζιο.  
(δ) Αν ΗΜ=4 μονάδες, να υπολογίσετε το μήκος της βάσης ∆Ν του ισοσκελούς τραπεζίου 
     ΒΓΝ∆. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



σελίδα 10 από 10 
 

 
 
 

5. ∆ίνονται οι πιο κάτω αλγεβρικές παραστάσεις: 
 

Α=     και    Β= 2κ μ 2κ μ 2κ μ 2μ μ 1 κ 4μ 1  

 
(α) Να κάνετε τις πράξεις και να δείξετε ότι Α=2κ μ και Β=2μ κ. 
(β) Αν Α=5 και Β= 4, να βρείτε τις τιμές των κ και μ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

Η  ∆ιευθύντρια 
 
 
 

                                                                                                                                Άννα Προξένου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΔΙΑΝΕΛΛΟΥ ΚΑΙ ΘΕΟΔΟΤΟΥ  ΒΑΘΜΟΣ: ……………………... 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:  2015 – 2016 
        ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: ………………... 
 
        ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ………………….. 
 

ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ   ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15 ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
ΤΑΞΗ: Γ´      ΔΙΑΡΚΕΙΑ:  2 ΩΡΕΣ 
 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………… Τμήμα: ………… Αρ.: …….. 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
  2. Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι ( τα σχήματα με μολύβι ). 
  3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
  4. Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 

5. Στη λύση των ασκήσεων πρέπει να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία. 
 

Το γραπτό αποτελείται από 9 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:   Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του μέρους Α΄. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
α)  ( ) =+ 23x  

 
β)  ( )( ) =+− yy 66  
 
 

2. Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις βάζοντας σε κύκλο τον 
αντίστοιχο χαρακτηρισμό. 
 
Μια εταιρεία ηλεκτρονικών ειδών παρουσίασε ένα καινούριο έξυπνο κινητό 
τηλέφωνο. Θέλει να διερευνήσει το βαθμό αποδοχής του νέου κινητού στο κοινό 
της Κύπρου, υποβάλλοντας την ερώτηση «Είναι το κινητό της εταιρείας μας το 
καλύτερο νέο κινητό τηλέφωνο;». Αποφάσισε να διεξάγει ατομικές συνεντεύξεις 
σε απομακρυσμένα χωριά της Κύπρου.  

 

α Το δείγμα της έρευνας είναι αντιπροσωπευτικό. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
β Πληθυσμός της έρευνας είναι όλοι οι κάτοικοι της Κύπρου. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
γ Η ερώτηση της συνέντευξης είναι κατάλληλη για τη διεξαγωγή  

της έρευνας. 
ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

δ Οι απαντήσεις των ερωτώμενων θα είναι αντιπροσωπευτικές του  
πληθυσμού της έρευνας. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 
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3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
          α)  =+ yxy 33  
 
 
 
          β)  =−162y  
 
 
 
          γ)  =+++ yxayax 22  
 
 
 

δ)  =+− 1272 xx  
 

 
 

 

4. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( °=Α
∧

90 ) με ΒΓ=10cm και °=Γ
∧

53 . Να βρείτε το μήκος 
των πλευρών  ΑΓ και ΑΒ.  
Δίνονται : .327,153602,053799,053 ≅≅≅ °°° εφσυνηµ  
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5. Να λύσετε το σύστημα: 
 

1
5
−=−

=+
yx
yx

 

 
 
 

6. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( °=
∧

90Α ) και °=
∧

30Γ .  Αν  Δ μέσο της ΒΓ ,  
       Ε μέσο της ΑΓ  και ΑΒ=6cm, να υπολογίσετε: 
       α) Το μήκος της πλευράς ΒΓ . 
       β) Το μήκος των ΑΔ και ΕΔ . 
           (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας)  
 

 
 
 
 
 

7. Στο πιο κάτω σχήμα σημειώνονται τα ίσα τμήματα ΕΓ=ΕΒ και ∆Ε=ΑΕ . Να αποδείξετε ότι 
∆∆

ΒΓ∆=ΑΒΓ . 
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8. Η ολική επιφάνεια κύβου είναι 216 cm². Να βρείτε τον όγκο και τη διαγώνιό του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να γίνουν οι πράξεις: 
 

=
−








−

+
+ 22

2:11
yx

xy
yxyx

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. α) Να λυθεί η εξίσωση 0273 2 =++ xx  
 
 

 
 
 
 

          β)  Να βρείτε τις διαστάσεις ενός ορθογωνίου, αν γνωρίζετε ότι διαφέρουν κατά 5 cm και  
                 το εμβαδόν του ορθογωνίου είναι 24 .2cm Να λυθεί με τη βοήθεια δευτεροβάθμιας 
                 εξίσωσης. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. α) Αν ισχύει 
β

ν
β

µ
−

=
+

=
1

1,
1

1  να βρείτε την αριθμητική τιμή της  

παράστασης   
v

v
−⋅
+⋅

=Α
βµ

µβ                                                         (μονάδες 4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
                 β) Να λύσετε την εξίσωση: 
 

                     
4

2
2

1
2

11 2 −
=

−
−

+
−

x
x

xx
                                                           (μονάδες 6) 
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2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ=ΑΓ), Δ  το μέσο της ΑΒ και Ε  μέσο 

της ΑΓ . Από τα Δ και Ε να φέρετε τις αποστάσεις ΔΖ και ΕΗ πάνω στη ΒΓ. 
Να δείξετε ότι:  

      α) ΔΖ = ΕΗ   και    
      β) ΑΖΗ ισοσκελές τρίγωνο . 

                (Να γίνει σχήμα, δεδομένα, ζητούμενα). 
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3. α) Το σημείο Β(1,2) ανήκει στη παραβολή 2axy = .  
I. Να βρείτε τη τιμή τουα .                                                     (μονάδες 1) 

II. Στο πιο κάτω ορθοκανονικό σύστημα αξόνων να κατασκευάσετε την 
πιο πάνω παραβολή.                                                        (μονάδες 2) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                 ΙΙΙ. Να βρείτε και να συμπληρώσετε τα στοιχεία της πιο πάνω παραβολής. 

(μονάδες 4) 
 

• το πεδίο ορισμού (Π.Ο.) 
 
 

• το πεδίο τιμών (Π.Τ.) 
 
 

• τις συντεταγμένες της κορυφής 
 
 

• την εξίσωση του άξονα συμμετρίας 
 

   
 

 β) Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η παραβολή 2xy −= . Να βρείτε την εξίσωση της  
                              ευθείας που περνά από το σημείο Α (2, -4) και την αρχή των αξόνων. 
 
                                                                                                                                 (μονάδες 3) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x    

y    
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4. Κώνος έχει τον ίδιο όγκο με κύλινδρο. Ο κύλινδρος έχει ύψος 6 cm και 
ακτίνα 4 cm. Αν ο κώνος έχει ύψος 8 cm να βρείτε την ολική επιφάνεια του 
κώνου συναρτήσει του π. 
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5. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2(ΑΔ) και °=ΑΒΓ
∧

60 . 
Προεκτείνουμε τη ΔΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΕ=ΒΓ.                   
α) Αν Η μέσο της ΑΒ, να δείξετε ότι το ΗΒΕΓ είναι ρόμβος.        (μονάδες 4) 

      β) Αν Α (3,4) και Β (5,6) να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Η. 
                                                                                                           (μονάδες 2) 
      γ) Να βρείτε την περίμετρο του τριγώνου ΗΒΓ.                           (μονάδες 4) 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                       
 
 
 

     Ο Διευθυντής      
                                                                                                           
                           

Σπύρος Ζαχαριάδης 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΔΡΟΣΙΑΣ  ΛΑΡΝΑΚΑΣ                                         Σχολική Χρονιά 2015 - 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 
 
ΜΑΘΗΜΑ:ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
Ημερομηνία:10 /6 /2016 
 
Τάξη:Γ΄Διάρκεια:2 ώρες 
 
Ονοματεπώνυμο:........................................................................ 

 
Βαθμολογία:......................... 
 
Ολογράφως:......................... 
 
Υπογραφή Καθηγητή:.......... 
 
Τμήμα: ........   Αριθμός:....... 

_______________________________________________________________________________________ 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: 
α) Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
 β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι). 
 γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 δ) Στη λύση των ασκήσεων να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία. 
 

          Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από  11 σελίδες 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α:Να λύσετε  ΟΛΕΣ  τις ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 

α) (χ+ 7)2 = 

 

β) (5χ − 2) ∙ (5χ+ 2) = 
 

 

2. Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Γ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



2 
 

 
 

3. Να λύσετετοσύστημα: 
 
2χ + 5ψ = 12 
 
4χ − 3ψ = −2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
4. Στο σχήμα το ΑΒΓ  είναι ισοσκελές τρίγωνομε (ΑΒ = ΑΓ). Τα ευθύγραμμα τμήματα  

ΒΔ  και  ΓΕ  είναι προεκτάσεις της πλευράς ΒΓ τέτοιες ώστε ΒΔ = ΓΕ.ΑνΚ  και  Λ  είναι τα 
μέσα των πλευρώνΑΒ  και ΑΓ  αντίστοιχα να δείξετε ότιΚΔ�Β = ΛΕ�Γ. 
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5. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

α) χ2 − 64 = 

 

β) χ2 − 2χ − 8 = 

 

γ) χ2 + 3χ − χψ − 3ψ = 

 

δ) 16χ2 − 24χ + 9 = 
 
 

6. Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση παραβολής. Να βρείτε : 
 
α) Το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της. 

β) Τις συντεταγμένες της κορυφής της και να εξετάσετε αν έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 

γ) Δύο συμμετρικά σημεία της παραβολής ως προς τον άξονα συμμετρίας της. 

δ) Την εξίσωση της παραβολής. 
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7. Δίνεταιπαραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ο  το σημείο τομής των διαγωνίων του. Τα σημεία 
Ε, Ζ,Η,Θ είναι τα μέσα των ΟΔ,ΟΑ,ΟΒ  και ΟΓ αντίστοιχα. 

α) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΖΗΘ  είναι παραλληλόγραμμο. 
β) Αν η περίμετρος του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ  είναι 40cmνα βρείτε την περίμετρο του 
          παραλληλογράμμου ΕΖΗΘ. 

 
 
 
 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
8. Ένα ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει όγκο 72 cm3. Αν οι διαστάσεις του είναι 

4cm, (χ +1) cm και (2χ −7) cm να βρείτε : 
α) Την τιμή του χ.          (Μον. 3) 
β) Το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας.       (Μον. 2) 
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9. Να κάνετετις πράξεις: 

�
χ2

χ − 3 +
3χ2

χ2 − 6χ + 9�
∶  �

2χ2

χ2 − 9 −
χ

χ + 3� = 
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10. Κύλινδρος έχει όγκο 180πcm3και το ύψος του είναι ίσο με  
5
6

της ακτίνας του. Ένας κώνος έχει 

ακτίνα 4 cm.Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι τριπλάσιο από το εμβαδόν 
της κυρτής επιφάνειας του κώνου. Να βρείτε τον όγκο του κώνου. 
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ΜΕΡΟΣ Β:  Να λύσετε  ΟΛΕΣ  τις ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  10  μονάδες. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση: 

3χ2

χ − 4 + 
2χ

2 − χ  =  
χ (2χ2 − 3χ + 2)
χ2 − 6χ + 8  
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2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Από την κορυφή Β φέρουμε την ΒΔ  διχοτόμο της 
εξωτερικής γωνίας Β  και από την κορυφή Γ φέρουμε την ΓΕ  διχοτόμο της εξωτερικής γωνίας 
Γ  ώστε ΒΔ = ΓΕ. Αν ΑΜ  είναι το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ  να δείξετε ότι: 
α) ΜΔ = ΜΕ 
β) Τα σημεία Ε και Δ ισαπέχουν από την πλευρά ΒΓ. 
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3. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

 
(χ − 2)3 − χ(χ − 3)2 − (1 − χ)(χ+ 1) + 5χ = (χ + 9)(χ − 1) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ// ΔΓ) και ΚΛ  η διάμεσός του. 

 Αν ΚΔ = 3ψ 𝑐𝑚,    ΒΓ = (4χ + 32)cm , ΑΒ = (χ + 4 )cm, ΓΔ = 2ψ cm και  ΚΛ = 12cm 

να βρείτε τις πλευρές του τραπεζίου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



10 
 

 
4. Μέσα σ’ ένα ανοικτό γυάλινο κύβο έχει τοποθετηθεί μία κανονική τετραγωνική πυραμίδα. Η 

ακμή της βάσης της πυραμίδας είναι ίση με την ακμή του κύβου και το απόστημα της ίσο με 
6cm. 
Αν η γωνιά που σχηματίζει το απόστημα με το ύψος της πυραμίδας είναι 30◦ να βρείτε: 
α) Τον όγκο του στερεού μεταξύ κύβου και πυραμίδας.     (Μον. 6) 
β) Το εμβαδόν της εσωτερικής επιφάνειας του στερεού.     (Μον. 4) 
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5. Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  και οι συντεταγμένες των κορυφών του Α(−3,2),Β(5,1) 

και Γ(9,−6). 
α) Αν Κ  είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του να δείξετε ότι οι συντεταγμένες του είναι 

    Κ(3,−2).  

β) Να δείξετε ότι η κορυφή Δ  έχει συντεταγμένες Δ(1,−5). 

γ) Να δείξετε ότι το ΑΒΓΔ  είναι ρόμβος. 

δ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε1  που περνά από το σημείο Ε(8,3)και είναι παράλληλη 

με την πλευρά ΑB.  

ε) Να υπολογίσετε την τιμή του µ αν η ευθεία ε2:ψ = (2µ − 6)χ + 10  είναι κάθετη με την ε1. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Οι εισηγητές:      
 

 Ο Διευθυντής 

Νικολαΐδου Σόφη   
Στεργίδου Αγγέλα   
Κοκόλης Σπύρος 
Μελαχροινού Ελένη 

  

  Σαμάρας Παρασκευάς 



1 
 

 

Το δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες 

ΟΔΗΓΙΕΣ:      
 
(α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.                      
(β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
(γ) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).      
                                   

 

ΜΕΡΟΣ Α’:  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. Κάθε άσκηση 

βαθμολογείται με 5 μονάδες.   

 

 1.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

      α)  ( )2χ

- 5 =  

 

      β)  ( )( )2 χ

-1 2  

 

 

      2.   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

      α)  3 3χ ψ =+  

 

 

        β)  2 9 20χ χ− + =  
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΠΟΣΤΟΛΟΥ ΑΝΔΡΕΑ ΕΜΠΑΣ         ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:2015-2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                 ΤΑΞΗ: Γ΄ 

 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  8/6/2016                 ΤΜΗΜΑ: ……………… 

 ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ 

 ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………………………………………       ΑΡ. ……………… 

 ΒΑΘΜΟΣ: ……………………                          ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………………………………… 
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3.  Να λύσετε το σύστημα: 

3 11χ ψ+ =  
4 8χ ψ− = −  
 

 

            
 

 
 

 
 

4. Να υπολογίσετε την τιμή του α , ώστε η ευθεία ( 2) 5ψ α χ= + −   να είναι κάθετη στην 

ευθεία 3 4χ ψ+ = . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ  τις  πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε 
κύκλο τον αντίστοιχο χαρακτηρισμό.      

 
Ένα τετράπλευρο είναι ορθογώνιο αν οι διαγώνιοί του είναι ίσες. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Δύο τρίγωνα, τα οποία έχουν τις γωνίες τους ίσες μία προς μία , 
είναι ίσα.  
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Η παραβολή 25ψ χ=  έχει μέγιστη τιμή 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα δύο πλευρών 
τριγώνου, είναι παράλληλο με την τρίτη πλευρά και ισούται με το 
μισό της. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   

Όλα τα τετράγωνα είναι παραλληλόγραμμα. 
 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ   
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6. Να υπολογίσετε  τους άγνωστους χ και ψ (οι απαντήσεις να δοθούν κατά προσέγγιση 

δεκάτου). Δίνονται :  35 0,574 35 0,819 35 0,700ηµ συν εϕ° ° °= = =   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο ορθού πρίσματος του 

οποίου το ύψος είναι 15m και οι βάσεις του είναι ορθογώνια τρίγωνα με κάθετες πλευρές  

6 m και 8m, αντίστοιχα. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12m 
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8. Να κάνετε τις πράξεις και να απλοποιήσετε την απάντησή σας: 
2

3 2 2

1 3
2 2 4

x x
x x x x x

−  ÷ + = + − + −   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Τα πιο κάτω σχήματα (ορθογώνιο παραλληλόγραμμο και  ορθογώνιο τρίγωνο)  
έχουν το ίδιο εμβαδόν.  Να υπολογίσετε την τιμή του  χ.   
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10.  Στο τρίγωνο ΑΒΓ  φέρουμε τη διάμεσο Α∆ . Αν  , ,Ε Θ Κ  είναι τα μέσα των πλευρών  
ΑΔ , ΑΓ και ΒΔ  αντίστοιχα, να δείξετε ότι,  το ΕΘ∆Κ  είναι παραλληλόγραμμο. Να 
δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. (Να κάνετε σχήμα, δεδομένα- 
ζητούμενα, απόδειξη).    
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β'.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται 

με  10 μονάδες. 

1. (α) Να λύσετε την εξίσωση: 
 

2

2 19 5
6 3 2

ψ ψ
ψ ψ ψ ψ

−
− =

+ − + −
                                  (μον. 6) 
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(β) Αν 2 2 2χ ψ χψ+ = ,  να δείξετε ότι: χ ψ= .              (μον. 4) 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

2.  Κύλινδρος  και κώνος έχουν ακτίνα 8m . Ο όγκος του κυλίνδρου είναι 3320 mπ . Αν το 

εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι ίσο με το εμβαδόν της κυρτής 

επιφάνειας του κυλίνδρου να βρείτε τον όγκο του κώνου. 
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3.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  90
∧

° Α = 
 

  και κορυφές (0,5)Α  και ( )3,1Β . Η 

κλίση της πλευράς ΒΓ είναι 1
3

λΒΓ =   . Να βρείτε: 

( α ) την εξίσωση της πλευράς ΒΓ.                        (μον. 3) 
( β ) την εξίσωση της πλευράς ΑΒ .               (μον. 3) 
( γ ) την εξίσωση της πλευράς ΑΓ.                                                                (μον. 4) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4.  (α) Δίνονται οι παραστάσεις  2

2

1

1

χ
ψ
χ
ψ

+
Α =

−
   και 

2

2
21 : 1  

+  
   

ψ ψ ψΒ= − −
χ χ χ

, 

        με χ≠ 0 και ψ ≠0. Να δείξετε ότι  Α + Β = 1 
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(β) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων το πολυώνυμο : 

16χ2  + 8χ   – 4ψ2 + 1  
 

 

 

 

 

5.  Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ, προεκτείνουμε τη ΒΓ προς το μέρος του 
Β και του Γ κατά τμήμα ΒΔ=ΓΕ (Δ και Ε σημεία της προέκτασης του ευθυγράμμου 
τμήματος ΒΓ, προς το Β και Γ αντίστοιχα). 
(α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.  
(β) Να φέρετε την ΓΗ κάθετη στην ΑΔ και την ΒΖ κάθετη στην ΑΕ . Να αποδείξετε 
ότι ΓΗ=ΒΖ. Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. (Να κάνετε 
σχήμα, δεδομένα- ζητούμενα, απόδειξη).    

               
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

 Η Διευθύντρια      

 Δρ. Κουκάν Ειρήνη                    

 

         ......……………………. 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΓΚΩΜΗΣ                                                                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 
KYΡΙΑΚΟΣ ΝΕΟΚΛΕΟΥΣ                                                                              ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ                                                             
                                                                                                    Αριθμητικώς: .......................... 
 
                                                                                                    Ολογράφως: ............................ 
 
                                                                                                    Υπογραφή : .............................. 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ IOYNIOY 2016 
 

 ΤΑΞΗ: Γ΄                                                                                                            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  16 /06/ 2016                                            
 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                             ΔΙΑΡΚΕΙΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 2 ΩΡΕΣ   
                           
                                                                                                                                                 ΩΡΑ: 10:15 - 12:15  
__________________________________________________________________________________    
                               
 Ονοματεπώνυμο Μαθητή/τριας: ..................................................................Τμήμα .......... Αρ.: ......        
__________________________________________________________________________________                              
Οδηγίες:      
α) Επιτρέπεται η χρήση  μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
β)  Να γράψετε με μελάνι μπλε . (τα σχήματα  μπορείτε να τα κάνετε με μολύβι.) 
γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη, το ΜΕΡΟΣ Α’ και το ΜΕΡΟΣ Β’. 
ε) Να γράψετε όλες τις απαντήσεις πάνω στο εξεταστικό δοκίμιο. 
ζ)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εννέα (9 )σελίδες. 
                                                                                                                                                   
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε όλες τις ασκήσεις του Μέρους Α΄.   
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες (από τις 100). 
 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 
 
       α)  =+ 2)4(x      
           
                                                      
       β)  =−+ )32)(32( αα  
 
 
2. Να λύσετε το σύστημα : 
 
         x − 3y = −7 
         3𝑥 + 2𝑦 = 1 
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3. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται:  Δ μέσο της πλευράς ΒΓ και ΒΖ//ΑΓ. Να δείξετε ότι Ζ∆Β=ΓΕ∆
∆∆

. 
 

 
 
 
 
 
 
 
4. Να υπολογίσετε το ύψος του τοίχου και το μήκος της σκάλας, αν η απόσταση της σκάλας από τον  

τοίχο είναι 1,5m και η γωνία που σχηματίζει η σκάλα με το έδαφος είναι 67° .  
                                    

 

 θ         ημθ συνθ εφθ 

23° 0,391 0,921 0,424 

67° 0,921 0,391 2,356 

     

 
 
 
 
 
 
 
 
 

1,5m 

Α 

Β 
Γ 

67° 



3 
 

5. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
      α)  𝑦2 + 4𝑦 = 
 
 
     β)   𝑥2 − 4𝑥 − 12 = 
 
 
     γ)   𝑥2 − 25 = 
 
 
     δ)   𝛼𝑥 − 2𝑥 − 𝛼𝑦 + 2𝑦 = 
 
 
 
 
 
6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση 𝑦 = 𝛼𝑥2, 
        𝛼 ≠ 0. Να βρείτε:  α) την τιμή του α και να γράψετε την εξίσωσή της. 
                                           β) τις τετμημένες των σημείων της παραβολής που έχουν τεταγμένη 12. 
                                           γ) τις συντεταγμένες της κορυφής της. 
                                           δ) την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
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7. Στο πιο κάτω σχήμα το  τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ = ΑΓ), ΒΝ = ΓΜ και Κ , Λ είναι τα μέσα των  
     πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι  το ΚΛΜΝ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  

 

 
       
 
 
 
 
 
                      
8. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

 � 2
x2−4

+ x
3x2−6x

� : x
2+6x−16
x2−4x+4

= 
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9. α) Να βρείτε το κ ώστε οι ευθείες 𝜀1:𝑦 = (4𝜅 + 1)𝑥 + 5 και 𝜀2:𝑦 = (2𝜅 − 1)𝑥 − 3 να είναι κάθετες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Να λύσετε την εξίσωση: 5𝑥2 + 8𝑥 = 4 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Η πιο κάτω ξύλινη κατασκευή αποτελείται από μία τετραγωνική πυραμίδα και έναν κύβο. 
Η κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει απόστημα ίσο με 10m, το οποίο σχηματίζει με το ύψος 
γωνία 30°. Να βρείτε πόσα θα πληρώσουμε για να βάψουμε την εξωτερική επιφάνεια του στερεού, 
αν το βάψιμο στοιχίζει €3 το τετραγωνικό μέτρο.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε όλες τις ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες (από τις 100). 
 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση:     
3𝑥2

𝑥−4
+ 2x

2−x
= 2x3−3x2+2x

x2−6x+8
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Η πιο κάτω κατασκευή αποτελείται από έναν κύλινδρο και δύο ίσους κώνους στο εσωτερικό του .  

Ο κάθε κώνος έχει κυρτή επιφάνεια  65𝜋𝑐𝑚2και ολική επιφάνεια  90𝜋𝑐𝑚2. Να βρείτε τον όγκο του 
στερεού που απομένει, αν από τον κύλινδρο αφαιρέσουμε τους δύο κώνους. 
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3.  Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με κορυφές Α(-6,3), Β(2,-3), Γ(4,4) και Δ(-4,10).  
 α)  Να δείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.                                                                             (6Μ) 

   β)  Αν Κ είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του ΑΒΓΔ, να βρείτε την εξίσωση της ευθείας 
        που  διέρχεται από το Κ και είναι  παράλληλη με την πλευρά ΑΔ.                                                (4Μ)                                                                                                
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4.  α)  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ προς το μέρος του 
       Α  κατά τμήματα ΑΕ και ΑΖ αντίστοιχα, ώστε ΑΕ=ΑΖ.  Αν Κ είναι το μέσο της ΒΓ να δείξετε ότι:  

              i)  ΖΚ =ΕΚ. 
               ii) Τα σημεία Ζ και Ε ισαπέχουν από την πλευρά ΒΓ. (Σχήμα – Δεδομένα - Ζητούμενα)        (7Μ) 

  
 

  
 

 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

  β)  Να αποδείξετε την ισότητα:                                                                                                                 (3Μ) 
 

     
( ) ( )

( )

22 2

2

2 2
16

2

κ λ κ λ

κλ

 + − −  =
−
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5. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με �̂� = 120° . Γχ , Δψ είναι οι διχοτόμοι των εξωτερικών γωνιών του 
𝛤� και �̂� αντίστοιχα. Οι προεκτάσεις τους τέμνονται στο Ε. 
α)  Να αποδείξετε ότι το  τρίγωνο ΔΕΓ είναι ορθογώνιο.                                                                       (2,5Μ)                                                         
β)  Αν το μήκος της ΑΒ είναι η λύση της εξίσωσης 2𝜔2 − 72 = 0, να υπολογίσετε το μήκος  
      της  ΔΕ.                                                                                                                                                           (2Μ) 
γ)  Αν Κ είναι το μέσο της ΓΔ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΔΕΚ είναι ισόπλευρο.                                  (1,5Μ) 
δ)  Προεκτείνουμε την ΓΕ κατά τμήμα ΕΖ=ΓΕ και ΔΕ κατά τμήμα ΕΗ=ΔΕ. Να αποδείξετε ότι ΔΓΗΖ  
      είναι  ρόμβος.                                                                                                                                               (4Μ)   
       Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας.      
                                                                                                                                       

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΤΕΛΟΣ ΓΡΑΠΤΟΥ 
 

                                                                    Η Διευθύντρια 
 
                   
                                                                                                                                   Μαρία Συμεωνίδου 



Σελίδα 1 από 9 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

 α)  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανή 

 β)  Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπονται με μολύβι). 

 γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας. 

 

 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
(α)  =− 2)2(χ                                                                                      

      

           (β)  =+⋅− )5()5( χχ  

 

2. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας και τον όγκο του κώνου με ακτίνα 
cm6  και γενέτειρα cm10 . 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Α    Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α. 

                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΝΝΙΑ  ( 9 )  ΣΕΛΙΔΕΣ 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΠΙΣΚΟΠΗΣ                                            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 - 2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:10/06/16 

ΧΡΟΝΟΣ: 2  Ώρες 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ……………………………………… ΤΜΗΜΑ: ………….     ΑΡ. …….  

Βαθμός: ……………………………………….. 

Ολογράφως: ……………………………….. 

Υπογραφή: ………………………………….. 

 



Σελίδα 2 από 9 
 

3. Να λύσετε το σύστημα:       








=+
=+

1332
82

ψχ
ψχ

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Να λύσετε την εξίσωση:     0932 2 =−+ χχ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

(α)  =− 42ψ                                               (β)  =−+ 762 χχ  

 
 
 

     (γ)  =+ ωω 22                                             (δ)  =−+− ψχψχ 3322  

 
 
 



Σελίδα 3 από 9 
 

6. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις: 
 

 
1 

 
Οι ευθείες 32 −= χψ  και 563 += χψ  είναι παράλληλες. 

 

 
2 

 

Η παραβολή με εξίσωση 2

5
2 χψ −=  έχει ελάχιστο. 

 

 
3 

 
Κάθε τετράγωνο είναι και ρόμβος. 

 

 
4 

 
Αν διπλασιάσουμε την ακμή ενός κύβου, τότε ο όγκος του 
οκταπλασιάζεται. 

 

 
5 

 
Η παραβολή με εξίσωση 24χψ =  έχει πεδίο τιμών )0,(−∞ . 

 

 
 

7. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  με cm10=ΑΒ , cm14=ΒΓ  και cm12=ΑΓ .  Αν ∆ , Ε  καιΖ    
είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ , ΒΓ  και ΑΓ  αντίστοιχα, να υπολογίσετε την 
περίμετρο του τριγώνου ∆ΕΖ .(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
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8. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με 090ˆ =Α  η γωνία 030ˆ =Γ .  Αν η διάμεσος ΑΜ  είναι

cm6=ΑΜ , να υπολογίσετε: 

(α) την πλευρά ΒΓ .                                                                                          (μον. 1) 

(β) την πλευρά ΑΒ .                                                                                          (μον. 1) 

(γ) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας Β̂ .                                         (μον. 3) 

(Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας) 

       
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Κολόνια πωλείται  σε δύο είδη μπουκαλιών στην ίδια τιμή το καθένα. Το πρώτο 
μπουκάλι έχει σχήμα κώνου με διάμετρο βάσης cm6  και ύψος cm7 . Το δεύτερο είναι 
κυλινδρικό με ακτίνα βάσης cm2  και ύψος cm5 . Ποιο μπουκάλι έχει καλύτερη τιμή; 
(Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας)     
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10. Το τρίγωνο ΑΒΓ  είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ ). Οι 
ευθείες ΓΕ  και Β∆  διχοτομούν της γωνίες Γ  και Β  
αντίστοιχα.  Να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις της 
κορυφής του τριγώνου Α   από τις ευθείες ΓΕ  και 
Β∆  είναι ίσες.  

 
 

 

 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β     Να  λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β. 

                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
χχ

χ
χ
χ

χ
χ

2
415)2(3

2
54

2 −
−

+
−

=
−
+    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Α 

Β Γ 

Ε Δ 
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2. Στο πάρτι των τελειοφοίτων του Γυμνασίου Επισκοπής πήγαν 177 μαθητές, αγόρια 
και κορίτσια. Μετά από δύο ώρες έφυγαν 15 αγόρια και 12 κορίτσια και τότε ο 
αριθμός των κοριτσιών έγινε κατά 15 λιγότερος από τον διπλάσιο αριθμό των 
αγοριών. Να βρείτε πόσα αγόρια και πόσα κορίτσια πήγαν  στο πάρτι. 
(Να λυθεί με τη βοήθεια συστήματος δύο εξισώσεων) 
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3. Ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει μήκος 4 cm, πλάτος 12 cm και το εμβαδόν της 
ολικής επιφάνειας του είναι 352 cm2. Μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει τον 
ίδιο όγκο με το ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο και το ύψος της είναι ίσο με το ύψος 
του ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου. Να βρείτε το εμβαδόν της παράπλευρης 
επιφάνειας της πυραμίδας. 
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4. Στο σχήμα φαίνεται η γραφική παράσταση της ευθείας (ε). 

(α) Να βρείτε τον τύπο της ευθείας (ε). 

(β) Να βρείτε τον τύπο της ευθείας που είναι  

     κάθετη στην (ε) και περνά από το σημείο Β.  

       (γ) Αν η ευθεία (ε) περνά από το σημείο   

            ( )1 , 9− +μ μ  να βρείτε την τιμή του  μ. 

       (δ) Να βρείτε την απόσταση του ευθύγραμμου     

             τμήματος ΑΒ , καθώς  και τις συντεταγμένες   

             του μέσου του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ . 
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5. (α)   Αν 273)( 23 −+−= χχχχρ , να δείξετε ότι  )8)(4()1( 2 +−=− χχχρ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 (β)   Να γίνει απλό το σύνθετο κλάσμα:   

       

βα

αβ
βα

33

2
22

−

−
+

   = 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ                            Η ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΡΙΑ                           Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

……………………                         ………………………                       ……………………. 

Παναγιώτα Μονιάτη                    Χριστίνα Μηνά Ισαάκ ΒΔ                 Βαρβάρα Κάσσαρη 

…………………… 

Ελένη Θεοδωρίδη 
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ΕΥΡΥΒΙΑΔΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΑΡΝΑΚΑΣ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-16 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 

 
ΜΑΘΗΜΑ:    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                               ΤΑΞΗ:  Γ 

 
Βαθμός:…………….... 
 
Υπ. Καθηγ.: ….…….... 

 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  06/ 06 / 2016                         ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: 
 
ΤΜΗΜΑ:                                                                                                           ΑΡ.: 

 
ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8 ΣΕΛΙΔΕΣ. 

ΟΔΗΓΙΕΣ:   α) Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
         β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
         γ) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι.  
           (Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι). 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
       Κάθε άσκηση  βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 
 
α) (χ + 2)2 =                                                 β) (2β + 5)(2β – 5) = 
 
 
 
 
 
 

2. Να λύσετε το σύστημα : 
 

χ + 3ψ = 11 
4χ – 2ψ = 2 
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3. Ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει διαστάσεις 3cm , 5cm  και 6cm. 
Να βρείτε : α) το εμβαδό της ολικής του επιφάνειας 
                  β) τον όγκο του. 

 
 
 
 
 
 
 
 
4. Να λύσετε την εξίσωση : 3χ2 – 5χ + 2 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 

5. Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (  090Α= ) δίνεται το ημΒ = 
8

10
. Να υπολογίσετε τους 

τριγωνομετρικούς αριθμούς  συνΒ , εφΓ . 
 

 
 

 
                                                                                                         
        
 
 
 

 
 
 

6. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα : 
 
α) 2χ2 + 4χψ =                                                    β) ψ2 – 9 = 
 
 
γ) χ2 + 3χ – 10 =                                                 δ) α2 – 3α + αω – 3ω = 
 

 



3 
 

7. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ διχοτόμος της γωνίας Α. Προεκτείνουμε την ΑΔ 
κατά τμήμα  ΔΖ=ΑΔ . Αν Δ είναι το μέσο της ΒΗ και η ευθεία ΖΗ τέμνει την ΑΓ στο Μ, 
να δείξετε ότι : 
α) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΔΖΗ είναι ίσα. 
β) το τρίγωνο ΑΜΖ είναι ισοσκελές. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

8. Να βρείτε για ποια τιμή  του  Κ οι ευθείες ε1 : ψ = (3Κ+1)χ +1 και ε2 : (Κ+7)χ – 2ψ = 2 

είναι παράλληλες. 
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9. Στο πιο κάτω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ,  090Α=  και  030Β= . Η ΑΕ είναι διάμεσος και 

το ΑΔ ύψος. Αν ΑΕ = 6 cm, ΒΕ = x, ΑΓ = ψ και ΔΓ = ω, να υπολογίσετε τις τιμές των 

χ, ψ, ω. (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 

 
 
 
 
 
 
 
 

10. Ο Γιώργος και ο Κώστας έχουν μαζί €430. Ο Γιώργος ξόδεψε €30 για την αγορά 

ενός βιβλίου. Ο Κώστας πήρε δώρο για τα γενέθλιά του €50 και τώρα έχει διπλάσια 

χρήματα από το Γιώργο. Να βρείτε πόσα χρήματα είχε αρχικά το κάθε παιδί. 

(Να λυθεί με σύστημα). 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ : Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.  

        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
1. Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση : 
 

       
2 2

7 1 3
5 4 4

χ χ
χ χ χ χ χ

− −
− =

− + − −
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. (α)  Δίνεται η παράσταση: Α = (2χ − 3)2 − (χ −1)(χ +1) + (χ −1)3 – χ3 

      i . Να αποδείξετε ότι: Α = 9(1− χ) 

      ii . Αν Β = χ2 + χ +1, να αποδείξετε ότι: Α⋅Β = 9 − 9χ3 
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β) Να βρείτε τις τιμές του χ, για τις οποίες ορίζεται η πιο κάτω αλγεβρική 
    παράσταση και  να την απλοποιήσετε : 

 

    

2

3 2
10 25

5
25

χ χ
χ χ

χ
χ

− +
− =
−

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

3. Το στερεό του σχήματος αποτελείται από ένα κύβο και μία κανονική τετραγωνική 

πυραμίδα. Αν η πυραμίδα έχει όγκο  V= 48𝑐𝑚3 και ύψος  υ = 4𝑐𝑚, να υπολογίσετε: 

    α) την ακμή του κύβου. 

    β) τον όγκο του στερεού. 

    γ) το παράπλευρο ύψος της πυραμίδας. 

    δ) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού. 

 

 

 
 

 



7 
 

4.  Οι κορυφές του ορθογωνίου παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ είναι 

         Α( 2, 3), Β( 6, 4), Γ(7, κ)  και Δ( χ , ψ).  

        Να βρείτε: 

        α) Τις κλίσεις των πλευρών ΑΒ και ΒΓ και να δείξετε ότι κ = 0 . 

        β) Την εξίσωση της πλευράς ΓΔ. 

        γ) Το μήκος της πλευράς ΑΒ. 

        δ) Τις συντεταγμένες του μέσου Μ της ΑΓ . 

        ε) Τις συντεταγμένες της κορυφής Δ. 
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5. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ στο οποίο η πλευρά ΑΒ είναι διπλάσια από 

        την πλευρά ΑΔ. Αν Ε και Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΔΓ αντίστοιχα,  

        να δείξετε ότι: 

   α) Το τετράπλευρο ΑΕΖΔ είναι ρόμβος. 

   β) Το τετράπλευρο ΕΗΖΘ είναι ορθογώνιο, όπου Η το σημείο τομής των ΕΔ και 

       ΑΖ και Θ το σημείο τομής των ΕΓ και ΒΖ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                                    Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

Σταυρούλα Κλώνη 

Ξενάκης Παναγιώτου                                                                      Στέλλα Ταμάμη 

Κωνσταντίνος Αντωνίου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΦΑΝΕΡΩΜΕΝΗΣ  Σχολική  Χρονιά  2015 - 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 
 

Μάθημα : Μαθηματικά Βαθμός                         : ……………………………………………. 

Ημερομηνία   : 6/6/16 Ολογράφως : ……………………………………………. 

Διάρκεια         : 2 ώρες Υπογραφή καθηγητή : ……………………………………………. 

Ώρα 
εξέτασης              : 7:45 – 9:45 Τάξη                              : Γ΄ Γυμνασίου 

 
Ονοματεπώνυμο : ………….…………………….………………..……Αρ. …... Τμήμα : …… 
 
 

Το δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες 
ΟΔΗΓΙΕΣ 

1)  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
2)  Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν και 

με μολύβι). 
3)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIPP-EX). 

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του μέρους Α΄.  
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
1. Να λύσετε το σύστημα: 

�−𝑥 + 3𝜓 = −8 
5𝑥 + 3𝜓 = 4

�  

 

 

 

 

 

 

2. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  

 

α) (2𝑥 + 1)(2𝑥 − 1) = 

 

 

β) (𝑥 + 7)2 =  
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3. Να συμπληρώσετε με το σύμβολο √  στη στήλη που βρίσκεται το Σ (Σωστό) ή το Λ (Λάθος), 

ανάλογα με το τι ισχύει για καθεμία από τις πιο κάτω προτάσεις: 

Α/Α Προτάσεις Σωστό Λάθος 

1. Δύο τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν δύο πλευρές και μια γωνία 

ίση. 
  

2. Αν δύο ορθογώνια τρίγωνα έχουν μια οξεία γωνία 

αντίστοιχα ίση και την υποτείνουσα ίση, τότε είναι ίσα. 
  

3. Ένα τετράπλευρο είναι τετράγωνο αν είναι ορθογώνιο και 

ρόμβος. 
  

4. Αν οι διαγώνιες ενός παραλληλογράμμου είναι ίσες, τότε 

είναι ορθογώνιο. 
  

 

4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 (𝛢𝛣 = 𝛢𝛤). Προεκτείνουμε την βάση 𝛣𝛤 προς το 𝛣 και προς 

το 𝛤 κατά τμήματα 𝛣𝛥 = 𝛤𝛦. Να δείξετε ότι τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛥 και 𝛢𝛤𝛦 είναι ίσα. 

 
5. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 (𝛢 = 90𝜊) με υποτείνουσα 𝛣𝛤 = 15 𝑐𝑚. Αν η κάθετη πλευρά 

𝛢𝛣 = 12 𝑐𝑚, να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

 

𝛢 = 15𝜂𝜇𝛤 − 12𝜀𝜑𝛣  
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6. Από τα δώδεκα τμήματα της Γ΄ τάξης ενός Γυμνασίου εξετάσαμε όλους τους μαθητές του Γ1 

ως προς την επίδοση στη στατιστική.  

α) Κάναμε απογραφή ή δειγματοληψία, όσο αφορά τον πληθυσμό της Γ΄ τάξης του σχολείου; 

Δικαιολογήστε την απάντηση σας.  

β) Μπορούμε να γενικεύσουμε τα συμπεράσματα για όλους τους μαθητές της Γ΄ τάξης του 

Γυμνασίου; Τεκμηριώστε την απάντηση σας.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα που βρίσκονται στην στήλη 

Α και να τα αντιστοιχίσετε με τα πολυώνυμα της στήλης Β.  

                              Στήλη Α                                        Στήλη Β 

α) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 4 i) (𝑥 + 4)(𝑥 + 4) 

β) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 4𝑥 ii) (𝑥 + 4)(𝑥 − 1) 

γ) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 5𝑥 + 4 iii) (𝑥 − 4)(𝑥 + 1) 

δ) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 3𝑥 − 4 iv) (𝑥 − 4)(𝑥 − 1) 

ε) 𝑓(𝑥) = 𝑥(𝑥 − 4) + 4 v) 𝑥(𝑥 + 4) 

 vi) (𝑥 − 2)2 

 vii) (𝑥 − 2)(𝑥 + 2) 

 viii) Δεν παραγοντοποιείται 

 

 

 

 

α)  → …..    β)  → …..      γ)  → …..    δ)  → …..        ε)  → …..        
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8. Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝑓(𝑥) = 𝛼𝑥2. Να βρείτε: 

α) Το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης 𝑓(𝑥). 

β) Την εξίσωση της παραβολής. 

γ) Δύο συμμετρικά σημεία της παραβολής ως προς τον άξονα  

συμμετρίας της. 

δ) Το πρόσημο των τιμών 𝑓(−2016) και 𝑓(5). 

ε) Τη μέγιστη ή την ελάχιστη τιμή της καμπύλης και να τη  

χαρακτηρίσετε. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Να μετατρέψετε το πιο κάτω σύνθετο κλάσμα σε απλό: 

 

2 − 𝑥+1𝑥−1
𝑥+1
2  − 4

𝑥−1
=  
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10. Δίνεται τραπέζιο 𝛢𝛣𝛤𝛥 (𝛢𝛣// 𝛤𝛥) και 𝛢𝛣 = 3𝑥, 𝛤𝛥 = 14 𝑐𝑚. Αν η διάμεσος  𝛦𝛧 = 𝑥2, να 

υπολογίσετε το μήκος της διαμέσου 𝛦𝛧. 

 
 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ  Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του μέρους Β΄.  
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 

 2
𝑥2−1

− 𝑥
𝑥−1

= 2
𝑥+1
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2. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 (𝛢 = 90𝜊), 𝛣 = 30𝜊 και 𝛢𝛭 διάμεσος. Από το σημείο Μ 

φέρουμε κάθετη πάνω στην ΑΒ, που την τέμνει στο σημείο Δ. Προεκτείνουμε τη ΜΔ κατά 

τμήμα ΜΔ=ΔΕ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο 𝛢𝛭𝛤  είναι ισόπλευρο. 

β) Το τετράπλευρο 𝛢𝛦𝛣𝛭 είναι ρόμβος. 

 
 

 

 

 

3. Δίνεται τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 με 𝛢𝛣 = 𝑥2 − 𝜓2

𝑥2 + 𝜓2 , 𝛢𝛤 = 2𝑥𝜓
𝑥2 + 𝜓2 και 𝛣𝛤 = 𝑥2 – 𝑥 − 2

𝑥2 + 𝑥
÷ 𝑥2 − 5𝑥 + 6

𝑥2 − 3𝑥
  με 𝑥,𝜓 ≠  0.  

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 είναι ορθογώνιο, με υποτείνουσα τη 𝛣𝛤. 

β) Να βρείτε το μήκος της διαμέσου 𝛢𝛥. 
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4. α) Σε ένα πάρτι γενεθλίων, θέλουμε να αγοράσουμε τη πιο συμφέρουσα συσκευασία για να 

σερβίρουμε ποπ κορν. Η χωρητικότητα της κάθε συσκευασίας εξαρτάται από το σχήμα της. 

Έχουμε ένα ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο με διαστάσεις 12 cm, 10 cm και 9 cm, έναν κύβο 

με εμβαδόν ολικής επιφάνειας 600 cm2 και μία κανονική τετραγωνική πυραμίδα με ακμή 

βάσης 18 cm και ύψος 11 cm. Να αποδείξετε ότι η πιο συμφέρουσα επιλογή, δεδομένου ότι η 

τιμή αγοράς τους είναι η ίδια, είναι η πυραμίδα. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Στη συνέχεια αδειάζουμε τη συσκευασία με σχήμα πυραμίδας σε δοχεία σχήματος κώνου 

ακτίνας 3 cm και ύψους 7 cm. Αν γεμίζουμε το κάθε δοχείο κατά τα 2
3
 της χωρητικότητας του, να 

βρείτε πόσα δοχεία θα χρειαστούμε. (Να θέσετε το  𝜋 =  22
7

) 
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5. Δίνεται το τετράπλευρο με κορυφές 𝛢(−3,−1) 𝛣(1, 1), 𝛤(0, 3) και 𝛥(−4, 1). 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο. 

β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο τομής των διαγωνίων του 

τετραπλεύρου ΑΒΓΔ και είναι κάθετη με την ευθεία (𝜀1):𝜓 = 1
2
𝑥 − 7. 
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Ο Διευθυντής 

 

Πέτρος Μιχαήλ 

 

ΠΡΟΧΕΙΡΟ 



1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΦΑΝΕΡΩΜΕΝΗΣ ΛΑΡΝΑΚΑΣ ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΤΑΞΗ: Γ΄ ΒΑΘΜΟΣ:  ....................................  

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:  .............................  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 16/06/2016 ΥΠΟΓΡΑΦΗ:  ................................  

ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:  ..............................................................  ΤΜΗΜΑ:  ......  ΑΡΙΘΜΟΣ:  .... . 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται και με μολύβι). 
 β) Δεν επιτρέπεται η χρήση οποιουδήποτε διορθωτικού υλικού. 
 γ) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες 

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄:  Να  λύσετε  και  τις  10 ασκήσεις  του  Μέρους  Α΄ .  
 Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  μια  μονάδα .  

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα με τη χρήση ταυτοτήτων: 

 α)   25    β) ( 4)( 4)    
 
 
 
 
 
 
 
2. Στα πιο κάτω σχήματα, να υπολογίσετε τις τιμές των x και y. (Να δικαιολογήσετε τις 

απαντήσεις σας). 
 

α)  ε1 // ε2 // ε3  β) 
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3. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα εξισώσεων: 
 

 
3y 14
2y 6 36

  
   

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 
 α) 3 2 63 6y y     β) 24 25    
  
 

 
 
 
 
 
5. Στο διπλανό σχήμα δίνονται ΑΟ // ΛΕ, 

ˆˆ 90      και Ο μέσο του ΠΕ. 

 Να αποδείξετε ότι 
 

   . 
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6. Να λύσετε την εξίσωση: 23 5 2 0      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. α) Στο διπλανό σχήμα να υπολογίσετε το 

εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο 
του ορθογώνιου παραλληλεπιπέδου. 

 

 
 

 

 

 

 

 
 β) Στο διπλανό σχήμα να υπολογίσετε το εμβαδόν της 

ολικής επιφάνειας και τον όγκο της τετραγωνικής 
πυραμίδας που έχει ύψος 15 cm και απόστημα 17 cm. 
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ΕΔΑΦΟΣ 
ΕΔΑΦΟΣ 

8. Στο διπλανό σχήμα ο Διοκλής με μια 
σανίδα πατίνι (σκέιτμπορντ) κατεβαίνει 
μια ράμπα η οποία διαγράφει παραβολική 
τροχιά.  Να απαντήσετε στα ακόλουθα 
ερωτήματα: 

 
 α) Να βρείτε την εξίσωση της 

παραβολής  f. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Να γράψετε το πεδίο ορισμού (Π.Ο.) και το πεδίο τιμών (Π.Τ.) της συνάρτησης  f. 
 

 
 
 
 
 
γ) Να βρείτε αν έχει μέγιστο ή ελάχιστο η συνάρτηση  f. 

 
 
 
 
 
 

δ) Να βρείτε την απόσταση του Διοκλή από το έδαφος όταν ο Διοκλής βρισκόταν σ’ένα 
σημείο με τετμημένη χ = 6 και να βρείτε τις συντεταγμένες ενός άλλου σημείου της 
παραβολικής τροχιάς στο οποίο ο Διοκλής απείχε από το έδαφος την ίδια απόσταση. 
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9. Δίνεται η παράσταση: 
 

 
2 2

2

16 8 12
6 2 8

     
  

    
 

 
 
 α) Να απλοποιήσετε την παράσταση Α. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Να αποδείξετε ότι:  
   

  2
2

12 2 6
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α) Nα βρείτε τη σχετική θέση των 
ευθειών ε1 και ε2.  (Να δικαιολογήσετε 
τις απαντήσεις σας). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Nα δείξετε ότι η γωνία ΑΚΒ είναι 

ορθή. 

10. Στο πιο κάτω ορθογώνιο σύστημα αξόνων δίνονται οι γραφικές παραστάσεις των ευθειών ε1, 

ε2,  ε3: 3 11y
7 7

    και ε4: 6χ 14y = 7 .  Αν το τρίγωνο ΑΒΝ είναι ισοσκελές ( AB = BN ) και 

ˆ 45   , να απαντήσετε στα ακόλουθα ερωτήματα: 
 
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 γ) Nα αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΚΒΔ είναι τετράγωνο. 
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ΜΕΡΟΣ  Β΄:  Να  λύσετε  και  τις  5 ασκήσεις  του  Μέρους  Β΄ .  
 Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  δύο  μονάδες .  
 
1. α) Στο διπλανό σχήμα ο Γιώργος 

κάνει ένα σουτ με την μπάλα 
από το σημείο Ε.  Η μπάλα 
σταμάτησε στο σημείο Α. 

 
i) Να υπολογίσετε πόσα μέτρα 

μακριά σούταρε την μπάλα ο 
Γιώργος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ii) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθύγραμμου τμήματος ΑΕ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 β) Για το ορθογώνιο τρίγωνο ΚΔΒ στο πιο πάνω σχήμα, να βρείτε τους τριγωνομετρικούς 
αριθμούς: 

 
  i) ημΚ = 
 
 
 
 
 
 
 
 
  ii) εφΔ = 
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2. α) Να κάνετε τις πράξεις: 
 

  2

α 7 3
α 4α 3 1 α


 

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Να αποδείξετε την πιο κάτω ισότητα: 
 

 
2

22 2 4 2y y yχ χ χy χy χ 1 χy χ 1
χ χ χ
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3. Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση: 
 

  
2

2 1 5 9
1 2 2
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4. Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ.  Προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ προς το Β και ΑΓ προς το Γ 
κατά τμήματα ΒΕ και ΓΖ έτσι ώστε ΑΒ = ΒΕ και ΑΓ = ΓΖ.  Αν ΑΚ είναι διχοτόμος του 
τριγώνου ΑΒΓ και Δ είναι το μέσο του ΕΖ, να απαντήσετε στα ακόλουθα ερωτήματα: 

α) Να αποδείξετε ότι 
 

     . β) Το τρίγωνο ΕΚΖ είναι ισοσκελές. 
 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΓΔΕ είναι ρόμβος. 
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5. Στο πιο κάτω σχήμα ο κώνος,  ο κύλινδρος και το ημισφαίριο έχουν ίσες ακτίνες.  Αν το ύψος 
AO του κώνου είναι 12 cm, AK είναι η ακτίνα του ημισφαιρίου και ο όγκος του κώνου είναι 
324π cm3, να απαντήσετε στα ακόλουθα ερωτήματα: 

 α) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κώνου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κυλίνδρου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 γ) Το πιο πάνω ημισφαίριο είναι γεμάτο με λάδι, το οποίο θα συσκευαστεί σε μικρά 

κυλινδρικά δοχεία με ακτίνα 3 cm και ύψος 2 cm.  Αν το κάθε κυλινδρικό δοχείο θα 
πουληθεί €4 το ένα, να βρείτε πόση θα είναι η είσπραξή απo τη πώληση όλου του 
λαδιού. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Οι Εισηγητές: Ο Διευθυντής: 
Στυλιανού Στ. 

Λαμπρινός Ν. 

 Πασχαλής Γεώργιος 



 1 

 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΓΕΡΙΟΥ                                                                         ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2015-2016 
 «ΙΩΝΑ ΚΑΙ ΚΟΛΟΚΑΣΗ» 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ EΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 

Τάξη: Γ΄ 

 Μάθημα: Μαθηματικά                Βαθμός: …………………………………. 
 Χρόνος:  2 ώρες       
 Ημερομηνία:  6 / 6 /2016      Υπογραφή: ……………………………… 

  

 Όνομα μαθητή/τριας: …………………………………………….  Τμήμα: ……   Αρ.: ……. 

 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                  2. Να γράφετε με στυλό μπλε ή μαύρο (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).  
                  3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δέκα (10) σελίδες. 
 
Μέρος Α΄ Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄ . 
                 Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα:  
 
           α) (𝜒 + 4)2 =                                β) (𝜒 + 5)(𝜒 − 5) =  

  

 

 

2. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(6,1) και είναι                                            
παράλληλη με την ευθεία 𝜓 = −3𝜒 + 4  . 
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3. Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τις παραστάσεις: 
       
           α) 𝜒2 − 4𝜒 =                                                          β) 𝛼𝜒 − 7𝜒 + 7𝜓 − 𝛼𝜓 =              

 
 
           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση:  3𝜒2 + 2𝜒 − 1 = 0   .                                     
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5.   Να λύσετε το σύστημα: 
                                                                           

        𝜒 − 3𝜓 = 7                                                    
      3𝜒 + 𝜓 = 11                                                 
 
 
 
 
 
 

      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           
 
 
 
                                                                

6. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( �̂� = 90° ) να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς                 
αριθμούς της γωνίας Β, αν 𝜀𝜑𝛤 = 3

4
 . 

  
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 



 4 

7. Κώνος έχει όγκο 96π m3 και ακτίνα βάσης R= 6 m . 

           Να βρείτε: 
           α) Το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειάς του. 
           β) Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειάς του. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με �̂� = 90° και 𝛤� = 30°. Αν ΑΔ είναι το ύψος του και ΑΜ 
είναι η διάμεσός του να δείξετε ότι: 
 

             ΒΑ∆ = ∆ΑΜ =ΜΑΓ  
           (Να κάνετε σχήμα και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 

 
 
   Γ 

     
 

             

 

 

  

             Α                            Β             
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9. Δίνεται η πιο κάτω παραβολή: 
 

 
 

           Να βρείτε: 
 
           α) Το πεδίο ορισμού………………………………………………………………           ( β. 1 ) 
 
           β) Το πεδίο τιμών…………………………………………………………………           ( β. 1 ) 
 
           γ) Δύο συμμετρικά σημεία της παραβολής ως προς τον άξονά της 
 
 

( β. 1 ) 
           δ) Την εξίσωση της παραβολής  
            
 

        

 

   ( β. 2 ) 
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10.  Δίνεται ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο ΔΕΖ (�̂� = 90°), Η μέσο της ΕΖ και Θ μέσο της 
ΔΖ. Προεκτείνουμε την ΗΘ κατά τμήμα ΘΚ = ΗΘ. Να δείξετε ότι το ΚΖΗΔ είναι  
τετράγωνο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄ Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.  
                   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

         
4

𝑥+1
− 𝑥2−2𝑥+21

𝑥2−2𝑥−3
= 2𝑥

3−𝑥
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2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΗΘΚ (ΗΘ = ΗΚ). Τo  Λ   είναι τo μέσo της πλευράς ΗΘ και το 
Μ είναι το μέσο της πλευράς ΗΚ . Να φέρετε τις ΛΖ και ΜΝ κάθετες στην ΘΚ. 

           Να δείξετε ότι: 
           α) ΛΖ = ΜΝ 
           β) Το τρίγωνο ΗΖΝ είναι ισοσκελές. 
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3. Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(4,2), Β(0,6) και Γ(2,0). 

          α) Να βρείτε το μήκος των πλευρών ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ.                                                     ( β. 3 ) 
 

          β) Να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ορθογώνιο.                                                           ( β. 1 ) 
 

       γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της ΑΒ.                                                ( β. 2 ) 
 

          δ) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΓΜ.                                                              ( β. 1) 
 

          ε) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΑΔ.                                                                  ( β. 3 ) 
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4. Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΔΓ και (ΑΒ) < (ΔΓ). Το Ε είναι το μέσο του ΑΔ και το Ζ 
το μέσο του ΒΓ. Αν (𝛢𝛣) = (𝑥 − 1)3 𝑐𝑚 , (𝛥𝛤) = (𝑥 + 1)3 𝑐𝑚  και το(𝛦𝛧) = 12𝑥 𝑐𝑚  να 
βρείτε το 𝑥  . 
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5. Το στερεό αποτελείται από ένα κύβο και μια κανονική τετραγωνική πυραμίδα. 

Το παράπλευρο ύψος της πυραμίδας h ισούται με
  
4√2  cm και σχηματίζει με τη βάση 

της γωνία 
 
𝜔 = 45°   .            

         Να υπολογίσετε: 

           α) το εμβαδόν της εξωτερικής επιφάνειας του στερεού. 

           β) τον όγκο του στερεού. 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι διδάσκουσες: Η Διευθύντρια, 

Ειρήνη Σωμαρίπα 

Μαρία Πέτρου 

                                                                                                 Ανδρεανή Στυλιανίδου 



1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓ. ΠΑΡΑΣΚΕΥΗΣ ΓΕΡΟΣΚΗΠΟΥ                     ΣΧ. ΧΡΟΝΙΑ: 2015 -2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                       Βαθμός Αριθμ.:……………..….……… 

ΤΑΞΗ: Γ΄                                                            Ολογρ.:……….………………………… 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 10/06/2016                         Υπογραφή:………..…………….……… 

ΧΡΟΝΟΣ: 2  ΩΡΕΣ 

ΩΡΑ:7:45 – 9:45πμ  

Ονοματεπώνυμο: ………………….……………………………..   Τμήμα: ……  Αριθμός:…….  

ΟΔΗΓΙΕΣ: (α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.  
                      (β)  Να γράφετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).  
                     (γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

ΤΟ  ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΝΝΕΑ (9) ΣΕΛΙΔΕΣ 

ΜΕΡΟΣ  Α΄: Να λύσετε και τα 10 θέματα του Μέρους Α΄. 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες  (5/100). 

 
ΘΕΜΑ 1: Να βρείτε τα αναπτύγματα:         
 
                  (α) ( )22ω − =  
 
                  (β) ( )( )3 3α α− + =  
 
 
 
ΘΕΜΑ 2: Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

                  

2 1
3 9
α β
α β
− =
+ =  
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ΘΕΜΑ 3: Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τις πιο κάτω  παραστάσεις:  
 

                 (α)  2β 2 =κ+   
 
                 (β)  2 25γ − =  
 
                 (γ)  4 4y x y xκ κ µ µ− + − =  

 
 
 
                 (δ) 2 7 6x x+ + =  

 
 
ΘΕΜΑ 4: Να κάνετε τις πράξεις αν 0 1.β και β≠ ≠ −  

                  

3 2
1β β

− =
+

 

 

 

 

 
ΘΕΜΑ 5: Στο πιο κάτω σχήμα να υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών , καιΒΓ ΑΒ ΑΓ .  

                  (Οι απαντήσεις σας να δοθούν κατά προσέγγιση ακεραίου) 
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ΘΕΜΑ 6: Να λύσετε την εξίσωση:  25 3 2 0x x− − =  

. 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 7: Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ  φέρουμε το ύψος Α∆  και το προεκτείνουμε προς το μέρος  
                  του ∆  κατά τμήμα ∆Ε = Α∆ . Να δείξετε ότι ΑΓ = ΓΕ . 

                       (Να κάνετε το σχήμα και να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας) 
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ΘΕΜΑ 8: Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου 
1
2

λ λ ≠ 
 

 έτσι ώστε η παραβολή με εξίσωση    

                  ( ) 22 1 ,y x xλ= − ∈ να: 
                  (α) Περνά από το σημείο ( )3 , 2 . 
                  (β) Παρουσιάζει μέγιστο. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 9: Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ ( )0ˆ 90Α =  με 0ˆ 30Β = . Αν  ,  Ζ Ε  τα μέσα των  

                  πλευρών ΑΓ  και ΑΒ  αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι  ΕΖ = ΑΓ .  
                       (Να κάνετε το σχήμα και να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας) 
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ΘΕΜΑ 10: Δίνεται  κώνος με ακτίνα 6 0,75cm και εϕω = . Να υπολογίσετε : 
                    (α) Το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας.  
                    (β) Τον όγκο του. 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Β΄: Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄. 
                       Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες (10/100). 

 
ΘΕΜΑ 1: Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων  παραγόντων  τις παραστάσεις:

 
                   (α)  =+−− 1422524 αβα  

 

 

 

                   (β)  ( ) ( ) ( ) ( )2 216 25 4 20 4 5x x x x x− ⋅ − + + − ⋅ − =  
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ΘΕΜΑ 2: Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ( )   ΑΒΓ ΑΒ = ΑΓ . Να προεκτείνετε την πλευρά  ΑΒ  προς  

                  το  Β  κατά τμήμα Β∆  και την πλευρά  ΑΓ  προς το  Γ  κατά τμήμα ΓΕ   έτσι ώστε 

                    Β∆ = ΓΕ . Αν Μ  είναι το μέσο της ΒΓ  να δείξετε ότι:  

                  (α)    .
∆ ∆

ΒΜ∆ = ΜΓΕ  
                  (β) ˆ ˆΑΜ∆ = ΑΜΕ . 
                   (Να κάνετε το σχήμα και να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας) 
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ΘΕΜΑ 3: Δίνονται τα σημεία ( ) ( ) ( ) ( )7, 1 , 0,2 , 1,5 6, 2 .καιΑ − Β Γ − ∆  
                  (α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.        (μον.4) 
                  (β) Να υπολογίσετε τις συντεταγμένες του κέντρου  Ο  του 
                        παραλληλογράμμου .ΑΒΓ∆                                                                                 (μον.2) 
                  (γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ( )ε που περνά από το σημείο ∆και είναι  
                        κάθετη με τη διαγώνιο .ΑΓ                                                                                   (μον.2) 
                  (δ) Να υπολογίσετε την τιμή του µ  αν η ευθεία  ( )1: 2 1 4xψ µε = + −  είναι  

                         παράλληλη με την ευθεία ( )ε .                                                                           (μον.2) 
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ΘΕΜΑ 4: Το διπλανό σχήμα είναι κλειστός αποθηκευτικός  
                  χώρος σιτηρών της βιομηχανίας του κ. Χαρίλαου, 
                  η οποία αποτελείται από  ένα κύβο με ακμή 12m  
                  και μια τετραγωνική πυραμίδα με ύψος  8 .m  
                  Θέλει να βάψει όλη την εξωτερική επιφάνεια με  
                  υλικό που στοιχίζει  2€20 mτο .  
                  (α) Να βρείτε πόσα θα στοιχίσει το βάψιμο. (μον.7) 
                  (β) Να υπολογίσετε τη χωρητικότητα του αποθηκευτικού 
                      χώρου.                                                                          (μον.3) 
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ΘΕΜΑ 5: Δίνεται η ρητή αλγεβρική παράσταση 
2

1 1
1 3

1
3

x x x
x
x

+
+ −Α =

−
−

 

                  0 , 3 , 1 1.x x x xµε και≠ ≠ ≠ ≠ −  

                  (α)  Να δείξετε ότι: 
( )

1
1

x
x x

−
Α =

+
 

 

                               (β) Να λύσετε την εξίσωση: 2
3 2 2

1 1x x
− = Α

+ −
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                       Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

                                                                                                             Χριστοδούλου  Ε. 

                                                                                                            ……………………. 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΚΑΛΟΓΕΡΟΠΟΥΛΟΥ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2015 – 16 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  IOYNIOY 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΤΑΞΗ : Γ΄ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 15/6/2016 
ΧΡΟΝΟΣ : Δύο (2) ώρες 
ΣΥΝΟΛΟ ΜΟΝΑΔΩΝ : 20/20 
 
 
 
Ονοματεπώνυμο:………………………………………... Τμήμα:……   Αρ. Καταλόγου:… 
   
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:   1. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρη πένα. (με μολύβι μόνο τα σχήματα). 
 

                      2. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 
 

                      3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 

                      4. Να απαντήσετε σε όλα τα μέρη. 
 

                      5. Να γράψετε τις απαντήσεις σας στο εξεταστικό δοκίμιο, στον κενό χώρο  
                          ανάλογα με τις οδηγίες των ασκήσεων. 
 

                      6. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες.  
 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
 

Το μέρος αυτό αποτελείται από δέκα (10) ασκήσεις. Να λύσετε και τις δέκα (10). Κάθε 
ορθή άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 
 
 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 
α) (χ + 5)(χ – 5) = 
 
β)  (2χ + 3)2 =  
 
 

2. Να λύσετε το σύστημα: 
 
    3χ – 2ψ = 8 
     2χ + ψ = 3 
 
 
 
 
 
 

3. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή 4 cm. 
 
 
 
 
 
 

 
ΒΑΘΜΟΣ ……………………………. 

Ολογράφως ………………………… 

Υπογραφή …………………………... 



2 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση:   2χ2 – 5χ + 3 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
α)  2α2 + 6αβ = 
 
 

β)  β2 – 49  = 
 
 

γ)  χ2 – 7χ + 12 = 
 
 

δ)  α2 + 3α + 6β – 4β2 = 
 
 
 
 
 
 

6. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με (Σ), αν είναι σωστές ή με (Λ), αν  
είναι λανθασμένες. 

     
 Η παραβολή y = 5x2 έχει άξονα συμμετρίας την ευθεία χ = 0. 

 
 

 Η συνάρτηση y = -2x2 έχει πεδίο τιμών το διάστημα (-∞ , 0]. 
 
 

 Οι παραβολές y = x2 και y =-x2 είναι συμμετρικές ως προς τον άξονα  
των y. 
 

 Αν παραβολή y = αx2 διέρχεται από το σημείο Α(-1,3), τότε θα διέρχεται 
και από το σημείο B(3,-1). 
 

 Αν η παραβολή y = αx2 διέρχεται από το σημείο (1, 4) τότε το α = 4 
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7. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο  

τρίγωνο ΑΒΓ με  AB = 12 cm, 
Λ

0Α 90= και  

    
Λ

0Γ 30= . Αν Ε μέσο της ΒΓ και ΔΕ // ΑΒ, 
να υπολογίσετε τα χ και ψ. 
(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. Δύο άνθρωποι στέκονται προς το ίδιο μέρος 

ενός κτιρίου και στο ίδιο οριζόντιο επίπεδο. 
Ο  Α βλέπει την κορυφή Δ του κτιρίου 
υπό γωνία 450 και ο Β υπό γωνία 650. 
Αν το ύψος του κτιρίου είναι 11 m και το 
ύψος του κάθε ανθρώπου 1,8 m , να  
βρείτε την απόσταση (ΑΒ) μεταξύ  των 
δύο ανθρώπων. (Η απάντηση σας να  
δοθεί κατά προσέγγιση δεκάτου).    

                                                                                             
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 

 (2ψ + 3) cm 

χ cm 

12 
cm 

                 

 

                                 

Α Β 
Γ 

Δ 

Ε 

450 650 

http://www.google.com.cy/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&ved=0ahUKEwiE-Jbu-JrNAhWHthQKHdjEAXoQjRwIBw&url=http://vi.sualize.us/letters_numbers_glyphs_illustration_city_building_architecture_picture_vajE.html&psig=AFQjCNFIH371BiPTvxgcnaWuE9RFrJabTw&ust=1465561282213391
http://www.google.com.cy/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=0ahUKEwjf0dzy-prNAhXCvxQKHUCzDgcQjRwIBw&url=http://www.gettyimages.com/detail/illustration/happy-cartoon-man-standing-in-white-shirt-royalty-free-illustration/513204481&psig=AFQjCNFuMlU7WwryreVa7j7reV0BzOmHfw&ust=1465562089528029


4 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 

2

2 2

χ 2χ 4χ:
χ 3χ 10 χ 25

+
=

− − −
 

 
 

 
 

 

 

 
10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ).  

Τα σημεία Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών 
ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  
Αν ΒΖ = ΓΗ να δείξετε ότι:  

  
α) ΔΗ = ΕΖ.             

 
β) ΔΕΗΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄ 
 

Το μέρος αυτό αποτελείται από πέντε (5) ασκήσεις. Να λύσετε και τις πέντε (5). 
Κάθε ορθή άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
 
 
1. α) Να λύσετε το σύστημα:      (μον. 5) 

 

    

( )3 α β 1 2β 30

4α 1 1 2α β
6 3 4

+ − = +

− +
− =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Να λύσετε την εξίσωση.    (μον. 5) 
 

                                                                 2
χ 8 1 χ

χ 3 2χ 6χ 4χ 21
+

− =
+ +− −
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2. α) Δίνεται η παράσταση :  

χ ψ
ψ χA όπου χ ψ και χ,ψ 0.χ 1
ψ

−
= ≠ ≠

−
 

                                                                  

    Να δείξετε ότι  χ ψΑ
χ
+

=     και   να βρείτε το ανάπτυγμα του Α3.                 (μον. 5) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) i) Να αποδείξετε την ταυτότητα:       (μον. 3) 
 

        
3(α β) 4αβ(α β) (α β)(α β)
α β

− + −
= − +

+
 

 

 

 

 

      
 
 
 
         ii) Στη συνέχεια να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης       (μον. 2) 
 

              
( ) ( )3

7 3 4 21 7 3

7 3

− + −
=

+
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3. Δίνεται τετράγωνο  ΑΒΓΔ με κορυφές Α(1, -3) και Γ(-3, 5).  

    α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου τομής των διαγωνίων του.   (μον. 2) 
β) Να δείξετε ότι η εξίσωση της διαγωνίου ΒΔ είναι  2ψ – χ = 3.  (μον. 2) 
γ) Αν η πλευρά  ΓΔ έχει  εξίσωση χ + 3ψ = 12 να βρείτε τις συντεταγμένες των 

    κορυφών Δ και Β.   (μον. 4) 
δ) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τετραγώνου ΑΒΓΔ.   (μον. 2) 
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4. Το διπλανό σχήμα αποτελείται από ένα ορθό ξύλινο 
κυλινδρικό τεμάχιο με ακτίνα βάσης 6 cm και με όγκο  
ίσο με 576π cm3.  
Με τη βοήθεια τόρνου αφαιρέθηκε μέρος του σε  

σχήμα ορθού κώνου και ύψους ίσου με το 1
2

 του 

ύψους του κυλίνδρου. Να υπολογίσετε: 
 

α) Το ύψος του Κυλίνδρου.  (μον. 2) 
 

β) Τον όγκο του ξύλου που αφαιρέθηκε.  (μον. 3) 
 

γ) Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο  
     του τεμαχίου που παρέμεινε.  (μον. 5)     
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5. Δίνεται ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο και ΒΖ διχοτόμος της γωνίας Β (Ζ σημείο της ΔΓ). Από 
το σημείο Γ φέρουμε ΓΟ ΒΖ⊥ και την προεκτείνουμε έτσι ώστε να τέμνει την ΑΒ στο 
σημείο Ε. Να δείξετε ότι: 
α) Το τρίγωνο ΕΒΓ είναι ισοσκελές.   (μον. 3) 
β) Το τετράπλευρο ΕΒΓΖ είναι ρόμβος. (μον. 7) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

Ο Διευθυντής 

....................... 

Σωτήρης Χαραλάμπους 



  
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΘΟΛΙΚΗΣ                                                          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 
 
                                ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016  
          
 ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                                        ΤΑΞΗ: Γ ΄                           
 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ     :       08/ 06 /2016 

ΧΡΟΝΙΚΗ ΔΙΑΡΚΕΙΑ :  2 ώρες 

                                      ( 07:45 – 09:45) 

 
 Βαθμός         : ………………………………….. 
 Ολογράφως : ………………………………….. 
 Υπογραφή Καθηγητή/τριας : ………………. 

 
Ονοματεπώνυμο : ………………………………………………………….. Τμήμα: …….Αρ……. 
 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται μόνο η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).  
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού . 

                             δ) Σε όλες τις ασκήσεις να φαίνονται όλες οι απαραίτητες πράξεις και να  
                                  δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας.  

 
 
           ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ  ΔΕΚΑ ( 10 ) ΣΕΛΙΔΕΣ  
 

 
        ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τα 10 θέματα του Μέρους Α΄.  
                               Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε μονάδες(5/100). 
 
 

 

Θέμα 1: Να βρείτε τα αναπτύγματα : 

      α)  ( χ + 2 ) 2 =       

                                  

      β)  ( χ – 4 )  ( χ + 4 )  =  

 

Θέμα 2: Δίνεται κύβος με ακμή α = 5cm. Να υπολογίσετε :  

                α) το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας. 

                β) τον όγκο του.           

 

 

 

 

 

 

 



                                                                -2-                                          

Θέμα 3: Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση ψ = αχ2 . 

               
               

              α) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. _________________________ 

 

              β) Να γράψετε δύο συμμετρικά σημεία της παραβολής ως προς τον άξονα συμμετρίας  

                  της. __________________________________________ 

 

              γ) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της.  ___________________________ 

 

              δ) Να βρείτε κατά πόσο παρουσιάζει μέγιστο ή ελάχιστο. __________________________ 

 

              ε) Αν το σημείο Α( 1, 4) ανήκει στην παραβολή να βρείτε την τιμή του α. 

 

 

 

Θέμα 4: Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τα πιο κάτω πολυώνυμα:                                            

    α)  χ2 – 9 =    

    β) 3χ – 15  =    

    γ)   χ2 + 7χ + 10 = 

    δ) αχ – αψ – βχ + βψ = 
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Θέμα 5: Δίνεται το πολυώνυμο  P( χ ) = 3χ2 – χ – 1 , να βρείτε: 

              α) το πολυώνυμο P( χ – 1 ) 

              β) Να αποδείξετε ότι το P( χ ) – P( χ – 1 ) – 6χ + 4 = 0 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 6: Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ) . Προεκτείνουμε την ΑΒ προς το Β κατά  
               τμήμα ΒΕ και την ΑΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΗ έτσι ώστε ΒΕ = ΓΗ. 
               Αν Μ είναι το μέσο της ΒΓ , να αποδείξετε ότι ΜΕ = ΜΗ.  
               (Να γίνει σχήμα – δεδομένα – ζητούμενα - Απόδειξη) . 

               (Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας). 
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Θέμα 7: Δίνονται οι ευθείες   ε1:  3χ + 2ψ = 6  και   ε2:  ψ = 2χ – 11. Να εξετάσετε κατά πόσο οι  

              ευθείες είναι παράλληλες, συμπίπτουν ή τέμνονται.  

              Αν τέμνονται να βρείτε το σημείο τομής τους. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 8:  Να κάνετε τις πράξεις:   

             
 
 
 

2

3 2 2
3χ  –  3 3 1: +  =

χ + χ – 2χ χ + 2χ – 4
                                                  ( )≠ ≠ ≠ χ 0  ,  χ ±2  ,  χ ±1  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                                                                -5- 

Θέμα 9:  Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ.  
               Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα και ˆ ΟΔΜΓ = 90 .  
               Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΜΝΔ είναι τετράγωνο.  
              (Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 10: Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ.  Αν  ΟΕ // ΓΔ και  ΑΓ = ΓΔ να δείξετε ότι ΓΕ⊥ΑΔ.     

              Α                                 Β                                   

    Ε                         Ο                                                         

                                                                                  

   Δ                                   Γ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄.  

           Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα μονάδες(10/100). 
 

Θέμα 1: Να λύσετε την εξίσωση:  2
χ + 2 χ – 10 χ + 2 =  – 

χ χ – 2χ 2 – χ
1 +  
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 Θέμα 2:   Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α( 2, 4 ) , Β( 5, 5 ) και Γ( 4, – 2 ) 

i) Να βρείτε την απόσταση των σημείων Β και Γ.                                                    (μον.2) 

ii) Αν ΑΜ διάμεσος του τριγώνου να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Μ.   (μον.2) 

iii) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.                                               (μον.3) 

      iv) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από   το σημείο Α και είναι           

            παράλληλη με την ευθεία ΒΓ.                                                                               (μον.3) 
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Θέμα 3:  Δίνονται οι ρητές αλγεβρικές παραστάσεις : 

                Α = 
( ) ( ) ( )3 2 2

2

χ +1 – χ χ – 3 – 4 2χ – 1
χ

⋅
     και       Β = 

3 2

3
χ – 5χ + 2χ – 10

χ + 2χ
 

                α)  Να δείξετε ότι    Α = 
2

2
χ – 6χ + 5

χ
                                                                              (μον.4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                β)  Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τη ρητή αλγεβρική παράσταση Β.                   (μον.2) 

 
 
 
 
 
 
 

                γ)  Να απλοποιήσετε  το κλάσμα  Α
Β

 .                                       ( )≠ ≠ χ 0  ,  χ 5          (μον.3) 

 
 
 
 
 
 
 

                δ) Να λύσετε την εξίσωση:   Α
Β

= 0                                                                               (μον.1) 
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Θέμα 4: Το πιο κάτω στερεό αποτελείται από ένα συμπαγή κύλινδρο από τον οποίον έχει  

                αφαιρεθεί ένας κώνος.  

               Ο κύλινδρος έχει ακτίνα βάσης  R = 7m και ύψος 8m.  

               Ο κώνος έχει ακτίνα βάσης  ρ = 6m και ύψος ίδιο με το ύψος του κυλίνδρου.  

               Η κορυφή του κώνου βρίσκεται στο κέντρο της βάσης του κυλίνδρου.  

               Να βρείτε:        α) τον όγκο του στερεού                                                                       (μον.4) 

                                         β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού.                           (μον.6)  
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Θέμα 5 : Στο πιο κάτω σχήμα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΓ είναι ορθογώνια με ΑΒ = ΔΓ.  
    Το σημείο  Ζ είναι το μέσο της ΑΕ και το σημείο Η είναι το μέσο της ΕΓ . 
 
    α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΓΔΕ είναι ίσα.                                               (μον.3) 
    β) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΗΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                         (μον.4) 
    γ) Αν  ΒΕ = 6 cm, ΑΓ=20 cm και ˆ 0ΒΕΑ = 60 ,  
         να βρείτε τα μήκη των πλευρών  ΖΗ και ΑΕ.                                                        (μον.3) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                                                             Η Διευθύντρια 

     

 

                                                                                                            Δρ.  Αγάθη  Καμμά      

 



                                                                            -10- 

Θέμα 5 : Στο πιο κάτω σχήμα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΓ είναι ορθογώνια με ΑΒ = ΔΓ.  
    Το σημείο  Ζ είναι το μέσο της ΑΕ και το σημείο Η είναι το μέσο της ΕΓ . 
 
    α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΓΔΕ είναι ίσα.                                               (μον.3) 
    β) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΗΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                         (μον.4) 
    γ) Αν  ΒΕ = 6 cm, ΑΓ=20 cm και ˆ 0ΒΕΑ = 60 ,  
         να βρείτε τα μήκη των πλευρών  ΖΗ και ΑΕ.                                                        (μον.3) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι εισηγήτριες:                                                                                            Η Διευθύντρια 

Μ. Παφιτανή  Β.Δ. _______________                                  

Ε. Ελευθεριάδου ________________                                                                                                                    

Ι. Αρσιώτου   ________________                                                           Δρ.  Αγάθη  Καμμά      
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΙΤΙΟΥ 

 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

Μάθημα: Μαθηματικά Τάξη: Γ’ 

Χρόνος:  2 ώρες  Ημερομηνία: 15 Ιουνίου 2016 

Ονοματεπώνυμο: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  Τμήμα: …… Αριθμός: …… 

  

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δέκα (10) σελίδες και δυο μέρη: Μέρος Α΄ και Μέρος Β΄.  
 
Οδηγίες:  
 Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι). 
 Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 Να γράψετε τις απαντήσεις σας στο εξεταστικό δοκίμιο, στον κενό χώρο μετά από την 

κάθε ερώτηση. 
 Να απαντήσετε υποχρεωτικά σε όλα τα μέρη και σε όλα τα ερωτήματα. 
 Σύνολο μονάδων 100. 
 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής.  

 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄.   

           Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
 
α) ( )( )7 - α 7 + α =           (μον. 2) 
 
 
 

β) ( )22χ - 3 =                   (μον. 3) 
 

  

Βαθμός ………………… 

Ολογράφως ………………… 

Υπογραφή ………………… 
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2. Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις:  

    α)    
23χ - 15χ =  

 

    β)   
236ψ - 49 =  

 

   γ)     
2χ - 12χ + 20 =  

 

   δ)     
3α + 27 =          

       

(μον.1/1/1/2)
 

3. Να βρείτε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου 
     με διαστάσεις 8m, 5m και 3m. 

 

 

 

 

 

 

 

4. Nα λύσετε το σύστημα: 

      

4χ + 5ψ = 70
3χ - ψ = 5  
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5. Να λύσετε την εξίσωση:  

            
22χ + 3χ - 5 = 0   

     

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Κρουαζιερόπλοιο ξεκινά από το λιμάνι του Πειραιά (Λ), κάνει ενδιάμεση στάση στην Πάρο (Π) 

       και συνεχίζει από Πάρο για Μύκονο (Μ). Αν η απόσταση του Λιμανιού του Πειραιά με την     

Πάρο είναι 110 ναυτικά μίλια και η γωνία μεταξύ Πάρου-Λιμανιού- Μυκόνου είναι o32  

      ( ˆ oΠΛΜ = 32 ), να βρείτε: 

       α) την απόσταση Λιμανιού του Πειραιά - Μυκόνου (ΛΜ) 
 
       β) την απόσταση Πάρου - Μυκόνου (ΠΜ). 

      Οι απαντήσεις σας να δοθούν με ακρίβεια δύο δεκαδικών ψηφίων.  

      ≅ ≅ ≅ημ32° 0,530 συν32° 0,848 εφ32° 0,625  

 

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

Λ

Μ

Π

32◦ 

110
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7. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση  α 2ψ = χ . 
 

    α) Να γράψετε την εξίσωση  του άξονα συμμετρίας της 

    β) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της  

    γ) Να γράψετε δύο συμμετρικά σημεία της παραβολής, ως προς τον άξονα συμμετρίας της 

    δ) Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο 

    ε) Να βρείτε την τιμή του α. 
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8. Στο πιο κάτω σχήμα ΑΒΓΔ είναι τραπέζιο (ΑΒ//ΔΓ) και η ΕΖ είναι η διάμεσος του τραπεζίου.  
      Να βρείτε την τιμή του x.  
 

 

 

 

 

                

 

 

 

 

 

 
 

9. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ότι ΑΒ = ΑΓ και ΑΔ είναι η διχοτόμος της γωνίας ΒΑΓ
∧

. 
      Nα αποδείξετε ότι ΒΔ = ΔΓ.  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Α Β

ΓΔ

ΖΕ x+8

x

x2+x

Β

Γ

A Δ
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10.   Να κάνετε τις πράξεις: 
 

       
2

2
χ + 1 χ - χ 3χ + 5

- ÷ =
χ + 5 χ - 25 χ - 5

 
 
 

 

  

 

 

 

 

 

 

 ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.   

           Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση: 

 

       2 2
χ - 7 χ - 3 1+ = -

χ - 4χ - 5χ + 4 χ - χ
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2. α)  Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(4, 6) και Γ(3, -2) 

                 ι) Να βρείτε την απόσταση των σημείων Α και Γ. 

                ii) Αν το σημείο Μ (1,3) είναι το μέσο της πλευράς ΑΒ, να βρείτε τις συντεταγμένες της   

                    κορυφής Β του τριγώνου ΑΒΓ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     β)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων την πιο κάτω αλγεβρική 

           παράσταση: 

     ( )( ) ( )( )− − − − − =
225χ 15 χ 4 4χ 12 χ 2  
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3. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂ = 90° και Β̂ = 60° , Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών                             
ΑΓ και ΒΓ  αντίστοιχα. Φέρουμε το ΔΕ και το προεκτείνουμε κατά τμήμα ΕΖ = ΔΕ. 

         Να δείξετε ότι:   
 

          α) το ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.      

          β) το ΕΒΑ είναι ισόπλευρο τρίγωνο. 

              ( Σχήμα – Δεδομένα – Ζητούμενα ) 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

60◦ 

Β

ΓA
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4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Προεκτείνουμε την πλευρά ΒΓ προς το Β και  
    προς το Γ κατά τμήματα ΒΖ = ΓΗ αντίστοιχα. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ παίρνουμε σημεία 
    Δ και Ε αντίστοιχα έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ. 
 
    Να δείξετε ότι: 

    α) τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΕΓΗ είναι ίσα  

    β) οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από την πλευρά ΒΓ είναι ίσες. 

    (Σχήμα - Δεδομένα - Ζητούμενα) 
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5. Κώνος βρίσκεται μέσα σε κύλινδρο και η κορυφή του κώνου είναι το κέντρο της κάτω βάσης       

του κυλίνδρου. Αν ο κώνος έχει ακτίνα 4cm και το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου 

είναι 20π cm2, να βρείτε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού, που 

προκύπτει  όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα. (Οι απαντήσεις να δοθούν συναρτήσει του π.)   

  

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ο Διευθυντής 

 

Γεώργιος Αντωνίου 

 

 

  

A Β

ΓΔ

4 cm



 
 

1 
 

 Β΄ ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 

ΜΑΘΗΜΑ:ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ: Γ΄  

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙA: 15/06/2016 

 

 

 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ  ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: ............................................................................... 
 
ΤΜΗΜΑ: .............                                                                ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ: .......... 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 δακτυλογραφημένες σελίδες. 

1) Να χρησιμοποιήσετε μελάνι μπλε ή μαύρο.  
2) Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
3) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
4) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 

ΜΕΡΟΣ Α:                                                                                                 (Μονάδες 50) 

Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε σωστή άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 
𝛼)  (𝜒 − 7)2 = 

 

   𝛽)  (5𝜒 − 𝜓)(5𝜒 + 𝜓) = 

 
 

 
2. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

α)  4𝜒 − 𝜒𝜓 = 

𝛽)  𝜒2 + 7𝜒 + 12 = 

 

ΒΑΘΜΟΣ 

ΑΡΙΘΜΟΣ:.................. 

ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:....................... 

ΥΠΟΓΡΑΦΗ:....................... 



 
 

2 
 

3. Να λύσετε το σύστημα: 
 
3𝜒 − 2𝜓 = 13 
2𝜒 + 𝜓 = 4 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
4. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(2,5) και είναι παράλληλη με την 

ευθεία 𝜓 = 3𝜒 + 7. 

 

 

 

 

 

 

 

5. Δίνεται κανονική τετραγωνική πυραμίδα με πλευρά βάσης  α =12 cm και παράπλευρο ύψος 

h=10 cm. 

Να υπολογίσετε:  

α) τον όγκο και 

β) το εμβαδόν ολικής επιφάνειας της πυραμίδας. 

 ( Δίνονται: Εμβαδόν παράπλευρης επιφάνειας=  𝜫𝜷∙𝒉
𝟐

    ,   όπου     Πβ: Περίμετρος βάσης 

 και   Όγκος = 𝑬𝜷∙𝝊
𝟑

 ,   όπου  Εβ: Εμβαδόν βάσης  ) 
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6. Να υπολογίσετε τις τιμές των χ, ψ και ω στα πιο κάτω σχήματα:  
     Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

α)  β) 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 

7. Να απλοποιήσετε την πιο κάτω παράσταση: 
 
     
3𝛼 − 𝜒𝛼 − 3𝛽 + 𝜒𝛽

9 − 𝜒2
 ∙  

𝜒 + 3
𝛼2 − 2𝛼𝛽 + 𝛽2
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8. Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ. Από το μέσο Μ της πλευράς ΑΔ φέρουμε  ευθεία  ε  που τέμνει τη 
ΓΔ στο Ε και την προέκτασή της ΒΑ στο Ζ.  
Να αποδείξετε ότι ΜΕ=ΜΖ. 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

 
 

 
9. Να λύσετε την εξίσωση:   (2𝜒 + 5)2 − (2 − 3𝜒)(2 + 3𝜒) = 9𝜒2 
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10.  Σε ρόμβο ΑΒΓΔ , το Μ είναι μέσο της ΑΒ και Κ το μέσο της ΒΓ. Προεκτείνουμε τη ΒΓ κατά 
τμήμα ΒΖ, έτσι ώστε ΒΖ=ΒΚ και την ΑΒ κατά τμήμα ΒΛ, έτσι ώστε ΒΛ=ΜΒ. 
Να αποδείξετε ότι: 
α) ΜΖΛΚ  ορθογώνιο (μ.2/100) 
β) τα τρίγωνα ΑΜΖ και ΓΚΛ είναι ίσα. (μ.3/100) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ΜΕΡΟΣ Β:                                                                                               (Μονάδες 50) 

Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε σωστή άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

            
2χ − 1

χ2 − χ − 12
−

5 − χ
χ − 4

=
6

χ + 3
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2. Η παραβολή του πιο κάτω σχήματος διέρχεται από το σημείο Β(3,3). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
α) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής.                                                                  (μ.2/100) 

β) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής της παραβολής  

    και να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο  ή ελάχιστο.                                                  (μ.1/100)                                                      

γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΒΓ.                                                             (μ. 3/100) 

δ) Αν Δ(-3,3)  να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο.                                      (μ. 4/100) 
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3. Δίνονται οι παραστάσεις:  
 

𝛢 = 6𝜒
𝜒2−9

+ 𝜒
𝜒+3

    και     𝛣 = 𝜒2−4
𝜒2+2𝜒

÷ � 2
𝜒2
− 1

𝜒
�    και  𝛤 = 𝛣 ÷ 𝛢  , 

 
με    𝜒 ≠ 3,    𝜒 ≠ −3,   𝜒 ≠ 0, 𝜒 ≠ −2 ,   𝜒 ≠ 2  

α) Να αποδείξετε ότι:    𝛢 = 𝜒
𝜒−3

   ,  𝛣 = −𝜒   και  𝛤 = 3 − 𝜒 

β) Να αποδείξετε ότι:    𝛤3 − 𝛣2(9− 𝜒) = 27(1 − 𝜒) 
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4. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Να τοποθετήσετε σημεία Δ και Ε πάνω στις πλευρές 

ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα, έτσι ώστε ΑΔ=ΑΕ.  

α) Να αποδείξετε ότι:  

    i)  οι αποστάσεις ΔΗ και ΕΖ των σημείων Δ και Ε από τη βάση ΒΓ είναι ίσες (μ.2/100) 

    ii) ΔΖ=ΕΗ (μ.4/100) 

β) Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΕΖΓ ( 𝛧� =900   ) δίνονται τα μήκη των πλευρών του: 

ΖΓ=3 cm,   ΕΓ=(𝜒2 + 1) cm  και  ΕΖ =2𝜒  cm,    𝜒 > 0 

    Αν η περίμετρος του τριγώνου ΕΖΓ είναι 12 cm να βρείτε: 

    i)  την τιμή του 𝜒 (μ 1,5/100) 

    ii) τους τριγωνομετρικούς αριθμούς   ημΓ και εφΓ,  αν  𝜒=2  (μ. 2,5/100)
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5. Ο κ. Λάκης καθημερινά αγοράζει 20 ίδια δοχεία σχήματος ορθού τετραγωνικού πρίσματος,  

γεμάτα με χυμό. Η πλευρά της βάσης κάθε δοχείου είναι 10 cm και το εμβαδόν της 

παράπλευρης επιφάνειάς του 880 cm2. Έπειτα βάζει το χυμό σε συσκευασίες που έχουν σχήμα 

κυλίνδρου για να τις μεταπουλήσει. Οι κυλινδρικές συσκευασίες έχουν  ύψος 5 cm και 

ακτίνα βάσης 4 cm. 

α) Να βρείτε πόσα κυλινδρικά δοχεία θα γεμίσει πλήρως, αν χρησιμοποιήσει και τα 20 δοχεία 

χυμού που διαθέτει χωρίς απώλειες. (μ.6/100) 

β) Να βρείτε το συνολικό κόστος της  κάλυψης της κυρτής επιφάνειας των κυλινδρικών δοχείων 

με ετικέτα που στοιχίζει 2 σεντ το τετραγωνικό εκατοστό. (μ.4/100)                            

(Δίνονται οι τύποι:  𝜠𝝁𝜷𝜶𝜹ό𝝂 𝜿ύ𝜿𝝀𝝄𝝊 = 𝝅𝑹𝟐   και   𝜫𝜺𝝆ί𝝁𝜺𝝉𝝆𝝄𝝇 𝜿ύ𝜿𝝀𝝄𝝊 = 𝟐𝝅𝑹 ) 

  

                 

       
 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                H Διευθύντρια  

   

  

                                                                                                                        Ελένη  Αβραάμ Αντωνίου
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΟΚΚΙΝΟΧΩΡΙΩΝ ΠΑΝΟΥ ΙΩΑΝΝΟΥ                  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                                     ΤΑΞΗ Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  13 / 06 / 16 

ΩΡΑ : 7:45 – 9:45 

ΧΡΟΝΙΚΗ ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες (120 λεπτά)                                       

Βαθμός/Αριθμητικώς:  …………………………. 

Ολογράφως:  …………………….. 

Υπογραφή Καθηγητή/τριας: …………………... 

Ονοματεπώνυμο:  …………………………………………………………… Αριθμός: …. Τμήμα: ….  

Οδηγίες: 
-  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από ΔΥΟ ΜΕΡΗ. 
-  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από εννιά (9) αριθμημένες σελίδες. 
-  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας (Tipp-Ex). 
-  Τα ερωτήματα να απαντηθούν με μπλε μελάνι στα φύλλα εξέτασης. 
-  Τα σχήματα με μολύβι. 
-  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής που φέρει τη σφραγίδα 

του σχολείου. 
-  Στη λύση των ασκήσεων να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία. 

 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄:   ( 50 μονάδες )   
Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
1. Να υπολογίσετε τα αναπτύγματα: 

1) (x − 2)2 = 

 

 

2) (x + 4)(x − 4) = 

 

 

2. Να λύσετε την  εξίσωση: 

(x − 3)(x + 5) = 0 
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3.  Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 

1)  αx + αy = 

2)  x2 + 2x + 1 = 

 

   

4. Από τα στοιχεία που δίνονται, να εξετάσετε κατά πόσο τα πιο κάτω ζεύγη τριγώνων είναι ίσα. 
Σε κάθε περίπτωση να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

 

 

 

 

………………………….……………                         ……………………………..…………… 

 

5. Να λύσετε το σύστημα 

2x + y = 8 
4x − 3y = 6 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας  ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου, αν ο 
όγκος του είναι 336cm3, το μήκος του 8cm και το πλάτος του 7cm.  
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7. Να βρείτε τη σχετική  θέση των ευθειών  ε1 και ε2 στις πιο κάτω περιπτώσεις: 

(α) ε1:   y = −2
3

x + 4     (β) ε1:  3x + y = 5 

      ε2 :  2
3

x − 4 = 𝑦                                                         ε2:  2y + 6x = 10 

 

 

 

 

 

8. Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της 

παραβολής 𝑓.  

1) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα 

συμμετρίας της. 

2) Να γράψετε δύο συμμετρικά σημεία της 

ως προς τον άξονα συμμετρίας της. 

3) Να γράψετε τις συντεταγμένες της 

κορυφής της και να βρείτε κατά πόσο η 

παραβολή 𝑓 έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 

4) Να βρείτε το Πεδίο Ορισμού (Π.Ο.) και το Πεδίο Τιμών  (Π.Τ.) της παραβολής 𝑓. 

5) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής 𝑓 . 

 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓 
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9. Το σπίτι της διπλανής εικόνας έχει συνολικό ύψος 7,5m. 
Η γωνία που σχηματίζει η στέγη του ΑΔ με την κολώνα 
ΑΒ είναι 63ο. Αν η απόσταση ΒΓ είναι ίση με   7 m, να 
υπολογίσετε κατά προσέγγιση εκατοστού: 
(α)  το μήκος ΑΔ της στέγης  και  
(β)  την απόσταση του χαμηλότερου σημείου Δ της 

στέγης από το έδαφος. 
 (ηµ63ο = 0,891      συν63ο = 0,454    εφ63ο = 1,963)  

 

 

 

 

 

 

 

10. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α� = 90ο) και ΒΔ διχοτόμος του τριγώνου. Από την κορυφή Α, 

φέρουμε ΑΕ⊥ΒΔ, η οποία τέμνει την ΒΓ στο Ζ. 

1) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΒΑΖ είναι ισοσκελές. 

2) Προεκτείνουμε την ΒΕ κατά τμήμα ΕΗ=ΒΕ. Να δείξετε ότι ΖΗ=ΑΒ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Δ 

Γ Β 

Α 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: ( 50 μονάδες)  

Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10  μονάδες. 

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

2
x2 − 4

+
1

2x − x2
=

4 − x
x2 + 2x
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2. Δίνονται τα σημεία Α(1,1) , Β(5,5) , Γ(8,2) , Δ(4,-2) . 

1) Να δείξετε ότι είναι κορυφές παραλληλογράμμου.   

2) Να εξετάσετε αν η γωνία Α είναι ορθή. 

3) Να βρείτε τις συντεταγμένες του κέντρου Ο του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ. 

4) Να βρείτε την εξίσωση  της ευθείας (ε) που περνά από το Ο και είναι παράλληλη με την 

ΑΒ. 

5) Να υπολογίσετε το μήκος της διαγωνίου ΒΔ. 
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3. Στο διπλανό σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο            

(Α� = 90ο) και το τετράπλευρο  ΒΓΔΕ είναι ορθογώνιο 

παραλληλόγραμμο.  

α) Να υπολογίσετε το x. 

β) Αν x = 3 και το εμβαδόν του ορθογωνίου 

παραλληλογράμμου είναι ίσο με  2(y2 + 5y − 4), να 

υπολογίσετε το y.  
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4. Με την ευκαιρία των γενεθλίων της, η Ανδριανή κάλεσε στο σπίτι της τις φίλες της, για να τις 

κεράσει. Μαζεύτηκαν συνολικά 12 κορίτσια. Τους πρόσφερε  χυμό, σε ποτήρια όπως αυτό 

που είναι στη διπλανή εικόνα. Για να γεμίσουν τα ποτήρια όλων των κοριτσιών, άδειασε 

εντελώς η γυάλινη κανάτα που φαίνεται στην εικόνα. Το συνολικό ύψος του 

ποτηριού είναι 12cm, το πόδι του έχει ύψος 4cm και το πάνω μέρος του 

έχει διάμετρο 6cm. Η γυάλινη κανάτα έχει ύψος ίσο με 18cm. 

Αν η γυάλινη κανάτα που ήταν ανοικτή από πάνω, ήταν 

γεμάτη με χυμό, να υπολογίσετε: 

1) τον όγκο του χυμού που χωρεί η κανάτα και  

2) το εμβαδόν της γυάλινης επιφάνειάς της (εκτός το 

χερούλι).  

(Οι απαντήσεις μπορούν να δοθούν συναρτήσει του π) 
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5. Δίνεται τρίγωνο ΔΕΖ. Αν Κ,Λ,Μ είναι τα μέσα των πλευρών ΔΕ, ΔΖ,ΕΖ και ΖΗ ύψος του 
τριγώνου, να δείξετε ότι: 

1) ΗΜ =  
ΕΖ
2

  
2) Το τετράπλευρο ΚΛΜΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

       Η Διευθύντρια 

 

 

    Χρυστάλλα Κουτσόφτα 
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𝜂𝜇70° ≅ 0,94      

𝜎𝜐𝜈70° ≅ 0,34      

 
 

𝜀𝜑70° ≅ 2,75 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΥΠΟΛΕΩΣ  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ:  Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15 / 6 / 2016 

ΧΡΟΝΟΣ: 2  Ώρες 

Ονοματεπώνυμο: …………………………………………………………...Τμήμα :……. Αρ.: ….…. 

ΟΔΗΓΙΕΣ: (α)   Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 
  (β)   Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 
  (γ)   Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
  (δ)   Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 
 
 
 

 
1.  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

        (α)    2( 3)χ + =  

        (β)    ( 8)( 8)χ χ− + =  

 

2.    Στο πιο κάτω σχήμα, η εργάτρια για να βάψει τον τοίχο  χρησιμοποιεί σκάλα             
       μήκους  3𝑚. Αν η γωνία που σχηματίζει η σκάλα με το έδαφος είναι 70°, να   
       υπολογίσετε το ύψος του τοίχου στο οποίο φτάνει η σκάλα.  Δίνονται:                            
                                              

  

 

 

 

                    70° 

 

 

Βαθμός: …………………..…………… 

Ολογρ.: ………………………..………. 

Υπογραφή: ………………………….... 

 ΜΕΡΟΣ Α΄:    Να απαντήσετε  και στις 10  ασκήσεις.   
    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  5 μονάδες. 
 



Σελίδα  2 από  9 
 

3.   Δίνονται τα σημεία Α(1 , 3) και Β(−5, 5).   

     (α)  Nα υπολογίσετε το μήκος  του ευθυγράμμου τμήματος  ΑΒ. 
     (β)  Nα υπολογίσετε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου τμήματος  ΑΒ.  
 
 

 
 
 
 
 
 

 

 
 

4.   Να υπολογίσετε τον όγκο κυβικού ενυδρείου που έχει ολική επιφάνεια 54𝑚2.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.   Στο διπλανό σχήμα φαίνεται η εξίσωση της παραβολής 2 , 0.ψ αχ α= ≠  
  Να βρείτε: 
  (α) την τιμή του 𝛼, 

  (β) τον άξονα συμμετρίας, 

  (γ) το πεδίο ορισμού και  

  (δ) το πεδίο τιμών της παραβολής.  
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6.   Να λύσετε την εξίσωση:  22 5 3 0χ χ+ − =      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7.    Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο  ( )ΑΒΓ ΑΒ = ΑΓ  και τα ύψη του , .Β∆ ΓΕ  
       Να αποδειχθεί ότι  .Β∆ = ΓΕ      
 
 

 

 

 

  

 

 

 

 
 
 

8.   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα:   
   
      (α)   4𝜒𝜓 − 8𝜒 =  

      (β)   𝜒2 − 𝛼𝜒 + 5𝜒 − 5𝛼 = 

      (γ)  2( 4) 36χ − − =     

      (δ)   23 18 81χ χ+ − =  
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9.   Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
 
      2 2 2 2 3( )( ) ( ) ( ) 2 ( )( )χ ψ χ ψ χ ψ χ ψ χψ χ ψ χ ψ− + − − + = − +  

 

 

 

 

 

 

 

 

10.   Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με 90
∧

Α = °  και 30 .
∧

Γ = °  Αν Δ και Ε τα μέσα των      
          πλευρών ΑΓ  και ΒΓ  αντίστοιχα, να προεκτείνετε το ∆Ε  κατά τμήμα .ΕΖ = ∆Ε   
          Να δείξετε ότι: (α) Το τρίγωνοΑΕΒ είναι ισόπλευρο.    
                                (β) Το τετράπλευρο Α∆ΖΒ  είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 
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1. Να λύσετε την εξίσωση:    
3

6
4

5
12

12
2 +

=
−
−

−
−−
−

χχ
χ

χχ
χ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ΜΕΡΟΣ Β΄:    Να απαντήσετε  και στις 5  ασκήσεις.   
    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  10 μονάδες. 
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2. Να λύσετε το σύστημα: 

(α)      1

2

1 5: 3
5 2

: 3( 2) 4( 3) 3

χ ψε

ε ψ χ

− + − = − 

+ − − = 

 

 
 
         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    (β) Να υπολογίσετε την τιμή του ,α  ώστε η ευθεία 3 : ( 3) 4ε ψ α χ= − +  να είναι κάθετη με 

την ευθεία 2.ε  
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3.   (α)  Αν  2 2 45χ ψ+ =   και   5χ ψ− =  ,  να βρείτε την αριθμητική τιμή  των παραστάσεων:   

      (i)  𝜒𝜓 

      (ii)  𝜒3 − 𝜓3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (β) Να κάνετε τις πράξεις:  

       2 2 2

3 2 2 20:
4 4 4 3 12

χ
χ χ χ χ

  −
− = − − + − 
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4.    Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 με 𝛢𝛣 = 𝛢𝛤 και 𝛥  και 𝛦 τα μέσα των πλευρών 𝛣𝛤 και 
 𝛢𝛤  αντίστοιχα. Προεκτείνουμε την 𝛦𝛥 κατά τμήμα 𝛥𝛧  έτσι ώστε 𝛥𝛧 = 𝛦𝛥..                                   
Να αποδείξετε ότι: 

       (α)  τα τρίγωνα 𝛦𝛥𝛤 και 𝛣𝛥𝛧 είναι ίσα, 
       (β)  το τετράπλευρο 𝛢𝛦𝛧𝛣 είναι παραλληλόγραμμο.  
       (γ)  το τρίγωνο 𝛥𝛦𝛤 είναι ισοσκελές.   
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5.   Κωνικό ανοιχτό δοχείο περιέχει μια μεταλλική σφαίρα  όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα.                                                                                      
Η επιφάνεια της σφαίρας είναι  36𝜋𝑐𝑚2, το ύψος του κώνου είναι τετραπλάσιο από την ακτίνα 
της σφαίρας και η ακτίνα του είναι 5𝑐𝑚 . 

      (α)  Να βρείτε την κυρτή επιφάνεια του κωνικού δοχείου.  
      (β)  Να υπολογίσετε τον όγκο του νερού που χρειάζεται για να γεμίσει το δοχείο.  

    (Οι απαντήσεις να δοθούν συναρτήσει του 𝝅)            
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  

              
                                 

Η  ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

 

 

                                                                                                            ΧΡΙΣΤΟΥΛΛΑ ΣΥΡΙΜΗ 
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ΛΑΝΙΤΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΕΜΕΣΟΥ                                                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
         

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  
 
ΘΕΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                       ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 10/06/2016 
 
ΤΑΞΗ:   Γ΄                                                                                              ΧΡΟΝΟΣ: 2  ώρες 
                                                                                                                   (07:45 – 09:45) 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………………………………………………                                                                                           
 
ΤΜΗΜΑ:…..     ΑΡ:….                                                            ΒΑΘΜΟΣ: ……………………….. 
                                                                        ΒΑΘΜΟΣ ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: ………………………..                                                                                                                                          
ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗTH / ΚΑΘΗΓΗΤΡΙΑΣ: ………………………………......  
 
 
  
 
 
 

 
 

ΣΤΗΝ ΕΠΙΛΥΣΗ ΤΩΝ ΑΣΚΗΣΕΩΝ ΝΑ ΦΑΙΝΟΝΤΑΙ ΚΑΘΑΡΑ ΟΙ ΠΡΑΞΕΙΣ ΣΑΣ 

 
ΜΕΡΟΣ  Α: Να απαντήσετε και στα δέκα (10) θέματα του μέρους Α΄. 
                    Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες (5/100). 
 

Θέμα 1.   Να βρείτε, στην πιο απλή τους μορφή, τα παρακάτω αναπτύγματα: 
 

                   (α)    )2)(2( +χ−χ          

        

 

                   (β)    2)3( −χ   

 

                                  

                      

ΟΔΗΓΙΕΣ :  α) Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής, σφραγισμένης από το σχολείο. 
                    β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
                    γ) Να γράφετε μόνο με πένα μπλε ή μαύρη (τα σχήματα επιτρέπεται να τα κάνετε με  
                         μολύβι).  
                    δ) Στις απαντήσεις σας να φαίνονται όλες οι πράξεις που σας οδήγησαν στη λύση. 
                    ε) Το γραπτό χωρίζεται σε Μέρος Α΄ και σε Μέρος Β΄ και αποτελείται από 
                         ΕΝΝΙΑ (9) συνολικά ΣΕΛΙΔΕΣ. 
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Θέμα 2.    Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα εξισώσεων: 

                       




−=ψ−χ
=ψ+χ

832
32

 

 

 

 

 

         

 Θέμα 3.   Κύβος έχει εμβαδόν ολικής επιφάνειας 150cm2 . Να υπολογίσετε:  
                     
                    (α) τον όγκο του.  
                    (β) τη διαγώνιό του. 
                
 

 

 

 

 

  

Θέμα 4.  Στο πιο κάτω επίπεδο σχήμα (ΔΒ) = (ΕΓ). Τα ευθύγραμμα τμήματα ΓΔ και ΒΕ είναι 

               κάθετα στα ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι (ΔΖ) = (ΖΕ).  
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Θέμα 5.    Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 

                   (α)    =χ−χ 2105  
        

                   (β)    =ψ−χ 22 499       

                   (γ)    =ψ−χ+ψ+χ 22 5522           

                                                                                                                                (μονάδες 1,5/1,5/2) 

 
 

Θέμα 6.      Αν 𝜺𝝋𝜝 = 𝟓
𝟏𝟐

, 𝟎° < 𝛣 < 90°  

                    (α) να υπολογίσετε τους άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς. 

                    (β) να δείξετε ότι  
𝟐𝟔𝜼𝝁𝜝+𝟑𝟗𝝈𝝊𝝂𝜝+𝟐

𝟏𝟑𝝈𝝊𝝂𝜝
= 𝟒        

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Θέμα 7.   Να λύσετε τις εξισώσεις:  

                   (α) 053 2 =χ−χ  

 

                   (β) 0672 2 =+χ−χ  

                                                                                                                                       (μονάδες 2/3) 
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Θέμα 8. Να βρείτε την τιμή του κ, ώστε η ευθεία (𝜿 − 𝟐)𝝌 + 𝟒𝝍− 𝟖 = 𝟎  να είναι κάθετη με  

              την ευθεία 𝟒𝝌 − 𝟐𝝍 + 𝟗 = 𝟎 
 
 
 

 

 

 

 

Θέμα 9. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝝍 = 𝒂𝒙𝟐.   

 

 

 

 

 

    

 

              (α) Να αναφέρετε τον άξονα συμμετρίας της καμπύλης. 

              (β) Να βρείτε την εξίσωση της καμπύλης. 

              (γ) Να βρείτε την τιμή της τεταγμένης αν η τετμημένη είναι 6. 

              (δ) Να βρείτε τιμές των τετμημένων αν η τεταγμένη είναι 8.  
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Θέμα 10.      Να αποδείξετε την ταυτότητα:  (𝝍 ≠ 𝟎,𝝌 ≠ 𝟎,𝝍 ≠ 𝟐𝝌) 
 

                     .2)
2

)(
2

2(
2

ψ+χ=ψ+
ψ−χ

ψ
χ
ψ

−
ψ
χ

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Β΄ Να απαντήσετε και στα πέντε (5) θέματα του μέρους Β΄. 
                    Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες (10/100). 
 
 

Θέμα 1.  (α) Να γίνουν οι πράξεις: (𝝌 ≠ 𝟎,𝝌 ≠ 𝟑,𝝌 ≠ −𝟑)                          

                    � 𝟏
𝝌𝟐+𝟑𝝌

− 𝟏−𝝌
𝟐𝝌𝟐−𝟏𝟖

� ÷ 𝝌+𝟑
𝝌𝟐−𝟑𝝌
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               (β) Να λυθεί η εξίσωση: 

                   
𝟐𝝌−𝟏𝟗
𝝌𝟐+𝝌−𝟔

− 𝝌
𝟐−𝝌

= 𝟓
𝝌+𝟑

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 2.(α)Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κυλίνδρου είναι 216π  m2. Αν η ακτίνα της   

                  βάσης του κυλίνδρου ισούται με το μισό του ύψους του κυλίνδρου να υπολογίσετε   

                  τον όγκο του. 
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            (β) Αν ο Ανδρέας δώσει δύο ευρώ στον Πέτρο τότε ο Πέτρος θα έχει διπλάσια  

                 χρήματα από τον Ανδρέα. Αν ο Πέτρος δώσει δύο ευρώ στον Ανδρέα τότε θα έχουν  

                 τα ίδια χρήματα. Πόσα χρήματα έχει ο Πέτρος και πόσα ο Ανδρέας.  

                 (Το πρόβλημα να λυθεί με σύστημα) 

                 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 𝜜 = 𝟗𝟎° και 𝜞 = 𝟑𝟎°. Αν Δ το μέσο του ΓΒ και  

              Ε το μέσο του ΑΓ, φέρουμε το ΔΕ και το προεκτείνουμε προς το Ε κατά τμήμα      

              ΔΕ=ΕΖ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΖΔΒ είναι ρόμβος. 
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Θέμα 4.  Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ και ΑΜ διάμεσος.  

               Πάνω στην προέκταση της ΑΜ προς το μέρος του Μ παίρνουμε τυχαίο σημείο Δ.                                

               Να δείξετε ότι: 

               (α) το τρίγωνο ΔΒΓ είναι ισοσκελές. 

               (β) οι αποστάσεις του σημείου Δ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ είναι ίσες.  

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Δ

Μ
ΓΒ

Α
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Θέμα 5.    Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές τα σημεία ( )6,2A − , ( )2,3B −  και ( )0,5Γ .  

                    (α) να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο. 
                    (β) να βρείτε της συντεταγμένες του μέσου Μ του ΑΓ.  
                    (γ) να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΑΓ. 
                    (δ) να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΒΜ. 
                    (ε) να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                               Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

 

                                                                                                             ΑΝΝΑ ΓΙΑΚΟΥΜΗ 

 

  



Σελίδα 1 από 10 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΑΤΣΙΩΝ      Βαθμός Αριθμ.:  ……………….. 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016                  Ολογρ.:  ……………….. 

             Υπογρ.Καθηγητή:  ………………… 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016  
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                      ΤΑΞΗ:   Γ ’  
 
ΧΡΟΝΟΣ:  2 ώρες        ώρα: 7:45 – 9:45                  ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 15 Ιουνίου 2016 
 
 
Όνομα μαθητή: ………………………………………………...   Τμήμα: ……….. Αριθμ.: ……. 
  
  
ΟΔΗΓΙΕΣ:   
α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 
β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού (Tippex) 
 

ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΔΕΚΑ (10) ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
ΜΕΡΟΣ Α’   Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α’. 
                   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
1) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

α)  2(ψ 2)− =       

 
 
 

β)   (2χ 3)(2χ 3)− + =  

 
 
 

2) Να λύσετε το σύστημα:  
3 11

3 4 6
y

y
χ
χ
− =
+ = −

 

 
 
 
 
 
 
 

 
 

 



Σελίδα 2 από 10 
 

3) Ένας κύλινδρος έχει ακτίνα βάσης 5cm και ύψος 6cm.Να υπολογίσετε το εμβαδόν της κυρτής   
   επιφάνειας και τον όγκο του.( Η απάντησή σας να δοθεί συναρτήσει του π) 
 
 
 

 

 

 

 

 

4)  Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα:   

   α) 3χ2ψ2 + 6χ3ψ =   

 

   β) 64 – ψ2 = 

 

   γ) χ2 + 8χ + 12 = 

 

   δ) 9χ2  – 30χ + 25 =  

   

 

5) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ °Α

90
) με ΑΒ=6 cm και ΑΓ=8 cm.     

             Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς  της  γωνίας Γ 

             ( ημΓ ,συνΓ ,εφΓ). 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 3 από 10 
 

6)   Στo  πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με εξίσωση     

   21
2

ψ χ= .    

 
 
 

 
 
 
 
 

α) Να γράψετε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της:…………………………………… 
 
β) Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της:………………………………… 
  
γ) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της:……………………………………. 
  
δ) Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο:………………………………………….. 
 

ε) Να βρείτε τις  τετμημένες  των σημείων της παραβολής που έχουν τεταγμένη 9
8

.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 4 από 10 
 

7) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με (Σ) αν είναι σωστές ή με (Λ) αν είναι  
λανθασμένες.  
 

 
8) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ   
       και ΑΓ, παίρνουμε αντίστοιχα τμήματα ΒΔ και ΓΕ έτσι ώστε ΒΔ=ΓΕ. Να δείξετε ότι:  
       α)  ΒΕ=ΓΔ 
       β)  Οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από την ευθεία ΒΓ είναι ίσες.  
           ( ΣΧΗΜΑ – ΔΕΔΟΜΕΝΑ –ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ ) 

 
 
 
 
 

 
  
 
 

 

 

 
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

i.  Δύο τρίγωνα που έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία  και μία  γωνία  
ίση,  είναι ίσα. 

 

ii.  Δύο τρίγωνα που έχουν τις γωνίες τους ίσες μία προς μία, είναι ίσα.  

iii.  Δύο τρίγωνα που έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία,  είναι ίσα. 
 

iv.  Το ορθογώνιο  παραλληλόγραμμο  έχει τις διαγώνιες του ίσες. 
 

v.   Μπορεί να κατασκευαστεί τρίγωνο αν έχει μήκη πλευρών  4cm , 6cm 
8cm. 

 



Σελίδα 5 από 10 
 

9) Να κάνετε τις πράξεις:  
3 2

2

2 16 2 4
3 3 2
χ χ χ
χ χ χ
− + +

÷ =
+ − −

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10) Στο ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ ( AB // ΔΓ ) , είναι ΑΒ = (3χ ) cm , ΒΓ = ( 2χ +5 ) cm, 

     ΔΓ = (ψ) cm  και ΑΔ = ( ψ – 9 ) cm. Αν EZ = (5χ –3) cm  και είναι η διάμεσος του      

     τραπεζίου , να υπολογίσετε τα μήκη των βάσεων του τραπεζίου.            
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 6 από 10 
 

ΜΕΡΟΣ Β’   Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β’. 
                   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση 

α ) 22 3 9 0χ χ− − =   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) 2

2 12
2 5 7 10

χ χ
χ χ χ χ

−
+ =

− − − +
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 7 από 10 
 

2. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
 
        ( χ - 2 ) 3 - χ ( χ  - 5 ) 2  - 7χ + 33 = ( 2χ – 5 )2 

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Αν χ + 2ψ =7 και χψ = 3 να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης 
  

     
2 2

2 2

2 2
4

χ ψ χ χψ ψ
χ ψ

− + −
−

  

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 8 από 10 
 

3. H  διπλανή κατασκευή είναι στερεωμένη στο έδαφος. 
    Η περίμετρος της βάσης του τετραγωνικού  πρίσματος είναι ίση με 40m, 
    το ύψος του 15m και το παράπλευρο ύψος της πυραμίδας 13m.  
    Να βρείτε: i) Το ύψος της πυραμίδας.(2 μ.) 

 ii) Τον όγκο της κατασκευής.(4 μ. )  
                   iii) Η κατασκευή θα βαφτεί εξωτερικά. Πόσο θα είναι το  
                        κόστος  αν γνωρίζετε ότι ο τεχνίτης χρεώνει  €12 το  
                        τετραγωνικό μέτρο (βάψιμο και μπογιά ).( 4 μ. ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 9 από 10 
 

4.    Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές A ( 4 , 2 ) , B ( 2 , 5 )  και  Γ ( 7 , 4 ) .              
      α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι ορθογώνιο.(3μ.) 
      β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι  ισοσκελές. (3 μ.)    
      γ) Να βρείτε την  εξίσωση της διαμέσου ΒΜ  του τριγώνου.(4 μ.) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 10 από 10 
 

5.Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  090ˆ =Α  και  .30ˆ 0=Γ  Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών 

ΑΓ και ΒΓ  αντίστοιχα. Προεκτείνουμε το ΔΕ κατά τμήμα ΕΖ = ΔΕ . Να δείξετε ότι: 

 α) το ΑΔΖΒ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο .( 3,5 μ.) 

  β) Το ΑΕΒ είναι ισόπλευρο τρίγωνο ( 3,5 μ.) και 

  γ) 
4
ΒΓ

ΕΖ =   (3 μ. ) 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                

 

                                                                                                 

                                                                                                      H Διευθύντρια 

                                                                                                    
 
 
 

                                                                                            Χρυστάλλα Παντελή 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΙ ΛΥΚΕΙΟ ΛΕΥΚΑΡΩΝ 
Σχολική χρονιά 2015 – 2016    

 
ΒΑΘΜΟΣ:_________________ 
ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:_____________ 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ______________ 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ´ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

 

 
Ημερομηνία:  Τετάρτη, 08.06.2016    Ώρα: 7.45 π.μ. 
                        Διάρκεια: 2 ώρες 
Ονοματεπώνυμο: ____________________________Τμήμα: ____Αρ: ____ 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να γράφετε μόνο με μπλέ πένα. (Τα σχήματα με μολύβι) 
2. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας 
3. Επιτρέπεται η χρήση μη-προγραμματιζόμενης υπολογιστικής  μηχανής. 
4. Τα σχήματα να μεταφέρονται στη θέση που λύνεται η άσκηση. 
5. Το γραπτό αποτελείται από 10 σελίδες. 
6. Στη λύση των ασκήσεων να φαίνεται όλη η αναγκαία εργασία. 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄: (50 μονάδες) 
Να λύσετε όλες τις ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
(α) (𝑥 − 3)(𝑥 + 3) = 
 
(β) (𝑎 − 6)2 = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



2 
 

2. Δίνονται οι ευθείες  𝜀1: 𝑦 = 𝛼1𝑥 + 𝛽1  𝜅𝛼𝜄 𝜀2: 𝑦 = 𝛼2𝑥 + 𝛽2. Να αντιστοιχίσετε 
την πρώτη στήλη με τη δεύτερη. 
(α)  𝜀1 , 𝜀2   𝜋𝛼𝜌ά𝜆𝜆𝜂𝜆𝜀𝜍 i. 𝛼1.𝛼2 = −1 
(β) 𝜀1 , 𝜀2   𝜅ά𝜃𝜀𝜏𝜀𝜍  ii. 𝛼1 = 𝛼2,    𝛽1 = 𝛽2 
(γ) 𝜀1 , 𝜀2  𝜏𝛼𝜐𝜏ί𝜁𝜊𝜈𝜏𝛼𝜄 iii. 𝛼1 = 𝛼2,    𝛽1 ≠ 𝛽2 
 

(α)                     ……………………. 
(β)                     ……………………. 
(γ)                     ……………………. 
 
 

3. Ένα κουτί σε σχήμα κύβου έχει ακμή 𝛼 = 10𝑐𝑚. Να υπολογίσετε: 
(α) το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας και 
(β) τον όγκο του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. Να λυθεί το σύστημα 
3𝑥 − 2𝑦 = 6 
2𝑥 + 3𝑦 = 17 
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5. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 

(α)  6𝑥2𝑦 − 3𝑥3𝑦2 = 
 
 
(β) 𝑥2 − 49 = 
 
 
(γ) 𝑥2 + 5𝑥 + 6 = 
 
 
(δ) 𝑥3 − 8 = 

 
6. Ένα παιδί είναι ξαπλωμένο 3m μακριά από ένα δέντρο και  βλέπει την κορυφή 

του  δέντρου υπό γωνία Β=52º. Να υπολογίσετε το ύψος του δέντρου αν 
γνωρίζουμε επιπλέον ότι τα μάτια του παιδιού από το έδαφος απέχουν 30cm. 
(ημ52º=0,788  συν52º=0,615 εφ52º=1,28). 
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7. Να αντιστοιχίσετε κάθε πρόταση της στήλης Α με μια πρόταση της 

στήλης Β.  
 

 

Α Β 

(α) Τετράπλευρο που έχει τις απέναντι πλευρές του 
παράλληλες και τις διαγώνιες του ίσες. 

i. Τετράγωνο 
 

(β) Τετράπλευρο που έχει μόνο τις δύο  πλευρές 
του παράλληλες. 

ii. Ορθογώνιο 
 

(γ) Τετράπλευρο που οι διαγώνιοι του 
διχοτομούνται, είναι ίσες και κάθετες. 

iii. Ρόμβος 
 

(δ)  Τετράπλευρο που έχει τις απέναντι πλευρές του 
παράλληλες και δύο διαδοχικές πλευρές του ίσες.  

 
iv. τραπέζιο 

 
(α)                     ……………………. 
(β)                     ……………………. 
(γ)                     ……………………. 
(δ)                    …………………….. 
 
 

8. Να λύσετε την εξίσωση 2𝑥2 − 𝑥 − 3 = 0 
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9. Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση μιας παραβολής.  
i. Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
ii. Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής της. 
iii. Να βρείτε κατά πόσο έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 
iv. Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής. 

 
 

10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ. Αν Μ μέσο της ΒΓ, να δείξετε ότι οι 
αποστάσεις ΜΔ και ΜΕ του σημείου Μ από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα 
είναι ίσες. 
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Μέρος Β:(50 μονάδες) 
Να λύσετε όλες τις ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1. Δίνονται  𝛢 =
4𝑥

𝑥2−9
𝑥

𝑥+3
 𝜅𝛼𝜄 𝛣 = 𝑥2+5𝑥

𝑥2+3𝑥−10
 

 

(α) Να δείξετε ότι 𝛢 + 𝛣 = 4
𝑥−3

+ 𝑥
𝑥−2

 
 

(β) Να λυθεί η εξίσωση  𝐴 + 𝐵 = 4
𝑥2−5𝑥+6
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2. Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και Δ, Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών 
AB, ΑΓ και ΒΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι ΔΕΓΖ  είναι ρόμβος. 
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3. Να αποδείξετε την πιο κάτω ισότητα: 

�
1

𝑥 + 4
+

1
𝑥2 − 4𝑥

−
8

16 − 𝑥2
� :

𝑥2 − 1
𝑥3 − 5𝑥2 + 4𝑥

= 1 
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4. Στην πιο κάτω εικόνα απεικονίζονται τέσσερις όμοιες κυλινδρικές 
αποθήκες σιτηρών με κωνικές οροφές. Η διάμετρος της κάθε 
κυλινδρικής αποθήκης είναι 8m, το ύψος της είναι 12m και το ύψος 
του κώνου είναι 3m. Να βρείτε: 

(α) Τον συνολικό όγκο σιτηρών που χωράνε και οι τέσσερις 
σιταποθήκες. 
(β) Αν κάθε κυβικό μέτρο σιταριού θα πωληθεί προς €250, πόσα θα 
εισπράξει ο αγρότης συνολικά και από τις τέσσερις σιταποθήκες; 
(γ) Αν θα βάψουμε την εξωτερική επιφάνεια και των τεσσάρων 
σιταποθηκών με μπογιά που κοστίζει €0,60/𝑚2 πόσα θα κοστίσει η 
αγορά της μπογιάς; 
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5. Δίνεται τρίγωνο με κορυφές Α( 4 ,−4 ) ,Β( x ,y ) ,Γ( −2 ,β ) και Μ( 3 ,1) 
το μέσο της πλευράς ΑΒ.  

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής Β. 
β) Αν Β(2,6) να βρείτε την εξίσωση της ΑΒ. 
γ) Αν το μήκος της  διαμέσου ΓΜ του τριγώνου είναι √26 μονάδες, να 
βρείτε τις δυνατές τιμές τoυ β. 
δ) Αν  Γ( −2 ,0 ) να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές. 

                                                                                  
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγητές:                                                        Ο     Διευθυντής: 
 
Μάρθα Λαμπράκη                                                     Αλέξης Ντίσκος 
 
Μαρία Καϊττανη 
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    ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ                                      ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2015 - 2016 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΙΒΑΔΙΩΝ           
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 14/6/2016   ΒΑΘΜΟΣ: .................................. 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 ώρες      ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ....................... 
 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .......................................................ΤΜΗΜΑ: ......Αρ. .... 
 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 10 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:   1. Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής  
μηχανής. 

                   2. Δεν επιτρέπεται η χρήση κινητού τηλεφώνου. 
                   3. Να γράφετε μόνο με μελάνι (μπλε ή μαύρο). Με μολύβι    
                       μόνο τα σχήματα. 
                   4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIPP – EX). 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Αποτελείται από 10 Θέματα. 
 
Να λύσετε ΟΛΑ  τα θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 

 
 
ΘΕΜΑ 1 

Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω αλγεβρικές παραστάσεις: 
 
(α) ω ψ− =5 5      
 
(β) α αψ β βψ+ + + =x x      
 
 

ΘΕΜΑ 2 
 

Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

ψ
ψ

− =
+ =

  4 7
5 4 11

x
x
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ΘΕΜΑ 3 

Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 
 
(α) ω + =2( 4)      
 
 
(β) ( )β β− ⋅ + =(7 3 ) 7 3  

 
 

 

ΘΕΜΑ 4 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση 
της παραβολής με τύπο ψ = − 22x .  
(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής της.  
 
 
(β) Να εξετάσετε αν έχει μέγιστο ή ελάχιστο. 
 
 
 
(γ) Να βρείτε το πεδίο τιμών της. 
 
 
 
(δ) Να βρείτε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
 
 
 
 
 
(ε) Να βρείτε το συμμετρικό σημείο του Α(-1,-2) ως προς τον άξονα συμμετρίας της 
παραβολής. 
 

ΘΕΜΑ 5 

Να λύσετε την εξίσωση: − + =22 5 2 0x x  
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ΘΕΜΑ 6 

Δίνεται το τετράπλευρο ΑΒΓΔ. Να ελέγξετε αν είναι παραλληλόγραμμο, ορθογώνιο, 
ρόμβος, τετράγωνο ή/και τραπέζιο. Αν η απάντησή σας είναι θετική, να γράψετε το 
αντίστοιχο κριτήριο. Αν είναι αρνητική, να γράψετε τη φράση «Δεν είναι». 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Παραλληλόγραμμο:....................................................................................................... 
 
Ορθογώνιο:.................................................................................................................. 
 
Ρόμβος:........................................................................................................................ 
 
Τετράγωνο:.................................................................................................................. 
 
Τραπέζιο:...................................................................................................................... 
 
ΘΕΜΑ 7 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ.  
(α) Να υπολογίσετε τις αποστάσεις (ΑΒ) και (ΒΓ). 
     (μονάδες 0,6) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς ημΓ και εφΓ της γωνίας Γ του 
τριγώνου αν ΑΓ =( ) 2 5cm ..       (μονάδες 0,4) 
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ΘΕΜΑ 8 

Δίνονται κώνος με ακτίνα βάσης R=6cm και γενέτειρα λ=10cm, και κύλινδρος με ακτίνα 
βάσης ρ=4cm. Αν τα δύο στερεά έχουν τον ίδιο όγκο, να υπολογίσετε το ύψος του 
κυλίνδρου. 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 9 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται ισοσκελές  

τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), με ΒΔ και ΓΕ  

ίσες προεκτάσεις της ΒΓ, και Ζ, Η είναι 

τα μέσα των ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

(α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΗΓΕ είναι ίσα. (Να δικαιολογήσετε πλήρως 
τις απαντήσεις σας.) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να αποδείξετε ότι το ΖΗΕΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο. (Να δικαιολογήσετε πλήρως 
τις απαντήσεις σας.) 
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ΘΕΜΑ 10 
 

Δίνονται δύο ορθογώνια παραλληλεπίπεδα. Το πρώτο έχει πλάτος −( 6)x cm , μήκος 

+( 6)x cm  και ύψος 2cm. Το δεύτερο έχει πλάτος 1cm, μήκος − 2( 6)x cm  και ύψος 
+( 2)x cm . Να αποδείξετε ότι ο συνολικός όγκος των δύο ορθογώνιων παραλληλεπιπέδων 

είναι ίσος με ολ = − −( 2)( 6)V x x x . 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Αποτελείται από 5 Θέματα. 
 
Να λύσετε ΟΛΑ τα θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 
 
ΘΕΜΑ 1 
 

Να λύσετε την εξίσωση  
− −

+ =
− − +2 2 2

2 2 1 1
25 5 5

x x
x x x x x

. 
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ΘΕΜΑ 2 
 

Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή βάσης α=18m και ύψος υ=12m.  
 
(α) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας Εολ  
της πυραμίδας.     (μονάδα 1) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να υπολογίσετε τον όγκο V της πυραμίδας.     (μονάδες 0,5) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(γ) Να υπολογίσετε πόσο θα μας κοστίσει αν θέλουμε να βάψουμε την ολική επιφάνεια 
της πυραμίδας με κόκκινη μπογιά αξίας €2 το m2.    (μονάδες 0,5) 
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( )α β α β+ +2 2 2( ) ,A ( )α β α β α β− − +2( ) ,( )( )B

( )α β α+2 2 2,M

ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ευθύγραμμο τμήμα με άκρα τα σημεία Α και Β με συντεταγμένες 

                               και                                         . 
 
(α) Να δείξετε ότι οι συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ είναι  
                             . 
                               
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

(β) Αν α=2 και β=1: 

(i) να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ     (μονάδες 0,4) 

 

 

 

 

(ii) να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε2 που περνά από το σημείο Μ και είναι παράλληλη 
με την ευθεία ε1: ψ=2x+3.        (μονάδες 0,6) 
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ΘΕΜΑ 4 
 

Δίνεται ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο και ΔΖ διχοτόμος της γωνίας Δ (Ζ σημείο της ΑΒ). 
Φέρουμε ΑΚ κάθετη στη ΔΖ και την προεκτείνουμε έτσι ώστε να τέμνει τη ΓΔ στο Ε. 

 

 

 

 

 

 

Να δείξετε, δικαιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας, ότι 

(α) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές      (μονάδες 0,6) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
(β) τα τρίγωνα ΑΚΖ και ΔΚΕ είναι ίσα      (μονάδες 0,8) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(γ) το τετράπλευρο ΑΖΕΔ είναι ρόμβος.      (μονάδες 0,6) 
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ΘΕΜΑ 5 

Δίνονται το ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΔ=ΒΓ) και το ορθογώνιο τρίγωνο ΚΛΜ ( = 0ˆ 90K ). 
Στο τραπέζιο τα Ε και Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΔ και ΒΓ αντίστοιχα, και ΑΒ=2x+4ψ, 
ΕΖ=10x-2 και ΔΓ=x+6ψ. Στο τρίγωνο Λ = 0ˆ 30 , ΛΜ=38 μονάδες και ΚΜ=2x+5ψ. Να 
υπολογίσετε τα x και ψ με τη χρήση συστήματος. (Να δικαιολογήσετε πλήρως τις 
απαντήσεις σας.) 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ         Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
Κατερίνα Χρίστου Γεωργίου (Β.Δ.) 
Μαρία Νεοφύτου 
Ελένη Κωστή  
Χρίστος Θεοδούλου 
Άρτεμις Ορφανού 
Μιχάλης Κουρουντζής       Νίκος Πρόξενος 
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 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΜΑΚΕΔΟΝΙΤΙΣΣΑΣ                                        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016  

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 

ΜΑΘΗΜΑ:   Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ:     Γ΄  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   10 / 6 / 2016 

ΧΡΟΝΟΣ:   2 Ώρες    

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ______________________________________________  ΤΜΗΜΑ: _____ΑΡΙΘ.: _____ 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:     

 Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
 Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).                   
 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες.    

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
(1) (𝑥 + 3)2 = 

 
 
 

(2) (𝑥 − 5)(𝑥 + 5) = 
 
 
 

2. Να λύσετε το σύστημα:       �2𝑥 − 3𝑦 = 1  
3𝑥 + 𝑦 = 18 � 

                                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

ΜΕΡΟΣ  Α΄: Nα λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

 

ΒΑΘΜΟΣ:    
  100     

  =   
   20     

                                 

ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ:  ………………..………...…..….                     

ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ:  ……………………..………… 
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3. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 

(1) 𝑎2 − 9𝛽2 = 
 

 

(2) 𝑦2 − 𝑦 − 12 = 

 
 

4. Στο διπλανό σχήμα, να υπολογίσετε τους 
τριγωνομετρικούς αριθμούς 𝜂𝜇𝐴 και 𝜀𝜑𝛤. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

5. Να βρείτε τον όγκο πυραμίδας με πλευρά βάσης 10 𝑐𝑚 και ύψος 9 𝑐𝑚. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Δίνεται η γραφική παράσταση της ευθείας 𝛢𝛣. Να βρείτε, 
δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας: 
(1) Το μήκος του ευθύγραμμου τμήματος 𝛢𝛣. 
(2) Την εξίσωση της ευθείας 𝛢𝛣. 
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7. Να βρείτε την ακμή κύβου που έχει όγκο αριθμητικά ίσο με το εμβαδόν της ολικής του 
επιφάνειας (Να λυθεί με εξίσωση). 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση μίας 
παραβολής. Να βρείτε: 
(1) Την εξίσωση της παραβολής.                               (Μον. 2) 

 

(2) Το Πεδίο τιμών της.                                              (Μον. 1) 
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(3) Τις τιμές του 𝜅, ώστε το σημείο 𝛢(𝜅 + 1 , 28 − 20𝜅)          να ανήκει στην παραβολή.                                   
(Μον. 2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Στο διπλανό σχήμα το σημείο 𝛭 είναι το 
μέσο της πλευράς 𝑍𝐸.  
(1) Αν 𝛤𝛭 = (2𝑥2 − 𝑥) 𝑐𝑚, να υπολογίσετε 

την τιμή του 𝑥, αν 𝑥 > 0. 
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(2) Αν 𝑥 = 2, να εξετάσετε κατά πόσο το τετράπλευρο 𝛢𝛣𝛤𝛥 είναι τετράγωνο, αν ισχύει: 

𝛢𝛰 = 𝑥 𝑐𝑚,  𝐵𝛰 = 4 − 𝑥 𝑐𝑚,                𝛤𝛰 = 𝑥2

𝑥
 𝑐𝑚 ,    𝛥𝛰 = √𝑥2 𝑐𝑚. 

            Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.                                                                                   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.  Δίνεται τετράγωνο 𝛢𝛣𝛤𝛥 με πλευρά 8 𝑐𝑚. Το σημείο 𝛭 είναι το μέσο της πλευράς 𝛣𝛤. 
(1) Να αποδείξετε  ότι το τρίγωνο 𝛢𝛭𝛥 είναι ισοσκελές. 

 

(2) Να υπολογίσετε, κατά προσέγγιση ακεραίου, τις γωνίες του τριγώνου 𝛢𝛭𝛥. 
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1. Να λύσετε την εξίσωση:    
2𝑥 + 4
  𝑥 + 3  

+
𝑥 + 1

  1 − 𝑥  
=

8
  𝑥2 + 2𝑥 − 3 

 

 
 

ΜΕΡΟΣ  B΄: Nα λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
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2. Δίνονται οι πιο κάτω αλγεβρικές παραστάσεις:        

𝛢 = �  2𝛼+3𝛽  
6𝛽

�
2

− �  2𝛼−3𝛽  
6𝛽

�
2
          και           𝐵 = �1 − 2𝛼𝛽

  𝛼2+𝛽2  
� �𝛼

𝛽
+  𝛼+𝛽 

  𝛼−𝛽  
� ∶   2𝛼2−2𝛼𝛽  

 3𝛽2  

 
(1) Να απλοποιήσετε την παράσταση 𝛢.                                                                                (Μον. 

4) 
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(2) Να απλοποιήσετε την παράσταση 𝛣.                                                                                (Μον. 
5) 

(3) Να δείξετε ότι 𝛢2016 = 𝛣−2016.                                                                                            (Μον. 
1) 
 

                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                        
3. Δίνεται παραλληλόγραμμο 𝛢𝛣𝛤𝛥 με κορυφές 𝛣(5 , 5) και 𝛤(7,1). Οι πλευρές 𝛢𝛣, 𝛢𝛥 και 𝛥𝛤 έχουν 

εξισώσεις 𝛢𝛣:   𝑥 − 2𝑦 = −5,  𝐴𝛥:  𝑦 = −2𝑥  και  𝛥𝛤:   𝑦 = (3𝜅 − 4)𝑥 − 5
2
.  

(1) Να βρείτε την τιμή του 𝜅.                                                                                                    
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(2) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής 𝛢.                                                                    
(3) Να εξετάσετε κατά πόσο το 𝛢𝛣𝛤𝛥 είναι ορθογώνιο.                                                      
(4) Να δείξετε ότι το 𝛢𝛣𝛤𝛥 δεν είναι τετράγωνο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Ένας συμπαγής κύλινδρος, κατασκευασμένος από μέταλλο, έχει εμβαδόν βάσης  121𝜋 𝑐𝑚2 και 
ύψος 12 𝑐𝑚. 
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(1) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου.                              (Μον. 
3) 
 

(2) Στη συνέχεια από το στερεό αφαιρείται ένας κώνος όπως 
φαίνεται στο διπλανό σχήμα. Με το υλικό που αφαιρείται 
κατασκευάζονται 9 ίσες σφαίρες. Να υπολογίσετε την 
ακτίνα της κάθε σφαίρας.                                          (Μον. 
4) 

 
 

(3) Να βρείτε το συνολικό εμβαδόν του στερεού που 
προέκυψε μετά τη αφαίρεση του κώνου.                                   
(Μον. 3) 

 
 
 

  

2 𝑐𝑚 2 𝑐𝑚 
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5. Δίνεται τραπέζιο 𝛢𝛣𝛤𝛥  (𝛢𝛣 ∥ 𝛤𝛥). Φέρουμε τις διαγωνίους 𝛢𝛤 και 𝛣𝛥. Το 𝛮 είναι το μέσο της 
διαγωνίου 𝛢𝛤 και το 𝛭 είναι το μέσο της διαγωνίου 𝛣𝛥. Από την κορυφή 𝛢 φέρουμε το 
ευθύγραμμο τμήμα 𝛢𝛭.  Η προέκταση του 𝛢𝛭 τέμνει την πλευρά 𝛤𝛥 στο 𝛦.  Να αποδείξετε ότι: 
(1) Τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛭 και  𝛭𝛦𝛥 είναι ίσα.                                                                                 (Μον. 

4) 
 

(2) 𝛭𝛮 ∥ 𝛢𝛣                                                                                                                              (Μον. 
3) 

 

(3) 𝛭𝛮 =   𝛥𝛤−𝛢𝛣 
2

                                                                                                                       (Μον. 

3) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                             Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
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                                                                                                                                             Χρίστος Ζαντήρας   



<0/\j__ 
e/ 

APMENIKO rYMNA~IO NAPEK AEYKQ~IA~-

2015-2016 

rPAIITE:E IIPOArnrIIffiI: EEETAI:EII: 

MA0HMA: MA0HMATIKA HMEPOMHNIA:06/Iouviou 2016 

TASH: r' ruµvaCJiou AIAPKEIA : 2 !"!pt<; 
' 

ONOMATEIIQNYMO MA0HTH/TPIA~ : -----------

TEAIKO~ BA0MO~: ----

OAOrP.: - --- - - --

YIIOrPA<l>H: ----- -

O~HrlEI: 

• Na yp04JET£ µ£ µ£AOVI µaupo ~ µTTA£ (TO crx~µara £TTITpETTf.TOI µ£ µ0Aul31) . 

• tir.v r.mrp£rrr.ra1 ri xp~crri 01op8wr1Kou . 

TO E=ETAITIKO ~OKIMIO AnOTE/\EITAI Ano 7 IEl\l~EI 



APMENIKO rYMNA:EIO NAPEK AEYK!'!:EIA:E 

2015-2016 

rPAIITE:E IIPOArnrIKE:E EEETA:EEI:E 

MA0HMA: MA0HMATIKA HMEPOMHNIA:06/louviou 2016 

TASH: r· ruµvaaiou LilAPKEIA : 2 f!pES 

MEPOL A' Na AUO£T£ Kai r1c; 10 acrK~cr£1<; rou Mtpouc; A'. 
Kd8£ dcrKricrri paeµo,\oy£irai µ£ 5 µovao£<;. 

-----. 1.Na ~pdrE Ta avarnuyµaTa: 

a)(x+s)2 = 

~) (5+2x)(S-2X) = 

2. Na ~pEiTE To a woTE oL Eu8EiEc; t.IJ= -3x-s KaL LjJ=(2a-S)x+9 va EivaL Ka8ETEc; . 

3.H aKµ~ a Ev6c; KU~OU EivaL TETpanA.ama n1c; aKµ~c; Ev6c; aMou KU~OU. 0 A.6yoc; TOU 

~ 6yKou Tou npwTou Ku~ou npoc; TOV 6yKo TOU OEUTEpou KU~ou dvaL: 
1 4 1 64 12 

a) - ~) - y) - 0) - E) -
4 1 64 1 1 

4. Na Auo£r£ rn ouorriµa: sx + 34J =1 
3x-44' =18 



2 

6. Na avaAuoETE rrA~pwc; OE ytv6µevo rrpw-rwv napayovtwv ta noAuwvuµa: 

a} 3x2 
- 9x = B) a2 

- 7 a + 12 = 

Na ~pc:in: : 

i) to n:p6011µ0 ·rou a, 

iii)'w; (j'\)vrs-rayµsvss -rris Kopu<pfi<; tou, 

iv )av exst ~LSYl<:HO Ti cAUXt<>'tO Kat va ypfo.j/£1'£ nc; (j'\)V1'£1'ayµ£vsc; '!OU, 

v )1'TJV c:~i<Hl>Oll 1'11<; n:apa~oA.fis av to 011µ£10 (-2, -8) avfiKc:t <>1'T]V n:apa~oA.T]. 



,,-......_ 

3 

8. ~ivaar 1000KEJ\E<; Tpiywvo ABl(AB=AI) KOi M To µtoo 
Tile; Bl.Av ME 1- AB KOi MZ 1- Ar, va anoC5Ei~£TE 6T1 ME=MZ. 

A 

z 

B M r 

9.a) Kwvoc; µ£ aKtlva p=Sm Km u4Joc; u= 6m ELVal n:Mpwc; (3u8Loµ£voc; µ£oa 0£ Vcp6 n:ou (3ploKEtm µEoa 

OE Eva KUALVOpo µE aKtlva (3aoric; R=lOm. Na un:oA.oyl<JEtE n:6oo ea KatE(3EL ri otci8µri tOU vEpou ITTOV 

KUALvopo av o Kwvoc; a¢mpE8El. 

--......... '· 

~) ~E npioµa µ€ ~aori op8oywvLO Km LOOOKEAE<; tptywvo, tO u4Joc; tOU tO on:olo LOOUtm µE UJV 

un:otElvouoa tric; (3aoric; ,Etvm u=lO.fZcm.Na un:oA.oylonE to Eµ(3a66v tric; n:apcin:A.wpric; £m¢avnac; mu 

Kal TOV OVKO TOU. 



10. Na KavE1E nc; npa~EL<;: 
a) Na KdV£T£ rn; TTpd~£1c_;: 

7 2 2 
------ - = xz + 3x - io xz + sx xz - zx 

(
x-3 1 J· x

2
- 4 ~) - - ..,... == 

x + 3 x2 _9 x 2+sx + 6 

4 
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ME POL B, Na AUO£T£ Km r1c; 5 aoK~o£1<; rou Mtpouc; B '. 
Ka8£ aoKr,011 ~a8µof..oyEfrrn µE 1 O µovd5£~. 

zx-19 x s 
1 . Na AuonE n1v KAaoµar1K~ E~fowary 2 - - == --x +x-6 2-x x + 3 

2. a) Av x = 2- , va o£i~£T£ 6n: 
If/ 

(2x -If! )2 
- 4(31f1 + x Xx -31f1) - 371f/

2 = - 12 

~) Na ~ptiT£ Tl~ nµt~ TOU K y1a Tis 01TOi£s 01 ypa<plKEs TTapaOTcl0£1~ TWV ouvapT~O£WV 

&, : (K - 1 )x - ljl = 3 Kai & 2 : If/ = (K2 - 2K -11 )x - 1 Eivrn £U6£i£<; napclAAl"JAE<;. 



6 

3 . .Llivovrn1 rpiywvo ABr µ£ cruvrnayµ£v£<; A(6 , -2) , B(-2, 4) KOi f(O, 5). Na ~p£iT£: 
a) r1<_; cruvrnayµ£v£<_; mu µ£crou M mu rri\wpa<; AB, (Mov.3,3,2,2) 

y) TrJV KAiCTrJ TOU AB, 

0) TrJV £~icrWcrrJ HJ<_; £U9£ia<_; £1 , rJ OTTOia TT£pVcl OTTO TO CTrJµ£iO l KOi £iVOI 
rrapaAArJArJ rrpo<_; TO AB, 

4. Na avat..ucr£T£ a £ y1v6µ£vo rrpwrwv rrapay6vrwv rn rroi\uwvuµo: 
ax2 + 2X4J - aljJ2 - X2 - 4J2 = 
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5. a) LTO crx~µa TO Tpiywvo ABr(A=90°) Eivai op8oywv10, M 

µtao HJ~ Br, N µtoo HJ~ Mr Kai AN=NE. Na arroo£i~£T£ 6T1: 

i) To rpiywvo AMI £ivai 106rrf..wpo, 

ii) To T£TpclTTA£UPO AMEi £ivai p6µ13o~. 

(Mov.6,4) 

E 

~) t.ivnm Tpiywvo ABf. Av t.,E,Z Eivm Ta µE:oa Twv nA.Eupwv AB, Ar, Br av1io10Lxa va OEi~ETE 6n TO 

AEZfj, Eivm napaV.riA6ypaµµo. 

H ~1w8uvrp1a 

Tax;µa~uiv 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΝΕΑΠΟΛΗΣ ΛΕΜΕΣΟΥ                                          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 – 2016    
 ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 2016 

 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά  

 
ΤΑΞΗ: Γ΄  

 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 13 / 06 / 2016  

 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες 

 
 

 
Ονοματεπώνυμο: …………………………….……………………..  Τμήμα: ….…    Αριθμός: …… 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
        β. Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι ( τα σχήματα με μολύβι ). 
        γ. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
                  
             ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 11 ΣΕΛΙΔΕΣ 

  
 
ΜΕΡΟΣ Α΄  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις.  
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
........................................................................................................................................................................... 
 
1)  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

2)

)

( 5)

( 4)( 4)

α

β

χ−

ψ− ψ+ =

=
 

 
 

2)  Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται  ηµθ = 3
5
 . Να υπολογίσετε το συνθ και την εφθ. 

 
 

       
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 Βαθμός: ………………………............ 
 
 Ολογράφως: ………………..…......... 
 
 Υπογραφή: …………………….......... 
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3)  Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου  
     με διαστάσεις  5 m, 7 m και 10 m. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 4) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις:   (MON 1-1-1-2) 
     

   

2

2

2

2 2

)

)

)

) 2 2

9

4 25

10 9

α

β

γ

δ

χ − χ

χ −

χ + χ+

χ −ψ χ− ψ

=

=

=

=+

         

 
 
5) Να λύσετε τις εξισώσεις:  (MON 2-3) 
 
     α) ( ) ( )4 2 5 0χ χ− ⋅ + =                       β) 23 4 7 0χ χ+ − =         
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6) Στο σχήμα ΑΒ=ΑΓ και  ΒΔ=ΔΓ. Να κατασκευάσετε το ευθύγραμμο τμήμα ΒΓ και να προεκτείνετε    
    την ΑΔ ώστε να τέμνει την ΒΓ στο Ε.    (MON 3-2) 
 
    Να αποδείξετε ότι : 
 
    α) Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΔ είναι ίσα. 
     
    β) Η ΔΕ είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΔΓ. 
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7)  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

      
2

2 3 2

22 2 2
2 4 3 2

 
  
 

χ + χ χ −− ÷ =
χ− χ − χ − χ + χ

      

 

  

 

 

 

 

 

 

 
 

 A

 B

Δ

Γ



 
     4 

 

8) Να λύσετε το σύστημα: 
 

     

( )

2( 3 ) 20 14

3 24 7 1
5 10 2

ψ− χ + =

χ−ψχ+ − =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9) Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει εμβαδόν ολικής επιφάνειας 384 cm2  και εμβαδόν 
    παράπλευρης επιφάνειας 240 2cm . Να βρείτε τον όγκο της. 
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10)  Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση παραβολής 2y ax= .            (MON 1-0.5-1.5-1-1) 
 Να βρείτε:  
               

       (i)  Το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της. 

  

 

       (ii)  Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 

 

 

       (iii) Να δείξετε ότι η εξίσωση της παραβολής 

             είναι ίση με 23y x= −  

 

 

 

 

         (iv) Τo σημείο της παραβολής με τετμημένη  2
3

x = . 

 

 

 

 

 

         (v) Το Κ  ώστε το σημείο Β( 2Κ − ,−12 ) να ανήκει στην παραβολή. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
     6 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις.  
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
1)   Να λύσετε την εξίσωση:  
 

            
 

    2 2
4 4 2 4

32 15 5
χ+ χ++ =

−χχ + χ− χ + χ
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  2) Α) Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα :       (MON 4) 

    ( ) ( ) ( )( ) ( )( )3 2
2 3 1 1 5 9 1χ χ χ χ χ χ χ χ− − − + − + + = + −  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
      B) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα :  (MON 6) 
 
 
      (α) 2 4 12 6χ χ αχ α− − + − =  
 
 
 
  
 
 
 
 
      (β) 2 24 4χ χ ψ+ − + =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      (γ) ( ) ( )29 5 4 5χ χ χ− + ⋅ − =            

 
 
      
 
 



 
     8 

 

3) A) Το πιο κάτω στερεό αποτελείται από έναν κύλινδρο και έναν κενό κώνο του ίδιου ύψους. 

         
Tο εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι 135π cm2 και η περίμετρος της βάσης του   

 
          

κυλίνδρου είναι 18π cm. Nα υπολογίσετε:                (MON 7)  

          
(α) το εμβαδόν της βάσης του κώνου.

 
          

(β) το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου. 
          (γ) τον όγκο του στερεού.

 
           

Οι απαντήσεις σας να δοθούν συναρτήσει του π
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 Β) Κύβος και ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχουν ίσους όγκους. Αν το ορθογώνιο  (MON3) 
      παραλληλεπίπεδο έχει διαστάσεις 4cm, 9cm και ύψος ίσο με την ακμή του κύβου, να βρείτε το  
      εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κύβου.    
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4) A) Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ότι οι αποστάσεις ΓΑ και ΔΒ των σημείων Γ και Δ από την ΑΒ είναι    
         ίσες.  Αν Κ, Λ και Μ είναι τα μέσα των ΒΔ, ΒΕ και ΓΕ αντίστοιχα, να δείξετε ότι: 

  (α) Οι πλευρές ΔΕ και ΓΕ είναι ίσες. 
        (β)   ΚΛ=ΑΜ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    Β) Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ . Στην προέκταση της  διαγωνίου του ΑΓ 
         προς το Α παίρνουμε σημείο Κ  και στην προέκταση προς το Γ σημείο Λ, έτσι ώστε ΑΚ=ΓΛ. 

  (α) Να δείξετε ότι το ΚΒΛΔ είναι παραλληλόγραμμο. 

  (β) Αν η γωνιά 30ο
∧

ΒΑΓ =  και η πλευρά ΒΓ=6cm να βρείτε το μήκος της διαγώνιου ΒΔ  
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5) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές  A(-3, 2) , Β(-5, 6) και  Γ(1, 4)          (3-3-2-2) 
 
     α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι ορθογώνιο. 

     β) Να βρεθεί η εξίσωση της διαμέσου ΑΜ. 
      
     γ) Να βρείτε το μήκος της διαμέσου ΑΜ. 
  
     δ) Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ευθεία ΑΜ και περνά από το  
         σημείο Γ. 
  
 
 
 
 
 
 
  

 
    

    
   
   
 

 
   
  
 
  
 
 
 
 
  

 

 

 

 

 

 

  

 

Οι Εισηγητές:                Η Διευθύντρια: 
Μιχαήλ Π.Κ.(Β.Δ.)  
Σάββα Ε. 

 Γερμανός Γ.  Βυρίδου Παρθενόπη   
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                                               ΕΠΙΠΛΕΟΝ ΧΩΡΟΣ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 
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ΝΙΚΟΛΑΪΔΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΦΟΥ                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 - 2016 
                   

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 08/06/2016 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 

     
            
Ονοματεπώνυμο: …………………………….……………….    Τμήμα: ……….. Αριθμός: ………….                  

 

    

        ΟΔΗΓΙΕΣ :    1. Eπιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                              2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
          3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
          4. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από  10 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄     Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄.  
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
 

           α)  ( ) =+ 25χ  

 

           β)  ( ) ( ) =+⋅− 77 χχ  

 
 

2. Να λύσετε την εξίσωση 045 2 =−− χχ  

 
 
 
 
 
 
 

 

Βαθμός: ……………………… 

Ολογράφως: ………………… 

Υπογραφή: ………………...… 

 
 



2 
 

3. Να λύσετε το σύστημα: 
 





−=−
=+

132
743

ψχ
ψχ

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4. Να βρεθεί το εμβαδόν ολικής επιφάνειας και ο όγκος κύβου με ακμή α = 3cm.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
5. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

 
α)  =− χχψ 3  
 
β)  =− 22 25ψχ  
 
γ)   =+− 652 χχ  
 
δ)  =+++ βχαψβψαχ  

 
 
 
 
 
 
 



3 
 

6. Το ΑΒΓΔ είναι τραπέζιο με βάσεις ΑΒ και ΓΔ και διάμεσο ΕΖ. Αν γνωρίζετε ότι: ΑΒ=4cm, 
ΕΖ=(3χ-1)cm και ΓΔ= (2χ+6)cm, να βρείτε το χ και το μήκος της διαμέσου. 
 

                   
 
  
 
 
 

 
 
7. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

α)     =
−
−

÷
−

+−
25
9

5
96

2

32

χ
χχ

χ
χχ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) =
−

+
− 216

24
4

3
χχ
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8. α) Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται οι γωνίες °
∧

=ΓΒΑ 60 , 90=ΒΑΓ
∧

 και ΑΒ = 12m. Να 
υπολογίσετε το ύψος ΑΓ του δέντρου. 
 

 
 
 
 

         β)  Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής f(χ)=αχ2 (α≠0).                                        
              Να γράψετε: 
              i) το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της 
              ii) τον άξονα συμμετρίας της 
              iii) τις συντεταγμένες κορυφής της 
              iv) το πρόσημο του α 
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9.   Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Δ μέσο της πλευράς ΑΓ και Ζ μέσο της ΒΓ.      
 Φέρουμε το ΔΖ και το προεκτείνουμε κατά τμήμα ΔΗ = ΖΔ. Να δείξετε ότι το ΑΗΓΖ είναι  
 ορθογώνιο.  

 

 

 

 

 

 

 

10.  Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει εμβαδόν βάσης 100 cm2 και παράπλευρο ύψος 13cm. 
Να βρείτε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο της πυραμίδας. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄     Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄.  
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. α)  Να λύσετε την εξίσωση: 

χχ
χ

χχχ
χ

−
−

=
−

−
+−

−
22

3
4

1
45

7  

 

 

 

 

 

 

 

β)  Αν κ = (χ+1)2 , λ = (χ-1)2 και μ=κ+8 να δείξετε ότι κ – λ +μ = (χ+3)2. 
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2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ). Κ και Λ είναι δύο σημεία πάνω στη ΒΓ τέτοια ώστε 
ΒΚ = ΓΛ. Στην προέκταση της πλευράς ΑΒ προς το μέρος του Β και στην προέκταση της 
πλευράς ΑΓ προς το μέρος του Γ, παίρνουμε τμήματα ΒΔ και ΓΕ αντίστοιχα τέτοια ΒΔ = ΓΕ. 
Να δείξετε ότι: 
α) ΚΔ = ΛΕ 
β) τα σημεία Δ και Ε ισαπέχουν από την πλευρά ΒΓ. 

            Να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις απαντήσεις. 
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3. Παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ έχει κορυφές Α(1, 2), Β(2, 2) και Γ(3, -1). Να βρείτε: 
α) τις συντεταγμένες του σημείου τομής των διαγωνίων του, 
β) τις συντεταγμένες της κορυφής Δ, 
γ) την εξίσωση της πλευράς ΑΒ, 
δ) το μήκος της διαγωνίου ΑΓ. 
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4. α)  Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )Α̂=90° , φέρουμε τη διάμεσο ΑΜ. Αν Ε είναι το μέσο της ΑΒ     

και Ζ το μέσο της ΑΓ, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο AΖΜΕ είναι ορθογώνιο. 
Να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις απαντήσεις. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τη διάμεσο ΒΔ. Αν Η σημείο πάνω στη ΒΓ  έτσι ώστε 

4
ΓΒ

=ΒΗ  και σημείο Ε το μέσο της διαμέσου ΒΔ,  να δείξετε ότι 
4

// ΑΒ
=ΗΕ . 

          (Υπόδειξη: Να φέρετε τη διάμεσο ΔΚ του τριγώνου ΒΔΓ)                                               
          Να δικαιολογήσετε πλήρως όλες τις απαντήσεις. 
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5. Μια εταιρεία σχεδίασε μια κλειστή μεταλλική κατασκευή, όπως φαίνεται στο πιο κάτω σχήμα. Η 
κατασκευή αποτελείται από ένα κύλινδρο και ένα κώνο. Η βάση της κατασκευής έχει διάμετρο 
16cm και το ύψος του κώνου είναι 6cm. Ο συνολικός όγκος της κατασκευής είναι 384π cm3.        
α) Να δείξετε ότι το ύψος του κυλίνδρου είναι 4cm.                                                                     
β) Όλη η επιφάνεια της κατασκευής βάφεται με ειδική αντιοξειδωτική μπογιά, η οποία κοστίζει 
1 σεντ ανά τετραγωνικό εκατοστόμετρο. Να υπολογίσετε πόσο θα κοστίσει το βάψιμο της 
κατασκευής. 
 

                  
 
 
 

                  
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγήτριες:                                                                                                       Η Διευθύντρια 
 
Παπαντωνίου Άντρη                                                                                             Θεοφάνους Μαρία 
 
………………………                                                                                             ……………………… 
 
Ματθαίου Αφροδίτη 
 
………………………                  

                16cm 

 

                       6cm 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΕΡΑ ΧΩΡΙΟΥ ΚΑΙ ΝΗΣΟΥ             ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:  2015-2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 
 

 
ΒΑΘΜΟΣ: 

ΤΑΞΗ:  Γ΄   
ΔΙΑΡΚΕΙΑ:  2 ώρες  ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 06/06/2016   

  
ΥΠ.  ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: 

 
 

  

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:    …………………………………….........................................       ΤΜΗΜΑ:  ..……..      ΑΡ.:  ……. 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι). 
Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

     ΚΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1) Να βρείτε τα αναπτύγματα χρησιμοποιώντας  ταυτότητες: 
 
𝛼)  (𝜒 − 3)2 = 

 

𝛽)  (𝜒 − 6) ∙ (𝜒 + 6) = 

 

 

2) Να λύσετε το σύστημα: 
 
2𝜒 + 3𝑦 = −5

4𝜒 + 2𝑦 = 2
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3) α)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενα παραγόντων τις παραστάσεις: 
 
     i)  χ2 − 16 = 
 
 
 
    ii)  αχ𝜓 − 3αψ = 
 
 
 
 
β)  Η παραβολή του διπλανού σχήματος περνά από το σημείο (1 , 2) . 
 

    i)    Να βρείτε την εξίσωση του άξονα συµµετρίας  της παραβολής. 

 

 

 

 

    ii)    Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής. 

 

 

 
 
 
 

4) Ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο έχει μήκος βάσης ίσο με  4cm  και πλάτος βάσης  5cm. Αν ο όγκος του είναι ίσος 
με 160cm3  να βρείτε το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας. 
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5) Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
𝛼) 𝜒2 − 4 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
𝛽)  2𝜒2 − 7𝜒 + 3 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

6)  Κανονική τετραγωνική  πυραμίδα έχει εμβαδόν βάσης ίσο με 144 𝑐𝑚2 και ύψος ίσο με  8𝑐𝑚. Nα βρείτε τον όγκο 
και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας της πυραμίδας. 
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7) Να κάνετε τις πράξεις (η απάντηση να δοθεί στην πιο απλή μορφή): 

             𝛼)    
6𝜒

𝜒2 − 2𝜒 − 8
−

2
𝜒 + 2

= 

 

 

 

 

 

𝛽)   
𝜒2 + 3𝜒 + 2

𝜒 + 1
:
𝜒2 + 2𝜒
2𝜒2 − 𝜒

= 

 

 

8) Στο σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒ
∆
Γ   με  κορυφές   Α(0,0), Β(2,1)  και   Γ(0,5).  

 
α)  Να δείξετε ότι   Β� = 90°. 
 
 
 
 
 
 
 
 
β)  Να βρείτε τα μήκη των πλευρών ΑΒ,  ΑΓ  και   ΒΓ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
γ)  Να βρείτε το ημίτονο  και την εφαπτομένη της γωνίας   ΓΑ�Β. 
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9) Στο σχήμα που δίνεται πιο κάτω το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. Τα σημεία Μ και Ο είναι τα 
μέσα των πλευρών ΑΔ και ΑΓ αντίστοιχα. Αν  ΑΓ�Β = 90°,  Ν  το μέσο της  ΑΒ και ΒΓ = 7m, να υπολογίσετε τα χ, 
ψ και ω�  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10) Στο πιο κάτω σχήμα  δίνεται ότι  𝛢𝛤 = 𝛥𝛣  ,   𝛢𝛧 = 𝛣𝛫  𝜅𝛼𝜄   �̂�1 = 𝛣�1 .  Να αποδείξετε ότι  ΑΖ
∆
Δ =  ΒΚ

∆
Γ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1) α)  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

      (𝜒 − 5𝜓)2 − 2𝜒(2𝜒 − 9𝜓) + (2𝜒 + 3𝜓)(2𝜒 − 3𝜓) = (𝜒 + 4𝜓)2  

 

 

 

 

 

 

 

 

  β)  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενα παραγόντων τις παραστάσεις: 

i) 𝜒2(𝜒 − 4) + 𝛼2(4− 𝜒) = 
 

 
 

ii) 𝜒2 − 5𝜒 + 6 − 𝜅𝜒 + 3𝜅 = 

 

 

2) Να λύσετε την εξίσωση: 
 

4𝜒 + 4
𝜒2 + 2𝜒 − 15

−
2

𝜒 − 3
=

𝜒 + 4
𝜒2 + 5𝜒
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3) Το στερεό του διπλανού σχήματος είναι φτιαγμένο από λαμαρίνα κόστους €20/m2 και είναι ανοικτό 

από πάνω. Ο κύλινδρος έχει ακτίνα βάσης 3m και ύψος 10m. Η γενέτειρα του κώνου είναι 5m.   

α) Να βρείτε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας του στερεού. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β)   Να βρείτε το κόστος κατασκευής  του στερεού. 

 

 

γ)  Το στερεό είναι γεμάτο με σιτάρι και θα το αδειάσουμε σε τετραγωνικό πρίσμα με εμβαδόν 

παράπλευρης 160m2 και ύψος 4m, να εξετάσετε αν το σιτάρι θα χωρέσει στο τετραγωνικό 

πρίσμα. 
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4) Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται το τετράπλευρο  ΑΒΓΔ  με κορυφές Α(1, 5) και Δ(-1, 2). Η ευθεία ε1   έχει 

εξίσωση ε1: 3χ − 2ψ = 10  ενώ η ευθεία  ε4  έχει εξίσωση  ε4: χ + 5ψ = 9 .  Επιπρόσθετα, δίνεται ότι 

η πλευρά ΒΓ έχει μήκος ΒΓ = √13 cm.  

 
α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι 

παραλληλόγραμμο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β) Να βρείτε τις συντεταγμένες της  κορυφής Γ. 

 

 

 

 

 

 

γ)  Να βρείτε την εξίσωση της  ευθείας  𝜀2 . 

 

 

 

 

δ)  Να βρείτε τις συντεταγμένες του Ο. 

 

 

√13cm 
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5) Στο  πιο κάτω σχήμα δίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣
∆
𝛤   � �̂� = 90° �.  Από τυχαίο σημείο Δ  της  ΑΒ να φέρετε 

ευθεία ΔΕ  παράλληλη  με την ΑΓ  (Ε σημείο της ΓΒ). Από το σημείο Ε να φέρετε ευθεία ΕΖ παράλληλη με        

την ΑΒ (Ζ σημείο της ΑΓ).  

 

α)  Να δείξετε ότι  το  ΑΔΕΖ  είναι ορθογώνιο      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β)  Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των ΓΕ και ΕΒ αντίστοιχα, να δείξετε ότι   𝛧𝛭 + 𝛥𝛮 = 𝛤𝛣
2  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           Ο Διευθυντής 
 

      Στυλιανός  Τσιακκαρής 



σελίδα 1 από 10 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΟΜΟΔΟΥΣ                                                       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 - 2016 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΤΑΞΗ: Γ΄ Γυμνασίου  

 
Ημερομηνία: 10 Ιουνίου 2016      ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ 
Ώρα: 07:45 – 09 :45            

 
ONOMA : ___________________________________________________ 
 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:   
 

 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 

 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη. 

 Το μέρος Α’ αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις. Κάθε ερώτηση βαθμολογείται 
με πέντε (5) μονάδες. 

 Το μέρος Β’ αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις . Κάθε ερώτηση  βαθμολογείται 
με δέκα (10) μονάδες. 

 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού (Tipex). 

 Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι ( τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



σελίδα 2 από 10 
 

 

Μέρος Α΄:   Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 

              Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 

A1. Στο διπλανό σχήμα παρουσιάζονται οι γραφικές 
παραστάσεις των πιο κάτω συναρτήσεων: 
 

0.6 , 	,				 2 						 						 3 		 
 
Να βρείτε το γράμμα που αντιστοιχεί στη κάθε 
γραφική παράσταση.  
 
 
 
 
 
 
 
 

A2. Να υπολογίσετε το ολικό εμβαδόν σφαίρας με ακτίνα 8cm. 
 
 
 
 

 
 

 
A3. Να χαρακτηρίσετε σαν σωστή (Σ) ή λάθος (Λ) κάθε μία  από τις παρακάτω  

προτάσεις. 
 α.  Δύο τρίγωνα είναι ίσα, αν μπορεί με κατάλληλη μετατόπιση το ένα από 

αυτά να ταυτιστεί (συμπέσει) με το άλλο._____ 
  β.  Δύο τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν τις αντίστοιχες  γωνίες τους     ίσες 

_________ 
γ.  Αν οι πλευρές ενός τριγώνου είναι ίσες μία προς μία με τις πλευρές ενός 

άλλου τριγώνου, τότε τα τρίγωνα αυτά είναι ίσα______ 
δ.  Η διάμεσος προς την βάση ενός ισοσκελούς τριγώνου χωρίζει το τρίγωνο 

σε δύο ίσα τρίγωνα ______		
 
 
 
 
 
 

ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ ΓΡΑΜΜΑ 
y 0.6x   
y x   

y 2x   
y 3x   



σελίδα 3 από 10 
 

A4. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 

  α) x 5                       

 

β) 3 1 3 1     

 
 
 

A5. Να λύσετε την εξίσωση           3x 5x 2 0. 

 

 

 

 

 

 

 

A6. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα:      

 
 α) 4xy 2y  

 

               β) 81   

 

               γ)  5 2 10  

 

 

                δ)  7 10   

 

 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 4 από 10 
 

A7. Να βρείτε το μέσο και την απόσταση του ευθύγραμμου τμήματος  ΑΒ  αν 
Α(1,7) και Β(4,11). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A8. Να επιλύσετε το πιο κάτω τρίγωνο. 

 

 

 

 

 

 

 
Σημείωση  :  ημ 40ο   = 0,64        συν 40ο   =   0,77       εφ 40ο   = 0,84 
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A9.  

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

A10. Να βρείτε την ολική επιφάνεια και τον όγκο κανονικής τετραγωνικής 
πυραμίδας με ακμή βάσης 24cm και παράπλευρο ύψος 13cm.  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι 
ορθογώνιο.  
Αν Κ, Λ, Μ και Ν είναι τα μέσα των 
ΑΟ, ΒΟ, ΓΟ και ΔΟ αντίστοιχα, να 
δείξετε ότι το ΚΛΜΝ είναι 
ορθογώνιο. 



σελίδα 6 από 10 
 

Μέρος Β΄:   Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 

              Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

Β1. α.  Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 

5x – 3y = 2 
 y = 4x - 3 

           
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β. Ο Kώστας κρατεί €205 σε χαρτονομίσματα των €5 και των €10. Αν   όλα τα 
χαρτονομίσματα είναι 26, πόσα είναι τα χαρτονομίσματα των €10; 
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Β2. Να κάνετε τις πράξεις και να απλοποιήσετε την απάντησή σας.   

 

2

2 2 2

2 1 6:
4 2 2

x x

x x x x x
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Β3.   Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών Α, Β, Γ  και Δ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

y 

x 



σελίδα 9 από 10 
 

Β4. a. Να υπολογίσετε τις τιμές των  x, y, z στο κάθε ένα από τα πιο κάτω 
τρίγωνα. 

   i.                   ii. 

 

 

 

 

  

β. Στο πιο κάτω τετράπλευρο ΑΒΓΔ,  ΑΚ = ΚΓ και . Να δείξετε ότι το 
ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



σελίδα 10 από 10 
 

 

Β5.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Ο Διεθυντής  
 

 

                Ευάγγελος Ζώτος 
 

 

                             KΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!! 

Το διπλανό σχήμα παρουσιάζει ένα ποτήρι με 
νερό.  Η ακτίνα της βάσης του ποτηριού είναι 
8cm και το ύψος του νερού είναι 10cm. Από το 
ποτήρι αφαιρώ 1250cm3 για να φτιάξω παγάκια 
σε σxήμα κύβου ακμής 5cm. Να βρείτε: 

α. Πόσα παγάκια σε σχήμα κύβου θα φτιάξω;  

β. Πόσο θα κατέβει η στάθμη του νερού όταν 
αφαιρέσω τα 1250cm3 ; 

10cm 



Σελίδα 1 από 9 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΛΟΥΡΙΩΤΙΣΣΑΣ                                                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016  

 
ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά                          Βαθμός: ………………....... 

 
ΤΑΞΗ: Γ'                                        Ολογράφως:………………. 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 08/06/2016                          Υπογραφή:…………….......                                                                                  

 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 ώρες  

 
Ονοματεπώνυμο:  …………………………………………………………………………….….…       Τμήμα: ………      Αριθμός: …... 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: (α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

    (β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι). 
    (γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
    (δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες.                  
 

ΜΕΡΟΣ Α':  
Να λύσετε και τις 10  ασκήσεις του Μέρους Α’. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 
    
    (α) 2( 5)ψ + =                                                            (β) (7 )(7 )α α+ − =   

 

2. Να λύσετε το σύστημα εξισώσεων: 

    2ψ χ=   

   4 2χ ψ− =        

 

 

 

 

 

 

3. Με τη βοήθεια του διπλανού σχήματος να υπολογίσετε τους πιο κάτω                                                        
τριγωνομετρικούς αριθμούς: 

    συν Γ̂ =                             εφ Β̂ =    
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4. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

    (α) 2 2 0χ χ− =                                                            (β) 23 10 3 0χ χ− + =   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Στο διπλανό σχήμα το τετράπλευρο ΑΒΓ∆  είναι παραλληλόγραμμο      

    και το σημείο Μ το μέσο της ΔΓ. Nα αποδείξετε ότι 
∆ ∆

Ε∆Μ = ΒΓΜ . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 3 από 9 
 

6. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο με διαστάσεις 8cm , 5cm  και 10cm . Nα υπολογίσετε τον όγκο 
και το εμβαδόν της ολικής του επιφάνειας. 

 

 

 

 

 

 

 

7. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

    (α) 24 20χ χ− =   

 

    (β) 225 9α − =   

 

    (γ) 2 3 2χ χ− + =   

 

    (δ) 25 15 3χ χψ χ ψ+ + + =  

 

8. Σ’ ένα χώρο στάθμευσης υπάρχουν σταθμευμένα συνολικά 90οχήματα (αυτοκίνητα και 
μοτοσικλέτες). Ο συνολικός αριθμός των τροχών των οχημάτων είναι 240 . Πόσα αυτοκίνητα και πόσες 
μοτοσικλέτες υπάρχουν στο χώρο στάθμευσης;  (Να λυθεί με σύστημα εξισώσεων) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 4 από 9 
 

9.   Δεδομένα                                      Ζητούμενα 

      ΑΒΓΔ τετράγωνο                        ΔΕΒΖ ρόμβος 

      ΑΕ=ΓΖ 

     ΑΓ , ∆Β  διαγώνιοι τετραγώνου        

     (Να συμπληρώσετε το σχήμα) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. (α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα :   
2

2

2 32
2 16 32

α
α α

−
=

− +
  

 

 

 

 

 

 

 

        (β) Να κάνετε τη διαίρεση : 3 2(10 13 6) (2 3)χ χ χ χ+ + + ÷ +         

 

 

 

 

 



Σελίδα 5 από 9 
 

 
ΜΕΡΟΣ Β':  
Να λύσετε και τις 5  ασκήσεις του Μέρους Β’.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1. (α) Δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής με τύπο 21
4

ψ χ= −  . Να βρείτε:  

    
    (i) Το Π.Ο και το Π.Τ της συνάρτησης. 
                                                                                                                   
 
  
    (ii) Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας. 
 
. 
 

 
    (iii) Τις συντεταγμένες της κορυφής.  
           Πως ονομάζεται για την παραβολή η κορυφή; 
 
 
 

 
      
   (v) Αν το σημείο ( , 9)µΒ −  ανήκει στην παραβολή, να βρείτε τις τιμές τουµ . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        (β) Να αποδείξετε την ταυτότητα:    3 2( 2) ( 3)( 2) 4 7 ( 1)χ χ χ χ χ χ− − − − = − − −   
             
       
 
 
 

 

 

 

 

 



Σελίδα 6 από 9 
 

2. (α) Να λύσετε την εξίσωση:    2

2 4 16
3 5 8 15

χ χ
χ χ χ χ

−
+ =

− − − +
                                                           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     (β) Να κάνετε τις πράξεις :  2

5 3 7( )
2 4 6 8

χ
χ χ χ χ

−
− ÷ =

− − − +
                                                                    

 

              

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 7 από 9 
 

3. (α) Για την παρασκευή ενός κέικ, γεμίζουμε το πιο κάτω κυλινδρικό δοχείο με ζάχαρη χρησιμοποιώντας 
χάρτινο κύπελλο σχήματος κώνου. Η διάμετρος του κυλινδρικού δοχείου είναι 8cm  και το εμβαδόν 
της κυρτής του επιφάνειας είναι 2240 cmπ . Eπίσης, δίνονται ότι το εμβαδόν της βάσης του κωνικού 
κυπέλλου είναι 236 cmπ  και η γενέτειρα του είναι ίση με10cm . Nα βρείτε πόσες φορές θα χρειαστεί να 
αδειάσουμε το κύπελλο στο δοχείο για να γεμίσει.                                                                             (β. 6) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Αν 1Ε  είναι το εμβαδόν της επιφάνειας του ανοικτού κυλινδρικού δοχείου και 2Ε  είναι το εμβαδόν 

της επιφάνειας του ανοικτού κωνικού κυπέλλου να αποδείξετε ότι 1

2

15
64

Ε
=

Ε
.                               (β. 4)   

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 8 από 9 
 

4. (α) Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ  είναι ισοσκελές ( )ΑΒ = ΑΓ και η ευθεία 'ΧΧ είναι παράλληλη 
προς την ΒΓ  και περνά από την κορυφή Α . Να σημειώσετε τα μέσα ∆  και Ε  των πλευρών ΑΒ  και ΑΓ  
αντίστοιχα. Να φέρετε τις αποστάσεις ∆Ζ  και ΕΗ  από την ευθεία 'ΧΧ  . Να αποδείξετε ότι ∆Ζ = ΕΗ . 

  

                             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β)  Δεδομένα                                              Ζητούμενα 

      Β∆  ύψος του τριγώνου ΑΒΓ    
∆

∆ΕΓ  ισόπλευρο 

      Ε  μέσο της ΒΓ   

       60
∧

°Γ =   

        

 

               

 

                                       

 

 

 

 



Σελίδα 9 από 9 
 

5. Δίνονται τα σημεία  ( 1, 2)Α −  ,  (3,6)Β  ,  (5, 4)Γ  ,  (1,0)∆ . 

   (α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓ∆  είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.                            (β. 4) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   (β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου τομής Κ  των διαγώνιων του τετράπλευρου ΑΒΓ∆ .     (β. 3) 

 

 

 

   (γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε  που είναι κάθετη στη διαγώνιο Β∆  του ορθογωνίου στο 
σημείο Κ .                                                                                                                                                  (β. 3) 

 

 

 

 

 

                                                                                

                                                                                                                                  Ο  Διευθυντής 

                                          

  

                                                                                                                                   Δαυίδ   Δαυίδ 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ	ΠΑΡΑΛΙΜΝΙΟΥ	 	 	 	 												 												ΣΧΟΛΙΚΗ	ΧΡΟΝΙΑ	2015‐2016	

ΓΡΑΠΤΕΣ	ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ	ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ	ΙΟΥΝΙΟΥ	2016 	

ΜΑΘΗΜΑ:		ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ	 	 	 	 																																										ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:	16/6/2016	

ΤΑΞΗ:		Γ΄	 	 	 	 	 											 									 																												ΒΑΘΜΟΣ			:	__________________	

ΧΡΟΝΟΣ:		2	ΩΡΕΣ	 	 	 	 	 	 																												ΥΠΟΓΡΑΦΗ:	_________________	

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:	______________________________________________________			ΤΜΗΜΑ:_____								ΑΡ:		____	

ΤΟ	ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ	ΔΟΚΙΜΙΟ	ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ	ΑΠΟ		9			ΣΕΛΙΔΕΣ	

ΟΔΗΓΙΕΣ:		
α)	Απαγορεύεται	η	χρήση	διορθωτικού	υλικού.		
β)	Να	γράφετε	μόνο	με	μπλε	ή	μαύρο	μελάνι.	(Τα	σχήματα	επιτρέπεται	να	γίνονται	μολύβι)	
γ)	Επιτρέπεται	η	χρήση	μη	προγραμματιζόμενης	υπολογιστικής	μηχανής.		
δ)	Να	λύσετε	τις	ασκήσεις	ΠΑΝΩ	ΣΤΟ	ΦΥΛΛΑΔΙΟ.	
ε)	Στη	λύση	των	ασκήσεων	πρέπει	να	φαίνεται	όλη	αναγκαία	εργασία.	Ορθές	απαντήσεις	
					χωρίς	την	παρουσίαση	της	απαιτούμενης	εργασίας,	δεν	θα	βαθμολογούνται	πλήρως.	
	
ΜΕΡΟΣ	Α΄:	Να	λύσετε	και	τις	10	ασκήσεις	του	Μέρους	Α΄.	
																							Κάθε	άσκηση	βαθμολογείται	με	5	μονάδες.	

 
1  Να	βρείτε	τα	πιο	κάτω	αναπτύγματα:	
	
						 α 		 x 3 																																									
	
						 β 		 x 2 x 2 	

	
2  Να	παραγοντοποιήσετε	τις	πιο	κάτω	παραστάσεις:	

						 α 			6x 6y 			
	

							
																			 β 			x 7x 10 	
	

	
3  Να	λύσετε	το	πιο	κάτω	σύστημα	εξισώσεων:	
	
							x y 	10	
							x y 	4	
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4  Να	λύσετε	την	πιο	κάτω	εξίσωση:	

x 25 0	
	
	
	
	
	
	
	
	

5  Να	υπολογίσετε	το	εμβαδόν	της	ολικής	επιφάνειας	και	τον	όγκο		κύβου,	με	ακμή		α 4m.	

	
	
	
	
	
	
	

	
	

	
	
	
6  Δίνεται	ορθογώνιο	τρίγωνο	ΑΒΓ	 B 90 .	Να	βρείτε	τους	τριγωνομετρικούς	αριθμούς	

της	γωνίας	Γ.	
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7  	Η	παραβολή	του	πιο	κάτω	σχήματος	διέρχεται		από	το	σημείο	Α 2,4 .		Να	βρείτε:	
	 α 	την	εξίσωση	της	παραβολής,	

													 β 	το	σημείο	της	παραβολής	με	τετμημένη		 5. 	
											
																	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
8  Στα	πιο	κάτω	σχήματα	δίνονται	ότι		ΑΔ//ΒΓ		και		Π 90 .		Να	υπολογίσετε	τα		x, y		και	ω.		

Να	δικαιολογήσετε	τις	απαντήσεις	σας.	
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9  Δίνεται	ισοσκελές	τρίγωνο	ΑΒΓ		 ΑΒ ΑΓ .	

α 	Να	δείξετε	ότι	οι	διχοτόμοι	ΒΔ	και	ΓΕ	είναι	ίσες.	
β 	Να	δείξετε	ότι	ΑΔ ΑΕ.		
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10  α 		Να	κάνετε	τις	πράξεις:		

Α
2

x 2
4x

x 4
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
β 		Να	απλοποιήσετε	το	πιο	κάτω	κλάσμα:	

B
4x 8x

x 4x 4x
	

	
	
	
	
	
	
		
	
	
	
	

γ 	Να	αποδείξετε		ότι	η	παράσταση			 		είναι	ανεξάρτητη	του	x.	
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ΜΕΡΟΣ	Β΄:	Να	λύσετε	και	τις	5	ασκήσεις	του	Μέρους	Β΄.	
																						Κάθε	άσκηση	βαθμολογείται	με	10	μονάδες.	

1  Να	λύσετε	την	εξίσωση:		
1

x 1
2

x 1
x 1
x x

0	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	

	
2  Στο	 πιο	 κάτω	 στερεό	 η	 γενέτειρα	 του	 κώνου	 είναι	 λ 13cm	 και	 το	 εμβαδό	 της	 κυρτής	

επιφάνειας	 του	 κώνου	 είναι	 Ε 65π	cm .	 Nα	 υπολογίσετε	 το	 εμβαδόν	 της	 ολικής	
επιφάνειας	και	τον	όγκο	του	στερεού.			
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3  	Αν	οι	αποστάσεις	που	φέρουμε	από	την	κορυφή	Α	στις	πλευρές	ΒΓ	και	ΓΔ	ενός			
παραλληλογράμμου	ΑΒΓΔ	είναι	ίσες,	να	αποδείξετε	ότι	το	τετράπλευρο	ΑΒΓΔ	είναι	ρόμβος.	
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4  Δίνονται	οι	ευθείες		ε :	x 2y 2,			ε :	3x y 1		και	το	σημείο	Α 4	, 3 .	
														 α 	Να	βρείτε	το	σημείο	τομής	Β	των	ευθειών	ε 	και		ε .	

β 	Να	βρείτε	τις	συντεταγμένες	του	μέσου	Μ	του	ευθυγράμμου	τμήματος	ΑΒ.	
														 γ 	Να	αποδείξετε	ότι	το	τρίγωνο	ΑΒΓ	είναι	ισοσκελές,	όπου	Γ 0, 6 .	

δ 	Να	βρείτε	την	εξίσωση	του	ύψους	ΒΔ	του	τριγώνου	ΑΒΓ.	
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5  Το		τρίγωνο		ΑΒΓ		είναι	ορθογώνιο	 Α 90 	και	Γ 30 .	Φέρουμε	το	ύψος		ΑΔ		και	την		
διάμεσο		ΑΜ.		Αν		ΓΕ ΑΜ		να	αποδείξετε		ότι: 	
α 	ΓΕ ΕΔ ΔΑ			
β 	ΔΕΓΑ	ισοσκελές	τραπέζιο. 	

	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
Εισηγητές:	 	 	 	 Η		Συντονίστρια:	 	 	 												Η	ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ	
Χαρή	Δήμητρα		Β.Δ.	
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Πολυκάρπου	Δέσπω		
Γλυκαίνος	Κώστας	 	
Πιττάτζιη	Δημήτρα			
Σάββα	Σοφία									 	 	
	 																																					Σκαπούλλαρου	–	Χαρή	Δήμητρα	Β.Δ.	 	 	
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΠΕΤΡΑΚΗ  ΚΥΠΡΙΑΝΟΥ                                        
         Σχολική χρονιά 2015-16 

 
 
 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 
 
 
 
 
 
 

Οδηγίες:        (α)  Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                       (β)  Να γράφετε με μπλε ή μαύρη πένα (μολύβι μόνο για τα σχήματα). 
                       (γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή ταινίας. 
 
 
                          

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄  : Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
   
 

1. Δίνεται  ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο με διαστάσεις 2cm, 3cm και 5cm. Να βρείτε :  
(α) τον όγκο του, 
(β) το εμβαδόν ολικής επιφάνειας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 

 
(α)  
 
 
(β)   

 

 
ΒΑΘΜΟΣ:  ______________________    

 
ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ: _____________________ 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘ. : _________________ 

 

ΜΑΘΗΜΑ:  Μαθηματικά            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 13 / 06 / 2016             ΧΡΟΝΟΣ:  2 ώρες 
ΤΑΞΗ:   Γ΄ Γυμνασίου                                          
Ονοματεπώνυμο : ____________________________________Τμήμα:________ Αρ.:______  

 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από  δέκα (10) σελίδες. 
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3. Να αναλυθούν σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω : 
 
(α)  
 
 
(β)  

 
 

4. Δίνεται το ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ με άκρα Α(-1,7) και Β(2,3). Να βρείτε : 
 
(α) τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ΑΒ. 
 
 
 
 
 
 
(β) το μήκος του ΑΒ. 

 
 
 
 
 
 
 

5. Να υπολογίσετε την τιμή του x και του y στα παρακάτω σχήματα  
( να δικαιολογήσετε τια απαντήσεις σας ) 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
(α)                                                                                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  (β)   

Α 

Β Γ 
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6. (α) Να απλοποιήσετε το κλάσμα : 

 

 

 
 
(β) Να κάνετε τις πράξεις : 
 

      
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Πιο κάτω φαίνεται η πρόσοψη ενός σπιτιού. Το ΑΒΓ είναι ισοσκελές τρίγωνο ( ) .  
Αν η γωνιά  και οι πλευρές  και  έχουν μήκος 7m η κάθε μια, να βρείτε το 
μήκος της πλευράς . 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γωνιά Ημίτονο Συνημίτονο Εφαπτομένη 
 0.695 0.719 0.966 

 0.719 0.695 1.035 

A 

Β Γ 
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8. Να κάνετε τις πράξεις : 
 

     

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Σε ένα  χώρο στάθμευσης μια μέρα καταμετρήθηκαν συνολικά 60 οχήματα  
( δίτροχες μοτοσυκλέτες και αυτοκίνητα ) . Αν γνωρίζουμε ότι συνολικά οι τροχοί όλων των 
οχημάτων είναι 232, να βρείτε πόσα είναι τα αυτοκίνητα και πόσες οι μοτοσυκλέτες. 
(Να λυθεί με χρήση συστήματος) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο KΛΜ (KΛ=KΜ). Προεκτείνουμε την πλευρά KΛ προς το Λ και την 
πλευρά KΜ προς το Μ κατά τμήματα ΛΑ=ΜΒ. Αν Η είναι το σημείο τομής των ΛΒ και ΜΑ 
 να αποδείξετε ότι:     
(α) Τα τρίγωνα KΑΜ και ΚΛΒ είναι ίσα. 

   (β) Το τρίγωνο ΑΗΒ είναι ισοσκελές.   
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ΜΕΡΟΣ  Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

 
 

1. Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις : 
 
(α)   
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(β)   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. (α) Αν ισχύει η σχέση    

      να δείξετε ότι . 
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(β)  Πιο κάτω δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής    
 
 

 Να βρείτε : 
i. Την τιμή του  και την εξίσωση 

της παραβολής 
 
 
 
 
 

ii. Το πεδίο τιμών της παραβολής. 
 
 
 
 

iii. Την εξίσωση του άξονα 
συμμετρίας. 

 
 
 

 
iv. Να βρείτε αν έχει μέγιστη ή ελάχιστη τιμή 

 
 
 

 

 

 
3. Δίνονται τα διαδοχικά (ίσα) τετράγωνα  και . Η προέκταση της διαγωνίου  προς 

το Δ τέμνει την στο . Να δείξετε ότι το τετράπλευρο  είναι παραλληλόγραμμο. 
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4. Μια εταιρεία αποθηκεύει το άρωμά της σε δεξαμενή σχήματος κυλίνδρου ακτίνας βάσης 5m και 
ύψους 4m. Αν η δεξαμενή αυτή είναι τελείως γεμάτη τότε μπορεί να συσκευάσει 314 αρώματα σε 
μπουκαλάκι σχήματος τετραγωνικής πυραμίδας. Αν το ύψος της πυραμίδας είναι 30cm να βρείτε : 
(α) την ακμή της βάσης της πυραμίδας (σε cm).                              (Δίνεται ότι  ) 
(β) Η εταιρεία για να παρακάμψει το πρόβλημα απώλειας αρώματος λόγω εξάτμισης, 
στεγανοποιεί την κυρτή επιφάνεια της δεξαμενής με ειδική ταινία η οποία έχει κόστος  
3 €/m2. Να βρείτε πόσα θα στοιχίσει στην εταιρεία η διαδικασία στεγανοποίησης; 
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5. Δίνεται το πιο κάτω τρίγωνο  , η ευθεία  έχει εξίσωση   και  
η ευθεία  έχει εξίσωση . Το σημείο Α έχει συντεταγμένες Α(6,1) , το σημείο Β 

εχει συντεταγμένες B(1, ) και το σημείο Ζ εχει συντεταγμένες Ζ(2,1) . 

(α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε1 που περνά  
      από το σημείο  και είναι παράλληλη με την  ευθεία ,  

             (β) να βρείτε την εξίσωση του ύψους , 
             (γ) να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Δ , 

(δ) να βρείτε τη θέση των ευθειών  και . 
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       Οι εισηγητές                                                                                               

Κουδουνάς Ανδρέας  Β.Δ 
Γιωργαλλή Δέσποινα 
Κουής Μάρκος 
Σωτηρίου Βάσω  

 
     Η Διευθύντρια  
 
 
 
Μαρία Χάλλα - Ζάρου  

 



- 1 - 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΟΛΕΜΙΔΙΩΝ                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 
 

 
ΜΑΘΗΜΑ:   Μαθηματικά                                ΒΑΘΜΟΣ:        

𝟏𝟎𝟎
=       

𝟐𝟎
  (………………………..) 

ΤΑΞΗ:   Γ΄                                        Υπογραφή Καθηγητή: ......................................... 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   15/06/2016                   ΔΙΑΡΚΕΙΑ:   2 ώρες                 

ΟΝΟΜΑ:  ............................................................................................  ΤΜΗΜΑ: ............. ΑΡ.:......... 

ΟΔΗΓΙΕΣ:     
 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 Να γράφετε με μελάνι μπλε ή μαύρο (με μολύβι μόνο τα σχήματα). 

 
 
ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ   ΔΕΚΑ(10)   ΣΕΛΙΔΕΣ. 
 

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄ : 
Να λύσετε  και τα 10 θέματα του μέρους Α.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5/100 μονάδες. 
 
ΘΕΜΑ  1  
Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

( ) ( )24α ψ + =  

 

( ) ( ) ( )3 2 3 2β χ χ− ⋅ + =  

 
 
 
 
ΘΕΜΑ  2 
Να λύσετε το σύστημα: 
 
2 3 6

2 5
χ ψ
χ ψ

− = −
− = −
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ΘΕΜΑ  3 
Να λύσετε την εξίσωση: 

22 3 1 0χ χ− + =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  4 
Στο πιο κάτω σχήμα η σκάλα έχει μήκος 6m .Αν η γωνία που σχηματίζει με το έδαφος είναι 054 , να 
υπολογίσετε το ύψος του τοίχου μέχρι το σημείο Α που ακουμπά η σκάλα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  5 
Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
( ) 5 5α α β+ =  
 
( ) 216 1β χ − =  
 
( ) 2 6 5γ χ χ− + =  
 
( ) 3 3δ χ ψ ωχ ωψ− − + =  
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ΘΕΜΑ  6  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 090
∆ ∧ ΑΒΓ Α = 

 
. Αν Κ, Λ, Μ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ , ΒΓ 

αντίστοιχα με 030
∧

Β = και 6cmΑΜ = .Να υπολογίσετε τα μήκη των πλευρών ΑΓ, ΒΓ, ΚΛ 

δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  7  

Δίνεται το πιο κάτω σχήμα με ΚΘ ύψος του τριγώνου 
∆

ΗΚ Ζ  ,  ΔΕ ύψος του τριγώνου 
∆

∆Η Ζ  και 

ΖΗ διάμεσος του τριγώνου 
∆

∆Κ Ζ  . 

(α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα  
∆

∆ΗΕ  και  
∆

ΚΗΘ  είναι ίσα 
(β) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο  ΔΕΚΘ είναι παραλληλόγραμμο. 
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ΘΕΜΑ  8 
Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα: 

( ) ( ) ( ) ( )2 24 3 3 4 7χ ψ χ ψ χ ψ χ ψ+ − + = + ⋅ −  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 9 
Το  μήκος του ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου είναι οκταπλάσιο από το ύψος του, ενώ το πλάτος 
του είναι τετραπλάσιο από το ύψος του. Αν η διαγώνιος του ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου είναι 
9cm , να υπολογίσετε  το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο του παραλληλεπιπέδου. 
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ΘΕΜΑ  10 
Η γραφική παράσταση της συνάρτησης 
( ) ( )2 25 7f χ β β χ= − + περνά από το σημείο 

( )4,16Ρ − .   
(α) Να βρείτε τις πιθανές τιμές του β . 
(β) Να σχεδιάσετε την γραφική παράσταση της 
συνάρτησης 
(γ) Να γράψετε τις συντεταγμένες της κορυφής 
της 
(δ) Να ελέγξετε αν έχει μέγιστο  ή ελάχιστο. 
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ΜΕΡΟΣ  Β΄ : 

Να λύσετε και τα 5 θέματα  του μέρους Β.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10/100 μονάδες. 

 
ΘΕΜΑ  1 
Να λύσετε την εξίσωση: 

2

4 5 2
2 2 2 3 6

χ χ
χ χ χ χ

+
+ =

− − + −
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ΘΕΜΑ  2  

Δίνονται οι παραστάσεις:  
2

5
5

251
25

χχ
χ

χ

+
−Α =

+
−

       με  5χ ≠ , 5χ ≠ −  , 0χ ≠  

 και      ( ) ( )( )2 25 5 5 2 25χ χ χ χ χΒ = + + + − − +  

(α) Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις Α και  Β (μ.6)           

(β) Να δείξετε ότι   
( )

1
7

χ
χ

Β
= −

+ ⋅Α
            με     5, 7χ χ≠ − ≠ −  (μ.2) 

(γ) Να βρείτε το ανάπτυγμα  
( )

3

7χ
 Β
  + ⋅Α 

. (μ.2) 

   
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



- 8 - 
 

ΘΕΜΑ  3 

Δίνονται τα σημεία ( )1, 4Α , ( )3,0Β , ( )2,2Γ − .Να βρείτε 

(α)  την εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σημεία  Α και  Β                            

(β) το μέσο Μ του ευθυγράμμου τμήματος ΒΓ                                                          

(γ) το μήκος του ευθυγράμμου τμήματος  ΑΓ                                                            

(δ) την εξίσωση της ευθείας η οποία είναι κάθετη στην ευθεία  ΒΓ στο μέσο Μ        

(ε) Αν η ευθεία ( ) ( )2 1 4ψ κ χ ρ= − + −  είναι  παράλληλη με την ΑΒ και περνά από το σημείο Γ, να 
βρείτε τις τιμές κ , ρ.                                                                                                                   
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ΘΕΜΑ  4 

Δίνεται ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο 090
∆ ∧ ΑΒΓ Α = 

 
, Μ μέσο της ΒΓ και Κ μέσο της ΑΓ.  

         Προεκτείνουμε την ΜΚ κατά τμήμα ΜΚ=ΚΘ. Να δείξετε ότι ΜΓΘΑ είναι τετράγωνο.  

         (σχήμα-δεδομένα- ζητούμενα , απόδειξη). 
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ΘΕΜΑ  5 
Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ένας κύλινδρος και ένας κώνος. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της 
ολικής επιφάνειας και τον όγκο του στερεού που δημιουργείται.  

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                         Η Διευθύντρια 

          …………………………………………. 

         Σάββα  Μιχαηλίδου  Κυριακούλα  
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ΘΕΜΑ  5 

Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ένας κύλινδρος και ένας κώνος. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της 
ολικής επιφάνειας και τον όγκο του στερεού που δημιουργείται.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Εισηγήτριες:         Η Διευθύντρια : 

……………………       ………………………. 

Χαραλάμπους Γιώτα Σελιά      Σάββα  Μιχαηλίδου  Κυριακούλα 

…………………… 

Παστού Φωτεινή 

……………………                                                                                      

Γενεθλίου Δώρα                                

         

 



 σελ. 1 
 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ   ΠΟΛΕΜΙΟΥ     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 - 2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 

 

 
 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ...................................................................     ΤΜΗΜΑ: ........   Αρ. ..... 
 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ 

 

 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες (συμπεριλαμβανομένης της 1ης σελίδας) 

 Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη. Να απαντήσετε και στα δύο μέρη και σε  

όλα  τα ερωτήματα.  

 Όλες οι απαντήσεις να γραφούν στο εξεταστικό δοκίμιο. 

 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 Για τα σχήματα μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι. 

 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικών υλικών. 

 Γράφετε μόνο με μελάνι, μπλε ή μαύρου χρώματος.  

 Η δολίευση τιμωρείται αυστηρά. 

 

 
 
 

 

Τάξη: Γ ΄ Γυμνασίου 

Μάθημα: Μαθηματικά 

Ημερομηνία: 17/ 06 /2016  

Χρόνος εξέτασης: 2 (δύο ώρες) 

 

 

ΒΑΘΜΟΣ 

Αριθμητικά : …………………….……...... 

Ολογράφως:  ………..………….………...  

Υπ. Καθηγητή:……………..………........ 



 σελ. 2 
 

 
 
 
 
 
 
 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

(α) (𝜶 + 𝟐)𝟐 = 

 

 

    (β) (𝝌 − 𝟓) ∙ (𝝌 + 𝟓) = 

 

 

2. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον όγκο κύβου ακμής α=3cm. 

 

 

 

 

 

 

 

 
3. Να παραγοντοποιήσετε τις πιο κάτω παραστάσεις 

 
(α) 6𝜒2 − 6𝜒 = 
 
 
(β) 𝜓2 − 4 = 
 
 
(γ) 2𝜓 − 𝜒𝜓 + 2𝜒 − 𝜒2 = 
 
 
(δ) 𝜒2 + 9𝜒 + 14 = 
 

 
 

ΜΕΡΟΣ  Α΄ Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε 5 μονάδες. 

 

 

 



 σελ. 3 
 

 

4. Να λύσετε την εξίσωση:4𝜒2 − 5𝜒 − 6 = 0 

 

 

 

 

 

 

5. Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις, βάζοντας σε κύκλο τον 
αντίστοιχο χαρακτηρισμό:  
 

i. Ένας ρόμβος είναι παραλληλόγραμμο ΣΩΣΤΟ  /ΛΑΘΟΣ 

ii. Οι διαγώνιες του τετραγώνου τέμνονται κάθετα. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

iii. Ένα τετράπλευρο που οι δύο διαγώνιοι του 
διχοτομούνται κάθετα είναι ορθογώνιο. 

ΣΩΣΤΟ /  ΛΑΘΟΣ 

iv. Δύο  τρίγωνα είναι ίσα όταν έχουν δύο πλευρές μία 
προς μία ίσες και τις γωνίες που περιέχονται των 
πλευρών αυτών  ίσες.  

ΣΩΣΤΟ /  ΛΑΘΟΣ 

v. Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα όταν έχουν μία 
πλευρά και μία οξεία γωνία αντίστοιχα ίσες  

ΣΩΣΤΟ  / ΛΑΘΟΣ 

 

6. Πιο κάτω φαίνεται ένας γερανός. Η απόσταση ΒΓ είναι 6m και η γωνία ΑΒΓ είναι 480. Η 
απόσταση του σημείου Α από το έδαφος είναι 2m. Αν ΑΒ ⊥ ΑΓ , να υπολογίσετε την 
απόσταση του σημείου Γ από το έδαφος ΓΕ. (ημ480=0,74 , συν480=0,67 , εφ480=1,11) 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 



 σελ. 4 
 

 
 

7. Να λύσετε το σύστημα  








−=+
=−

123
73

ψχ
ψχ

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Ένα αυτοκίνητο έχει τετρακύλινδρη μηχανή όπως φαίνεται στο σχήμα. Η ακτίνα της βάσης 
κάθε κυλίνδρου είναι 4cm και το ύψος του 10cm. Να βρείτε τον κυβισμό του αυτοκινήτου, 
 που ισούται με τον όγκο των τεσσάρων κυλίνδρων μαζί.  

 Η απάντησή σας μπορεί να δοθεί συναρτήσει του π. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 σελ. 5 
 

 
 

9. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ  

        και ΑΓ παίρνουμε αντίστοιχα τμήματα ΒΔ και ΓΕ έτσι ώστε ΒΔ=ΓΕ. Να δείξετε ότι: 

 α) ΒΕ=ΓΔ 

   β)  Οι αποστάσεις των σημείων Δ και Ε από την ευθεία ΒΓ είναι ίσες.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 σελ. 6 
 

10. Στο διπλανό σχήμα να βρείτε τα ,x ψ και ω , 

δικαιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 σελ. 7 
 

 
 
 
 
 

1. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με �̂� = 90°. Από το μέσο Δ της  ΑΓ φέρουμε ευθεία  
 παράλληλη προς την ΑΒ που τέμνει τη ΒΓ στο Ε. Προεκτείνουμε το  ΔΕ κατά  
 τμήμα ΕΖ=ΔΕ.  Να αποδειχθεί ότι :  
 (α) το τετράπλευρο  ΔΒΖΓ  είναι παραλληλόγραμμο, 
 (β) το τετράπλευρο ΑΒΖΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.      
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ  Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
               Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 



 σελ. 8 
 

2. Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(0,4) Β(4,0) και Γ(4,8). 
 
          α)Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.          ( β. 2,5 ) 
 
          β)Να βρείτε: 
 

 i)Τις συντεταγμένες του σημείου  Μ, όπου Μ το μέσο της πλευράς ΑΓ. 
ii) Την κλίση της διαμέσου ΒΜ. 
iii)Την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Γ και είναι   
    παράλληλη με τη διάμεσο ΒΜ.                                    ( β. 7,5 ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 σελ. 9 
 

3. Σε τετραγωνικό πρίσμα αφαιρέθηκε από μέσα του κώνος όπως φαίνεται στο σχήμα. Αν το 
εμβαδόν της βάσης του τετραγωνικού πρίσματος είναι 144cm2και το εμβαδόν της κυρτής 
επιφάνειας του κώνου 60πcm2. Να υπολογίσετε τον όγκο του στερεού που απέμεινε. 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 σελ. 10 
 

4. Ένα ζαχαροπλαστείο πωλεί ένα κουτί σοκολατάκια προς €4  και ένα κουτί τάρτες προς €3. 
Σήμερα πώλησε 10 κουτιά τάρτες λιγότερα από το διπλάσιο των κουτιών με σοκολατάκια 
και είσπραξε €90. Να βρείτε πόσα κουτιά από το κάθε είδος πούλησε.  
(Να λύσετε το πρόβλημα με χρήση συστήματος). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 σελ. 11 
 

5. Αν Α = 

(𝜒−2)
(𝜒+2) ÷ 1

𝜒2−4

𝜒3−4𝜒2+4𝜒
  να δείξετε ότι   Α = 

1
𝜒
  και στη συνέχεια να λύσετε την εξίσωση 

 

 1
𝜒2−4

− 2
2−𝜒

= 𝛢 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

-ΤΕΛΟΣ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟΥ ΔΟΚΙΜΙΟΥ- 
 

 

Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

   ........................................ 

                                                                                                   ΑΝΤΡΕΑΣ ΧΡΙΣΤΟΔΟΥΛΙΔΗΣ 



 σελ. 12 
 

5.Αν Α = 

(𝜒−2)
(𝜒+2) ÷ 1

𝜒2−4

𝜒3−4𝜒2+4𝜒
  να δείξετε ότι   Α = 

1
𝜒
  και στη συνέχεια να λύσετε την εξίσωση 

 

 1
𝜒2−4

− 2
2−𝜒

= 𝛢 

 

                                             

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ           Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

........................................                            ........................................ 

ΑΝΑΣΤΑΣΙΟΥ ΠΑΝΤΕΛΙΤΣΑ               ΑΝΤΡΕΑΣ ΧΡΙΣΤΟΔΟΥΛΙΔΗΣ 

........................................ 

ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΙΔΟΥ ΑΣΤΕΡΩ 



σελ. 1 από 11 
 

Βαθμός αριθμητικώς: ………………….. 

Ολογράφως: ………………………………. 

Υπογραφή Εισηγητή: …………………… 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΠΟΛΕΩΣ  ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2015 – 2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

 

Μάθημα:  Μαθηματικά     

Τάξη: Γ’ Γυμνασίου 

Ημερομηνία: 15 Ιουνίου 2016    

Διάρκεια: 2 ώρες 

Ονοματεπώνυμο: Αριθμός: Τμήμα: 

 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από έντεκα (11) σελίδες και είναι χωρισμένο σε δύο (2) μέρη. 
Να απαντήσετε και στα δύο μέρη. 
 
Γενικές Οδηγίες: 
 
 Να χρησιμοποιήσετε μπλε ή μαύρο στυλό μόνο.  
 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
 Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τα 10 θέματα του Μέρους Α΄.   
                    Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
 
ΘΕΜΑ 1:  Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

(α) ( )2x -6 =                                                                                                                           

(β) ( ) ( )⋅x-2y x+2y =                                                                                                            

 
ΘΕΜΑ 2:  Δίνεται κύβος με ακμή 4cm. Να υπολογίσετε: 
(α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας   και   (β) τον όγκο του. 
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ΘΕΜΑ 3:  Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 
 
(α) 3x+15=   

(β) 29x -16= 

(γ) 2x -3x-10=  

(δ) 2 27x+7y+x - y =  

 
ΘΕΜΑ 4:  Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 
 




2x-3y =9
3x+4y =5

 

 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 5:  Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής , ≠2y =αx α 0 .  

Να βρείτε:  
(α) Το Πεδίο Ορισμού ( Π.Ο. ) της.  
 
 
(β) Το Πεδίο Τιμών ( Π.Τ. ) της. 
 
 
(γ) Την τιμή του α. 
 
 
 
(δ) Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 
 
 
(ε) Τις τετμημένες των σημείων με τεταγμένη ίση με -2. 
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ΘΕΜΑ 6:  Ένας φωτογράφος βρίσκεται στο σημείο Α 
σε απόσταση 361m από το σημείο Γ. Ο φακός της  

φωτογραφικής μηχανής του βλέπει τον πύργο του 
Άιφελ υπό γωνία 042 , όπως φαίνεται στο σχήμα.  
Να υπολογίσετε το ύψος ΒΓ του πύργου του Άιφελ. 
( 0ημ42 =0,67 , 0συν42 =0,74 , 0εφ42 =0,9 ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 7:  Να υπολογίσετε το  x  στο πιο κάτω σχήμα. (Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας) 
 

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 

x 

2x-1 

2x+1 
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ΘΕΜΑ 8:  Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή 
βάσης α =18cm  και εμβαδόν παράπλευρης επιφάνειας 

2
πΕ =540cm .  

Να υπολογίσετε:  
(α) Το παράπλευρο ύψος ( )h  της πυραμίδας.    (μον. 2)                

(β) Τον όγκο ( )V  της πυραμίδας.                               (μον. 3)                
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ΘΕΜΑ 9:  Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με  ΑΒ=ΑΓ  και Ζ τυχαίο σημείο της πλευράς ΑΒ. 
Το τμήμα ΓΔ είναι προέκταση της ΑΓ έτσι ώστε ΓΔ=ΒΖ. Να φέρετε τμήμα ΖΔ  το οποίο να 
τέμνει την ΒΓ στο Μ και να προεκτείνετε την ΓΒ κατά τμήμα ΒΕ = ΜΓ. Να αποδείξετε ότι: 
(α) Τα τρίγωνα  ΖΕΒ  και  ΓΔΜ  είναι ίσα.      (μον. 3,5)                
(β) Το τρίγωνο  ΕΖΜ  είναι ισοσκελές.           (μον. 1,5)                
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ΘΕΜΑ 10: Δίνεται το πολυώνυμο  ( ) ( ) ( )( ) ( )2 2P x = 2x-3 - 5+x 5- x -3 x -3x- 4 -1.  

(α) Να δείξετε ότι:  ( ) 2P x =2x -3x-5 .      (μον. 2) 

(β) Να λύσετε την εξίσωση:  ( )P x =0 .    (μον. 3) 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:    Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄.   
                      Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
 
ΘΕΜΑ 1: (α) Σε ένα διαγώνισμα Μαθηματικών υπάρχουν συνολικά 18 ασκήσεις. Το γραπτό 
αποτελείται από ασκήσεις των 5 μονάδων και από ασκήσεις των 7 μονάδων. Η συνολική 
βαθμολογία του γραπτού είναι 100 μονάδες. Πόσες ασκήσεις των 5 μονάδων και πόσες  
ασκήσεις των 7 μονάδων περιέχει το γραπτό; (Να λυθεί με σύστημα)  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό και να κάνετε όλες τις δυνατές απλοποιήσεις:  
 

     

−

2 2

2 2

α x+
x α =

1 1 1+
α αx x
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ΘΕΜΑ 2:  (α) Να κάνετε τις πράξεις: (η απάντηση να δοθεί στην πιο απλή μορφή)  
 

 
 
 

2

3 2

4x -1 3 1: - =
x -3x +2x x-2 x-1

  

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

(β) Να λύσετε την εξίσωση:       2

2x-1 5- x 6+ =
x - x-12 4- x x+3
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ΘΕΜΑ 3: Μια εταιρεία παρασκευής αρωμάτων παράγει ένα άρωμα σε δύο διαφορετικές 
συσκευασίες και το πωλεί στην ίδια τιμή. Η μια συσκευασία έχει σχήμα κώνου με γενέτειρα 
λ =5cm . Η άλλη συσκευασία έχει σχήμα κυλίνδρου με ακτίνα βάσης 2 cm και ύψος διπλάσιο 

από το ύψος του κώνου. Αν το εμβαδό της  κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι 224π cm , 
να βρείτε ποια συσκευασία συμφέρει να αγοράσουμε. 
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ΘΕΜΑ 4:  Οι κορυφές του τριγώνου  ΑΒΓ έχουν συντεταγμένες ( )Α -3,1 , ( )Β -2,4  και ( )Γ -5,5 . 

(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ της πλευράς ΑΓ.          (μον. 2)                
(β) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΒΜ.                                       (μον. 3)                
(γ) Να βρείτε το μήκος της πλευράς ΒΓ.                                                (μον. 2)                
(δ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.                     (μον. 3)                
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ΘΕΜΑ 5:  Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ με 
∧

0ΒΔΓ =30  και Ε το σημείο τομής των διαγωνίων του.  

Από το Ε να φέρετε παράλληλη προς την ΑΔ η οποία τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Θ. Στη συνέχεια 

να προεκτείνετε την ΕΘ κατά τμήμα ΘΗ=ΕΘ . Να δείξετε ότι:   

(α) Το τετράπλευρο ΔΕΓΗ  είναι  ρόμβος.                    (μον. 6) 

(β)  ΒΔΕΘ=
4

                                                                  (μον. 4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                       Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
                                                           
                                                                                                                      ………………………. 
                                                                                                                      ΑΝΔΡΕΑΣ  ΑΛΕΞΗ 
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ΘΕΜΑ 5:  Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ με 
∧

0ΒΔΓ =30  και Ε το σημείο τομής των διαγωνίων του.  

Από το Ε να φέρετε παράλληλη προς την ΑΔ η οποία τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Θ. Στη συνέχεια 

να προεκτείνετε την ΕΘ κατά τμήμα ΘΗ=ΕΘ . Να δείξετε ότι:   

(α) Το τετράπλευρο ΔΕΓΗ  είναι  ρόμβος.                    (μον. 6) 

(β)  ΒΔΕΘ=
4

                                                                  (μον. 4) 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΣΟΛΕΑΣ  
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016  
 
 
 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016  
  
  

 ΤΑΞΗ:       Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ   ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  15/06/2016  

 ΜΑΘΗΜΑ:               Μαθηματικά    
ΧΡΟΝΟΣ:  2 ώρες (120΄ λεπτά)  

 ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: 
 
........................................................................................................  

 ΤΜΗΜΑ: ..............  ΑΡ.: .............  

  
ΟΔΗΓΙΕΣ / ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ 

 
  

Το δοκίμιο αποτελείται από εννέα (9) σελίδες. 
 

  
1.  Να απαντήσετε σε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις και στα ΔΥΟ ΜΕΡΗ. 

2.  Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με 
μολύβι). 

3.  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (TIPP-EX). 

4.  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

  

 
 

ΚΑΘΕ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
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ΜΕΡΟΣ  Α΄: Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις του Μέρους Α΄.  
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

  
1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα: 

α)  2(x 5)− =  

 
β)  (2x 3)(2x 3)− + =  

 

2. Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

4x 2ψ 2
3x ψ 11

+ = −
− =

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. Οι διαστάσεις ενός ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου είναι 3 m, 7 m και 5 m. Να 

υπολογίσετε: α)  τον όγκο του και 

                            β)  το εμβαδόν της ολικής επιφάνειάς του.  
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4. Να λύσετε την εξίσωση:   23x 7x 2 0− + = . 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να υπολογίσετε τους πιο κάτω τριγωνομετρικούς αριθμούς των γωνιών του τριγώνου 

ΚΛΜ  με K 90
∧

=   , ΛΜ=13 cm και ΚΛ=5 cm.     
          ημΛ = 

 

 

          συνΜ = 

 

 

          εφΛ = 

 

 

6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής 2ψ αx= , η οποία 

περνά από το σημείο Α(2, -12). 
 
α)  Να γράψετε το πρόσημο του α 

 

β)  Να γράψετε την εξίσωση του άξονα συμμετρίας 

  

γ)  Να γράψετε εάν η καμπύλη έχει μέγιστο ή ελάχιστο 

 

δ)  Να υπολογίσετε την τιμή του α. 
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7. Να παραγοντοποιήσετε πλήρως τις πιο κάτω παραστάσεις: 

α)  52x 8x+ =         β)  29x 25− =  

γ)  2ω 2ω 15− − =     γ)  2 2x 4xψ 4ψ x 2ψ+ + − − =  

  

 

 

8. Να υπολογίσετε την τιμή του μ ώστε η ευθεία 1ε : 2ψ x 6− =  να είναι παράλληλη με την 

ευθεία  2ε : ψ (2μ 3)x 4= − + . 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 

9. Να κάνετε τις πράξεις και να απλοποιήσετε το αποτέλεσμα: 
2 4 2

2 2

x 5x x 25x
x 4 x(x 3x 10)
− −

÷ =
− + −
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10.   Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) φέρουμε τη διάμεσο ΑΔ. Στην προέκταση της ΑΔ  

    προς το μέρος του Δ παίρνουμε τυχαίο σημείο Ε. Να δείξετε ότι:  

α)  το τρίγωνο ΒΕΓ είναι ισοσκελές 

β)   το σημείο Ε  ισαπέχει από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ. 
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ΜΕΡΟΣ  Β΄: Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις του Μέρους Β΄.  
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση:     2

x 2 x 2 x 10 1
x 2 x x 2x
+ + −

+ = −
− −

 

       

 

 

 

 

 

 

 

 
 
2. α)  Το παράπλευρο ύψος μίας κανονικής τετραγωνικής πυραμίδας δίνεται από τη σχέση   

2 2h (2x 1) 5(x 1)(x 1) (x 2)= + − − + + −  . Να κάνετε τις πράξεις και να το υπολογίσετε.  

 

 

 

 

 

β)  Εάν το παράπλευρο ύψος της πυραμίδας είναι 10 cm και η περίμετρος της βάσης της 

είναι 64 cm, να υπολογίσετε τον όγκο της. 
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3. Δίνεται το τετράπλευρο ΑΒΓΔ με κορυφές Α(4,4) , Β(9,1) , Γ(8,-5) και Δ(3,-2). 

α)  Να δείξετε ότι είναι παραλληλόγραμμο. 

β)  Να υπολογίσετε τις συντεταγμένες του κέντρου του. 

γ)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι κάθετη στην πλευρά ΑΒ και περνά από  

     το σημείο Ε (-6,2). 
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4. Από τον πιο κάτω κύλινδρο έχουν αφαιρεθεί δύο ίσοι κώνοι με κοινή κορυφή Κ. Εάν η 

διάμετρος της βάσης του κυλίνδρου είναι 12 cm και ο όγκος του κυλίνδρου είναι 576π 

cm3, να υπολογίσετε: 

α)  τον όγκο του σκιασμένου στερεού που έμεινε και 

β)  το εμβαδόν της επιφάνειάς του. 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Α Β 

Κ 

Ο 
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5. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Α 90 )
∧

=   με Β 30
∧

=  . Αν Δ είναι το μέσο της ΑΒ και Ε 

το μέσο της ΒΓ, να προεκτείνετε το ΕΔ κατά τμήμα ΔΖ=ΔΕ.  
α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΕΖ είναι ρόμβος. 

β) Να βρείτε το μέτρο της γωνίας ΒΑΕ
∧

.  

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
                     Ο Διευθυντής 

 
            
      
 
                             Δρ Κώστας Κωνσταντίνου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΣΤΑΥΡΟΥ                                                                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-16 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 
 
ΤΑΞΗ: Γ´ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: ΠΑΡΑΣΚΕΥΗ, 10/06/2016 
ΩΡΑ: 7:45π.μ – 9:45π.μ 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 
 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………………... Τμήμα: ……..  Αρ…….. 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.  
β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

                   γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΟΚΤΩ (8) ΣΕΛΙΔΕΣ 

ΜΕΡΟΣ Α´  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α´. 

                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 

1. Να βρείτε να αναπτύγματα: 
     α)  (5 + 𝜓)(5 − 𝜓) =                                             

 

     β)  (3𝛽 + 1)2 = 

 

2. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας κύβου με ακμή 3cm. 

 

 

 

 
 
3. Να λύσετε το σύστημα:                      3𝜒 − 𝜓 = −11     

4𝜒 + 3𝜓 = 7 

 

 

 

Βαθμός: ……………………...…………..... 

Ολογράφως: ….…………….……………. 

Υπογραφή καθηγήτριας:…….……........ 
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα: 

    α) 𝜒2 − 49𝜓² =                                     

    β) 5𝛼 + 15𝛼² =                             

 

5. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται Μ μέσο της ΒΔ και ΑΒ//ΓΔ. Να αποδείξετε ότι: 

(α) ΑΒ=ΓΔ 

(β) το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Να λύσετε την εξίσωση:      3𝜒 = 5 − 2𝜒² 
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7. Να βρείτε την τιμή των χ, ψ και ω στα πιο κάτω σχήματα: 

                                        

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Στο σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α� = 90°), ημΓ = 
1
2
  και ΒΓ=20cm. Να 

υπολογίσετε: 
 
(α) την πλευρά ΑΒ 

(β) εφΒ 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Δεδομένα 

 Κ μέσο ΑΒ 

 Λ μέσο ΑΓ      

 ΚΛ= 𝜒     

 ΒΓ= 6𝜒 − 8                                                                                                                             

 

(α) Δεδομένα 

      Α� = 90°    

  Β� = 30°  

  ΒΓ=12cm  

  Μ μέσο ΒΓ                                                                                                                        
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9. Δίνεται η παραβολή 𝜓 = 𝛼𝜒².  Αν η παραβολή περνά από το σημείο (1,2) να βρείτε: 

(α) την τιμή του α 

(β) την κορυφή της παραβολής και αν παρουσιάζει μέγιστη ή ελάχιστη τιμή 

(γ) τον άξονα συμμετρίας  

(δ) το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

10. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

𝜅𝜒 + 𝜅𝜓 + 3𝜒 + 3𝜓
𝜅² + 6𝜅 + 9

:
𝜒² − 𝜓²
3𝜅 + 9

= 
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ΜΕΡΟΣ  Β´  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β´. 

                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1. Δίνεται τρίγωνο με κορυφές Α(4,-1), Β(4,5) και Γ(7,2). 

(α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές.  

(β) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΓΜ. 
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2. (α) Να υπολογίσετε την τιμή του α αν οι ευθείες 𝜺𝟏: (𝛼2 − 2)𝜒 + 4𝜓 = 1 και 

      𝜺𝟐: 4𝜒 − 2𝜓 = 2  είναι κάθετες.  

(β) Να βρείτε δύο αριθμούς οι οποίοι έχουν άθροισμα 10 και το εννεαπλάσιο του ενός 

ισούται με το εξαπλάσιο του άλλου. (Να λύσετε το πρόβλημα χρησιμοποιώντας 
σύστημα). 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. Να λύσετε την εξίσωση: 

 

4𝜒
𝜒2 − 3𝜒 + 2

−
4

1 − 𝜒
= 1 
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4. Στο σχήμα δίνεται κύλινδρος και δύο ίσοι κώνοι. Αν το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας 

κώνου είναι 135πcm² και η περίμετρος της βάσης του κυλίνδρου είναι 18πcm να 

υπολογίσετε τον όγκο του κενού χώρου. (Μπορείτε να δώσετε την απάντηση σας 

συναρτήσει του π.)  
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5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Κ, Λ, Μ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ 

και ΒΓ αντίστοιχα.  

      (α) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΛΜΚ είναι ρόμβος. 

      (β) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΚΟΜΖ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο όπου Ο 

είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του ρόμβου ΑΛΜΚ και Ζ είναι σημείο του 

ευθύγραμμου τμήματος ΒΜ τέτοιο ώστε ΚΖ⊥ΒΓ.                                                      

(Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας).  

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                        Η Διευθύντρια 

 

                                                                                                                   Μαρία Χριστούδια 
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5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Κ, Λ, Μ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ 

και ΒΓ αντίστοιχα.  

      (α) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΛΜΚ είναι ρόμβος. 

      (β) Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΚΟΜΖ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο όπου Ο 

είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του ρόμβου ΑΛΜΚ και Ζ είναι σημείο του 

ευθύγραμμου τμήματος ΒΜ τέτοιο ώστε ΚΖ⊥ΒΓ.                                                              

(Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας).   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι εισηγητές                                                                                              Η Διευθύντρια 
 
Α. Μαλτέζος Β.Δ                                                    
Σ. Αλεξάνδρου                                                                                   Μαρία Χριστούδια                 



1 
 

ΘΕΚΛΕΙΟ   ΓΥΜΝΑΣΙΟ   ΛΕΜΕΣΟΥ                                                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 – 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                       ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  08 / 06 / 2015 

ΤΑΞΗ :  Γ΄                              ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ           ΣΕΛΙΔΕΣ:  ΔΕΚΑ (10) 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………          ΤΜΗΜΑ: ……...  ΑΡ.: ……. 

ΒΑΘΜΟΣ: ……………                        ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ: …………............... 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                  β) Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με         
                       μολύβι). 
                  γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

                       
ΜΕΡΟΣ Α΄ : ΝΑ ΛΥΣΕΤΕ ΚΑΙ ΤΑ 10 ΘΕΜΑΤΑ ΤΟΥ ΜΕΡΟΥΣ Α’.   

                     ΚΑΘΕ ΘΕΜΑ ΒΑΘΜΟΛΟΓΕΙΤΑΙ ΜΕ 5 ΜΟΝΑΔΕΣ. 

 
Θέμα 1: Να κάνετε τις πράξεις : 
 
(α) ( χ + 2 )2 = 
 
 
 
(β) ( χ – 1 )2 – 2( χ – 3 )( χ + 3 ) = 
 
 
 
 

             
                    

Θέμα 2 : Να συμπληρώσετε τα κενά ώστε να ισχύουν οι πιο κάτω ισότητες: 

(α)  ( )2χ + 4χ = χ +    

 

(β)  ( )28α - 2α = 4α -  

 

(γ)  ( ) ( )2χ +9χ +14 = χ + 7 +  

 

(δ)  ( ) ( )2χ - = χ - 4 χ +  
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Θέμα 3: Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα: 

2χ +ψ = 7
3χ + 2ψ =12

 

 

 

 

 

 

Θέμα 4: Στο τετράπλευρο ΑΒΓΔ, ΑΒ=ΒΓ και ΑΔ=ΓΔ.  
(α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΔ.         (μονάδες 3) 
 

 

 

 

 

 

(β) Να συγκρίνετε τις γωνίες Α και Γ (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
                  (μονάδες 2) 

 

 

 

 

Θέμα 5: Ένας τουρίστας ύψους 1,80 m 

«βλέπει» τον πύργο με γωνία 32ο και απέχει 

από αυτόν 45 m.  Να υπολογίσετε κατά 

προσέγγιση εκατοστού, το ύψος ΕΔ του 

πύργου. 
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Θέμα 6: Το εμβαδόν ολικής επιφάνειας ενός ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου είναι 548 cm2. 

Οι διαστάσεις της βάσης του είναι 12 cm και 7 cm. Να βρείτε το ύψος και τη διαγώνιο του 

παραλληλεπιπέδου (κατά προσέγγιση εκατοστού). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέμα 7: Να κάνετε τις πράξεις: 

 

(α)  α2−1
α2−4α−5

÷ α2− α
α−5

= 

 

 

 

 

 

(β)   �αχ+βψ
χ2−ψ2 −  α

χ+ψ
 �  ∙  �ψ+χ

ψ
� = 
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Θέμα 8: (α) Να αντιστοιχίσετε τη γραφική παράσταση κάθε μιας από τις πιο κάτω 

παραβολές με την αντίστοιχη εξίσωση που τη χαρακτηρίζει. 

 

 
Εξίσωση Παραβολής 

 
Γραφική Παράσταση 
 

 
(1) ψ = 1

3
 χ2      

               

 

 
(2) ψ = - 3χ2       

                    

 

 
(3) ψ = - 1

3
 χ2         

                

 

 

(4) ψ = χ2 

 

 

                  (μονάδες 2) 
 

(β) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με Σωστό (Σ) αν είναι σωστές και Λάθος (Λ) 

αν είναι λανθασμένες.         
 

 Πρόταση Σωστό Λάθος 
(1) Ο άξονας χχ΄ είναι ο άξονας συμμετρίας της 

παραβολής ψ = χ2. 

 

  

(2) Η συνάρτηση ψ = - 3χ2 παίρνει μέγιστη τιμή τη ψ = 0. 

 

  

(3) Το Πεδίο Ορισμού (Π.Ο) της ψ = - 
1
3

 χ2   είναι [0,∞).      
 

  

 
                  (μονάδες 3) 
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Θέμα 9: Δίνονται οι ευθείες ε1 και ε2 στις πιο κάτω περιπτώσεις:  
   (α) ε1 : 2χ - 4ψ = 4                (β) ε1 : 6χ + 2ψ = 10           

               ε2 : -2χ + 4ψ = 2                    ε2 : ψ = - 1
2
χ - 7         

 

(i) Χωρίς να λύσετε τα συστήματα να βρείτε τη σχετική θέση των ευθειών ε1 και ε2 . 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

(ii) Χωρίς να λύσετε τα συστήματα να εξετάσετε κατά πόσο έχουν λύση ή όχι.  

 

 

 

 
Θέμα 10: Ένα ποτήρι σχήματος ορθού κώνου έχει ακτίνα βάσης 4 cm και ύψος 4 cm.  
Ένα δεύτερο ποτήρι έχει σχήμα ημισφαίριο ακτίνας 4 cm. Αν χρειάζονται 20 ποτήρια του 
πρώτου είδους για να γεμίσει ένα μπουκάλι κρασί, πόσα ποτήρια του δεύτερου είδους 
μπορούν να γεμίσουν από το ίδιο μπουκάλι; 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: ΝΑ ΛΥΣΕΤΕ ΚΑΙ ΤΑ 5 ΘΕΜΑΤΑ ΤΟΥ ΜΕΡΟΥΣ Β’.   
                    ΚΑΘΕ ΘΕΜΑ ΒΑΘΜΟΛΟΓΕΙΤΑΙ ΜΕ 10 ΜΟΝΑΔΕΣ. 
 
 

Θέμα 1: (α) Να λύσετε την εξίσωση:   
2χ−19

χ2+χ−6
−  χ

2−χ
=  5

χ+3
                            

                            (μονάδες 7) 

             

 

 

 

 

 

 

 

(β) Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση για κάθε μια πρόταση πολλαπλής επιλογής.     
 

i. χ(2χ-3)=0    
      
Α:        χ = 0 
          χ = 32 

Β:      χ = 0 
          χ =−  3

2  
Γ:         χ = 0 
            χ = 23 

 

Δ: κανένα από τα 
προηγούμενα 

 
 

ii. Η εξίσωση χ2 = 4χ έχει λύσεις: 
 

Α:         χ = 4   Β:       χ = 0 
           χ = 4 

Γ:        χ = 2 
           χ = - 2 

Δ: κανένα από τα 
προηγούμενα   

 
 
iii.      H εξίσωση:  2ω2 – 3ω + 1 = 0 έχει λύσεις: 

Α:       ω = 1 

           ω =  
1
2

 

Β:         ω =  -1 

           ω = - 
1
2
 

Γ:    ω = - 1 
        διπλή  
 

Δ:    κανένα από 
τα προηγούμενα   

    
               (μονάδες 3) 
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Θέμα 2: Στο διπλανό σχήμα δίνεται το 
τρίγωνο ΑΒΓ. 
 
(α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων 

Α, Β και Γ.  

 
 
 
(β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΑΒ.  

 
 
 
 
 
 
 
 
(γ) Να βρείτε την κλίση της ευθείας ΑΓ. 

 
 
 
 
(δ) Να βρείτε τη θέση των ευθειών ΑΒ και ΑΓ (να δικαιολογήσετε την απάντησή σας). 

 
 
 
(ε) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
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Θέμα 3: (α) Να κάνετε τις πράξεις:  

( χ + ψ )3 + ψ( χ – ψ )( χ + ψ ) – χ( 2χ – ψ )2 =                                                    (μονάδες 4) 
 

 

 

 

 

 

 

 

                    

(β) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 

(i) α3 – α2β – αβ2 + β3 = 

   

 

 

 

(ii) ( α + 3 )( α – 1)2 – 4( α + 3 ) = 

 
 
 
 

(iii)  1 – 64χ3 = 

                                                                                                                 (μονάδες 6) 
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Θέμα 4: Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  ( ΑΒ = ΑΓ ) παίρνουμε σημεία Δ, Ε στις προεκτάσεις 

των πλευρών ΒΑ και ΓΑ αντίστοιχα έτσι ώστε ΑΔ = ΑΕ.  

(α) Να δείξετε ότι: ΒΕ = ΓΔ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Αν Μ είναι το μέσο της ΒΓ να δείξετε ότι το τρίγωνο ΕΔΜ είναι ισοσκελές. 
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Θέμα 5: Στο διπλανό σχήμα ΑΒΓ ορθογώνιο τρίγωνο 

(Α� = 90ο), Β� = 30ο  και  

ΖΔ = ΔΕ. Αν Δ, Ε τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΒΓ 

αντίστοιχα, να δείξετε ότι: 

(α) ΑΓΕΖ ρόμβος (να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις 

σας). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Αν ΑΕ = 5 cm, να βρείτε την περίμετρο του τετραπλεύρου ΑΓΕΔ κατά προσέγγιση 

δεκάτου. 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΝΑΓΙΑΣ ΘΕΟΣΚΕΠΑΣΤΗΣ                             ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015 – 2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                         ΤΑΞΗ:  Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ  
 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ:  ΔΥΟ (2)  ΏΡΕΣ                                   ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 10/06/2016  
 
ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ:  7:45 – 9:45 πμ            
                                                                                              
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:……………………………………….……  ΤΜΗΜΑ: ………   ΑΡ.: …….. 

 

ΒΑΘΜΟΣ: 
  20    100  

=  …………………………………..…  ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………………. 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:    (α)  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                      (β)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. (Tipp Ex) 
                      (γ)  Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).  
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τα 10 θέματα του Μέρους Α΄. 
                      Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες.  
 
 
ΘΕΜΑ 1:  
Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

  α)   2( 2)α + =    

  β)   ( 5) ( 5)χ χ+ ⋅ − =  

 
 

ΘΕΜΑ 2:  
 Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 

  α)   2 32 4χ ψ χ+ =  

 
 β)   2 9χ − =  

 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 10 ΣΕΛΙΔΕΣ 
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ΘΕΜΑ 3:  
Να λύσετε το σύστημα: 

      2 3χ ψ− = −  
      3 7 1χ ψ− =  
        

 
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ 4:  
Να λύσετε την εξίσωση: 

       22 3 0χ χ− − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ 5:  
Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε που περνά από το σημείο Α(3,−1)  και είναι κάθετη στην 

ευθεία:  1 : 3 1ε ψ χ= − . 
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ΘΕΜΑ 6:  
Nα κάνετε τις πράξεις: 

 α)  
2 5

6

6 9
3 2
α β
β α
⋅ =  

 

β) 2 1
1ψ ψ
− =

+
 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 7:  
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Αν Μ είναι τυχαίο σημείο του ύψους ΑΔ, να δείξετε ότι 
ΜΒ = ΜΓ (σχήμα, δεδομένα – ζητούμενα). 
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ΘΕΜΑ 8:  

Δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής, με εξίσωση 2( 3)aψ χ= − . 

α) Να αποδείξετε ότι:  α = 5. 

 

 

 

 

 

 

 

β) Να βρείτε την εξίσωση  
    του άξονα συμμετρίας της. 
 

 

 

 

 

γ) Να βρείτε  το συμμετρικό σημείο  
     του σημείου (1, 2) ως προς τον  
     άξονα συμμετρίας της παραβολής.  
 
 
 
 
 
 
δ) Να εξετάσετε αν το σημείο (2, 32) ανήκει στην παραβολή. 
 
 
 
 
 
 
 
ε) Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της παραβολής. 
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ΘΕΜΑ 9:  
Το ύψος ενός κυλίνδρου είναι ίσο με το ύψος ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου. Το ορθογώνιο 
παραλληλεπίπεδο έχει μήκος 3cm, πλάτος 5cm και εμβαδόν ολικής επιφάνειας 62cm2. Aν η 
περίμετρος της βάσης του κυλίνδρου είναι ίση με 8π cm, να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής 
επιφάνειας του κυλίνδρου. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 10:  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ 90Α = ° ) και K , Λ , M είναι τα µέσα των πλευρών AB , ΒΓ , ΓΑ 
αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 
α) Το KΛΜΑ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραµµο.  (σχήμα, δεδομένα – ζητούμενα). 
β) Το άθροισµα των διαγωνίων του ορθογωνίου KΛΜΑ είναι ίσο µε την υποτείνουσα BΓ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε και τα 5 θέματα του Μέρους Β΄. 
                      Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες.  
 
 
ΘΕΜΑ 1:  

Nα λύσετε την εξίσωση:     
2xx

4
2x2

5x
6x3

x2
2 −−

=
+
+

−
−
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ΘΕΜΑ 2:  

Δίνονται τα πολυώνυμα:   2 2( ) (3 2) 5( 2) 20(2 1)χ χ χ χΑ = + − − − −   
 

                                          3 2( ) 2 2χ χ χ χΒ = − + −  
 
 
α) Να δείξετε ότι: 2( ) 4 8 4χ χ χΑ = − + .                                                                                      (Μον. 4) 

 

 

 

 

 

 

β) Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων το πολυώνυμο ( )χΒ .               (Μον. 3)  

 

 

 

 

 

γ)   (i)  Να βρείτε για ποιες τιμές του x ορίζεται το κλάσμα  ( )
( )
χ
χ

Α
Β

.  

      (ii)  Να απλοποιήσετε το κλάσμα  ( )
( )
χ
χ

Α
Β

. 

(Μον. 3) 
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ΘΕΜΑ 3:  
Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με κορυφές Α(3, 2), Β(9, 4) και Γ(13, 0).  

α)  Να βρείτε τα μήκη των πλευρών του παραλληλόγραμμου.                                                 (Μον. 4) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

β)  Να βρείτε την εξίσωση της πλευράς ΔΓ του παραλληλόγραμμου.                                      (Μον. 3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

γ)  Αν Ο είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του παραλληλόγραμμου, να βρείτε: 
     (i)   τις συντεταγμένες του σημείου Ο 
     (ii)  την εξίσωση της ευθείας ΒΟ. 

(Μον. 3) 
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ΘΕΜΑ 4:  

α)  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ 90Α = ° ) και o30ˆ =Γ . Το Δ είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ και Ε  
     το μέσο της πλευράς ΑΓ. Προεκτείνουμε το ευθύγραμμο τμήμα ΔΕ κατά τμήμα ΕΖ = ΔΕ.  
     Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΔΖ είναι ρόμβος. (σχήμα, δεδομένα – ζητούμενα).              

                                                                            
 (Μον. 7) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β)  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ˆ 90Α = ° ), o55ˆ =Β  και ΒΓ = 20 cm. Nα βρείτε τα μήκη των   
     πλευρών ΑΒ και ΑΓ.  

(Μον. 3) 
 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

 

ημ55°= 0,8191 ημ35°= 0,5736 

συν55°= 0,5736 συν35°= 0,8192 

εφ55°= 1,4281 εφ35°= 0,7002 



  Σελ. 10 / 10   
 

ΘΕΜΑ 5:  
Στο πιο κάτω στερεό, o κύβος και η τετραγωνική πυραμίδα έχουν κοινή βάση και η σφαίρα 
εφάπτεται στις έδρες του κύβου. Η πυραμίδα έχει περίμετρο βάσης 64cm και εμβαδόν 
παράπλευρης επιφάνειας 320cm2. Να υπολογίσετε τον όγκο του στερεού. 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ                                                                             ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:  2015 – 2016 
ΑΓΙΟΥ ΜΑΜΑΝΤΟΣ ΤΡΑΧΩΝΙΟΥ 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2015 

ΜΑΘΗΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                                    ΤΑΞΗ   Γ΄                                                  
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 10/06/2015                                                                                  ΔΙΑΡΚΕΙΑ 2  ΩΡΕΣ                                  
ΩΡΑ  07.45π.μ.– 09.45μ.μ.                  

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ …………………………………..................................ΑΡ.  ……             
ΤΜΗΜΑ  ……........ 

ΒΑΘΜΟΣ  ……………………………………………………………. ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ………….............. 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ :   α)  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                     β)  Δεν επιτρέπεται η  χρήση διορθωτικού.                                                                                                  

γ)  Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα με μολύβι).                                                     
δ)  ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8 ΣΕΛΙΔΕΣ 

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄    ( 50 μονάδες )                                                                                                                                 

Να  απαντήσετε και  στα  10 θέματα. 

Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  5  μονάδες.  

ΘΕΜΑ 1:  Να βρείτε τα αναπτύγματα :	 

                  α) (ω + 6 )2 =  

   β) (χ – 5)(χ + 5) = 

            

ΘΕΜΑ 2:   Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο παραγόντων τις  παραστάσεις:   

                   α) ω 2 − 81 =  

                   β) 3αβ – α2=   

                     

ΘΕΜΑ 3:  Κύβος έχει ακμή 4cm.Να  υπολογίσετε το εμβαδόν ολικής επιφάνειας και τον όγκο του.      
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ΘΕΜΑ 4:  Να λύσετε το σύστημα:
								3χ 2 8
											χ ψ 	1 			  

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 5: Να λύσετε την εξίσωση:  3χ 10χ 3 0 

 

          

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 6:  Να υπολογίσετε το ύψος του δέντρου. 

 

 

     

ημ συν  εφ 

64ο 0,90  0,44  2,05 

26ο 0,44  0,90  0,49 

             

                                                

 

 

 



3 
 

                       ΘΕΜΑ 7:  Να κάνετε τις πράξεις και όλες τις δυνατές απλοποιήσεις. 

1
2χ 6

	 	
4

χ 9
∶ 	
χ 10χ 25
χ 2χ 15

 

 

 

 

 

 

 

 

         ΘΕΜΑ 8:  Aν χψ 1 , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

                          Α 2χ ψ 3χ ψ ψ 3χ 13χ χ ψ  =      

                 

  

 

 

 

 

         ΘΕΜΑ 9:  Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Αν Ε είναι το μέσον της διαμέσου ΑΔ, Ζ το μέσον της ΒΔ και                     
Η το μέσον της ΑΓ , να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΗΔΖ είναι παραλληλόγραμμο.    
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   ΘΕΜΑ 10:  Τρίγωνο έχει κορυφές Α(3,5) , Β(‐2,4) και  Γ(2 ,0).                       

                                  α) Nα βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις πλευρές.                                                                    

                                   β) Nα βρείτε την εξίσωση της διαμέσoυ ΑΜ.                                         

 

 

 

 

 

                                              

 

 

 

 

                               

ΜΕΡΟΣ   Β΄     ( 50  μονάδες ) 

Να  απαντήσετε και  στα  5 θέματα.                                                                                                                                      

Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  10  μονάδες.  

ΘΕΜΑ 1:   Να λύσετε την εξίσωση:     

                    +    =   
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ΘΕΜΑ 2:    Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΒΓ παίρνουμε δύο σημεία Δ και Ε αντίστοιχα 
έτσι ώστε ΒΔ = ΒΕ και  Ζ τυχαίο σημείο της διχοτόμου ΒΗ.                                                                             
α) Να αποδείξετε ότι  τα τρίγωνα ΒΔΖ και ΒΕΖ είναι ίσα.                                                                                 
β) Αν ΖΜ και ΖΝ  είναι οι αποστάσεις του Ζ από τις πλευρές ΑΒ και ΒΓ αντίστοιχα, να 
αποδείξετε ότι  ΔΜ = ΕΝ. 
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ΘΕΜΑ 3: α) Δίνονται οι ευθείες	ε 	:	ψ 4κ 1 χ 7  και ε 	 :		 3χ ψ 	 5. Να βρείτε τη τιμή   

                        του   		ώστε οι ευθείες ε1 και ε2  να είναι κάθετες. 

        

 

                     

 

 

 

 

 

                  β) i) Να βρείτε την εξίσωση της παραβολής που περνά από το σημείο (‐1,4). 

                  ii) Να βρείτε τη τιμή του    ώστε το σημείο   Α με συντεταγμένες (ν, 4ν‐1) να ανήκει στη 
πιο πάνω παραβολή.       
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  ΘΕΜΑ 4: Κύλινδρος έχει ακτίνα 10cm και εμβαδόν κυρτής επιφάνειας 120π cm2. Κώνος έχει ύψος 

διπλάσιο από το ύψος του κυλίνδρου και όγκο ίσο με το		     του όγκου του κυλίνδρου.                          
Να βρείτε το εμβαδόν ολικής επιφάνειας του κώνου. 

                  ( Η απάντηση μπορεί να δοθεί συναρτήσει του π ) 
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ΘΕΜΑ 5:  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Β 90°  και Α 30°. Φέρουμε ΒΔ ΑΓ  και παίρνουμε Ε 

μέσον της ΑΒ. Προεκτείνουμε τη ΔΕ προς το μέρος του Ε κατά τμήμα ΕΖ=ΔΕ.                                           

Να αποδείξετε ότι: 

                  α)  Το τετράπλευρο ΑΔΒΖ είναι ορθογώνιο. 

                   β)  Το τρίγωνο ΕΒΔ είναι ισόπλευρο. 

 

 

 

 

 

 

  

 

      

                 

                

 

 

 

 

 

 

 

                                                    

                                                                                                                                       Η Διευθύντρια 

 

                                                                                                                        ……………………………………………… 

                                                                                                                                    Άνδρη Αντωνιάδου 
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ΤΣΙΡΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΕΜΕΣΟΥ  

Σχολική χρονιά : 2015-2016      

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

Μάθημα : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Ημερομηνία : 15-06-2016  Σελίδες : 9 

Τάξη : Γ΄    Διάρκεια : 2 ώρες   Ώρα: 08:00-10:00 

Ονοματεπώνυμο: ……….…………………………………...... Τμήμα: ….  Αριθμός: …. 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1.    Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  

2.    Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι). 

3.    Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

ΘΕΜΑ 1 
Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

i) (𝑥 + 5)2 = 
 
 

ii) (𝜒 − 4)(𝜒 + 4) = 

 

ΘΕΜΑ 2 
Να λύσετε την εξίσωση:   

2𝑥2 − 7𝑥 + 3 = 0 

 

 

 

 

 

 

 

Βαθμός: ................................. 

Υπογραφή: .......................... 
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ΘΕΜΑ 3 
Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας ορθογωνίου 
παραλληλεπιπέδου με διαστάσεις 3𝑐𝑚 , 4𝑐𝑚 𝜅𝛼𝜄 5 𝑐𝑚. 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 4 
Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 

i) 𝑦2 − 81 = 

 
 

ii) 𝑥2 − 6𝑥 − 16 = 

 
 

iii) 𝑥3 − 27 = 

 
 

iv) 𝑥2 + 5𝑥 + 𝜓𝑥 + 5𝜓 = 

ΘΕΜΑ 5 
Ένα σχολείο θέλει να διεξάγει μια έρευνα με σκοπό να εξάγει συμπεράσματα για τη 

δημοφιλέστερη ποδοσφαιρική ομάδα της πόλης ανάμεσα στους μαθητές του σχολείου. 

Αποφασίστηκε το δείγμα να συλλέγει στην κύρια είσοδο του σχολείου ρωτώντας κάθε 5𝜊 

μαθητή που θα μπαίνει στο σχολείο από αυτή την είσοδο. 

i) Να αναφέρετε την μέθοδο δειγματοληψίας που χρησιμοποιήθηκε.            (μ. 2) 
 
 

ii) Να αναφέρετε ένα πλεονέκτημα και ένα μειονέκτημα της μεθόδου αυτής στην 
συγκεκριμένη περίπτωση.                 (μ. 2) 

 

 
 

iii) Ποια άλλη μέθοδο δειγματοληψίας μπορούσε να χρησιμοποιήσει.           (μ. 1) 
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ΘΕΜΑ 6 
Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω προτάσεις, κυκλώνοντας κατάλληλα:  

i) Τραπέζιο του οποίου οι διαγώνιοι δεν είναι ίσες, είναι 
ισοσκελές.   ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

ii) Όλα τα τετράγωνα είναι ορθογώνια. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

iii) Στο παραλληλόγραμμο οι διαγώνιοι τέμνονται κάθετα. ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

iv) Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο μια γωνία του ισούται με 30°, τότε η 
απέναντι κάθετη πλευρά της γωνίας αυτής ισούται με το μισό 
της υποτείνουσας. 

ΣΩΣΤΟ / ΛΑΘΟΣ 

 
 

ΘΕΜΑ 7 

Να εξετάσετε την θέση των δύο ευθειών  
2𝜒 + 3𝜓 = −6

9𝜓 + 6𝜒 − 4 = 0 (τέμνονται, παράλληλες ή 

ταυτίζονται) και αν τέμνονται να βρείτε το σημείο τομής τους. 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 8 
Σε ορθογώνιο τρίγωνο μια οξεία γωνία του είναι πενταπλάσια από την άλλη, ενώ η 

υποτείνουσα του είναι 10 cm. Να επιλύσετε το τρίγωνο, δηλαδή να βρείτε όλες τις άγνωστες 

πλευρές και γωνίες του τριγώνου. Οι απαντήσεις σας να δοθούν με ακρίβεια δύο δεκαδικών. 
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ΘΕΜΑ 9 

Δίνεται η παράσταση Α =
1−5𝑦
𝑦

𝑦−5
∶ 𝑦

2−10𝑦+25
𝑦2−5𝑦

, 𝑦 ≠ 0, 𝑦 ≠ 5. Να βρείτε το ανάπτυγμα Α3.         

             

 
 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 10 
Στο τετράπλευρο ΑΒΓΔ δίνονται ΑΟ=ΟΓ και 𝛰�̂�𝛣 = 𝛰𝛤�𝛥. Να δείξετε ότι:  

i. Τα τρίγωνα ΑΒΟ και ΟΔΓ είναι ίσα.      (μ. 3) 
ii. Το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.       (μ. 2) 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
  Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

ΘΕΜΑ 1 
Να λύσετε την εξίσωση:  

 
𝑥 − 7

𝑥2 − 5𝑥 + 4
+
𝑥 − 3
𝑥2 − 𝑥

=
1

4 − 𝑥
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ΘΕΜΑ 2 
Το πιο κάτω στερεό αποτελείται από ένα κύλινδρο και δύο ίσους κώνους ενωμένους στις 
βάσεις του. Ο όγκος του κυλίνδρου είναι ίσος με 360π m3 και το ύψος του είναι 10m . Αν η 
γενέτειρα του κώνου ισούται με το ύψος του κυλίνδρου, να βρείτε: 

i) Τον όγκο του στερεού            
ii) Πόσα θα πληρώσουμε αν βάψουμε όλη την εξωτερική επιφάνεια του στερεού 

πληρώνοντας €12 το τετραγωνικό μέτρο;  
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ΘΕΜΑ 3 
Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές 𝛢(−4,1), 𝛣(2,−3) και 𝛤(4,1).  

i) Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς ΑΒ.                                                             (μον.2)   
ii) Να εξετάσετε κατά πόσο το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο.               (μον.2) 
iii) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο 𝛢 και είναι παράλληλη με 

την ευθεία 𝛣𝛤.                           (μον.2)   
iv) Να βρείτε την εξίσωση της μεσοκαθέτου της πλευράς ΑΒ.          (μον.2)   
v) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου της πλευράς ΑΒ.                      (μον.2)  
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ΘΕΜΑ 4 

Ο καθηγητής της Γεωγραφίας θέλει να γράψει ένα διαγώνισμα συνολικής βαθμολογίας 100 

μονάδων, με ερωτήσεις σωστού/λάθους 2 μονάδων και ερωτήσεις πολλαπλής επιλογής 4 

μονάδων. Οι ερωτήσεις πολλαπλής επιλογής θέλει να είναι διπλάσιες από τις ερωτήσεις 

σωστού/λάθους. 

i. Να γράψετε ένα σύστημα εξισώσεων σύμφωνα με το πιο πάνω σενάριο.           (μ. 2) 

ii. Πόσες ερωτήσεις κάθε είδους πρέπει να βάλει στο διαγώνισμα;            (μ. 5) 

iii. Εάν οι περισσότεροι μαθητές χρειάζονται περίπου 1 λεπτό να απαντήσουν κάθε 

ερώτηση σωστού λάθους και 1,5 λεπτά για κάθε ερώτηση πολλαπλής επιλογής, να 

εξετάσετε κατά πόσο τα 45 λεπτά είναι αρκετός χρόνος για να τελειώσουν το 

διαγώνισμα.                   (μ. 3) 
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ΘΕΜΑ 5 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α� = 90ο) με Γ� = 60ο. Αν Δ είναι το μέσο της ΑΒ και Ε το 

μέσο της ΒΓ, να προεκτείνετε το ΕΔ κατά τμήμα ΔΖ=ΔΕ.  

i. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΕΖ είναι ρόμβος.               (μ. 7) 

ii. Να βρείτε το μέτρο της γωνίας ΒΑΕ.               (μ. 3) 

(Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                         

 

 

         Ο Διευθυντής 

    

   

                      Δρ. Άγγελος Παπαγεωργίου 
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ΘΕΜΑ 5 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α� = 90ο) με Γ� = 60ο. Αν Δ είναι το μέσο της ΑΒ και Ε το 

μέσο της ΒΓ, να προεκτείνετε το ΕΔ κατά τμήμα ΔΖ=ΔΕ.  

i. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΕΖ είναι ρόμβος.               (μ. 7) 

ii. Να βρείτε το μέτρο της γωνίας ΒΑΕ.               (μ. 3) 

(Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Εισηγητές 

Παύλου Ανδρέας 

Αβραάμ Νοταρίδης 

Ηρακλής Αριστείδου 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

Ο Διευθυντής 
 

 
                         Δρ. Άγγελος Παπαγεωργίου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ « ΒΕΡΓΙΝΑ » ΛΑΡΝΑΚΑΣ                      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015-2016 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 
 

ΜΑΘΗΜΑ: Μαθηματικά 
 
ΤΑΞΗ: Γ΄ 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 10/06/2016 
 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες 
 
 
Ονοματεπώνυμο:………………………………………………………………..     Τμήμα:………   Αριθμός:…… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:   (α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                      (β) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπονται με μολύβι). 
                      (γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄:    Να  λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις του Μέρους Α΄. 
             Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  πέντε  (5) μονάδες. 
 
 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

 
(α)   (𝜒 − 5)2 = 
 
(β)   (4χ − 3)(4χ + 3)=      

 
 
2. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις πιο κάτω παραστάσεις: 

 
(α)   4χ+2= 

 
(β)   𝜒2 − 5𝜒 + 𝜒𝜅 − 5𝜅 = 
 

 
3. Δίνεται κύβος με ακμή  𝛼 = 7 𝑐𝑚. Να υπολογίσετε: 

 
(α)   Το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του κύβου. 
 
(β)   Τον όγκο του κύβου. 
 
 
 

 

Βαθμός: …………………….. 
 
Ολογράφως: ………………………. 
 
Υπογραφή: …………………… 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΕΝΝΕΑ (9) ΣΕΛΙΔΕΣ. 
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4.  

 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση 

 της παραβολής  𝑦 = 𝛼𝜒2, 𝛼 ≠ 0.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝜃� ημθ συνθ εφθ 
370 0,602 0,799 0,754 
530 0,799 0,602 1,327 

Να υπολογίσετε το ύψος του πύργου του 
Άιφελ αν ΑΒ=430m, �̂� = 90° και 𝛣� = 37°. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

 

Να βρείτε: 
 
(α)   Το πρόσημο του α. 

(β)   Τις συντεταγμένες της κορυφής της. 

(γ)   Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της. 

(δ)   Την εξίσωση της παραβολής. 

(ε)   Τις τετμημένες των σημείων της 
παραβολής που έχουν τεταγμένη -20. 
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6. Να λύσετε την εξίσωση  4𝜒2 − 3𝜒 − 1 = 0. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ 
(ΑΒ=ΑΓ). 
 
(α)    Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ 

παίρνουμε σημεία Ε και Δ αντίστοιχα, έτσι 
ώστε    ΑΕ=ΑΔ. Να δείξετε ότι  τα τρίγωνα 
ΔΒΓ και ΕΓΒ είναι ίσα.   (3 μονάδες)   

                   
(β)    Οι προεκτάσεις των πλευρών  ΒΔ και ΓΕ 

τέμνονται στο σημείο Μ.  Να αποδείξετε ότι το 
τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές.  (2 μονάδες) 
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8. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει όγκο 512 m3  και ακμή βάσης 16 m. Να βρείτε: 
 

         (α)   Το παράπλευρο ύψος της πυραμίδας.  (3 μονάδες) 
  
         (β)   Το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας της πυραμίδας.   (2 μονάδες) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ορθογώνιο με 
�̂� = 90°, 𝛣�̂�𝛢 = 60°. Το σημείο Κ είναι το μέσο της 
πλευράς ΑΒ και ΒΣ=ΣΔ=3cm. Αν ΒΓ=11cm, ΠΘ=4cm 
και ΒΓ//ΑΘ να υπολογίσετε τα μήκη των χ, y, λ και μ. 
(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
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10.    Δίνονται οι ευθείες 𝜀1: 𝑦 = 3 − (𝛼+2)
3

𝜒   και  𝜀2: 𝑦 = 2
𝛽−2

𝜒 + 5.  Αν 𝜀1 ⊥ 𝜀2  και ισχύει η σχέση  
 
  (𝛼 − 1)3 − 𝛼2(𝛼 − 3) = 4(𝛽 + 1), να βρείτε τις αριθμητικές τιμές των παραμέτρων α και β. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να  λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις του Μέρους Β΄. 
                       Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  δέκα (10) μονάδες. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση: 

 
7

𝜒2 − 1
−

2 − 𝜒
𝜒2 + 𝜒

=
2

𝜒2 − 𝜒
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. (α)   Να κάνετε τις πράξεις: 

          
         � 1

𝜒−7
− 1

𝜒+2
� ÷ 9𝜒−18

𝜒2−5𝜒−14
= 

 
 
 
 
 
 
 

 

(β)   Αν  𝜅 = 8𝜒
𝜒2+4

 , να αποδείξετε ότι ισχύει η ταυτότητα    2+𝜅
2−𝜅

= �𝜒+2
𝜒−2

�
2
. 
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3. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Μ μέσο της ΒΓ. Φέρουμε κάθετη πάνω στην ΒΓ στο 
σημείο Μ που τέμνει την ΑΒ στο Ε και την προέκταση της ΔΓ στο Ζ. 

       Να δείξετε ότι ΕΒΖΓ είναι ρόμβος. 
 
 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4.  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύλινδρος με ύψος ΚΜ=9m. 
Από τον κύλινδρο αφαιρέθηκε κώνος με ακτίνα βάσης ΔΜ, 
ύψος ΛΜ και ημισφαίριο με ακτίνα ΑΚ. 
Η κορυφή Λ του κώνου είναι σημείο του ημισφαιρίου.    
Ο όγκος του ημισφαιρίου είναι ίσος με τον όγκο του κώνου.  
   
(α)   Να αποδείξετε ότι ΔΜ=3m και ΜΛ=6m. 
 
(β)   Να υπολογίσετε τον όγκο που βρίσκεται  μεταξύ 

κυλίνδρου, κώνου και ημισφαιρίου. 
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5. Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με κορυφές Α(1, 3), Β(μ, -1) και Γ(-3, -4).  Η κορυφή Δ ανήκει 

στον άξονα χχ΄ και ισχύει ΑΒ//ΓΔ.  

Η πλευρά ΑΒ του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ έχει εξίσωση y=-2x+5. 

        (α)   Να δείξετε ότι μ=3.         

        (β)   Να βρείτε την εξίσωση της ΓΔ. 

        (γ)   Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής Δ. 

        (δ)   Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο. 

        (ε)   Αν Κ(α,  𝛽2 + 4𝛼𝛽 + 7
2
) το σημείο τομής των διαγωνίων του ορθογωνίου, να βρείτε τις 

τιμές των α και β.  
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Διδάσκοντες                                                     Συντονίστρια                                      Διευθυντής 
 
Νεοφύτου Έρμα  Β.Δ. 
Γερμανού Τασούλα 
Κούλας Χρίστος 
Χατζημηνά Μαρία                                           Νεοφύτου Έρμα  Β.Δ.                      Αβραάμ Παναγιώτης 
Κωνσταντινίδης Χριστόφορος 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ  ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΞΥΛΟΦΑΓΟΥ      ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ  2015-2016 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ  2016  

ΜΑΘΗΜΑ:   Μαθηματικά 

ΤΑΞΗ:  Γ΄  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  13/ 6 / 2016 

ΧΡΟΝΟΣ:   2  Ώρες    

Ονοματεπώνυμο: 
………………………………………..……         Τμήμα: ……..    Αριθ.: ……… 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής..                                                                                           
β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με  μολύβι).                                           
γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.                                                                                
δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 7 σελίδες. 

 

 

1) Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

1) (χ + 4)2 =                               2) (α + 3)(α‒3) = 
 

2) Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου με 
διαστάσεις α = 6 cm, β = 4 cm, γ = 2 cm. 

 

 

 

3) Να λύσετε την εξίσωση:       

2𝜒2 − 3𝜒 − 2 = 0  

 

 

 

4) Να αποδείξετε την πιο κάτω ταυτότητα: 

( ) ( )( )22 2 2 4 2χ -1 - χ +1 1- χ = 2χ - 2χ
 

 

 

 

    Βαθμός: ……………………. 

    Ολογρ.: …………………….. 

    Υπογραφή: ………………… 

ΜΕΡΟΣ  Α΄:    Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις του Μέρους Α΄. 

Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 
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5) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρουμε τη διάμεσο ΒΜ και την προεκτείνουμε κατά τμήμα ΜΔ έτσι ώστε 
ΜΔ=ΒΜ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

 

 

 

 

 

6) Να λύσετε το πιο κάτω σύστημα εξισώσεων: 

χ + ψ = 4  

2χ − 3ψ = 3  

 

 

 

7) Να κάνετε τις πράξεις: 

α) 
2

2 2

3χψ χω ω =
ω ψ 9χ

⋅ ⋅           (Μ.2) 

 

 

β) 
2

2

2χ - 2 χ +1÷ =
χ + 4χ + 3 χ + 3

          (Μ.3) 

 

 

 

 

8) Να αναλύσετε  πλήρως  σε γινόμενο πρώτων  παραγόντων τα πιο κάτω πολυώνυμα: 

1) χ2 − 4 = 
 
 

2) ω2 − 10ω + 25 = 

3) χ2 + 5χ − 6 = 4) 2ψ2 − 2ψ − 3ψ + 3 = 
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9) Από τα σχήματα να υπολογίσετε τα χ και ψ. Να δικαιολογήσετε πλήρως τις απαντήσεις σας. 

α)  Ε1// Ε2// Ε3// Ε4                                                  β)    Μ και Ν μέσα των ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

 

 

 

 

 

 

 

 

10)  Δίνεται η παραβολή ψ = αχ2. Χρησιμοποιώντας το διπλανό 
σχήμα να βρείτε: 

α)  Τις συντεταγμένες της κορυφής της παραβολής.        
(Μ. 1,5) 
 

 

β)  Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της παραβολής.  
(Μ. 1,5) 
 

 

γ)  Το σημείο Β(1,-3) ανήκει στην παραβολή  ψ = αχ2.  Να βρείτε την τιμή του α. 
(Μ. 2) 
 

 

 
 

 

4cm 

4cm χ 

5cm 

5cm 

ψ+1 
χ2 - 4 

χ2 + 7χ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις του Μέρους B΄.  Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με 
δέκα (10) μονάδες. 

 

1) Το παρακάτω σχήμα αποτελείται από ένα κύλινδρο και έναν κώνο. Το εμβαδόν της βάσης του  
             κυλίνδρου είναι 36π cm2 και το εμβαδόν της κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι 60π cm2. Αν το 
             ύψος του  κυλίνδρου είναι ίσο με το ύψος του κώνου να υπολογίσετε: 

 α) τον όγκο του στερεού και 
 β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) Σε ένα διαγωνισμό γνώσεων στο Γυμνάσιο Ξυλοφάγου έλαβαν μέρος διάφορες ομάδες. Η κάθε 
διαγωνιζόμενη ομάδα έπρεπε να λύσει ασκήσεις και προβλήματα.  

α) Η ομάδα Α κατάφερε να λύσει 5 ασκήσεις και 4 προβλήματα συγκεντρώνοντας 83 βαθμούς. Η 
ομάδα Β έλυσε 7 ασκήσεις και 6 προβλήματα συγκεντρώνοντας 121  βαθμούς. Να βρείτε με πόσους 
βαθμούς βαθμολογείται κάθε άσκηση και με  πόσους βαθμούς βαθμολογείται κάθε πρόβλημα.     (Να 
λυθεί με τη βοήθεια συστήματος εξισώσεων)                                                                                   (Μ.8) 

β) Να βρείτε πόσους βαθμούς κατάφερε να συγκεντρώσει η ομάδα Γ η οποία έλυσε σωστά 6 ασκήσεις 
και 2 προβλήματα.                                                                                                                               (Μ.2) 
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3) Δίνονται τα πολυώνυμα 
1 χ + 4P(χ) = +
χ 3

 και 
2

2

8χ + 3χ -1Q(χ) = 1-
3χ + 9χ

 

α) να δείξετε ότι 
2χ + 4χ + 3P(χ) =

3χ
και 2

χ +1Q(χ) =
3χ + 9χ

                                                       (Μ.3) 

β) να αποδείξετε ότι 2P(χ) = (χ + 3)
Q(χ)

                                                                                       (Μ.3)  

γ) να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης:  
P(5)
Q(5)

                                         (Μ.1) 

δ) να λύσετε την εξίσωση χ + 4Q(χ) = P(χ) -
3

                                                                      (Μ.3) 
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4) Δίνονται τα σημεία A(3,5), B(6,9), Γ(10,6) και Δ(7,2)  
α) Να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο. 
β) Να βρείτε την εξίσωση της πλευράς ΑΒ. 
γ) Να βρείτε το σημείο τομής των διαγώνιων του ΑΒΓΔ. 

δ) Αν ω=
∧

ΑΒ∆ . Να υπολογίσετε εφω και συνω. 
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5) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Μ μέσο της ΒΓ. Προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ προς το 

μέρος του Β και ΑΓ προς το μέρος του Γ κατά τμήματα ΑΒΒΔ =
2

 και ΑΓΓΕ =
2

 αντίστοιχα. 

Να δείξετε ότι: α) ΔΜ = ΜΕ 

                                    β) To σημείο Μ ισαπέχει από τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι εισηγητές:                                                               Ο Διευθυντής                                                                                                                 

Περδίκη Γεωργία (ΒΔ) 

Κουλέρμου Άντρη                          

Στεφανίδης Λεωνίδας  

Στυλιανού Ιωσήφ                                                      Νεοκλέους Λεωνίδας  

Χριστοδούλου Δημήτρης (Αντ. Γιαπάνη Αντωνία)                                      
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΞΥΛΟΤΥΜΠΟΥ                            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2015-2016                               

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2016 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                               ΒΑΘΜΟΣ 

ΤΑΞΗ : Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ                                               Αριθμητικώς: ……………………………..         

ΗΜΕΡOMHNIA :  15 / 06 / 2016                                  Ολογράφως: ………………………………                              

ΧΡΟΝΟΣ : 2 ώρες       Υπογραφή: ……………………………….. 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………….  ΑΡΙΘΜΟΣ: ……. ΤΜΗΜΑ: ………   

Οδηγίες 

• Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 12 (δώδεκα) σελίδες. 

• Να απαντηθούν και τα δύο μέρη Α΄ και Β΄ του εξεταστικού δοκιμίου. 

• Το εξεταστικό δοκίμιο βαθμολογείται με 20 μονάδες. 

• Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

• Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 

• Να γράψετε μόνο με μελάνι χρώματος μπλε. Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

 

ΜΕΡΟΣ Α: Nα λύσετε και τα 10 θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 

1. Να βρείτε τα αναπτύγματα: 

( ) ( )

( ) ( )( )

2x 3

4x 7 4x 7

α + =

β − + =   

2. Να λύσετε το σύστημα: 

2x 5y 9
3x 2y 4

− =
+ =
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3. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τις παραστάσεις: 

( )

( )

( )

( )

2

2

2

3x 6x

x 36

x 6x 27

x 5 xy 5y

α − =

β − =

γ − − =

δ α − α − + =

  

 

 

 

 

4. Στο διπλανό τρίγωνο δίνονται οˆ 90Α = και 12
13

ηµΒ = .  

Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς ,συνΒ εϕΒ και ηµΓ . 
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5. Να λύσετε την εξίσωση:  22x 3x 2 0+ − =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Να φέρετε το ύψος ΑΔ και να το προεκτείνετε προς το Δ, 

κατά τμήμα ∆Ε = Α∆ . Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΓΕ είναι ισοσκελές. 
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7. Το εμβαδόν της βάσης κώνου είναι 9π cm². Αν το ύψος του κώνου ισούται με 4 cm, να 

υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειάς του και τον όγκο του.  

(Η απάντηση να δοθεί συναρτήσει του π). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. Αν x yκαι είναι αντίστροφοι αριθμοί, να υπολογίσετε την παράσταση: 

2 24x 3y 4x 3y
5 5
− +   Α = −   

   
 .  
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9. Η παραβολή του διπλανού σχήματος  

διέρχεται από το σημείο ( )3,3Α . 

Να βρείτε: 

(α) το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών 

(β) την κορυφή και τον άξονα συμμετρίας 

(γ) την εξίσωση της παραβολής. 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. Να κάνετε τις πράξεις: 2

2 1 2x 18:
x 3 x 3 x 3x

+ − − + + 
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ΜΕΡΟΣ Β: Nα λύσετε και τα 5 θέματα. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

  
1.  (α) Να λύσετε την εξίσωση: 

( )
2

2 x 13 3x 30
3 x 2 x x x 6

+−
− =

− + − −
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(β) Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις:  

( ) ( ) ( )

( ) ( )

2 22

2 2

2i x x

ii 4α 4αβ β 6 2α β

4x 8 4x

9

=

− + − −

+ − −

+

−

=
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2. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ =ΑΓ ). Αν Δ, Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

αντίστοιχα, να δείξετε ότι: 

(α) οι αποστάσεις ΔΗ και ΕΖ από την πλευρά ΒΓ είναι ίσες      

(β) το ΔΕΖΗ είναι ορθογώνιο. 
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3. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( )ˆ 90οΑ = και ˆ 30οΓ = με Δ μέσο της ΒΓ, Ε μέσο της ΒΔ και Ζ 

μέσο της ΑΒ. 

(α) Να δείξετε ότι το ΑΔΕΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο 

(β) Αν η διάμεσος του τραπεζίου ΑΔΕΖ ισούται με ( )2x 3 cm− , η ( )4x 17 cmΑΔ = +  και η   

( )2x 3 cmΕΖ = − , να υπολογίσετε την πλευρά ΒΓ του τριγώνου ΑΒΓ. 
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4. Το τμήμα Δασών μέσα στα πλαίσια των μέτρων προστασίας των δασών από τις πυρκαγιές 
εγκατέστησε ανοικτή υδατοδεξαμενή σχήματος ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου σε νευραλγικό 
σημείο του δάσους Πάφου, με σκοπό να τροφοδοτεί πυροσβεστικά οχήματα και ελικόπτερα με 
νερό σε περίπτωση πυρκαγιάς. Οι διαστάσεις της βάσης της υδατοδεξαμενής διαφέρουν κατά 
10m, το εμβαδόν της βάσης της είναι 1200m2 και το ύψος της είναι 8m. Τα πυροσβεστικά 
ελικόπτερα είναι εφοδιασμένα με κάδους σχήματος τετραγωνικής πυραμίδας, των οποίων η 
περίμετρος της βάσης είναι 384cm και το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας είναι 15360cm2.  

Να υπολογίσετε:  

(α) τον όγκο της υδατοδεξαμενής  

(β) τον όγκο του κάδου του ελικοπτέρου 

(γ) τον μέγιστο αριθμό κάδων νερού που μπορούν να πάρουν τα ελικόπτερα από την  
 υδατοδεξαμενή, ώστε η στάθμη του νερού να μην πέσει κάτω από 3m ύψος από την βάση  

του. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

https://www.google.com.cy/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=0ahUKEwjtwfSBv5vNAhUJI8AKHZqxBEQQjRwIBw&url=http://www.public.gr/product/kids-and-toys/playmobil/prosholiki-seira-1%C2%B72%C2%B73/playmobil-6789-pyrosbestiko-elikoptero/prod5800158pp/&bvm=bv.124088155,d.ZGg&psig=AFQjCNFTCYwS_unu109ydt-6eb0fyRBjoQ&ust=1465580432687309�
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5. Δίνονται τα σημεία ( ) ( ) ( )4,5 , 7,2 4, 1Α Β και Γ − .  

(α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές. 

(β) Να βρεθεί η εξίσωση της διαμέσου ΒΜ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

Οι Εισηγητές/τριες 

Μαρία Σενέκη 

Χρίστη Δημητριάδου 

Μιχάλης Μιχαήλ 

 Ο Διευθυντής 

 

 

    Ανδρέας Ματσάγκος 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΥΨΩΝΑ                                                                                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2015 – 16 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                              

ΤΑΞΗ: Γ΄ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 10/06/2016                                                                       

ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες                  

ΩΡΑ:  8:00  - 10:00 π.μ. 

Αριθμός σελίδων γραπτού: 6 

Ονοματεπώνυμο:  ……..………………………………………….…..    Τμήμα: Γ......   Αριθ.: .… 

====================================================================== 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

               γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 

ΜΕΡΟΣ Α′: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
1. Να βρείτε τα αναπτύγματα :  

(α) =+⋅− 7)( x7)( x     (β) =− 2( x )3  
 

2. Να υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν ολικής επιφάνειας ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου με 
διαστάσεις  3 cm, 4 cm και 8 cm.  

 
 
 
 
 
 
3. Να λύσετε την εξίσωση: 058 =+− x3x2  

 
 
 
 
 
 
 

4. Δίνεται  η  γραφική  παράσταση  της  παραβολής   y = αx2.  
    Να  βρείτε :    
    α) Τις συντεταγμένες της κορυφής.                                   (μον.1)                                                                                                                                    
    β) Να βρείτε κατά πόσο παρουσιάζει μέγιστο ή ελάχιστο.(μον.1) 
    γ) Την εξίσωσή της.                                                            (μον.3) 
 
 
 
 
 
 

Βαθμός :     …………….…………     

Ολογρ.:  ……………………… 

Υπογραφή: ……………………. 
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5. Να λύσετε το σύστημα: 
     18=+ψx  
     505 =+ ψx  
 
 
 
 
  
 
 
6. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα:  

α) =− xx2 5      β) =−+ 76xx2  
 

 γ) =− 22 ψ9x 4      δ) =−−+ ψ4xα ψαx 4  
 
 

 
7. Ένας μηχανικός θέλει να κατασκευάσει ένα σπίτι με 

υπόγειο γκαράζ. Το ύψος του γκαράζ πρέπει να είναι 
2,25mΒ Γ= και η κλίση της ράμπας °13 . Να βρείτε το 

μήκος της ράμπας ΑΓ αν γνωρίζετε ότι: 225,013 ≅°ηµ ,  
974,013 ≅°συν  και 231,013 ≅°εφ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Μ το μέσο της ΑΒ. Να δείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΜΑΕ και ΜΒΖ είναι ίσα 
β) Το τετράπλευρο ΕΒΖΑ είναι παραλληλόγραμμο. 
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9. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει περίμετρο βάσης Πβ= 40cm  και το ύψος της είναι κατά 
2 μεγαλύτερο από την πλευρά της βάσης.  
α) Να βρείτε το απόστημα h της πυραμίδας.                        (μον. 2) 
β) Να υπολογίσετε το εμβαδόν ολικής επιφάνειας της πυραμίδας.                                    (μον. 3) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. α)Δίνεται η παράσταση 
6xx

x
x3
2x

2x
1xΑ

2

2

+−

−−
−
−+

−
−=

5
5 . Να δείξετε ότι 

3x
xΑ

−
−−= 2  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      β) Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής στην πιο κάτω πρόσκληση. 
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ΜΕΡΟΣ Β′: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1. Να λυθεί η εξίσωση: 
3xx3xx9x

x
222 +

−=
−

+
−
+ 131  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Δίνονται τα πολυώνυμα: 
     )2( 32 −−−−+= 4( 8x)x5)( 3xΑ

( x)
22   και   1+−−= xxxΒ

( x)
23  

     α) Να δείξετε ότι 44xΑ

( x)
2 −=                                                                                         (μον.4) 

     β) Να παραγοντοποιηθεί πλήρως το πολυώνυμο 1+−−= xxxΒ

( x)
23                             (μον.3) 

     γ) Να απλοποιηθεί το κλάσμα Β

( x)

Α

( x) .                                                                                   (μον.3) 
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3. Στο διπλανό σχήμα ΑΒΓ και ΑΔΓ ορθογώνια 

τρίγωνα και Ε το σημείο τομής των ΒΓ και ΔΑ. Αν 
Ζ το μέσο της ΑΕ και Η το μέσο της ΕΓ και 
ΑΒ=ΔΓ: 
α) Να αποδείξετε ότι ΑΕ=ΓΕ.                         (μον.4) 

      β) Να αποδείξετε ότι το τμήμα ΖΗ είναι   
            παράλληλο στο ΑΓ.                                  (μον.2) 
      γ) Αν τα μήκη ΒΖ=10cm και ΑΓ=30cm, να βρείτε 
          την περίμετρο του τετραπλεύρου ΑΖΗΓ.   (μον.4) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Δίνεται το τετράπλευρο ΑΒΓΔ Α(3,1), Β(5,5), Γ(1,3) και Δ( −1, −1)  

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο είναι ρόμβος.                                                             (μον 4) 
β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του κέντρου του ρόμβου.                                                    (μον 2) 

      γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α και είναι παράλληλη με την  
          ευθεία 03ψ2x =+−  .              (μον 4) 
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5. Στον τελικό του Ευρωπαϊκού πρωταθλήματος ποδοσφαίρου (Euro 2016), που θα 
πραγματοποιηθεί το καλοκαίρι στη Γαλλία, η νικήτρια ομάδα θα παραλάβει το πιο κάτω τρόπαιο. 
Το τρόπαιο ύψους 34 cm, αποτελείται από έναν ανοικτό κώνο διαμέτρου 20 cm, έναν κύβο ακμής 
10 cm στον οποίο είναι στερεωμένος ο κώνος (βάση του τροπαίου) και 
δύο χερούλια, ανοικτά στο κάτω μέρος, σχήματος κύβου ακμής 3cm.  
 
α) Ποιο θα είναι το κόστος του τροπαίου για τους διοργανωτές, αν η 
βάση του είναι κατασκευασμένη από ειδικό μέταλλο που κοστίζει  
€5 το cm2 και το υπόλοιπο είναι κατασκευασμένο από χρυσό που 
κοστίζει €80 το cm2. 
 
β) Στο τρόπαιο αδειάζουμε σαμπάνια από ένα 
κυλινδρικό μπουκάλι με περίμετρο βάσης 8π και 
ύψος 25cm. Να εξετάσετε αν θα γεμίσει πλήρως 
το τρόπαιο ή όχι. Αν όχι να υπολογίσετε πόση 
σαμπάνια ακόμη θα χρειαστεί για να γεμίσει 
πλήρως το τρόπαιο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
              Η  Διευθύντρια 
           
           …………………… 
                      Μαυρουδή Ανδρούλα     
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