
 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΣΤΑΥΡΟΥ ΣΤΡΟΒΟΛΟΥ 

             
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2009 – 2010 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

 
 

ΜΑΘΗΜΑ  : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΒΑΘΜΟΣ  

ΤΑΞΗ  : A’ ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ             :   

ΔΙΑΡΚΕΙΑ  : 2 ώρες ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΣ           :   

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ  : 07.06.2010 ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ :   

      
   

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ : _____________________________________________ 
 
ΤΜΗΜΑ : ________________                                      ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ : _____________ 
  
· Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 δακτυλογραφημένες σελίδες. 
· Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
· Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
· Κατ΄ εξαίρεση, τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
 

 
ΜΕΡΟΣ Α: 
Από τα 15 θέματα να απαντήσετε μόνο 12. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μια μονάδα.  
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

α)    4 . 5  - 6 =  
 
 
 
β)    ( 12 – 6 ) : 2 + 31 = 
 
 

 
 
2.  Να γράψετε ΄΄ ορθό ΄΄ η ΄΄ λάθος΄΄ στις πιο κάτω προτάσεις :                    

    
       α) 3 2 = 9                               ……………………… 
 
       β) 5 0  = 5                               …………………….. 
 
       γ) ( 8 – 7 ) 5 = 1                      …………………….. 
 
      δ) 10 3  = 30                           …………………….. 
 
      ε) ( 4 + 5 ) 3 = 4 +3 5 3             …………………….. 
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3.  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

α)   χ + 3  = 10                                        β) ψ . 2 = 8                            γ)   ω : 4 = 20  
    
 
 
 
 
 
δ) 15 - κ  = 9                                         ε) 2.χ – 4 = 8 
 
 
 
 
 
 
 

4. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με τους κατάλληλους μονοψήφιους αριθμούς, ώστε να              
ισχύουν τα πιο κάτω : 

 
α)  ο αριθμός  32          να διαιρείται ακριβώς με το 5 
 
 
β) ο αριθμός  36        2   να διαιρείται ακριβώς με το 3 

 
 
 γ) ο αριθμός     7                  να διαιρείται ακριβώς με το 5 και το 9  
 
  
 δ)  ο αριθμός           9 4            να διαιρείται ακριβώς με το 2 το 3 και το 5 
 
 
       ε)  ο αριθμός    8       3          να διαιρείται ακριβώς με το 10 και το 3  
 
 
             Ù     Ù  
5.  Στα πιο κάτω σχήματα να υπολογίσετε τις γωνίες χ και ψ. ( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις      

σας )  
 
 
                                               
    α )                                                                          β)  
                                                                                                                          2ψ 
                                                                                                                        
 
 
                   
                   57 0  
                            Χ                                                                  50 0  
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6. Τετράγωνο έχει εμβαδόν 49cm 2 . Να βρείτε την περίμετρο του.  
      
                 Σχήμα     Δεδομένα    Ζητούμενα 
 
  
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. Να βρείτε το Μ. Κ. Δ και το Ε. Κ. Π των αριθμών 24, 60  και  84. 
 
  
  
 
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Να υπολογίσετε το χ και το ω στο πιο κάτω σχήμα:  
 

 
 
             
                                                 ω 
             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β 
 

 

Γ 
χ 

  χ+18o 

40o 



 4 
9. Να κάνετε τις πράξεις: 

 

α)   
3
2

5
1

+  = 

 

 β)   
6
1

4
3

- = 

 

 γ)  3 . 2
9
5

= 

 

 δ)  
10
3

5
22 ¸ = 

 
 

          ε) 
3 5 18
4 3 20

+ × =  

 
 
                                                                                                                       
                                                                                                                                      Ù    Ù          Ù  

10. Στο σχήμα  21 // ee .  Να υπολογίσετε τις γωνιές χ , ψ και ω   και να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας. 

 
 
 

 
                     ε1  
  
                             ω                               2χ +21 0   
 
 
 
                                 65 0  
 ψ χ 
                                                                           ε2 
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11. Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει διαγώνιο 10 m και μήκος 8m. Να βρείτε :  
     α) την περίμετρο  και β) το εμβαδόν  του . 

 
      
             Σχήμα    Δεδομένα    Ζητούμενα  
      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. Ο Αντρέας έχει €140. Ξόδεψε τα
7
2

 των χρημάτων του και μετά τα 
4
3

των υπολοίπων. Πόσα 

χρήματα του έμειναν; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. Τρίγωνο ΑΒΓ έχει εμβαδόν 81 m 2 .Η βάση του είναι διπλάσια από το αντίστοιχο ύψος του. 
Να υπολογίσετε τη βάση και το αντίστοιχο ύψος του.  

  
           Σχήμα    Δεδομένα    Ζητούμενα  
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                   Ù        Ù         

14.  Στο σχήμα το ΑΔ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ, το ΑΕ διχοτόμος της  ΒΑΓ, Β=75ο και    
    Ù                                                                         Ù 
ΔΑΕ=20ο. Να υπολογίσετε τη ΕΑΓ και να βρείτε το είδος του  τριγώνου ΑΕΓ ως προς τις 
γωνίες και τις πλευρές του. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις  σας. 

 
 
                                                                  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                      

15. Αν α = 4 και β=2 να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης :  
 

Α= 4β 2  + 2α 0 β + 3 ( α – β ) 4 - 3α 
  
        
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β: 
 
Από τα 6 θέματα να απαντήσετε μόνο 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο μονάδες.  
 

1.  Ρόμβος έχει εμβαδόν 120m 2  και μια   διαγώνιο 24 m. Να υπολογίσετε α) την άλλη διαγώνιο 
του ρόμβου και β) την περίμετρο του ρόμβου. 

 
           Σχήματα   Δεδομένα    Ζητούμενα  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γ Β 

Α 

 Δ Ε 
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2.α)  Μια διαφημιστική εταιρεία μοίρασε πακέτα δώρων με πέννες, ημερολόγια, και φλιτζάνια στους 

πελάτες της.  Διέθεσε 300 πέννες,120 ημερολόγια  και 180 φλιτζάνια. Πόσα πακέτα μοίρασε αν 
στο  κάθε πακέτο έβαζε ίσο  αριθμό από το κάθε είδος; Πόσες πέννες, πόσα ημερολόγια και 
πόσα φλιτζάνια είχε σε κάθε πακέτο; 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

β) 
5
15

3
1

5
11 =÷

ø
ö

ç
è
æ - x  

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
3.  α)  Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό: 
 

 =
÷
ø
ö

ç
è
æ -

+

8
1:

4
3

2
5

7
4.

2
13

5
2

  

 
 
 
  
      
 
 
 
 
  
 
 β)  Να γράψετε τη παράσταση σε μορφή μιας δύναμης: 
 
             ( )[ ] ( ) =+ 224232 510:5.25.5                
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                                                                                                                                                                Ù                                                        Ù    
4. Στο πιο κάτω σχήμα ΑΒ ^ ΑΓ,   ΔΕ//ΒΓ,  ΒΖ διχοτόμος της ΑΒΓ, ΓΖ διχοτόμος της ΑΓΒ, και 

    Ù 
ΔΑΒ=500.  Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, δ και η. (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 

                                

Δ Α Ε

Γ

Ζ

Β
α β

δ

η50ο

γ

       
                                    
 
                                                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.α) Κάποιος ξόδεψε το 
3
1

 του μισθού του για τρόφιμα και τα 
5
3

 των υπολοίπων για άλλα έξοδα.      

Του περίσσεψαν  €240. Πόσος ήταν ο μισθός του; (Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       
 
   β) Αν 3χ + 2ψ = 30 να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 
          3χ + 5 + 2 ( ψ - 9 ) =   
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                                                Ù                                                                                                                                                                                                           

6. Στο πιο κάτω σχήμα είναι ε1//ε2,  ΒΔ ^ ΑΓ  και  ΓΗ διχοτόμος της γωνίας  ΑΓΚ. 
    Να βρείτε : α)  τις γωνίες  χ,   ψ,  θ  και φ  και 
                      β)  το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις πλευρές του.  

    (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 

ε1 

ε2 

θ 
φ 

ψ 

χ 58ο 

52ο 

 Δ  

Α 

Κ Β Γ 

Η 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ: 
      Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ:   
Χαραλάμπους Διονύσης  
Σάββα Χρυστάλλα 
Συμεωνίδου Χριστίνα Σόλων Χαραλάμπους 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΔΟΜΕΤΙΟΥ     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 - 2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 

Μάθημα:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Τάξη: Α´   Ημερομηνία:   04/06/10  Διάρκεια:  2 ώρες 

Ονοματεπώνυμο: …………………….…………….……….……….. Τμήμα: ……..….. Αρ.: …...…… 

Βαθμός: ……..… Ολογράφως: …….……………… Υπογρ. Καθηγητή: …………..…………………. 

 

Το γραπτό αποτελείται από 10 σελίδες και 2 μέρη Α και Β. 
ΟΔΗΓΙΕΣ: Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.                                                            

Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.                                                                                         
Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο.          
Τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι.   

         
ΜΕΡΟΣ Α΄:                                                                                                                                             
Από τις 15 ερωτήσεις να λύσετε  μόνο τις 12.                                                                                    
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 (α) 3 4 8× + =    
 
 
 

(β) ( )8 6 5 2- × + =  
 
 
 
 
2. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια, ώστε να ισχύουν οι ισότητες. 
 

 (α) 4 6 152 2 2 2× × =     (γ) ( )2 188 8=  
       

  

 (β) 13 47 : 7 7=      (δ) 

4

3 1æ ö
=ç ÷

è ø
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3. Να βρείτε τις γωνίες χ και ψ στα πιο κάτω σχήματα και να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας: 

 
 

60°

χ

 

136°ψ
   

 
 
 
4. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
  

(α) χ + 15 = 23       γ) 4.χ = 28 
 
 
 
 (β) 25 – χ = 8       δ) χ : 3 = 12 
 
 
 
 
5. Να βάλετε στο τετραγωνάκι ένα μόνο ψηφίο, ώστε ο αριθμός να διαιρείται ακριβώς. 

(α)  4 2 □  με το  5 

 (β)  5 □ 8  με το  9 

  (γ) 6 □ 3 □ με το 2 και το 3 

 (γ)  □ 2 5 □ με το 3, το 5 και όχι το 10 
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6. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

       (α) 7 2 3
10 10 10

+ - =  

 

       (β) 4 1
25 16

× =  

 

      (γ) 1 32 :
2 4

=  

 

      (δ) 3 12 3
4 2

+ =  

 
 
 
7. Να βρείτε το Ε. Κ. Π. και Μ. Κ. Δ. των αριθμών 36,  48 και  4 22 3 5× × . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ABG



 ( ˆ 90A = o ) με πλευρές ΑΒ = 8cm και ΒΓ = 10cm.  
 Να κάνετε σχήμα και να υπολογίσετε την περίμετρο του τριγώνου. 
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9. Μια γωνία είναι 30° μεγαλύτερη από το διπλάσιο της συμπληρωματικής της. 
 Να βρείτε τις δύο γωνίες με τη χρήση εξίσωσης. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου και να βρείτε το είδος του ως προς τις 

γωνίες του. 

3χ

Χ-15χ

A

Γ
Β

 
 
 
 
 
 
 
 

11. Κάποιος αγόρασε αυτοκίνητο αξίας €16000.  Έδωσε προκαταβολή τα 2
5

 του 

ποσού και το υπόλοιπο ποσό θα το εξοφλήσει σε 12 δόσεις.  Πόσα θα είναι η κάθε 
δόση; 
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12. Δίνεται ρόμβος ΑΒΓΔ με διαγώνιους  ΑΓ = 16 dm και  ΒΔ = 12 dm.  Να βρείτε το 
εμβαδόν του γραμμοσκιασμένου. 

 

 

Α

Β

Γ

Δ

 
 
 
 
13. Να γράψετε υπό μορφή μίας δύναμης την παράσταση. 
 
 ( ) ( )4 36 09 3 3 : 3 81× × × =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14.  Παραλληλόγραμμο με βάση 16m και αντίστοιχο ύψος 4m είναι ισεμβαδικό με 

τετράγωνο. Να υπολογίσετε την περίμετρο του τετραγώνου. 
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15. Τρία τρένα ξεκινούν από το σταθμό, το πρώτο κάθε 4 ώρες, το δεύτερο κάθε 5 

ώρες και το τρίτο κάθε 6 ώρες.  Αν ξεκινήσουν την ίδια στιγμή σε πόσες ώρες θα 
ξανασυναντηθούν και πόσες διαδρομές θα έχει κάνει το κάθε ένα;    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄:                       
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.                   
Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
1. Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 

 2

1 5 22 1 2
3 6 3
1 5 23 :
3 3 5

æ ö- ×ç ÷
è ø =

æ ö +ç ÷
è ø
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2. α) Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης.  
 
  ( ) ( )506 4 2 3 2 20103 :3 2 2 3 85 1 1+ × - + + - =  
 
 
 
 
 

β) Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση. 

  3 2 71 2
4 5 10

cæ ö- + =ç ÷
è ø

 

 
 
 
 
 
 
 
 
3. Αν 1 2 1 1 1

ˆˆ ˆ// , 140 , 4e e kaiB = D = G BA ^ AGo   να βρείτε τις γωνίες 

1 1 2 1
ˆ ˆ ˆ ˆ, , ,D A G E  δικαιολογώντας όλες τις απαντήσεις σας.    

       

 

ε1

ε2

Ε Α

ΓΒ

Δ
11

1

140° 2

1
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4. α) Να λύσετε την πιο κάτω εξίσωση.  
 

  ( )4 2 : 6 7c + =   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β) Το 1
3

των μαθητών ενός σχολείου φοιτούν στην Α´ τάξη και τα 2
5

 στη Β´ 

τάξη.  Αν οι μαθητές της Γ´τάξης είναι 200 να βρείτε: 

  i) Πόσοι είναι οι μαθητές του σχολείου; 

  ii) Πόσοι είναι οι μαθητές της κάθε τάξης; 
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5. α) Να βρείτε τις άγνωστες γωνίες στο πιο κάτω σχήμα. 
 

χ
2χ-40°

Χ+30°

 
 
 
 
 
 
 
 
 β) Αν α = 8, β = 2 και γ = 5 να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της  
  παράστασης: 
 
  ( ) ( ): 6 2 4 :abg a b g b g a b+ - - - =  
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6. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ΑΒΓΔ τετράγωνο με πλευρά AB = 17cm.   

Αν ΑΕ=ΒΖ=ΓΗ=ΔΘ = 8cm,  να υπολογίσετε το εμβαδόν του γραμμοσκιασμένου. 

A B

ΓΔ

Θ

Ε

Ζ

Η

      
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι εισηγητές: Χ. Κινδύνη             Η Διευθύντρια                      
   Μ. Χειμώνα       
   Ε. Παπαθωμά 

Γιολάντα Αριστείδου   



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΧΑΓΓΕΛΟΥ ΛΑΚΑΤΑΜΕΙΑΣ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 – 2010 
 
 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ  

 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                       ΤΑΞΗ:  Α΄ 
       
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  8.6.2010                             ΔΙΑΡΚΕΙΑ:   2 ώρες 
 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:...........................................................................………   ΤΜΗΜΑ:.............  ΑΡ: ........ 
  
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Να ελέγξετε ότι το γραπτό αποτελείται από 8 σελίδες. 
                        β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
 γ) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 
 δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
Μέρος  Α΄  ( 12 μονάδες ) 
Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα. 
 

1.  Να κάνετε τις πράξεις:  
 

           α)   2 · 8  + 14  =                                               β)  16 – 6 : 2 =                      
 
 
 
 

2.  Να υπολογίσετε  τη συμπληρωματική γωνία των 60 0 .  

 

 

 

 

3.  Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις:    

α) x + 5 =15                                                        β) 4x =20 
 
 
 
 
 
 
 
γ) x : 3 = 6                                                          δ) 12 − x = 5 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΒΑΘΜΟΣ 
 
Αρ.: .........................………….. 
 
Ολογρ.: .........................………….. 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ:  ..............................….. 



 
Σελίδα 2 από 8 

 

4.  Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 
      α)   102 =        β)   110  = 
 
 
      γ)    05 =                                                               δ)   9 0 = 
 
 
5.  Να κάνετε τις πράξεις: 

          α)   =+
3
2

4
3  

 

          β)    
4
3 : =

8
6  

 
    6. Να υπογραμμίσετε το «σωστό» ή το «λάθος», ανάλογα με το τι ισχύει σε κάθε περίπτωση: 

     α)    1 : 12 = 1      σωστό   /  λάθος  

     β)    0 : 10 = 0      σωστό   /   λάθος 

     γ)    1 · 15 = 15     σωστό   /  λάθος  

     δ)    20 : 0 = 0       σωστό   /  λάθος 

7.  Στο πιο κάτω τρίγωνο να υπολογίσετε τη γωνία x. 

      
 
 
 
 
 
 
     8. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με ένα ψηφίο ώστε ο αριθμός:  

α)  237   να διαιρείται ακριβώς με το 2 και το 5 

         β)  56       3  να διαιρείται ακριβώς με το 9 
 

γ)  23                   να διαιρείται ακριβώς με το 4 και το 25 
 

   δ)  47                   να διαιρείται ακριβώς με το 3 και το 10 
 



 
Σελίδα 3 από 8 

 

9. Δύο αριθμοί έχουν άθροισμα 42. Αν ο ένας είναι πενταπλάσιος του άλλου , να βρείτε ποιοι είναι οι                                            
     δύο αριθμοί. ( Να λύσετε το πρόβλημα με εξίσωση). 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    10. Να κάνετε τις πράξεις: 
        
          12 + 3 · 5 + 8 · 0 − 20 : 20 + 40 : ( 2 · 3 + 4 ) − 1 : 1 = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

11. Να βρείτε το Ε.Κ.Π. και το Μ.Κ.Δ. των αριθμών  180  και  280 . 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
Σελίδα 4 από 8 

 

12.  Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση Α = 3 5  · 27 2 : 9 4 . 

   
 
 
 
 
 
 
 
 

13.  Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα:   

           =
¸-

×÷
ø
ö

ç
è
æ -

2
4
1

8
33

2
14

2
3

3
21

2

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

     14.  Να υπολογίσετε τις γωνίες ˆ ˆ ˆ ˆ, ,  και ωj c y  του πιο κάτω σχήματος (ε1//ε2, ε3 ^ ε4). 

                   ω                 
             ε1                                                               χ 
                                 
 
 
             400                 φ             ψ 
          ε2 
 
             ε3        ε4 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
Σελίδα 5 από 8 

 

15.  Δίνεται ρόμβος με διαγώνιους 12 cm και  16 cm . 
            Να βρείτε : 
            α) το εμβαδόν του και 
            β) την περίμετρό του . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Μέρος Β΄  (8 μονάδες) 
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 

1. Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της πιο κάτω παράστασης αν α = 2 και β = 5 . 

           ( α + β )2 + 5 α 3 − ( β − α )3 + 2 α2 β2 + 2β2 : α = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
Σελίδα 6 από 8 

 

2. Ένας ορειβατικός σύλλογος οργανώνει εκδρομή στο Τρόοδος .  Θα πάρουν μέρος 240 άνδρες , 
144 γυναίκες και 48 παιδιά . 
α) πόσες το πολύ ομοιόμορφες ομάδες μπορούν να σχηματιστούν ; 
β) από πόσους άνδρες , πόσες γυναίκες και πόσα παιδιά θα αποτελείται η κάθε ομάδα ; 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. Ένα παραλληλόγραμμο είναι ισεμβαδικό με ορθογώνιο . Η περίμετρος του ορθογωνίου είναι  
44 m και το πλάτος του 4 m . H βάση του παραλληλογράμμου είναι διπλάσια από το ύψος του. 
Να βρείτε : 
α) το ύψος του παραλληλογράμμου και 
β) τη βάση του παραλληλογράμμου.   

 

 
 
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
Σελίδα 7 από 8 

 

4. Έμπορος είχε αποθηκευμένα 60 κιβώτια που είχαν 20 κιλά πατάτες το κάθε ένα. Οι πατάτες του  
στοίχισαν 50 σεντ το κιλό. Από τα 60 κιβώτια χάλασαν όλες οι πατάτες στα 10 κιβώτια. 
Ακολούθως, πούλησε 300 κιλά προς 60 σεντ το κιλό και τα υπόλοιπα προς 70 σεντ το κιλό. 
Κέρδισε ή ζήμιωσε και πόσα; 

                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Να βρείτε τις γωνίες ˆ ˆ ˆ ˆ, ,  και ωj c y στο πιο κάτω σχήμα αν  ΕΔ//ΒΓ και ΒΔ διχοτόμος της GBE ˆ : 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Ε 

Α 

Β Γ 

Δ 

26° 

43° 

ω 

φ 
χ 

ψ 



 
Σελίδα 8 από 8 

 

 
6 .  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                              Η  ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
 
 
 
                                                                                                                 Κυριακή Σεργίδου  

Δεδομένα                Ζητούμενα                            
 
ΑΒΓΔ  ορθογώνιο        α) Περίμετρος                                
 
ΚΛΜΝ  ρόμβος                ρόμβου         
 
Περίμετρος  
ορθογωνίου  = 40 m     β)  Εμβαδόν          
 
ΑΒ = 12 m                       σκιασμένης 
  
ΛΝ = 6 m                         επιφάνειας 

Α Κ Β

ΓΜΔ

Λ ΝO
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΙ ΛΥΚΕΙΟ ΛΕΥΚΑΡΩΝ 

Σχολική χρονιά 2009-2010 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Α΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

 

 

 

                             
 

ΟΔΗΓΙΕΣ : Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρη πένα  (τα σχήματα με μολύβι). 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
 Το γραπτό αποτελείται από 10 σελίδες. 
 

 ΜΕΡΟΣ Α΄ :    Από τα 15 θέματα να λύσετε μόνο τα 12 .   

                             Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με μια (1) μονάδα . 

                

1. Να γράψετε δίπλα από κάθε ισότητα «ορθό» ή «λάθος». 

  α) 0 6 0¸ =  ............                                                 β) 8 8 0¸ = ………… 

 

  γ) 20 5 1 5¸ - =  …………                                           δ) 3( 7) 3 21a a- = - ………… 

 

2. Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις :  

   α) 8 10x + =                                                                  β) 4 27w - =  

 

   γ)  3 15x =                δ)  51 3y¸ =  

 

ΒΑΘΜΟΣ :  

ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ :  

ΥΠΟΓΡΑΦΗ :  

Ημερομηνία : Δευτέρα  07. 06. 10                                                        Ώρα : 7.45 π.μ 

                                                                                                               Διάρκεια : 2 ώρες  

Ονοματεπώνυμο :                                                                             Τμήμα :         Αρ: 
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3. Να κάνετε τις πράξεις :  

   α) 40 20 (2 3)- ¸ + =  

 

  β) 15 5 2 8 2- × + ¸ =  

 

4. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο, ώστε ο αριθμός να  διαιρείται ακριβώς :  

     α) 62                   με το 2 

     β) 73                    με το 3 και το 5 

     γ) 6 1      με το 4 και το 9 

     δ) 216          με το 2 και το 3 και όχι με το 5. 

 

5. Να βρείτε τη γωνιά που είναι  30º μεγαλύτερη από το διπλάσιο της συμπληρωματικής της.  ( Να λυθεί με τη 
χρήση εξίσωσης)  

 

 

 

 

 

 

6. Να βρείτε τον Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών:  168, 48, 22 · 32· 7 
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7. Να υπολογίσετε τις γωνίες ω και  φ στα παρακάτω δύο σχήματα. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

α) 

30°

φ ω

 

 

 

 

 

 

β) 

47°

ω
φ

ε1

ε2

 

 

8. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 13 m και μία κάθετη πλευρά 12 m.  

Να βρείτε την περίμετρό του και το εμβαδόν του.    

Α Β

Γ

 

 

 

 

9. Να βάλετε στο τετραγωνάκι τον κατάλληλο αριθμό, ώστε να ισχύουν οι πιο κάτω  ισότητες : 

   α) 3 65 5 5 5× × =                                                         β) 52 4 2× =  

 

   γ)  67 7 7¸ =                                                              δ) 2(8 ) 1=  
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10. Στο ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) δίνεται η γωνία  2 130G = ° .  Να υπολογίσετε τις γωνίες Α, Β και Γ1 του 

τριγώνου. 

Α

Β Γ
1 2

 

 

 

 

 

 

 

 

11. Να κάνετε τις πράξεις : 

    α) 3 7 7 4 152 3 1 (9 6) 3 0× - + - ¸ + =  

 

 

 

 

    β) 2 5 0 13 4 2(15 5) 2 8 7 1 10 10- + ¸ - × - ¸ =  
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12. Να κάνετε τις πράξεις :  

      α) 
3 1
8 4

+ =  

     β) 
1 15 3
3 4

- =  

     γ) 
12 3
6

× =  

     δ) 
1 151
9 27

¸ =  

 

 

13. Στο πιο κάτω σχήμα  21 // ee .  Να υπολογίσετε τις γωνιές 
ÙÙÙ

wyc ,,   και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας . 

ε1

ε2

χ
Ψ ω

60° 35°
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14. Ρόμβος  έχει περίμετρο 40cm και η μία διαγώνιός του είναι 16cm.  Να βρείτε το  εμβαδόν του. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει μήκος τετραπλάσιο από το πλάτος του και  είναι  ισεμβαδικό με τετράγωνο 
που έχει περίμετρο 32cm.  Να βρείτε τις  διαστάσεις του ορθογώνιου παραλληλογράμμου. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: 

Από τα 6 θέματα  να λύσετε μόνο τα 4. Κάθε σωστό θέμα  βαθμολογείται με δύο(2) μονάδες.   

1. α) Αν 3 27 42 1 0x = + +   

               2 25 3y = -  

               2 0 110 (25 7) 5w = + - +  

    vα βρείτε την τιμή της παράστασης:   2( 8 )xw y- - =  

 

 

 

 

 

 

   β) Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση : 

        2 0 5 4 24 32 (2 ) 16 64× × × ¸ =  

 

 

 

2. Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα : 

         3

1 3 12 1 1
3 4 5

3 1 31
4 2 2

æ ö- ×ç ÷
è ø =

æ ö æ ö+ ¸ç ÷ ç ÷
è ø è ø
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3. Ένας κομήτης εμφανίζεται κάθε 30 χρόνια, ένας άλλος κάθε 50 χρόνια και ένας τρίτος κάθε 100 χρόνια.   

α)  Αν οι τρεις κομήτες εμφανίστηκαν για τελευταία φορά μαζί το 1745 μ.Χ., ποια χρονολογία θα  

ξαναεμφανιστούν μαζί; 

β)  Πόσες φορές συναντήθηκαν από τότε οι δύο πρώτοι κομήτες; 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΑΓ=10cm, ΒΓ=6cm και ΒΕ=4cm.  Να βρείτε το ύψος ΑΔ. 

Α

Β
ΓΔ

Ε
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5. Αν στο παρακάτω σχήμα οι ευθείες ε1, ε2 και ε3 είναι παράλληλες και τέμνονται από τις ε και ε΄ να υπολογίσετε: 

i. το   x  

ii.  τις γωνίες α, β, γ και δ 

 

ε1

ε2

ε3

α

β

γ δ

2x 18°-

x 12°+

ε΄ε

x 15°-
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6. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο και ΑΔΕ ισοσκελές τρίγωνο με ΑΔ=ΑΕ και AZ ^ DG .         
Το Ε είναι το μέσο της πλευράς ΓΔ. Αν ΑΔ=5 cm και ΑΖ=3 cm, να βρείτε το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι Εισηγητές 

Νικολάου Παναγιώτα 

Τουμάζου Ελπίδα 

                        Η Διευθύντρια  

Φρόσω Τοφαρίδου 

                        

 



ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΕΡΑ ΧΩΡΙΟΥ ΚΑΙ ΝΗΣΟΥ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
ΤΑΞΗ: Α΄ 

ΒΑΘΜΟΣ: ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες 

ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 2/ 6/2010 
 

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:                                                         ΤΜΗΜΑ:             ΑΡ.: 
 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
Ø Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα με μολύβι). 
Ø Απαγορεύεται η χρήση όλων των διορθωτικών υλικών και υπολογιστικής μηχανής. 
Ø Πρόχειρες πράξεις στην τελευταία σελίδα. 
 

Το Δοκίμιο αποτελείται από 11 σελίδες 
 

ΜΕΡΟΣ  Α΄ : Από  τις  15  ασκήσεις  να  λύσετε  μόνο  τις  12.  
         Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  μια  μονάδα.   
 
1. Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 

 
(α) =25   (β) =151    (γ) =42    (δ) =06       (ε) =90  
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
2. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
(α) =-× 354   
     
(β) =-+ 5:)813(15       
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
3. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
(α) 167 =+c    (β) 1735 =- c    (γ) 305 =c  
  
 
 
 
 
(δ) 125: =c    (ε) 2653 =+c  
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4. Να συμπληρώσετε τα κουτάκια με τον κατάλληλο αριθμό ώστε να ισχύουν οι 
ισότητες: 

 
(α) 124 22         2 =×  
 
(β) 25        5512 =¸  
 
(γ) 153 4        )4( =  
 
(δ) 1             7 =  
 
(ε) 3 81:2732 =×  
------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 
5. Να συμπληρώσετε τα κουτάκια με ένα ψηφίο ώστε ο αριθμός:  
 
(α) 537  να διαιρείται με το 2. 
 
(β) 35       3    να διαιρείται με το 3.  
 
(γ) 443  να διαιρείται με το 4. 
 
(γ) 32  να διαιρείται με το 2 και το 3. 
 
(δ) 8     3    να διαιρείται με το 5, 9 και όχι με το 10. 
------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
 
  
6. Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων και στη συνέχεια να υπολογίσετε 

το Μ. Κ .Δ και το Ε. Κ. Π των αριθμών 30, 72 και 108. 
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7. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

(α) =-+
6
5

4
3

3
1      (β) =+

4
1

8
15:

4
3  

 
 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------  
8. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο των πιο κάτω σχημάτων: 
 
(α)       (β)  
 
 
 
 
           
           
           
   
 
           
           
         
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------  
9. Να βρείτε το α, χ και ψ στα πιο κάτω σχήματα: 

(να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
(α)       (β)     
           
           
           
           
           
           
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5cm 4 cm 

8 cm 

120° 

α 

ψ χ+10° 43° 

62° 

7 cm 
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10. Ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Â=90º), έχει την ΑΒ= 12 cm και την ΒΓ =13 cm.  
      Να βρείτε: (α) το εμβαδό του τριγώνου και (β)  την περίμετρο του. 
     (να γίνει σχήμα) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------  
 
11. Ορθογώνιο με περίμετρο 30 cm και μήκος διπλάσιο από το πλάτος του,  είναι 

ισεμβαδικό με τρίγωνο που έχει βάση 20 cm. Να βρείτε το ύψος που αντιστοιχεί 
στη βάση του τριγώνου. (να γίνει σχήμα) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------  
 

12. Ο Αντρέας έχει ηλικία διπλάσια από τον Γιάννη και η Μαρία είναι 5 χρόνια 
μεγαλύτερη από τον Γιάννη. Το άθροισμα των ηλικιών τους είναι 29 χρόνια. Να 
βρείτε την ηλικία του καθενός.(να λυθεί με εξίσωση) 
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13. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ότι 1e ║ 2e  και  ΑΔ διχοτόμος της γωνίας ΒΔΓ. Να 
υπολογίσετε τις γωνίες χ, ψ, ω, α. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------ 
 
14. Αν χ=2 και ψ=3 , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

 
=--+++- 0332 )2(25:)(253 yccyyccy  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

1e   Β  Α 

ω 

70 º 
 χ 

 ψ  α 

2e  

 Γ 
 Δ 
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15. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με  °=DGA 115ˆ , °=BAG 80ˆ  και 
ΓΕ=ΕΒ. Να υπολογίσετε τις γωνίες Β, Γ1 και Ε1. Να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας. 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
------------------------------------------------------------------------------------------------------  
 
 
ΜΕΡΟΣ  Β΄ : Από  τις  6  ασκήσεις  να  λύσετε  μόνο  τις  4. 
         Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  δύο  μονάδες.   
 

1. Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό: 
 

=

÷
ø
ö

ç
è
æ×÷

ø
ö

ç
è
æ -

+
2

3
21

2
1

5
21

4
3:

2
1

3
2

 

 
 
 
 
 
 
 

 

Α 

Γ 

Ε 

Β 
Δ 

1 

1 
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2. (α) Τρία πλοία ξεκινούν από το λιμάνι του Πειραιά και κάνουν τα εξής 
δρομολόγια: το Α΄ κάθε 60 ώρες, το Β΄ κάθε 24 ώρες και το Γ΄ κάθε 90 ώρες. 
Αν ξεκινήσουν και τα 3 πλοία στις 12 Αυγούστου από το λιμάνι του Πειραιά, 
στις πόσες του μήνα θα ξανασυναντηθούν στο λιμάνι του Πειραιά και τα τρία 
πλοία μαζί;  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
            (β) Να υπολογίσετε την παράσταση: 
 
            =×× 4324 16:482  
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3.           

          
          
          
          
          
    

           
           
    
 
 
       Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας 
 
 
 
 
 
 
 
 

Ζ 

Γ 

Α Η 

Θ Β 

Δ 

χ+40° 

χ 

1 

ψ 

1 

Ε 

Δεδομένα  Ζητούμενα 

ΓΘ ║ ΖΗ 
ΓΔ ύψος 
ΖÂΕ=40º 

(α) Γωνίες 

11,,, GByc   
 
(β)Το είδος του 
τριγώνου ΓΑΒ ως 
προς τις πλευρές. 
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4. Ένας έμπορος αγόρασε από μια βιοτεχνία 1500 σοκολατένια αυγά προς 50 

σεντ το ένα. Κατά τη μεταφορά τους έσπασε το  
15
1 . Από τα υπόλοιπα 

πούλησε τα  
7
3  προς 1 ευρώ το ένα. Όσα του έμειναν τα έβαλε σε κουτιά ανά 

4 και πούλησε το κάθε κουτί προς 2 ευρώ . Να βρείτε αν κέρδισε ή ζήμιωσε 
και πόσα. 
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5.  
 
 
        
 
 

   
           
  
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

E 

A 

B Δ 

Ζ Γ 

1 
2 3 

4 

      Δεδομένα        Ζητούμενα 
 
ΑΕ ║ΒΓ        (α) 14

ˆ,ˆ,ˆ BAB  
ΒΖ διχοτόμος DBG ˆ   (β) ΑΒ ┴ ΒΖ 

°=E 80ˆ                   (γ) Το είδος του      
                                      τριγώνου ΑΒΕ ως  

°=B 50ˆ
2                    προς τις γωνίες. 

 
Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας 
 

50° 
80° 
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6. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο με 
ΑΔ=24cm, το ΛΠΓΟ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο  και το ΚΛΝΜ είναι 
ρόμβος με περίμετρο 60cm . Δίνεται ότι Μ είναι το μέσο της ΑΔ, το Π μέσο 
της ΒΓ και ΜΛ=ΛΠ.  Να βρείτε το εμβαδό της σκιασμένης επιφάνειας. 
                   
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          
         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                               Ο Διευθυντής: 
           
 
                                      Δ. Δαυίδ 
 
        

Κ Α Β 

Δ 

Π 

Γ Ν Ο 

Μ Λ 



 1 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΣΤΥΛΙΑΝΟΥ 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 

 
Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                 Βαθμός                                            
Τάξη: Α´                                                                Αριθμητικώς: ……………….............. 
Ημερομηνία: 02/06/2010                                      Ολογράφως:   …………….................. 
Χρόνος: 10.00-12.00                                             Υπογραφή:     ……...............................  
      
Όνομα: ………………………………….                    Τμήμα: ….......  Αριθμός:…....... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο. Τα σχήματα με μολύβι. 
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                     δ) Όλες οι ασκήσεις να απαντηθούν στο φυλλάδιο. 
                     ε)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α 
Από τα 15 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 12.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με μια (1) 
μονάδα. 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 
     =×-+- 2)410(36:30    
 
 
 
 
2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
      α)  2512 =+c                                                  γ)  615: =c  
 
 
 
 
 
      β)  135 =-c                                                  δ)  273 =× c  
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3. Να υπολογίσετε τις γωνίες (να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
  

     
                                                                              
                                                                                        

 
 
 
 
 
 
 
4. Δύο γωνίες είναι παραπληρωματικές και η μία είναι τριπλάσια από την άλλη.  Να 

βρείτε τις γωνίες (με χρήση εξίσωσης). 
 
 
 
 
 
 
5. Να υπολογίσετε τις γωνίες α και β αν ε1//ε2 (να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 
    110 o ε1 
      
                                      
                                 ε2  
 
 
 
 
6.  Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός: 
 
     

 7  3   να διαιρείται με το 9  
          
1 3 2   να διαιρείται με το 2 και το 5 
          
 5 6   να διαιρείται με το 3 και το 10 
          
      

 
 
 

ψ 

4ψ 

β α 
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7. Να βάλετε στα τετραγωνάκια τον κατάλληλο αριθμό ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
      α)  222 ×      =27    γ)  (54)         = 5 12 

 
       
      β)  7     =1     δ)  3      : 3 = 312 

 
  
 
8. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 10m και μία κάθετη πλευρά 6m.  Να βρείτε την 

περίμετρό του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Τετράγωνο με πλευρά 5cm είναι ισεμβαδικό με ρόμβο που έχει μια διαγώνιο 10cm.  

Να βρείτε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Ένας πατέρας έδωσε στην κόρη του τα  
5
2   του ποσού που κρατούσε και στο γιο του 

το  
6
1  του ποσού. Τα υπόλοιπα ήταν €39. Πόσο ήταν το ποσό που κρατούσε; 
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11. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ και το Ε.Κ.Π των αριθμών: 70, 90, 5323 ××  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.  Να γράψετε την πιο κάτω παράσταση ως μία δύναμη: 
 
        =×× 8252 3:)81327(  
 
 
 
 
 
 
13.  Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: 
 

       α)  2 5
6

12
3

- =  

 
        

       β)  2
9

2
3

+ =  

 
         

        γ)  1 3
4

7
8

: =  

 
         

        δ)  =×
7
53

3
24  

 
 
 
 
14. Να υπολογίσετε την παράσταση: 
 
       =-++×+ 224322 4)53(132:8  
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15. Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (AB=AΓ), με ύψος ΒΕ και διχοτόμο ΑΔ. Αν 
0124=G

Ù

ex , να βρείτε τις γωνίες 
ÙÙÙ

AD 211 ,, A   και 1
Ù

B  (να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας). 

 
A

B GD

1

1
1

2

E

124o

 
 

 
     
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β 
Από τα 6 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 4.  Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο (2) 
μονάδες. 
 
1.  α) Να υπολογίσετε τις γωνιές Ο1 και Ο2 στο πιο κάτω σχήμα . 
  

O

1

2
o40+c

o102 -c
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     β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.    
 

     

c+42o
2c

c+10o

A

B

G

 
 
 
 
 
2.  α)  Τρεις ποδηλάτες αναχωρούν ταυτόχρονα από το ίδιο σημείο ενός κυκλικού 
           στίβου.  Ο πρώτος διανύει το στίβο σε 15 λεπτά, ο δεύτερος σε 12 λεπτά και ο  
           τρίτος σε 20 λεπτά.  Μετά από πόσα λεπτά θα συναντηθούν πάλι για πρώτη φορά  
           και πόσους γύρους θα κάνει ο καθένας;  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
      β)  Αν a =5 και b =1, να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης. 
 
           a a a3 2 2 33 3- + - =b b b      
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3.  Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό: 
    

    =
×-

++

3
22)

4
324(

9
2

3
11)

3
2( 3

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
4.  Στο πιο κάτω σχήμα EZ // AG  και o10δ̂ += x .   
 
     α)  Να υπολογίσετε το x  και τις γωνίες   γβ, α, και δ .  
     β)  Τι είναι η AK  για την BKE ˆ  και γιατί; 
 
     (Να δικαιολογήσετε όλες τις απαντήσεις σας) 
 
    Ε    70 o      Κ Ζ 
                               3χ-20 o 

 
 
        

     Α            Β                         Γ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
β 

140ο 

α 
δ 

γ 
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5.  Το 1
3

 των μαθητών ενός σχολείου πάνε στο σχολείο με το λεωφορείο, τα 2
5

 των    

      μαθητών τους παίρνουν οι γονείς τους, το 1
15

 πάνε με το ποδήλατο και οι υπόλοιποι  

      60 μαθητές πάνε με τα πόδια. 
  
      Να βρείτε: α) Πόσοι είναι όλοι οι μαθητές του σχολείου; 
                       β) Πόσοι μαθητές πάνε στο σχολείο με ποδήλατο; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 9 

6.  Στο πιο κάτω σχήμα το ABGD  είναι παραλληλόγραμμο και το BEZG  είναι ρόμβος.   
     Αν DG GE= , DG =32m και AD =20m να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου  
     σχήματος. 
 
                            Α                            Β 
 
 
 
                  Δ                                                    Ε 
                                      
 
 
                                                          Ζ                             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγητές:                                                                                     Ο Διευθυντής 

                                                                                                     
Παναγή Ελένη                                                      
Περδίκη Γεωργία 
Αντωνιάδου Μαρία 
Τζαβέλας Αθανάσιος 
Ρεμούντος Μαρία                                                                        Αντώνιος Στυλιανάκης 
 

                                                                                               
 
 

Γ 
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þùüþýÿýúüþÿÿþþïÿ�úïü÷ûýÿ�§�¿þÿ�þýûùøÿ�ú÷þûüûÿüüøüÿøòýÿ�÷îûûô÷üÿýþýÿÿøù÷øû
öòñþþÿ�þûÿ 
ûýöøûòøòøûöûþÿÿþùÿ�þÿÿüþÿ�þùýÿþþþÿ�þþÿ�ý÷ÿ�þùðÿ!ÿóÿÿûûúúõôøýÿüÿúÿÿüÿ÷õùûú
ÿÿö÷þýþùüþÿ�üÿÿüüþýÿþýÿ�üýÿ�þþÿ�öùþÿýôõòüÿ�þýüÿ



ûôøúõùÿÿø÷ýýüþÿ�ü÷ýïþÿýüÿúõøüÿûûüþÿ



þÿÿþÿþþÿþÿýÿÿ�ýþúÿvûöûúüõøÿûûýûÿøôøüÿÿöøÿô÷ýÿûüøÿþÿþøÿÿûÿôòãÛÐÌåæÛÂ«½åù��
��
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öÿ®�vÿÿ�‘ÿýÿÿøùþú-ø÷úþÿûýþÿþþùùöÿúúýùøÿûûþýøÿÿûòõþÿÿý�ÿýüùýíÿ�ýéÿ�üüÿÿ�ÿÿ
�ûýüûúûüÿ���ýÿ�ïÿþþÿ.üÿþÿÿúÿÿýþ÷ûùýýüøüýöøýùüöùõ÷û÷÷ýû÷öÿýÿíóþúúÿü÷ôþÿÿý�
úþþÿ�þýÿ�üûýûùûýþÿ�ýþþþÿ�ýüøûþþÿÿ�þýÿ�þýÿ�ýôñ÷ûþûýûÿþÿÿýþÿ



üþÿúûùú÷øøþýýþÿ�üûýüýýóóïþù�øõóúüûüøøÿûüÿýýúøýý



ÿþýþþýùúüÿÿþþûüýÿ�þüÿþýÿ�þýýþûîÿ�þÿüüøÿýÿ®�®ÿÿüñù÷üð÷þÿ�ûüÿý÷ûûÿÿõïúùøöôø
÷ÿüùúþøýÿ
 þûúòï÷÷öüþúÿ�þþÿ�þôõóùüûýÿúõôþúÿýþøÿ�ýþüøúùûûÿ�þýúÿ�þúÿ�üùúûÿ�þ÷ÿ�þ
ûÿ�ýöùÿýþûþýûûýÿúöøþþÿ�úùÿþùÿ�þùÿÿþûÿ�þûÿ ýÿÿø÷÷õûòùöÿ



ýÿÿúúÿÿþÿýÿúòýÿ 
ýÿÿùøýÿþýöüþÿ�ýÿÿýþÿ�üÿþøÿúÿ�þÿÿûöôîòÿüüûüÿüýþÿ`þýûþûöùùü÷üÿÿûÿýüúþýÿÿïÛÜ
ÙëêêáÎÍÐóÿ�



�



�É´«& ©�º¾U»‹�ÑË"Ájxù×�×Q}è©�ã2€Ë¯,ÿ�Ôÿ�ÅÎ�Ô|�ÿ�<¶�Uÿ� �¢�˜ýÿ�ô�ùõ÷øü÷öÿ�õ
üûÿüÿùõÿ�ýÿÿüüýþýõÿ�ûýüÿ�ûýþÿþþñÿ�þùþòÿ�ýÿþþñÿ�üþþÿÿûÿ 
øÿýüùÿýûýøýþúÿ�ñþÿþÿÿóúþÿþþÿÿÿþPÿöÿÿÎ/iÁóãÉÕÉÉðï²ÆíÝÍÖ³ÔðÂ§ØêÎ¿ÍÎäà¼®óé¿Î
ÐßÞÓžÌÞðñôùôñöüÿüøùùûüÿÿ �<Ôÿˆ�¯z¤E�åð�Äöþÿ�þ�õþó



öôüùþÿÿúúõüýüüþþÿ�þøþÿÿü�ÿäþÿÿý�þûÖÿ�þ÷ÿÿ�ÿÿ�ûüþ÷ÿýüÿ��



ÿÿþüÿ�þþÿþý



÷ÿþúøô÷úþúþýùþ÷ 
úùÿûùûõõôùû÷õøúüþóúò÷ôîôïûüýøøûûýýÿ�þóîñóöÿýûøõýýúÿýÿÿýþõùòöôûôÿÿø 
ùýùôöùûøüÿÿû�þüÿÿþýÿ0þÿûþýúúýýüûþþüüýùýúúùûöùùúùû÷üüúüúöîôëïòôúÿúÿÿüÿÿüý�
ùýýþÿÿûüüûþÿÿýøýÿÿþýþþÿÿýðÿ�þþÿÿþýÿ 
¼�ªÿþóøûõ÷÷ó�ö÷ùýþýÿ�þüýûô÷íþô 
õÿÿöÏÄÅÖó÷ëùÿ�ïöþÿ�þÿÿþýÿÿ�ýüÿÿþýÿ�úÿùûÿûúÿ 
ýÿÿýÿÿý÷ÿýþþüÿ�ýûþýôÿ�ýÿý÷þøÿ�þþÿ�þÿÿ�ÿüõþûùøüùûÿúûþ÷üýýÿÿþü 
úùïÿùöùúÿýúùþÿ
 þý÷ýùýýÿÿþýÿ�ûýÿýþ�ÿúúùøøýÿ�ýþøÿ�þûúûÿøÿþùú÷ÿÿûýÿ�øôøòîñòýÿþüÿÿúõþÿ
ÿýøÿ�ýÿûÿ�þýÿÿþûýÿÿüþÿ�þÿÿýýÿýúõøûýöùþÿÿúýÿýþúýþÿOÔ±µ»ÝåÚÍÍÛáòÿ?���<ÿÚ¾-‘
Ñ�.'�ÅŽ�,��îÁ�,�nÿÎ#"�§ÿË5%+ÕÿkÿÿŠšÿbGZÊÿ' �u�µÿØp‡ÂØÿÿýüú�ûÿý÷ûøý÷ÿ�ùöñôô
øòýöÿ�úûÿ�þý÷ÿ 
öûûýûÿüô÷øüþôÿ�úÛÿ�ýüÿ�þÿÿüÿ�þûñôýþüÿ�úýýüÿ�ûóÿýþÿKø÷ÿþÿÿûÿþÿÿüýñíÿÿß6zÙÇ
òâ²¸ØÜ×ÝºÀåÞ¡ÇÜÛÜÒ¸ÛñÍ¤ßàÞÏËÇçÝ¡§êïÐÚ±Þöôöõó÷öóúùû÷úýþþÿ�ÕC�Èÿÿž–
×ÿì�½aáÿÿù 
üóõ÷ñ÷ùþýûÿÿöòûùøíðÿþöÿýýùûþÿûÛþüýÿ�üÿþûÿ�þøÿ�ýÞÿÿ�þÿ�þúûûüüÿ�"�çÿÿþþþÿÿþ
�úþúüþüýúøøöøúýöýùøô÷öøõþù:øóðùîôõöõ÷ù÷òðñôööôîûüùùôøóýþýþùóñøþüôôûûú÷÷öü
þûþýþù÷ýûúõòûûÿ�þúþÿ



úùýþùÿýöýýüûôùö8ýÿþüýýÿþÿüüúüúùøüüúýúüúôúöüüöøùñøüþúþúûýöûùóíôðõ÷òðûüþýýü
þý�ûúýûÿýúýúûýû÷ùûûüýýþÿ�ýÿþþü�ÿþþûÿ�ýûÿ�üÿÿþÿÿüüÿ 
¾�šÿúö÷ÿÿýýó&ðóýúôöÿýùûþûùõöÿüü÷ðöÂ´ðìš¼ÒÖê×žÌôÌ«Þñþûÿ�üýþÿÿüô÷õôòþü÷÷èøý
ûúôýÿÿþýÿ ûÿÿýþüÿÿüüýÿ�üÿÿùùþÿ�þÿþÿÿüúÿ
 ûïÿþúþùÿýýýÿ�üýûÿùHÿõñóéòööõóùùôñùùýþù÷öõôòùþøùûõú÷òõ÷üûýþÿøõùûýûúÿ
ÿþúþûüöÿÿþý÷ÿùýþøûüþÿõüü÷üÿ�öóòôöëöôþõ�ôïýñÿýÿÿûùþÿüÿÿøóúÿüûùýÿÿþøÿ�û÷ÿþ�
ûþþÿÿýþÿ\üÿþÿþöýÿôüÿýÿþÿýÿÿýôú÷ûÿôôûöýýÿÿ÷ûÿýýüöÐ ˆ¢ÐÚÎ£¦ÂÛíìÎ_1cþ÷ØÕÐÞÿà
yuÇÿƒc¹‡Áçá´€—Çßã¸³½ÒêïÛÒèÿÿø÷ÿ�-Öþÿ�üùÿÿù 
þÿüöôùþýûÿýúÿ�üþø�þôþòÿ�úýÿ�þÿþùÿ
 úõöòûýûúûüþÿ�þçÿ�ûýýûøýÿ�ýðÿ�ýüÿÿýüÿ�üþý�ÿüûÿ�ýÿûüÿ�öÿúûüùöûþÿPþúûû
ÿþûûóñïïúô/) ðá÷ç¸œÙïÇÇÐÓßâªÁôÒ§ÐÓéáÌ �ÙìÈ³×Ð×õ©¬àà®ÿ¨x
ÿö÷üþÿ�Ê�ÿÿ�«ÿÿ'ÿôóúö÷þøÿþüúóúõí÷õïóùÿÿûøýýþÿûÿÿ÷õöüúõþýýÿ�ýÿÿþýÿ�ýòÿ�ýþÿ
ÿþýÿ�úÿÿþþÿÿ�ùÿÿ÷øúÿ��ÿýøùøúøûüÿ�&�åùÿOýüþÿþúýþüø÷øúÿüüúüûþ÷øö÷üûûõøüÿùøù
üùûýøöøúúøùý÷ûúýúÿýýþÿÿþûøþÿþÿû÷ûüùüúþþÿýüþÿúýþÿ�ûý÷úÿ�ýþÿ



úþÿþýÿþñûýÿþýýüÿÿ�þùýýÿÿþ�ýúýúúýýùöýüúþúøýüø÷ùöûýÿþü(ýþüýúøöÿýÿÿüüûýüÿÿûý
ýþþúÿúþûýÿþýþÿúùûûüÿþþÿ�ûýüÿ�þúÿ�ýïÿ 
Ê�™ÿþúõÿÿþýô



óþþû÷üûûúÿÿ÷ýýÿ�úÅÐüÁ¸ìßèû®±úôÃÝÍÙûÐŽÊãóÿÿôýÿ 
üÿÿøóòýúþûãùýÿ�þüûüþÿ�þúýÿ�÷þÿýõüüþÿüÿÿüýûÿ�þ÷ÿ
 þýòøë÷õ÷öùýÿ�þÿÿûÿÿÿÿ�üôóøý÷ùûýù÷öÿüþÿûýûîðýøóöóúþû,ÿûùûþÿÿ÷õùôïìùó
üúþÿýþûüÿÿýÿþÿ÷ðõõýõ÷÷üøúöýÿþûþÿ�òÿÿû÷÷úÿÿþ÷ÿýþÿÿýþÿ
 ýÿÿþøùùøõùúÿ�ûùÿ�ýû�þÿþýüÿ�þÿÿþÿþÿüõûüúü÷þÿ�þÿÿú÷þÿ�øÿóýÿûÿüûÿGÝ±¯µ
ÎâÓ£ �ÓæË°»îÿöÐ
ÿÿ ûÿü÷øùöûöüøÿ�þîÿ�üþþÿ�þõÿ�ûþÿ�ýéÿÿþüÿ



ùûüüþ÷ûÿÿþÿÿþøÿÿô�ûøÿÿüÿÿþÿ÷ÿ 
úÿÿþüúùÿÿõüûþÿ 
ñùéõô÷öùýÿÿþû?üýÿûÿúùúóìÿõ‹�;†îûìÞÑ°Ûöº²ÕáÔÞÆÈåÚ¦Èõá¿ÒÈçßÈ–
ØñÙÜùðôþô÷ýÿõòÿüöøÿþûÿÿ�÷öþþÿ�øüýÿ�‰�ÿÿ†øïÊ�ÿýúÿúøÿûüýýÿüûøüüÿÿüüÿþýÿÿ�ýÿ
ÿþÿôúñøþÿýüþØÿ�ýýÿ



þøüõÿ��ÿÿþüûûøýüÿ�3�åùÿ
 þÿüüùÿûýýûýøÿý�øùüþúøÿûþÿÿ÷�þüúýüÿûúûÿýûõõð÷÷ùúþýÿ�ýÿþÿýùùþþÿ�üô÷øö
öùþýÿÿþüýøüýÿ�õòþÿ�þþÿ�þþÿ�ýõüÿ�øúûþýýüÿ 
þÿÿþÿÿøþþùöýýÿ�þÿýûÿýýÿýûýüüûúûüþÿÿü



úüùùýöøÿûüüþþ÷ûþýÿþ



ÿþÿýýûÿûþüýÿüÿþ÷ÿÿþ�ýþþùÿ�þüþþþÿ�þüöÿ 
Ñ�—ÿùúúóúÿûû-úîÿÿþÿÿþÿýôì÷ôÓÁêÙ¼Õ¿ÚöÄ¦áúßÝÇÆöï´Çæíîß—
¸ôÒ²îõüÿ�ýþÿÿý�ÿùúÿ�ýúýøÿ�üýÿ�ûúýÿ�øþûÿ�ýøþÿ�þýþÿ 
ýÿÿùÿúÿÿûôûúÿ�ýÿÿ�ÿþ÷ó÷óùýÿ�ýüûþûýÿþþ÷ð÷ÿ÷ûýÿûýÿÿþÿüþþÿ�üúýùúþÿööýÿ�þýÿ�ú
ÿüïùýÿöõôÿþÿýÿûÿþýÿÿý÷ýÿ�úõüûÿ�þùÿ�ýùúýúöûîÿÿÿ�ýûÿÿü�ýþÿ
 ýòüþõûõ÷ÿþþÿ�þüÿRþýý÷üÿüÿúþþÿþÿâáÈÎÙãÚ¹¬½ÝäÆ–
†¸ÐØ¼“ÆÓÖÜÃ¸¿ÕõÙÏÎÑãíÛËÄÆÔÛÕ½™ªËÖË¦—
³ÿìüùøúü÷ú÷÷øù÷öÿüüüÿÿþ�úÿýÿÿÿ�üø÷ù÷ÿ�üöüþÿ�þÿþõÿ�üûûöüüþÿý÷ÿ�öúûûýûúþîÿ�
þþÿ�üúÿ�þÿüüÿÿøõÿ�ýñüÿýÿöüüýÿ�ýúÿ�ýóûóûýýúÿ�þþÿ`öýÿüûûùùüÿüÿýøùþÿÿþöøõÿû÷
ÿÿø•�P“ÑëÜµ×ÕÔÞÏ ÚíÆ¸ÛÝêå¹ºêà©ËáåÓÜ¢Èõÿÿ÷èúööûòöúòüþüùöúÿûøÿüüùûøÿ´£n �Åôý
ÿ�›�(¶÷ÿÿöòú÷ÿûÿþ÷ûøö÷øúýüûþÿÿúþÿýôøÿùÿöúüûÿÿþÖÿþþ�üýþÿÿ�ÿÿ�ýûûý÷ùüÿ�4�Üù
ÿ�ýÿþû�ùûúûþýøþþ�ýú÷úýûúüúÿýøõù÷ÿúúùùüúúûòöõþúþõ�úüÿ�þþÿ�þüõùÿûþùøôýýúöüö
ÿýþþûñõûûýúóøúÿ�ûÿþÿûðôøúøóûûÿÿþýøüÿýÿÿÿûÿ÷�üñóõûùòþÿýþÿÿýýÿþ÷ÿÿýÿö÷úüõûÿ
�úøõð÷ùøþüùñ÷úýúüþýýÿ



úþúÿûöúùôõùüûÿýýÿ�þÿýùýü÷ÿ�ûúÿýÿúýþÿ�üÿþüÿ 
É�™ÿÿù÷÷úÿü÷ÿñ�ùÿúýþÿ(íêÒÝÛÕß±»ôã£ÎððëÐ®ÜÿÍÅÜÝùøµôúÍàÄáÿÖ‘èÿÿûýÿ�þþÿ�ýúú
ÿ�ùýþùÿÿýýÿ�ýþúÿ�üÿÿþÿüúÿ�þÿÿúîýÿ�üúÿ�ûýÿ�ÿùùüüô÷øúûýüûùùÿÿþýE÷òøúýÿþúúýú
öÿúüûùüÿþöûÿþüþúùÿ÷úþÿÿ÷üÿûúÿ÷ÿÿýÿÿüÿøÿÿþýÿýÿþÿ÷÷ÿÿþÿÿøöüüýþþ÷ÿ�úûýÿÿùü÷þ
ÿ�þõÿ�ýüÿ
 ûÿÿýûýÿÿúýþÿ�þüÿ�ýÿÿþ÷ÿ�þûðòþÿIüÿÿÙ××ë÷ôèÏÇÎããÐ¾µ¸ÚàÊ¾ñþÛÛ´† ËæÈ°«É
ÚæÜÌËØæääÑÀËãÚÕ¼«Xÿõüúúüý÷ôõøóøøöÿýüÿýüÿÿý�èñ�öüúüüýÿÿþùÿ
 ÷üÿÿüÿÿýþûþÿ�þûÿ�øûþÿ�ýùÿÿýùÿ�ýøøùñøþüüðÿ�þýþþøÿ 
ýþÿÿþÿÿõÿÿýøÿ�ûøýÿ�÷øûÿûÿ�õÿþÿüøúøÿ�ýÿÿýÿþÿþüøùýÿ÷ÿÿüûýÿ�ýþïôòë÷ýÿ?x+–
ÌãÿÜ¨ÈëÞÎÌÈíæÅªßèÐÇÖ×îØªÃíá±ÎÈäöüóóöõùíñùúôúøÿúöùúõýõøøûøÿI



¾ûÿ�µ�{&öëËÿÿòïðúüúøùöððòöïüúÿÿûüÿþÿÿþþÿõûûÿÿõüñÿ�ýüÿ�þûÿ�þÿÿþÿÿþøÿ�ýúûüý
ý÷ÿ��ÿûú÷þø�ýüÿ�4�ö÷ÿ-
þýûú÷üýüùúûûùúüúüúýøûüúúùõôöòø÷ûøúûöûèõ÷ÿúùïïöþÿÿýûÿ�üòùøùôöõüþÿýÿ÷ý÷ýýÿó
òôô÷ûÿüöÿ�ýðïõùôóôþþÿ�þûû�úüâÿ�þÿÿÖÿûÆÿ÷øõéíõ÷õîõøööûúþ÷þÿ�½ÿ÷óþõ 
ùýùñó÷õöûùýþÿ�ýÿúòøóÿ~ùÿ



þóøñøúñìïøîøüüÿ 
Ô��ÿÿüöôúüûýÿÿ�ýýÿ,Ðÿâó÷«‘ÞñÅÌÔßéÝ“ÑýØ¶×ÊäôÄ±åöáàÉ´ïó±ÐäæñÓîÿýþÿþþÿÿÿþ�øú
÷ü÷þþÿ�þùÿ�ýüüÿ�û÷ýÿ�þýÿýýÿ�ýû÷ÿ�üÿÿþÿü÷üúÿ�þÿü�ÿòöþÿ�úëñø÷ôòùöýûøÿÿöõþÿ�
üøüúñóùþô�ýûþÿ÷ùÿÿüûûýúðþÿ�þüúúûüöùýþÿÿ�öùýþÿ�þÿþÿýÿÿöûûÿùòøùþûôøûýýùúÿÿû
�ýþÿÿýú÷ùþùÿ�þÿÿüÿÿû-
úÿÿýÿþÿýöüÿüÿýúÿøþýÿÿþÿüùøýüÿÿþýûÿPûüÿòùü÷ÿÿè²¯¨ÐÞÒÌÇÍâòïæÙÉÑÛãÒüïøàÀª‡œÎ
àÄŸ�´ÒáÅª³ÈàáËºÄÕäÞÔØÆ,ÿüûÿûøüôêôùùûýûúüþÿýúÿ�üû�ûüýùÿÿýþÿ 
ýøûüøôûüüþýýùÿ�üûÿ�þýÿ�þÿýûÿ



þøõüÿÿþÿýþÿÿþöÿ�ûþÿ�þùÿ�ýþüÿ�õùþþúýúÿ�öýÿÿþÿûûûÿüÿÿýýÿ�üûûÿþøÿ�öòññúøÿüûþ
üÿÿýýþþüSèõöõøóòúõûÿÿÕ*�†ëïõé¤ÄèÙ°ÕæáÖÏ©Ýõ¶¢äÞÕÚ¸ÂöîÊ„îýòôñòôø÷ûñøùÿý÷üý
÷úïóûúùÿÿÂ�;À´ÿÿ��¶ÿÿÿ'^cìÿÿûúúýÿûùøøÿúêóýÿ÷úûþüøÿÿþÿüÿù÷ùýïîÿûôÿ�ýúÿ�þýý
ÿ�þúÿÿþùÿ



ýÿþÿÿ��ÿÿøúþüúûüÿ�2�û÷ÿ3ûþüýüýúûùóùÿûúýÿüúýùùÿýúüñóûöõðôûýûýûõóøþþÿô÷úÿÿü
üôüýÿ þ÷÷ûûüìðøüýÿ�üÿþü�ÿ÷øùøùõÿ�ýþÿ



þÿüÿÿü÷ÿÿýÿÿøþÿ$Ð-‹�„oajRKMEFA6?99<;23,%"((�ÎÿùûÖMÿlpìÿ��÷ÿ�ýõÿ�ðÿýÿ¼øÿ



úùùüûø÷õùòûûüýÿ 
Þ�”ÿûÿÿýúüþþ�ýûþÿ-½Áÿÿ¤ÊîåÕÊ³Þö½³ååÙâ¶ÍÿØ•ÞòðçÍžèûÊÆßßçö«¼õæÎÿÿþýÿ
 ýþýüýüüÿûú÷ÿ 
ûÿÿþùùþÿþÿøþÿ�þøÿ�þûÿ�þüÿ�øúÿüùúÿ�þþÿ/ÿ÷þúþûÿû÷ùüÿÿúøüÿÿú÷ùðñîóõù÷õé÷ÿúùõ
ÿûûýýÿûùôøóúúþÿ úÿýûýüÿþù÷ýÿ�÷ñúÿ�þýÿ



ûøûúøñúúûþúþúÿýýÿ�üÿýúúþÿþùýÿ�ùúòÿ�ÿþøÿ�óúúù÷ýÿ�üÿÿúÿýûÿ�üþýÿ�þ÷ÿõõþÿDöÒ¿
“¦ÇßØ»¸´ÔçãÑÑÐãèèëïóôäÔÄ-»ÌÚÉ¢”ªÌÑ»”šµÎÑ¸–
¸ÈßÝÎÐ¡<ÿúùúýþöóôøÿýþýþýøÿ�þþÿ�ÿþÿÿüúüÿ�úüÿ�þÿüþû�üýÿýýÿ�þýÿ�þüÿ�ýûÿ�þûüÿ
�ýûøüùÿÿþüÿ�ûôÿ�÷þþùÿ�þýÿ�þüþïÿ�üýüÿøÿ 
þÿüùüÿûúÿüüüÿ 
ù÷øúþûôÿÿúýûÿ4þýòüûøÿûóôùóõþÿÿš3�>ØýÉ×ÕÊæã¤ÍþÙ¶ÑÐæßÑØîºÄóÓmU]¶ð÷Üõþÿ�ïü÷
øööôþú�ùûöùùÿÿüþÿÿb�Öÿ}�Æÿÿ�ÿ›�ˆóþÿ�øÿþüýÿÿúùûïüþúýÿüúþýÿÿýþÿ�üôûÿõðûýúÕÿ 
ýþÿûÿ��ÿÿúúüþýüÿ�1�Úÿ�þúùþû�úýúøøÿüúÿô÷ùûõýûóúýÿ üûÿÿýÿúóÿùýÿ



úÿýþÿÿûýÿÿøûüýþùÿ�üÿÿþûÿ�øùþóþÿ÷üÿæ�U=duaxƒ‚¢–
iž·©£¦ �ÁÇ§®ÚááâÂ2¼þÿ*çY¥žÿÿ€lKó]�†Ç\a¶»ãÄ„t�uÔSN”ýuK 
ÚŒ3KÓ}ÿÕE&ˆþÿ�<B6¢�e�ÀJùÿ�ýûûÿÿùóÿüûõ÷ýÿÿýýÿã�‚ýÿ�üþÿ�þ0ÿýÿÿúÃÅÜáæä¼ÆøØµÑ
ÏäéÃ£ïï¶ÏÑâûç–
ÆúâÏÞ¿éú¾±ñøïðµºñðøÿ�ûúýÿ�ûýùÿ�ýþÿ�ýôûûýóýýùÿ�þóÿ�üþûòûúûþ÷ÿ�þþÿ�üýúöõõüþ
ÿ7üøôüüýþÿúöóõ÷õñùüüÿÿûúûÿýÿÿþó÷÷øæòüÿýÿÿýùùÿÿþýøó÷óùûùúÿýþÿ�þýÿ�þþÿ 
úöúüÿøøÿþþÿýþÿ�÷üþûôïôùûÿÿýÿÿøÿýÿþùþöÿ�þþÿ�ýýÿ�ùôôøöô÷ÿþüÿ�÷þÿ�üþÿQþýÿÿùù
úÿòúÿþÿÿêÚâË«°ÊàÞª �¤Ìæ×²«ÃÛêØñïîûùäáÒÖØæÔÂ½ÀØÚÇŸ ¹ÏØ¹ �š»ÕÒ½¬Waÿô
öøúôÿÿý�úþÿ�þ÷üøúÿÿûüÿ�þúÿ�üþÿ�üúÿ�òûÿÿþúþýÿ�üúÿ�üþþÿÿþ�úüÿ�ýòÿ�ýòÿ�ýõÿ�ý
ÿüÿÿüþÿýþÿ�üÿûÿ�þýÿ�üûýÿþýþöüûÿ�ýÿþûúìüþüÿ
 ùÿÿûýõûýüõþô�ïóõüÿ8âT�1Çÿ°»æèÏÔÌÐðÏ‘ÍîÜÐåÛí¨- 
QëïàÈÇæÑ–
¸ûüÿüõúÿúûøùþ÷ôûøöúøôþÿ�þø9�ëþÿ�s�ÂëÞlnùþÿùýÿÿøóöñùþøþÿ�þýÿÿýþÿ�þþÿþþèÿ�þ
ôÿ�þøÿÿý 
ûÿ��ÿúüöþúûýüÿ�3�äûÿ�þúÿ/üìíèèäàæÕÑÌÎ¼¶«Ÿž¥…„‹yŠ÷ÿþüýúÿûÿõôññîòóîõüùôøüÿü
þÿ�ýú÷þüýÿüûÿûùúýüüýÿ
 þûø÷öøøöûýúÿþþÿÿ�ûÿÿþþÿ�üÿûüýûMûÿþ�ÿêÛæÿÿµÒüÿìä½æÿÌ¿åêùý¿ªôúìM“úÿÿò
�.Ñÿ’œÿ�ÿõXÿcÿ‹qŸ•Zÿÿ$ÿäOÿLâZÿkøSÅÇÜRÿ`Ùû©þÿ�&ðÌügÿ<ÿ*ùÿ 
þõüÿÿúöÿûþùüûÿ 
ï�…ÿÿüþÿÿþúýþÿ2áÇóø©ªîûûíËâõÓ‹ÏçÕÄçõÿÿØúÿþéôýýÿä¡ÒéîëÖ¨ãÿØÌÖ»Þöüÿþþÿ�öþúþ
ÿûÿÿýüÿ�þûûÿÿþ�ýþùýõÿ�þýöÿÿû�úÿÿööúùÿÿü)ÿþÿýÿøöóùûýýÿÿûûùÿúúüúÿýþýþõþûýúü
üøòÿþÿûôøþÿ�ýøöúûþþúòþÿÿüøùöõö÷øùöÿÿþÿýüÿ
 þÿüúÿþÿÿûýüÿ�üÿÿûö÷ûòùüþøð÷ùþþÿýúøþüÿ�þþÿ�üþÿ�ôúÿÿù�øõûÿüüòóòýÿÿýûú
ÿ�ýýÿ�öýüûùþÿFþÿÞðíÞÓÅàåëÄ¤¤ËßÔ¥† ÎâÄæïõñõÉºÆØÛç×ÙÐØçèÞÈÂÊÑÖÆ«£¾ÓÏ¯¤-
«ÿèõò÷ùùöôòðïïôúþÿ�ýÿÿýýÿ�ýôø 
ô÷óüöøÿüÿÿþûÿ�õþÿ�üþüüÿ�ýüüÿ�þòùüúöøüöÿ�þýüÿ�üöüÿ�ýþãÿ�üýöÿ�þÿýõüÿþýÿ�ýÿÿ
ûÿ�ùûüúüùûþðÿ�õüÿÿýÿÿýûþÿûùåî÷ïóôøïóðõýýùúýÿ<š�›øõ´¢÷í´ÉàåÚÛßÿ¸&�:‹ãã³õú
¹ªîïä×Ãõÿÿøüÿúþûþúõòúûòûöúÿöüÿÿl£þÿ�R�"!“¢£ÐËñýÿ 
ûúýÿúúöúÿüþùÿ 
üÿÿþÿÿúýüöôîÿ�þãÿÿ�þÿ�þþü�ýüÿ�6�ÕùÿU��������"�� 
'&�'5><=C@E@OaY�Þÿýüúýúõþøøìôö÷öóðõùðòþ÷ýüÿÿþÿóòøõúûýÿýüú÷ü÷ùùÿÿý÷óòìùúõø
ýÿÿþÿÿ�ýøÿ�þüÿÿýüýûÿÿIþ



ÿùÆÇÙÏäå¬¹õàÆÒÌçöÔ¨ÔåîÞÈ©ÿnxåúÿêQí9û}Óÿ&ÿñJÿNÿ¹‹¥3Vÿÿ�ÿØZÿ<Î}ÿiã_ÌøòYÿ_Ûþ
ÿ 
þêDÿâìPÿ,ÿ/ýÿ�þýÿ�úýÿÿûóþÿ�÷ûûÿ 
ù�ƒÿþýýüÿúÿÿ�æïëÜØæóæÁ©äöÌåêæèÎýÿ�ûþý÷ÿ�æ¬ÖõãÝÜ»ìþ¼´ÜÖêñùøò÷òüúøýþÿ�òøÿ
�ûýÿ
 ûÿÿþüþÿÿýþûÿ�þüüþÿ�ýûÿ�üöýÿÿüþÿ�ýÿÿþÿÿýú7ùüÿùøñ÷ÿúøûøþÿëõýüûýú÷ùüýý
ÿúöúÿÿü÷÷þÿüýÿÿúøüÿÿõõüüùüùüÿþþÿ�úýÿ�öûýÿÿüüÿ�þþÿ�þóîñîíýÿ�ýüÿ�úóðõùüüÿý÷
ðõüþÿýùúýûüÿ�ûýÿ�ùüÿÿÿ�úÿùýÿþÿø÷þûûùùôþôôúúöÿÿþÿÿùþÿ�úÿøýÿþþEýóÿùâáöàÉÊÕß
àà×ÊÇÕâÎ¼Ÿ¿ËâßüùÿôÿË®šËÜÚ³«·ÒìáËÊÔâÞíâËÆÓÞáÍÀ�Þÿóööüûûïòûøþ÷�øýýÿÿþûÿ�ü�ü
þûóñþÿþøÿ�þþÿ�üýþüÿ�ü÷ÿ�ýüþÿ�ýðÿ�ýûýþÿ�ýêÿ
 úþüÿòüþÿòüüÿ�þüÿ�üôÿúÿ�þüûüÿüøÿ�þÿÿýýÿ-òßýÿÿüÿÿýÿÿûÿüôøÿþÿýóöôøõðòù
ùûûþÿ8Ð�…óâÈÏÅÞé¶§óû½š0�“Ö°àÿß»ÔÆÙèË°éïÀÑßÊæóúüüööóöëïüù÷öýýúûúýÿ�Æ'2�ÿ 
úÿ�Òîÿÿøùúêÿüùýúýýÿýþþÿ�þÿÿýùõþÿ�üýýúÿ�üûÿ�ýãÿ



ýþýÿÿ��ÿûüùø÷ýüüÿ�E�Ôûÿ*þÿ�©ÿÛåñþÿýëèáòÿúóôëìëÿãÝîíóçÖ�óÿöùùøÿûþÿýûüÿÿù!ú
öó÷øûÿûÿþÿÿúùúùúóÿþÿÿýÿüû÷úÿýøüþöþÿ�þòÿ�þÿÿúøþÿ�ûÿÿþÿV�ýÍâòµ¢åæÝÛÀÇêá©Óéæ
ÜÓ¥ÔõÝÆüU§ÿùñÐAÿœ?ÀO®�ÿä=õI�6g›Ä¡hÿ�ÿÊOÿ5ß!„Fç9„+´WÿµX`ëÿÿò-Q-ÚVÿ7ÿCùÿ 
þ÷ûþÿýõþÿÿøýûÿ�ý��þÿ�þÿëÌëì�¿ÓÁØóÚšÚøÝÉÜÖåå´Øòþüÿ�þüÿ�ýøÿ�ÞÓÿê¿ßäøùÊ¤éìøú
÷ýüùúûÿþû÷óÿÿþ÷ÿ�þûüüÿ�þìÿ 
úøÿÿüþÿüÿÿþþûÿ�ö5òñõõúüúÿÿüúøùòùÿýþúÿûñõñõ÷ýúúø÷ùøþüýýúýÿýüùôöõõþÿúùÿÿþüÿ
�øûÿýýþÿÿþüÿ�ýüÿ�üøöúûõÿþûúÿ�ûøúùúüþÿ�úõýÿüøþû�üùýûÿ�ýùþÿÿþûÿ�þÿÿôþÿÿù�ÿú
ýýÿÿüõûúÿ�ûýûÿOþýýÿäºíìË·ÀÑáÜÛÓÎÓëøæÏÃÔÜãçÿòìòÿÚœ �ºÕÎŸ™®ÏàÑª
0ÿÿþúüúüù÷öÿÿýÿûûÿýÿû÷øÿ�ÿýüûþþÿùþ÷ÿ�úÿü÷ðÿ�ýðÿ�þýúýÿ�ûóöýáÿ�øûÿ�üîÿ÷ÿ�üý
ýöÿ�üòøíøõôùýþÿ�üÿÿýþÿTþõ÷üøøûøøñõøøô÷øÿûûõþÿÕ,MâÿÁ©ÚéØÚÚ“0K}¶ÿûÛáÄÎåÙ¡Ïî
èÕÕ¸èë¹Àáïÿÿýõüýýõöûüóõÿÿü÷úÿÿþýˆ�ÿ�ÿ�ÿÿùÿñm2ašŽÿýòüøøëôÿÿþþýÿ�ýýÿ
 ÷úÿÿûþÿûÿøìÿ�ýùÿ�þôÿ�ýþþÿÿ��þÿ�ýüûüüüÿ�<�Üùÿ5wŽò™¶ËÚÑ¹©·ÊÒÕÈÅ´¿ËÊ¿±
´ÅÐËÊÒ



ëÿöÿÿêÿÿñÿ÷úüÐÜÓè÷õúþû÷óöþÿ�þÿÿúûûÜÅñüúùÿýúüýÿ�úøýýÿ



¦ÿÝr`Øÿ]UDðž%=ôýÿ�þûûÿýÿþýÿþÿ��ÿ©ãåòèËŸèö¾ÇÚÔåÝ•·úíÎÛÂÐúê*˜þÿ#üéÿÿãÿæäÖÿÿ
îÿùÎåþøÿÿåÿëÿÿõÿíÿîáôÿõØæýÿ



þAÄÿþÿÿüõÿîÿ÷ÿïøÿ 
ýûÿýûÿþÿÿýýúÿ 
��ÿúÿÿôÚÞÀ¯�ù÷½¿èîÚà¬ßÿÈ”Úÿúýù÷ùþÿýþÿ�þüþÿÿýþÿ�ûýýÿ�ç×üÜšÕêõóÑ �çÿ÷ÿÿðýÿýø
ùúûüùýþÿ�ýùÿ�ýúûýýÿ�ýýÿ�þþÿ�ýþÿ�üûÿ�þõöÿÿþùõýûÿ�ýÿûÿ-ÿöïõïöúûÿþþúÿùÿüûÿýü
þüóû÷ðøöÿÿðþþ�üþý�üÿýøõôööõùùûÿÿýÿÿþÿþÿúöüÿþÿùýþÿ�þýÿ 
ýÿÿþøÿüÿýø÷þùÿ�ú÷ÿ÷øþÿ



þ÷ùýôûûÿÿöúÿûüÿ�þþýÿÿ�þýÿ�þÿÿûþøõöóúöúùüÿÿüûúþüÿZôõóóûöøÿýþÿþÿó¤¶ßå¹Ÿœ¸êß
¿¤¯ÊòêÎ¿ÆÚâãéþíòöôÝ»-Ååá² �‘ÆÑÏ�ˆ´ÐØÉ
ôÿ�þûÿþúûýùúõÿ�ýüøûøóÿÿý�þÿûýúùÿ�þ×ÿ�ûüÿ�þýÿ�øùûûÿ
 ÷ûþùøøúùøõøÿ�üøøÿþûÿ�ûÿÿþÿÿþþ�ûùôêöõ÷ûüûúúôõûùûúþþÿ<z
 ¥ïýË �âÿ`�·ïÿô§©èç¹ÉÓÝàÝµ



º�ÿúÿõ�'ûÿÿSºÿ÷þø�÷ÿÿüúûýöýýÿ



þÿÿ÷ÿ÷öþøûÿýýôÿ�þãÿ�ýùÿÿ��ÿ÷ûùüüûüüÿ�9�æÿÿþüÿ-
c…ì¶Å×ÌÖÅ©£ÔÞÙ²‘¦ÇØÃ§¢´ÊÅËÏç 
ëÿúüôYÿÿWÿôë×u�s½ýÿ�ùþöÿ�ÚÞþÿ 
ùÿ÷ðÿûöÿÿåíýþÿ�s�öwº·Zÿ4þÿ�*ÿÐNüÿ�üô÷ñùùüù'þÿþ�ýèÞ �ÇíÓÃÖÂíõÀ°
c˜Ôùõÿýÿýüþÿ�þÿÿôýýÿ þüÿýÿÿþÿþþüÿ ýÿúùþùùÿÿ �áÿ�þüûÿ 
�}ÿüýÿ¡¸éÒÄ�ÓÅæè°õæ¨Í×øúüÿÿöýÿ÷÷þùûüøýþýÿ�ù÷éóèòüþÿ-
üáééÝá¤ÕöÝ°Üéõýþöýÿÿþÿúóöúüüùÿÿýýÿ�þûþÿ�úûôÿ�ýÿþÿþþÿÿüþÿ�õéõ÷ëïôÿýýûÿÿýÿþ
ÿÿtÿüüýø÷ò÷úúÿ÷ýüñøÿþýöýÿúý÷öóëûüþÿÿûÿüûûýúÿøùúüüïòõùùûõûûúÿÿüõúúýõøûúþþü
ÿÿýÿüÿÿýÿäÿÿûùö÷úþüÿþÿþÿþÿôüÿûùðóúùøùòúþüùþþÿúúþý�ûÿýÿýþÿýÿ÷�üþÿ 
þÿÿöîñ÷óñíøÿÿùýüýý÷ÿÿüþñûüöúúùüÿþþÿNÊÔÑØÞÊµµºÞÚµŽš¹àÕ¬™²ÔèÝÛÿîò÷ïæÊÏÇàåÎ¶
¿ÏÐÉ®Ÿ®ÅÓÃ’‰§Ð×Á 
 ÿÿùýûû÷ûþù÷ùÿúüò÷ûüþúÿ÷üýÿ�þúü�þÿýôÿ�üûÿÿùüÿööøÿ�ýÿÿûýüÿüüÿýÿýýþýûÿ
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‘Oúê³Ùý×·ãéàäÿýÿ,çÁÝÖÿòšöúýöÿøñóÿýúúýûüúüýùûÿÿüüþþÿÿóøÿÿýÿÿ?õþÿ�L 
üÿÿ�¼ �‹üÿ�þÿÿýþþÿ�þýÿÿþþÿÿüÿÿþ÷ÿüøüÿb��ÿöùûýøøüÿ�q�šùÿG· 
Ó Ô¹”´ÏÄÆ ~ÇåÁ“¢¼Üé£ �´ÂµÇÅZ™ýüûõ�
ùöþÿûýøöüÿ�þúÿ�þÿÿýÿÿþüüÿÿÿ0ðP+& 
-
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ý�þæÿ��Yþÿÿýþÿ�ýÿÿ�þ÷ÿ�÷úþüþ÷ñýõÿ�ýþøÿþüÉÿ 
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 ^þÿ�öýÿ�ûôÿ�úõÿôûù÷ýöÿ�ý÷úþñûÈÿ 
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ÐŸ¬»ÔÔ¨ �œÉÙÖ—
ž²æ$îÎ¸ÄÕõòåÙâìóçÕ½ÄØåóË¾ÅÚïØ¹¢Ää-wÿýõíùþõÿ�üûüýÿüüòÿ�üûóÿ�üùúýïÿ�þñÿ�þÿ�
üþþóÿ�úíÿ�üþÿ�þÿûÿþÑÿ�üüÿ�þðÿÿþúÿèÿ�ûéûÿÿøøùÉÿ
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ÿûûÿüöÛæÓ¹ìù¾Äýþÿÿõÿÿ�þõýüÿ�üûÿ�ùÿÿüÿüþÿ�üÿú³ªìýÿ�´�ÿÿ¼Øüÿ�üÿÿþÿûÿüýýÿ�üþ
þýÿüýÿÿýúÿŽ�œÿú÷ýùüÿ���¡øÿ g-- ����#-5775('%��(-
+21>V€ñ÷ûýýûÿþÿÿ�üýÿùûÿúþÿüþÿýþþÿûüüÿûûùÿÿþûþÿ�þýþÿ



ûúÿÿøúûýÿþýýÿÿþýÿÿþüÿÿý�üþÿ�þÿýüÿ�þýÿ7ûú÷ÿýüùÿÿþûýýÿøþþùýþÿÿýüÿÿYø×çÿ&à�ÿ
™‰E{ÿ#ÔSkÿÛdÿ6ÿvËeäõ.þÿ�WËüÿ�þûÿ�ûîøûöøþôÿ�öùüøöùüúÿ� 
Vÿÿýöþþÿ�ü�ûöÿ�þöùðÿ�ýþÿ�üýýÉÿ 
çóðé³ì:|Û²¿ÍÝÚµ¬»ÆßÆ¤œµÞÚÍ®§ÊåÝÌÀ8ÄÔæèÛÌÑÐÛìØÃ¼»ËÚÍ°-¸ÏÒµ¤ªËÏâÌ·ÅáðêâÊÃÕä
åãóõïøùÿ÷úõûÿ÷ûüýùþÿCåÛÒÍ¹½ÍÜîÖÍÃÙÜÞëÛÌÁÚÞØ¼ ®¿äÏ¯š«ØåÊ°§®æèÔÐ¨ÂÙâááÅÒçóà
Û¸¶×åçÁ¨³ÍåÍ¿ �©Í&ßÃ�¤Æåß
ýüüøÿÿþýÿ�úýÿ
 þÿûúø÷ûùöþõÿ�÷ÿýÿ�üõÿ�úÿþîÿ�ýÿûûþüöÿ�úüõþÿûûÜÿ�þôÿ�ýôÿëÿ�üþÿ�öüÿÿøý
ôÿ�þÿþÞÿ�þûÿ�ôE�yÿ¾ÃûåÐÝÈåÿÿþõÿ�þýÿ�þýÿ�ÿûýÿ�ìãäáÛÄñë·“éÿóûÿûüþþÿ�ýûýûùøõ
ÖÞìÿÿþûúþüþþûüÿ�Ë}ztÝþÿ�ùþÿþþ�ýþÿ-ýþý÷üþÿúþüùÿýþÿþÿÿöþÿi�Œÿþýùùýûþÿ�þÿ…� 
úÿ�ûáÿ!üýÿÿýûÿûþÿüýýÿüþûûÿÿýþþÿÿýþñïíõòó÷öÿ�ýøÿþøüûýýüÿ



þÿÿýýÿýûüÿÿýýúÿ�þÿÿ�ýÿÿöêðôúøþ÷�øüýþÿ�úþÿ�ýùÿÿü�ÿSà´ðÿ)ÿ�ÿäb¤„ÿAñþÿ�ÑLÿ>ÿ
vÄDôÿ ˜ƒÿ\µÿþ÷ÿ�ùøùùûþüõÿ�üþÿýøþùþúÿ��Rÿÿúöýÿ�þ�ôõÿ�õüôÿ�þ¿ÿ 
Ã·ùôÏæ�ÚåÉÎÖïßÄ¯´ÏçÑµ§ÉæÝÒ¤¡ÁáßÂ �3®ÒáàÖÀÑãì
çËÎÒâíöþÿýÿûýýÿGýõÅ¹¼ÑÖ-‘®ÏßÜÄºÃâñéÝÌÓÕèúáÐÆÏÚßÜÂ§¯àêÆ®–
¨ÕÚÊÂŠÞÝÒÆÀêêÒÐÂÑíäáÝÓËÕØÚÖ´»Î�êÍ¯ ÁáÔ¾©´ÍêÑ³¤ÕìãÝÇÎäðìãòÿ,rýÿ�ýÿþûÿ�þ÷
ÿ�þüñöÿ�ýúù÷ûøøûüÿ�ýøÿ�üýø÷ûöÿ�üøûÿÿýüûõÿ�úÿýÿ�úÍÿ�ýýÿ�ùÀÿÕÿ�ûÒÿ 
ÊED¬ÿ×Òÿå§Üîéÿÿýüÿ



¶Æÿä¹äâäÛ¸å÷õþøþÿ�úþÿ�þöóÛÛÝÛ—
ôüÿÿýýúýýÿ�ûÿÿ¤�^ýÿ�ýùÿ�þýÿÿý�ÿýýÿ�üýþþÿþý�ûùÿv�‚ÿþü�ýúöüÿ�»�—úÿ�þûÿ 
û÷ÿÿøÿþøýö÷üûÿ�ôùùýÿøûøþÿùýûûýýûùüýþþ�ÿþûÿÿþþÿÿý�ÿû÷ùþûþñüÿÿþüÿþÿþþÿ�ý÷êó
ô÷ýûÿ�üþÿ þýú÷ûÿþûÿýüÿ�þýüÿ-
ùç÷øöùóðøúüûþÿýùþûýýÿûþýÿÿþÿþÿÿ �ãÅ%M}ÿ�77åÿ7=„ýÿ



á �ÿ›2hÿÍ;XÖÿrGŠþÿ�üøÿ�üÿÿúûÿþú÷ÿ�ýöÿÿþÿÿþùÿ��@þÿÿøýÿ�üòôýÿÿþýÿ�üÿ÷þüÿ�þöÿ
�úøûüúñûþðÿ�üÜÿ ðßÎ·ÿ¨



ØÀ´ÔÛóÛÑÑÉÜáØÎ»ÄÕÞÌ¶ºÁÖÍÊ®`½ÐÒÓ¸¢½ÒâÓ´«ÉÙáîÔÎÅÏäçÓÈÊÊÑ×Ò´¹ÍÜàÀ˜´Ó×Å¡²ÈÛäÖ
âÿÿöéîÚÔÐÐÝæÒ¬´èåÂ ��½ÝÞª”¬ÉÙÖ
ÄËãìéÓÕæå%ë×Ã½ÍßàÅ¤±ÑîÎššÁÖàÓ¬¹Úìöã¼2zÿþüüþÿüÿÿþöÿþýÿÿ�ûýþ÷ÿ



úóúÿÿýý÷øþÿÿþ÷ÿ�üÿøöüöÿ�þüþÿ�þýúõÿ�úÿþÿ�ùöôÿ�úíø÷øþ²ÿ�þýøÿÿüúÿ�øýÿõÿ�öúùÿ
�þþÿ�úïïòñõõÿ�ýúùþûøûý×ÿ 
¥&w®éåìíã—
Ðóíÿ�þÿ*ÿöÿÿýüÿÿâÓ×õåšÎùØáÿÿúÿÿõúýþüüÿûá¨ÍäîÙûÿÿùøûþÿ�üýýÿúþÿ�n�œ¶ÿÿþýÿÿý
�þÿþûüþý�ÿýÿÿýþÿ�ýÿþÿüÿýþÿŒ�ƒÿÿüýüù÷üÿ�–
�¢þÿ�þþÿ�ýÿÿþÿûýþü$ûúûþýÿøúùùûùûúùöùý÷ú÷ûøýþ÷ÿýùÿüûýýúüûþÿþýùÿ 
þúþùüÿûùþþüýÿ 
üþÿüðóöýûú÷þþÿÿþüÿ�ùôþ÷ðôðòùýÿ�üÿþÿ�üÿÿüÿüþÿûøýÿÿýþÿÿûýùÿýþýÿ 
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@ýÿ�÷ùþÿ�ÿúøÿ 
þÿúüú÷ùòööüýøÿ�üùûûöùùõÿ�þúÿüÿöýÜÿ ýÿÔ¿þl=ë¤–
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²¾åéÒÁ×àá&æÕÌÕãæíÑÆÑÛñà®ª¾ààÐ—žÑñÿÉ 
Lÿÿùúù÷þñüòûøøÿ�ûõûñöýúôÿ�ûýþÿüÿûüôÿ�ýòúöûõÿ�þýÿ�þÿöõÿ�÷øÿÿ�ýòóÿ�ûÿÿþüûüº
ÿ�úýøøïûü÷ý÷ÿÿõ�þþÿ�üþüÿõÿ�þõÿ�øóø÷ýõÞýöÿ�û÷õúõóøíÕÿ 
Z «ÌÅ÷ìÓäÀÜýíÿ�ÿôýýôñýÿÿ´³ðõÜß·Ñòþÿ�ýÿúýÿýÿüÿñêìð®Äðÿÿýü�þýþþ



üÿýþüÿÿÅ3“ÿÿû÷ÿ 
ýüûÿÿýÿþüÿÿýýÿ



úÿÿúÿ—
��ÿÿöÿûùôüÿ�×�zþÿ�þþÿ6þüþÿýþüýûùüþùøûøúþû÷ùúû÷ö÷÷ûú÷ùúûÿþûüúþüýÿúûøúüýýúý
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÷ôøü÷ôÿ�ûõþÿýøùþ÷ÿ�þÿøýÿ�ùùÿ��Møÿùÿ�ýùÿ�úûÿþüüøÿ�õùþÿÿþüõÿÿü�ýøüúÿüÝÿ 
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ÓÁ¶ÌîçÇ �¤Çêâ´¨ÇÚßÖ
¾§¼åÜºž¯Æãç½œºÒÞ�áÈÁÙçëÜËÏÛÛØÜÉÌÏÕÝãÈÈÖù·�”ýÿ
 ýüÿðñüüýþþþÿ�þüÿ�üþñÿ�ó÷ÿÿûýþüþöÿ�òøøþÿ�þôÿ�ùþýÿ�þõÿ�ýûþÿ�þôÿ�ûüÿ�ý
ùµÿ�ýðÿ�üÿþûÿéÿ�þøûýÿ�ñüöÿ�ûùüÿ�ýÓÿ 
.Xÿ×¶øôÄÏÛèîÿ�ÿýÿüþþýÿ�ôÅ¼æâÆÚÉäÿÿúÿÿýýþÿ�þÝ²ôøÛãÍüÿ�þüûÿ�ýíÿ�ýþþÿ�üþþÿÿü
ûÿþþý�ÿúýÿ¤�sÿøôûýûøüÿ�Þ��ÿÿþýÿ�ýûüþøûýýüü÷úøøùøúúþùÿ÷�ùøïôõþø 
ùöúøýüûûýùûþú,÷ùû÷ûýýúÿúÿÿþÿü÷ðòôöùñùúýÿþýÿÿþýþüòöüýüÿøøúÿþüÿ 
ýÿþöùÿÿýÿÿýýÿ�þûÿþÿ�ýÿÿûøõöüóõúÿûþýÿþÿÿüýúÿþý�þüþþýýþøùûÿüýýûþö÷þôñöøøúýý
ÿ�þþÿ�ùçîÿü÷ôýûÿ�ýýÿ�þøòûÿþøûþõÿ�þýþÿ�üþÿ�þýÿ��Býÿ�ýþþÿùÿþþþÿ�ýúÿ�þøÿ�òüï
ÿ�øýýÿ�þòÿ�þíÿ ñ“Õáÿ]yÖÀ¯ÄÚäØ¶—
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�Ð¥ ÊØìÊ¹ÅÛçèßÁÐßàðåØÝúî� �ûÿ�üþÿ�ûÿüþýøÿ�ýüöÿ�ýýÿ
 ûõöüûùîúÿþ÷ÿ�÷ýóÿ�þþÿ�úöññùûùÿ�þþÿÿþ�ÿþÿ�þôÿ�üþÿ�óÿüóþ¼ÿ�ûüÿÿýòÿ�üò
ùüûÿëÿ 
òÿÿûûÿþþÿóööÿ�úüýÿ�ýÑÿ 
6UàãßÎéë¦Ã÷øðÿÿÿ�ýû÷ÿþþÿ�ñÙÝÎµëæž¬Öæóøýüÿ-
ýîÝÊ¨îÿ»ñÿÿûüüûÿÿüÿÿþûþÿÿþþÿûÿÿþþÿ%þøÿþýÿýþÿÿýÿùÿúüÿúÿøþÿúûþýþÿ‚�pÿôùõùö÷
üÿ�Ä�oöÿ�þûýýÿýÿúúüüþùùúüþú�ùüøû÷ûûüúúÿýþÿþþúôþñ�õôð÷ûýùÿ 
þýøþþ÷þÿ÷õûøÿ�þù÷þÿ�üûúýþÿ�ýûÿ�þìùýÿÿþüÿ�þ�þÿþûÿôõîïøðèùýþÿýùÿÿýûÿ�þûÿþûÿ
�þýýþþýýûüõõóîïóñ÷ùþúÿ�úøûÿÿþøüþãÿÿþôÿ�">øÿýÿ�þùÿ�úûðÿÿü�ýÿÿýäÿ�÷åÿ-
öí«æd€ãáÉÚàã×Ç¼ÒÛÕÈ¼µÍçÓ¼™±ØãÈ¤¯�ÈÝçÍ¸½Ðçâ×ÎÉÄàæàÓ½ÁÙõÐ¸ÀÍåãÉ± ÅäåË°ÅÖêáÉ
ÌÆÒñäÔÉÍÚÜé×»ÈÓÜÓ¨‘-¸à½¡™ÂÙØÆÀÃÛÜâÜÎÅÔØêÞÝÑÔîã××ÁÅÏãå³³¬ÔÞÓÂ¥ÚÍÞä³°ÆÌóÞÊ¼
ÌåäóÊÑÁÛãà×ÓÆÜí�Ü¸¥½ØèË˜—
ÇÜÝÂ¢ÇêíâÒØçl�Ñÿÿýúÿ�üøüüöÿ�ýûø÷ûüôÿ�ûýüö÷øõÿ�û÷üþÿÿý�þôÿ�þûýýóÿ�þÿ�þÿþúý
þÿ�ýþúÿ�üûýÿ�ýòÿ�ýþËÿ�öüÿ�ýóÿ�øýýÿ�øþýÿèÿ�øûþÿýþúþ¾ÿ 
nCÿÜ¹ãçåéºÁúòÿ�þ�ùøüúôùþýÿ 
ãúÚÈîáïù·®êûÿ�å¤Öÿã×ãÓÕÿÿþÿþýÿÿþÿþþùþÿ�üþùúÿ�þýÿ�ýüýÿ�þþÿ�þþÿÿý�þþÿ�üûÿÿ”
�rÿúÿþýúüüÿ�Ñ�Põÿ,ûüûÿ÷ûÿýùûýÿüúþúÿöüúøöùùüýüûýúûûýþÿøóíõôóì÷óüýÿ�ýþÿþÿúõ
ûÿõøùÿöøýþÿÿþýÿ�óíúùöëòüýÿÿþþÿ 
þüøöö÷÷úøùýûÿÿÿ 
ýþÿýüúûûýûýùÿ 
þúüÿÿþÿÿýþþýüÿ�þþýÿÿ 
ò÷ÿÿûùôùÿúýùÿ�ûüþýÿÿøû÷ÿ�þúÿ�ûüöÿ�ýóÿ�-
8øÿÿÿ�ü÷ÿ�ûöûùúóÿ�üúþúôêøôÿ�üçÿ�þñÿá÷èÿb;ØÇÊÝçäÐÉÎãçåÕÇÊÎÝÑÆ§¶ÓäÐž³�ÅÒÖº—
«ÐàÔ¾¶·Îèç×ØÑ×ÚíØÐÉÔÜáÏÒ£¶ÖÜ¾Ÿ²ÈáÏ ²½ÓîÚÑÉÙàêêÐÆËÜàá¾-±»ØË ’ºÍÝ»¡–
ÃÚæÆ¨ËßìÚÒÌÕáãäÝØÕÜáêÏÍÂÑàâÏ¬¸ÔÝÚ´¡Åä×¶£Åãéá¯ÂÖæéè×ÎÜáï�àÕÇÉÕÞØ²§ÄÑÑ³•°
ÕÿÞ·Y#WÞþÿ�üýþÿ�ýöûúõýöÿ�ùõþýÿÿýùñÿ�ýúûöÿ�þüóõ÷óýúðÿ�ýÿÿþöÿ�þû�ýðÿ�õûûÿùú
ôÿ�ýöòþýøóÿ�þÿþþÛÿ�üøýõÿ�þûýûÿ�ûþÿøÿ�þõÿ ðÿÿôóøûýñùóÿ�üöþþûÏÿ 
q?ëÿÛ«äùÓ×Þãòÿÿû�þÿÿþýýþÿ�ýÃÝôÒ¡áùÙ×ÍßÿüÿøíáÊÛ½âøÙ®Ñéýÿ�ýþþÿÿþþþÿ�þÿÿþüÿü
þþÿ�þÿþþÿýûÿ�þÿþÿýþýÿ



ýûýúÿ‘�lÿùüûþûúüÿ�õ�G÷ÿ�ýÿúúÿÿüþýÿþúúýûøúøù÷úûöûøú÷ýü 
úüýÿÿùÿíøÿúýÿ�þüÿ�þýÿ�ùðÿýüøùùöÿ�û÷ùø÷ùùøÿ 
þÿÿúùõõøöôøûûÿ�ïìýþÿ�þÿûÿÿùùúÿ�úÿÿþýüýÿÿýýÿÿþÿýþþÿ�üýÿÿöþýÿ�úýÿþþýÿ�þýýÿø
ðýÿ�ýöøÿ�üûÿ�þùýõÿ�þýýõøÿþùÿ� +øÿñÿ�ûëûúõÿ�þýþÿÿý�ûõÿ�ôþÿÿôöùÝÿ 
þµ©óÿ“�½¥»ÝçÌ°»ÊÖâÝÙÔÒßæÑÐÂÍÔàÛ¼Ç�ÉÚàÐ°§½ÚÜ¸©§ÐèÚÆ¿ÉÜèïÑÎÞëéôáÚËÍßãÎÆÕÄÚÕ
¬œ¼ÒíÍµ®ÊÞàÛÇÇ×ïäåÎÑÈÏãÕÃº¼ÌäÍ®¤ÀÑÕ¼ ©ÎßâÈ«¶ÑéÝÑÉÒÝéíäÙÛØòæêÐÉÎØáçÐÆ·½íÖ®
�¬ÚâÆ¥°ÚâåÕ¿Êàéë�ÙÐÖèåîêÌÇÒæçÉ±¼ãÝ^�^Çüÿ�ûêùüøüùòÿÿüýÿ�öòõÿ�üÿþïÿ�ýþÿ�üòÿ
�ýøþüþúúüøÿ�ýþÿýðÿ�ýÿþòÿ�ùýÿÿþ÷ÿ�þýþþøþþÿüÞÿ�þþýçÿêÿÿü�ûþúèïøóÿ�öûþÿ�ûÎÿ



†8ÏöæÜÀèóº½æñõÿ�ù�þüýÿ�ûùýÿ 
ãÏêøêÞ¯çøÀ¶ýÿ�ºÀøéÁÞÝéÿÙ“Þÿýþÿþþ�ûþÿÿúþýýÿýÿÿýþþÿÿþúÿ�þÿÿúÿÿüþþÿ�ýþÿþþ 
ûÿ �_ÿüùøýýÿüÿ�ñ�Xÿþÿÿþûÿýü



ùÿùýþüùýúøúûøþù�÷úÿýþøùýüüþûüþÿÿùõÿÿüüûÿÿýþÿ�ûþþþÿ
 þöêûÿÿóðûý÷ÿ�ûøÿûúúÿÿþúÿÿþÿÿ�üùùûÿÿýúþüÿþÿ�ýÿüùóìîøôøÿþÿÿüÿýùÿýúÿ�ú
ÿÿþýýþûÿ 
þìùÿÿýüø÷ÿÿýúÿ�ýøíûýÿ�öôðûûÿ�ýþþý�þüùóÿ�ýûÿ�þúÿ�-.ÿÿþûÿðÿ�ûýöþïÿ�ýõÿ�öÿÿý
úýüÜÿ-
äØÇÆü�Æ¡¯ÏàÌ¤ªÈÞÕÇÄ¿ÐÚÕÌÈÌ×ÞäÝÉÌ�ÙÚàÞ¼ÉÊÞâË´§ÆäÕ¶´ÏàãÀÃÐèðúÛÔÖÙãçÛÎ¿ÑàæÀ
ªµÍãÅ®¬ÉÝÙË¥«×ãÒÎÂÑ×ßóÑÍÏÙÜãÚ¾·ÅÑßÒ®¦ÂÕÐÄª§ÉàÔ°»ÚÜêêÑ·ÆÙðëÕÒÔÛêîâÒÍÅÅèäÇº
¶ÐÛÌ¢—
¿Ù×Å«¿ÒÞÛ�Æ°ÄÜææÙÌÒÜååÙàäm%xÒýÿ�ýÿþý÷òóíùñÿ�ùûÿ�÷õÿ�þïÿ�þîÿ�ûýÿøû÷÷üöÿ�úÿ
�ûÝÿ�ýñÿ�üþÿ�÷ýÿ�üÞÿ�ýñÿ�øýøûùÿùÿ�þüóÿ�üúûÿûüòÿ�ùýýÿ�þÎÿ



©�›ÿç®ÖÝæòÈ �ýøÿ�ýÿþ�ýúÿýÿÿøûÿ



ûÿ÷ÿýþöúÿþÿÿþýÿÿý�ÿ÷üùûùþýýÿ�ýûÿÿüýþþÿ¥�Xÿøùûûúý�ÿüýÿ��Uþÿ�ýýÿ5ýÿøûøýÿöÿù
ÿþøþ÷ÿûóþõôøüôûÿüÿ÷ôÿüùûûúúýúñæö÷÷üùúúþüüûÿýþÿ�ýÿÿýÿúÿûþÿûýÿýúÿ!ùîöøüõùüÿ
ýÿýÿÿþÿûþÿýúÿøþõüûýýÿÿþÿÿ-ÿþÿýýüÿþûûþùóúÿÿýüÿþüýüýÿý÷ÿùýúþý�þþÿ�üýþýþÿöøü
þùù÷ûýýþýÿÿþ�üúýù÷ýÿÿü�ýÿÿþûÿ�úõðùýþþôÿ�üóÿ�(/ýÿ�ýÿõþüòÿ�üýþûôÿ
 ýÿÿúýöûûøû÷ÿ�ý×ÿ 
÷Öÿ×·ÿ�ÈÉ¾ÒêÓÈ·ÎâÝÇ¶¦ÉâÝ¸œÃÑçÙËÄØ�ìáÕÝ½ÏÓØäÝÆ¼ÌÓÚ¿¶¨Îßåª•¾×Þß°²ÈÜÞÒÅÆÌáÞÙ
ÅÉÃÒÚÔÀ°ÁãÛÂ©¦ÇÙÑ½ª¯ÓßÓ-±ÃÕæâËÎÏÛáßÖÏÆÒâåÌ´¥Áâß¼ÇÂÖßÜÌ �®ÑõãË¾Ôéêæ
ÄØçÛêÂ¸ÇçÜÑš©ÁÕÚ�» � ÌåÔÄ²ÌÚçÝçÒ#gýõÿ�ýùøõúûôÿ�øùýÿ�ûóöÿ�ýúýüúúõþõÿ�øûïÿ�þ
üÿ�þõÿ�öÿÜÿ�ùüÿ�üøÿ�þûþÿ�öýÿ�ößÿ�ýðÿ�úþÿýøúÿûÿ�ûüöìýþôþøÿ�ýÿùúûúþÿþõÿ�ýûý
Ýÿ�þíÿ



ä#X×ÿç¨ßëèÚÜÐöÿ�ÿ÷ðî÷ûöþûÿ�ÚÛ°¾ñß®ÛôîÖß·ðÿ¸Ïççëã¼¹ýÞøÿþüüþÿ�øÿþÿýùüùûÿÿúü
þýþþÿþùÿÿýýüþÿÿü�ûþÿ�þýüýþúüöùýÿ�Yÿýýøüúüûÿ��Vÿþÿþþÿþäÿ�ëðÿÿúõùúüÿûúõóôì
òóíòðùüÿÿúüÿ



ýùýÿÿüÿÿúýÿýÿÿþþÿ 
þüíöìõõøûÿüýÿ�üÿüÿÿùúø÷÷ø÷ðûýÿþÿýÿ



ÿþÿýÿýÿÿþþÿÿûþÿÿûüý 
þÿÿüþþÿýþÿÿüþÿ



üýûüûþû÷÷öôúþÿÿþý�ÿüþÿÿþ�üýýüþÿÿþÿÿýþýÿÿþýÿ�þ÷ûøýýîÿ�ýÿþûÿ�1+þÿ�þùùþøô�÷ô
ÿ�ø÷øÿýýõÿ�þúýÿÿ÷õúûôÿ�ü÷ûüÜÿ 
öÖÒÚýê�xæåØæÔÇ´ÈßáÉº¤ÆÝÚ·šºÁÙÏ¶ Ä�ÙäÐÅ¦ÌÝßÞÖÌËØãìÑÆÃÎéæÀ¦¾ÕÞ×¹¼»ÕáÒ³µÎëÝÃ
¾ÍßâàáÕÏÉàØÔ¶®ÉÚÙ¿¡¨É×Ì¥–
¼ÒëÏ©²ÌØÝÛÈÄÍÛØÙÌËÆÎÜÒÄ®±ÈÚâÐ©¬Çãß¿ ¿áéæÒ¥±ßÒâÒÇÒãâíåÔÐÒåæÞ³¶ÌÓß�Ì˜—
ÎØÉÀ«ÃÞåÇ±mKÿúÿüþÿ�üýÿ�þþÿ�þúø÷úõÿ�ùøòúüûûüöÿ�ý÷öõ÷ùöûõÿ
 üõùüü÷ûúýüøÿ�ùúüÿ�÷õÿ�öÿ�ÿýþöýáÿ�÷þþÿ�÷ù÷ÿ�úúÿ�þûâÿ�ýÿúûö÷úôÿ�ûõÿûÿ
�ýýÿ�üö÷ÿ úÿûúöøîöôûöÿ�üûüÿ�òÏÿ�þþÿ 
`�áüðÝ³ÚýÒ-Þ÷ÿ�ÿûüúùúõùüÿ%òÿñ¯ÔßçëÝ ÐÿäÀíäèïÎ³æîÚÖãÒ÷ÿüùÿù÷ýÿÿùüþÿ�ýùýÿþý
ýþÿ%ûüüÿÿþþýüþûýÿýûúþÿþýþýÿûúõúÿµ�\ÿùÿûûÿýÿÿ�ýþÿ��8ýÿ 
ûÿüÿõ&����&#þ���ò����]ìÿüû÷þúûúú÷ôóö÷øóòñöûþþûþþÿ5ùððôùúùîùûþýÿüüþúÿÿþý÷÷
þþøþüüøüþÿýÿýúþÿúýñðõôùùþÿýÿþþüýÿ�úÿøòíîõýÿ�úüüùþÿ�úöÿ�üúõÿ�þüÿþþ 
ûýüûÿÿþÿýþÿýýÿ�ýùÿÿþþÿ�üõñþþÿ�þýûÿ�öüúüùýýýÿ�ýþÿ 
6�ÿúúüüûþÿý�ùûÿ�þüÿ�öùÿûòÿ�üûÿÿþûùû÷ÿ�þÿýøÿÿüùõïÿ�þýðÿ-
ö¯Åéÿ£4¿êÞåÏÀÍÜíïä×ÈØßÕÕÆÂÉæÛ»ž¾�Õ×Àµ¦ÃßàÌ¶ÄÑßæØËÍËÝßåÖÇÇÞâÞÐÂ²ÒàÅ¯žºÛÕ®µ
ºÖáÔÐ¿ÉÖèéÝÊÀÑßÛÏ¸ºÊØÌ¸œ¯ÈæÉ¢’ÂÏÕÉ¥¡ÁèØÊÀËÊãçèÕÉÆÜãõäÐ»ÍâàÏ®²ÎâÚ³ž¦ÃàØ¶¨ª
ÕæÚ¾ÐÒäíìÝÔÌØåí�Ò¸¦ÜæÛ¿œ¿ÖÚ°¥»êýöÿÿþûÿ�þÿþþÿÿý�ÿûùüÿÿþúÿ�ù÷ùøúüóÿþûÿü�ÿüô
ÿ
 üýýùùýÿú÷þøÿ�õþü�ýüùöÿ�ýîô�ùþþüúÿÿþäÿ�îòþüõûõÿ�÷öý÷÷ûûÞÿ�ýÿÿþûõÿ�þý
ÿ�ýùÿûÿ�òýýÿ�öþùÿ�ýûÿúúøÿþù�üöÿ�ýùûùùøþùâÿ�ýêÿ



¿�eÿÿÏÞÌæûÏµôùÿûÿ�ýþÿFøûÿ÷ÿúôô¯½øïÓßÆÝÿà¬ÔëåáÛ¾àõÀ¯Ùÿþÿùýûþþúÿýüýøùÿûûþýü
ÿûþûûÿüÿþÿÿüÿÿýÿûýþþþÿ�ûÿüöýüùÿµ�aÿøþüûøóÿÿ�þÿÿð�9ûÿ&üÿßW¦š’Ž¦ �œ�uƒºº ˆ¢¼
¼ª|™ÈÌµÂ¥åq;Ýÿþÿûþþþÿ�ùúúÿþþÿ�ýùÿüÿþýþþÿ�þýÿøùøñúýøÿ�ýþòûÿûýúÿ�þùÿ�úÿøþÿ�
ûüÿÿÿ�ûþÿ
 ñÿÿúùü×ÿçûùÿ�Õÿÿ±€xÿÿÄÿóÿÿú±ÿÿÐ®ÿ¢@EêÿÆËüÿ�þþÿ�þÿÿþûÿ�þõÿ�ýüÿ�õõÿ�ü
ûøÿ÷ÿüþúÿ�@�ÿÿøóýýÿ�ýùÿ�þþÿ�üïÿ�ýõüÿ�ùõÿ�ûüýÿ�ùüÝÿ-
Ýóõ»ÈÖ�™ãâÞÅ²ÑÞãÚÝ××ßèâàÒÉÑìåÌºÅ�ÔÞÕ¸ªÃØÖ¿¦«È×ÛËÃÃÔëíâÔËÑÚââÔÈÉÜãÎ·¦»ÐÏ»¦
-ÊÒÇ¹¬ÆØàáÏÈÑáåÞÒËÉÑåØÃ²·ËðÒ»žÀØ×Á¦Ž±ÞâË°¯ÂéëØÉÆÏçèêÚ×ÔáêóîÐÈÄÔáØ¿«Ã×Ö· ¡
ËîÑ°ÂçêÞÇÇ×ïöÞ�ËÏÑ÷òéÜ½ÒÙÝÒÇËïúÿþüÿ�ýùÿÿý�û÷þöÿ�üúýÿ�þõÿ�üôÿþþÞÿ�þüÿÿüöý
óÿþÿ�þáÿ�þýðÿ�ýþûûø÷Ëÿ�úþÿ�þÿüûÿûÿ�þüÿ�õþõÿ�ýûÿøüòÿÿõ�ùôÇÿ



Ø-
LÐÿöªÑíèèâéúÿÿÿ�þþÿ�ûþüÿ:üÿÿïÝáÞÌÁíöÀÖéèëßºÔÿßÆàØçíÅÿûýüýÿþþÿÿûøÿÿûÿÿþÿÿü
ýûüÿúüÿþÿþýýÿ



þÿÿþþÿÿþûøÿÿúþÿ ª�TÿúõýúúùÿÿMüÿÿï�ÿûýýÿþÿÿ¿�ÿ¨³ÇÉ™Ä»¿ËÀ•¶¼‚©È¨š—ŠÒÉ–
l¢pdÿÿûÿíÿÿæÛñîõøüöûøûþúþÿÿýýÿÿþøî�ûüþôÿ�ýþôùÿ�y¼þÿ��ªÿ÷�¡ûÿ�ç~üÿüÿ�/Y�ÿÿ
þã2ÿY½ÿýÿ´�ÔÿÅ�ðÿQìâÿt1þÿÖ 
Wÿïl]ÿGÿ˜¥Ã�ªÿÿûþûÿÿýþþÿÿþÿÿûýþÿ�þûÿ�ý÷ÿ�ùýöÿÿý�üýÿ�ùÿþüÿ�K�ÿÿøóýýÿ�ûõÿ�þ
ÿýñÿ�ûôÿýþÿ�üøÿ�þøüýýÿ�þ÷ûÞÿ ñ ìëÜîÙ



¸ÔãÌ© �¿áßÊ·ºÙåäÔÆÌÒàëÜÌÉÏ�ÕÝÙÉ¹ËãìÌ¿±ÇØÞÀ¥¬ËØÙÉ-»ÎãáÓÊÇÕàââÎ¾ÍÙáÀ²›ÄÍÍ»¢ª
ÏßÈ �¥ÁÞâ½²½Òåæ
Ø½ �šÂØÝÄ�µÁÎéæÒÐÔÜæððöùþÿ�ûÿÿüüýÿ�þ÷úøòîþ÷�õù÷ÿ�øûïõøüþúöÿ�þêíÿ�ø÷úþñÿ�úý
úüôÿ�öü�ÿüûìûþôÿ�üÿûýóÿ�þýþÿ�üóÿ�ýÜÿ�÷ûüõúúðôÿ�ø÷úóñþþûÿûÿ�ýûûýÿøùõÿ�ûöóü
ÿóõýóÿ�úþþÅÿ 
A:áëöêºÂúéÆéþÿ�þÿÿþÿFüÿÿþþÿÿþýþÿî÷þØÝêÐ×ßËëéª½úçÒäÕØõâ Ñìãýýöþøÿþÿþöõüùñî
÷ÿýþüøüÿüþýþÿ÷úüÿÿüýÿ�ýùýüÿÿþýÿýýüüÿ˜�Sÿúüüúøùûÿ��þÿ+þÿÿýÿÐ�ÿ–
ª°ÊÉÇ˜-Ð-±´¯¶Á˜™ž™ �¹¨––
 GRÿÿýÿgÔÿ)Èìÿ�’÷ÿ�ûÿÿîÝýÿ�êžøý„Œƒç°ýÿ��MÿÃ�´ö„ÿzÿõ`vŠÿµÿn�ÿ€DgïSÿ �§þÿ+6ÿ
kÎÿýÿÈ3òÿ[MóÚ%R¤ÿÉJÿíýÿºfÿ{ªmÿn?$Õÿ‚¹ÿÿþüýúÿÿþñÿ�üüÿ�þüóôÿ�ýþþÿ�ýüúÿ�>�þÿ
�÷ùÿÿüù�ûóÿ�ûðÿ�öþþÿÿüôÿ�üýÿ�þúÜÿéÏ¶èþØ



©×çÖ½™ÅÍÙÝ®›ÅÜØÊ¬»×êçÒÀÍÜ�ÝßÙÔÐÒÒä×ËµÃÖßÌ£§ÃÔÕÁ-ºÏóëÈ¬¬ÔéáÔÈÊßèêÒÃÂÙ×ÛÊ¬-
ÌãÍ³£¶ÑÜÂ¥°¾ÜÍÂ±µÊßâËÆÏÑèäßÊ½ÊÛèÐÁ»ÃÒÒ»´¢¿ãíÍ¥°ÊâúãÐµÍìòÚÅÒÏÕéèÝÇÂÝçÛÁ£¯Ø
ÞÌ´ŠË×ÜÅ�Ÿ¨Åëä¾¸ÉÝõÒíýúüÿ�þûÿ 
úóûÿýýÿÿúú÷ýöÿ�ýÿÿþýüýõÿ�÷ÿýÿýúýôÿ�ýþüþúùòÿ�þÿýòÿ�û�úþûúûôÿ�ýÿýýöþôÿ�ýûþÿ
�ûýôÿ�÷ýþÿ�ûáÿ�ûÿÿýðÿ�þöÿûÿ�üýÿüþüýöÿ�ýüûýÿ�øòÿ�þÂÿ 
q'¦ÿüáßÎÌÿïÚüÿöÿÿü�ûÿÿóÿÿ¿ØþÆ¡òéâäÎ¿ô÷·Òîèâí¢Ìþÿÿþþÿ�ûüÿÿüúóôþüÿÿúúÿþýþÿ�
õüþûÿ�þûÿüÿþýýÿýþþúüÿœ�aÿûþüúûú�þüÿ��(ùÿYÅ�Å´µ”ª¾§§°Ÿ¾Ó¤Šªµ¶Â•™Ä°Œ©¡È‹=êÿ
üÿUµKœÿå\}wÆ3� �Š:Mƒž o\Z�0 ��5eý�H�¹KM)à�ÿ´�zEÿÿü�—
A¸�Þ8¸$àþÿ�0`é�2½[æÿq±_¾½�åSÿ 2ÿ"ð—
“�a&[ÿÿø8ÿlÉÿüÿÿkånÍmâûÕÿ:ÿÿEÿ>\ÿå\ØE¸@ÿ?ÿ´Uÿ � üÿ�þúÿÿþ�üôÿ�õ÷þÿ�ùüþúüøÿ 
þûþúñúûûüðöþûÿ�L�ýÿ�øõøôöòÿ�þïÿ�ýøøýóÿ�úöûýúúûÜÿ-
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ûÿù÷øðíùñêÿòðÿû÷ÿÿùÿõõûñîóïëÿýúÿüùÿüúÿüûÿüùÿúúÿûûÿûýÿùúÿúûÿýúýöøúíîýôìüññ
úôïúôïõêíþóêÿùöÿø÷ÿü÷ÿý÷ÿýûÿ÷ûÿþûÿù÷ÿùúÿø÷ÿüúÿø÷øòïûíêÿõòÿûøÿöõÿööÿùùÿøöÿ
ÿÿÿùüÿú÷ÿúûÿýûÿýúÿÿûÿýúÿúûÿüúÿüöÿôòþéáÿôòÿ÷üÿýüÿüùÿýÿþóîÿóóÿúúÿþúÿùûÿùùÿú
úÿùûÿúûÿùúÿýúÿýúÿþÿöïìÿòóÿ÷ûÿ÷öÿüøÿôòÿòðÿ÷òÿúøÿûöÿú÷ÿùùÿùûÿüùÿüûÿýþÿûþÿüÿ
ÿýþÿúýÿ÷úÿûýÿúûÿõ÷ÿù÷ÿùùÿùúÿööÿö÷ÿöúÿ÷úÿüûÿûþÿ÷ûÿúûÿúÿÿüÿÿöøÿõöùìéÿøôÿøñÿ
ùùÿýûÿó÷üïõÿ÷ïÿûýÿòûÿùûÿùûÿúüÿýýÿýûÿùûþòõûèæÿõóÿö÷ÿøûöìñÿööÿýýÿþýÿõøöåçÿø
öÿüûÿýþÿüùÿøýÿüûÿþûÿþþÿýÿÿûþÿûþÿúþÿûþÿÿÿÿÿþÿþþÿúúÿüûÿýûÿüùÿýûÿÿþÿûÿÿþÿÿýû
ÿýýÿþþÿþýÿýüÿýûÿúûÿöõÿòïÿõðýö÷ÿõòÿöøÿøôÿöóÿö÷ÿùøÿúûÿþÿÿþþÿþþÿýûÿûüÿùûÿüûÿ
øýÿúùÿðîúôïþòïÿöôýîïøðïÿöóÿúúÿûüÿýûÿÿþÿúúÿýýÿüûÿýûÿýþÿþÿÿýýÿýûûõñüôîöñíìã
åýõòþñîôêîþøöÿüöÿú÷ÿøýÿ÷ùÿø÷ÿüúÿúúÿúúÿúûýøõÿ÷öùñòúíìûïïúìîþñëÿðìþñîÿóôÿ÷ù
ÿø÷ÿø÷ÿýùÿüùÿúúÿ÷ùÿúýÿùûÿ÷ùÿùùýóóûóíý÷óÿùùÿúýÿùûÿúýÿöëÿ÷òÿúÿÿüûÿüùÿþûÿÿþÿ
ÿþÿÿÿÿ÷úÿýþÿþþÿúûÿúûÿûþÿúýÿÿûÿüúÿúúÿýûÿúýÿüÿÿþÿÿþûÿÿÿÿùøÿûþÿüúÿúùÿýûÿüûÿõ
÷þûöÿýúÿýÿÿúúÿúúÿøöÿøöÿúúÿú÷ÿù÷ÿûöÿ÷úÿúÿÿúúÿýýÿýûÿûýÿ÷ûÿùûÿÿÿÿÿÿäÛë#(FXKA
×ÃÓÿìÿçÂð¨~êßËòëÜñèŸëÚ¢êÜÈùÐÃ÷ÿîöÿøÿÿ÷ùÿùúÿûýÿøýÿ÷ûÿùûÿÿÿÿöúÿùùÿó÷÷ßåðæêî
äà÷ëêûîéöìéþìïÿöþÿö÷ÿùùÿùúÿúÿÿñìÚ•ÒÛ¸ã°§ä¾¹ãñÙÝß±á®�ÞÛÀñôïÿî«éÖˆ™ß³Ë·®ïðØ
þÿßð¸xàÏ¡èçÛúçÒêë±ãã¿é¼ªë¹¹èýêýÞ �yøÊÏÿôåþØº
ùÚÒüåÚùäÕû×§ÿçÚÿã×úèÒüäØþÞµýÝÏþéæþëÕÿèÚþâËùæßÿóîÿëÖýåÏýäØüßÙÿðçÿðÜÿâÁüéáü
éåûèÙÿôäÿåÓÿìæþðéýíÚüîåýèáþêèúðëüêÔöàáùæçýëìÿüÿ-·»���YEBÿÿÿýì÷ýëöøïõüìóúê
õüèö��ÿüõÿüùÿúüÿüöÿÿúñÿÿ���X"�ÿÿÿþùõÿüõÿúúþùøÿöùÿöôÿ÷úÿûõÿû÷ÿôòüõñüõòüôñü
ñòùòôÿôòùôòýóóþöõüôòùñòýôòúôñøõöúôòûóõøööùðõùòñùóô÷õôúõôÿöõýööþóõøõõùôðýõ
öüóõüõóþöóûöõüóóþ÷ùÿú÷ÿöóùøóõà×ÿôðÿöùüõóüõòûøöÿøóÿõòýùõÿù÷ÿøõÿù÷ûööþùõþùø
ÿøõÿùùÿùöþòóöòïêãáûðëÿöóÿúóóðæðéèû÷öýõóÿøöÿöõÿøöÿúøÿùõÿòõÿøõÿù÷ÿùùÿöüûòòø
íêÿÿ÷ûøýúôóúóõÿ÷óÿòïþøùÿüùÿöûÿùùÿúùÿùùÿúøÿú÷þöõþøøÿöùÿùøüôñùñîùñïû÷óÿùóÿø
ôýóôúôòþöõÿøõÿöóÿù÷ÿüûÿûûÿøûÿõùÿõóýöóÿööüïìùæèóãàìÞáîâàøìåôåàøëéÿõòþòóÿóö
ÿõöüôúÿöõýõöùõøÿö÷ýõõÿøöÿù÷ÿóõÿöúÿöõÿ÷íÿõöúõðÿøöÿõõþööýõöýòöþùøÿøöÿõ÷ÿööÿ
öùÿóõÿøõþøúììèùóëÿû÷ÿÿüýöõüõóøðí÷ðéÿùóÿóóýõóÿõõÿö÷ÿõöÿõöÿõöÿù÷ÿùöýôñøñïíç
ìûíëÿõòÿöóÿøöÿöøöâäôèãðíæûëäÿÿýÿú÷ÿù÷ÿø÷ÿúùÿúúýõóþðèýïïýôòýöõþòïüóîùóíÿõî
ÿúòÿõõÿ÷ùÿùøÿûûÿüúÿüúÿú÷ÿ÷ûÿùùÿüúÿøôÿøöýôïÿôïÿúõÿöóÿõ÷ÿýõÿú÷þ÷òÿþûÿûöÿüöÿ
ù÷ÿúùÿýúÿÿÿ-d².��ÿÿõÿÿÿþöõÿ÷ùÿûüÿÿûÿùøÿüûÿøòÿøöÿù÷ÿüöÿùùÿ÷ûÿûûÿûýÿùúÿúøÿö
úÿúúÿúùÿùúÿüúÿú÷ÿüöÿÿûûòòýðéöðéþòïÿùöÿüûÿýûÿúùÿúùÿü÷ÿýûÿþþÿ÷úÿüùÿú÷ÿù÷ÿö÷



ÿÿúÿúøÿþÿÿÿùÿüÿýôòÿööÿúüÿýùÿüúÿþûÿÿùÿýùÿýûÿÿûÿú÷ÿùûÿøööìêÿôðÿøóýõïúôïýôòü
óîÿ÷òÿýøÿÿùÿüùÿüúÿüúÿü÷ÿýúÿù÷ÿúúÿûýÿýûÿÿúÿýûÿúúÿûóÿüùÿýùÿúúÿüúÿþûÿúûÿýúÿý
øÿú÷ÿùúÿýûÿýúÿúùÿúùÿú÷ÿûöÿ÷ùÿùúÿû÷ÿÿûÿ÷÷ä’—
Ø“ÀÇËéÆÏÑüäì���Æš¸¡ÿÿ¯õôÏõ÷àôóÌôò¤ñòªó÷ÈñóÞíèÕãßÇéçÄïô¿ñðÐóòÚêíÕèâÌððÈøôÌ
úû×øøÞûôäöøÝõ÷ÉööÌûüÙöøÚóöàòñÞõö¼öóÉþùÊõ÷ÞõøâùõËôò´ôõ§õûÆýöäõóÕñð¶ôõ´óú-ñ
õÏööàôòãõõÀääÃíåÐöõèöûðùöú÷ñÛîëÔñêÖöõÙöøãöõçùòÛîôÎíï¿õ÷ÑöùàùðæõîÀëìªçïµðï
ÍðíãéäÅéä®êë¬ìæÉóõÝòñÙôðËòñ¥îõ«ó÷×ùøãúóÒõóÎõ÷Âò÷Ñ÷ú×íöß÷÷óðîÑïñÍëóÏôóÙîíÜ
ôòãù÷Úðö¾ðö·ññÅñóÑóõßõôÒñô®óû¦ðòÂæåÕìòÐñõÄïïªôõ§ïòÉòøàöôÔññ°êê»òöÚüÿÜúúêú
õêúüÑ÷ó·ìöÆóúÙúððÿÿëùÿÕÒÆÒÑ›ÔòöÛôüêÿþîõòâ¯•ÒäËÍôöÅúÿÅÃÂè÷ÏäÿÿÇøõºóõ¶ïóÐüÿ
ÛÝÓÌÐ¥¢öÿ—
ñÿ¿òòÙöõ×óõÅöø«ðî¿÷øÒò÷ÞööÛööÆö÷°òôÄòõÜôúæõöæó÷ÙðúÌõøÒóøÜìååèäåîïÙñõàÿÿäÿ
ÿmu�%&-
xmaÒÒÌÿÿÿÿÿÿÿÿüÿýúýøøÿø÷þòöýùö÷ðíòñðóëâíèàùìçÿðìÿøõÿóùÿûøÿøõÿùöÿú÷ÿøòÿø÷ÿ
ýùÿùùÿúúÿüøÿúüÿÿùÿùõùñïÿôïÿ÷øÿù÷ÿøøÿûùÿù÷÷ðéÿûôÿûöÿúùÿýùÿúùÿüùÿúúÿúùÿüöÿÿ
ûÿÿþÿøöþðíÿúõÿùôÿþøÿùóÿúòÿþøÿÿÿÿú÷ÿÿùÿýýÿþÿÿüûÿþÿÿþûÿûöÿüúÿþÿÿÿ÷þñóÿôìÿöõ
ÿüüÿú÷ÿùóÿùõÿùõÿúùÿù÷ÿüôÿúøÿù÷ÿûþÿüùÿýýÿùûÿúùÿúúÿýüûòòýôïÿòïøòñûñî÷îæ÷ðåü
óîÿõóÿöõÿùöÿü÷ÿúûÿúýÿýùÿúùÿýúÿøöÿõöúðçÿõõûòïÿõíÿùóÿùùÿùöÿùúÿýùÿùöÿüøÿýùÿþ
ûÿþþÿþýÿþýÿýûÿüûÿýþÿùùÿôùÿýúÿüþÿöõÿúöÿú÷ÿûóÿööÿúúÿúøÿùùÿýøÿýúÿýüÿÿÿÿÿÿÿüû
ÿýûÿ÷õýîëÿýûÿÿÿÿÿÿÿûÿÿ÷ûÿôòÿöóÿûýÿúûÿúûÿûþÿúûÿýûÿþþÿùûÿöôüñíÿö÷ÿýýÿùú÷îçÿ
õðÿüÿÿÿúÿôòüðìÿûûÿúüÿýýÿ÷úÿüûÿúûÿÿøÿüøÿüûÿýýÿúüÿþþÿúúÿúûÿüûÿÿùÿú÷ÿúûÿûþÿú
ùÿþüÿýýÿûüÿýýÿýúÿÿÿÿýûÿýþÿýÿÿúûÿùûÿþüÿýúÿ÷õÿú÷ýõõÿúóÿøöÿû÷ÿø÷ÿþûÿÿûÿþýÿþþ
ÿýýÿýûÿüûÿýúÿþþÿýûÿüÿÿúúøòñýîéøñéûïêÿõíÿþùÿýùÿþÿÿûýÿúûÿüúÿüúÿÿúÿýûÿýýÿþýÿ
ûûÿùùÿö÷ÿóõþïòüóéÿôòÿõïÿúøÿù÷ÿøöÿù÷ÿúùÿúùÿúûÿþúÿûýÿýùÿûûÿ÷úüôòúîïûðìÿýùûð
îüïòÿýûÿÿøÿö÷ÿù÷ÿùùÿü÷ÿù÷ÿù÷ÿýúÿúùÿúúÿü÷ÿü÷ÿùûÿîòùèæýôñÿüöÿûþÿûýÿý÷þðíÿõó
ÿùúÿø÷ÿüúÿýûÿýûÿùüÿüûÿüûÿÿÿÿÿýÿþþÿþüÿûþÿúúÿýûÿýýÿýýÿýýÿýúÿþÿÿÿþÿýþÿÿúÿüúÿ
úûÿüúÿúúÿüùÿýûÿù÷ÿõöÿýùÿýùÿ÷ùÿùùÿùùÿùöÿù÷ÿûöÿúùÿüûÿûýÿúûÿþýÿþÿÿüúÿùùÿûûÿÿ
ÿÿÿÿ©µÆ���›’ �ÿÿÿç¥ô®iâÖÃðÝÜúæ³ÞòÅêÈ£ð�–
ðýèöÿýÿÿÿúÿüÿÿùûÿù÷ÿùúÿüúÿø÷ÿööýõöÿðîþñòý÷ôúîèÿ÷óýóöÿùüÿû÷øîìÿñêÿÿÿÿúúÿúú
ÿÿüÿúöáÎç“yØÍ¸äýñëÙ«Ø·sÑÜÁæÕÍììÄî÷·¾Ë �uÌ™¨ð´�õºƒ
ëñóÁåÖ‰àè›WÿèÜýëïÿèÅþâÌüÖÁùÖÐÿóúüæÀÿÚ½ÿßÏÿã×ÿîåÿçÏûÚ¶ÿâÓ÷ÝÊÿñåýèËþÞ¹öç×úå
ÚÿíÒþîØÿÝ½ÿäÕþëéÿìÒÿíÙÿäÎÿâÙýðïýåÍÿàÂ÷èáüãÝùñæûæÐùÙÀþèåýñçÿîÚÿíÞÿãÔÿíêýìä
ûêÕÿìáÿèßüìåýíîþíãþíèÿÿÿ¥¨¿���XG9ÿÿÿøîóùðöûòúûðõúíóýïï��ÿýøÿüùÿúúÿüùÿÿûõÿ
ÿ���G��ÿÿÿÿ÷ûÿúøÿý÷ÿúûÿù÷ÿù÷ÿù÷ÿø÷ÿø÷ýôñÿõòúõôúóôÿóóÿòóüóöþòòýóóÿøòþöõúõñ
úôòýõòûööøõõúóöøöùùîò÷òôúõôûòõöðôûòóøõöúóõ÷óõüóõüòöüóöüõøúõõüõöýöøÿõ÷ÿóöù
õöÿûýíåíøîëÿôøúóþÿúýÿûÿÿûùÿõöþöóÿúúÿùõÿùõÿö÷ÿööþøõÿüúÿù÷ÿø÷ÿóõùðëðèæÿòóýõ
óüöóøíêùêåùñïÿõóÿöõÿõóÿù÷ÿúòÿøõÿñöÿúùÿú÷ÿùöÿùõûñï÷éêùóóøîë÷íêùðìùòóÿõöÿúø
ÿùúÿûüÿúøÿú÷ÿùöÿü÷ÿú÷þùùÿùöÿù÷úõôùôéõíêõïæøñíöîåôåàøåèûîîÿø÷ÿùúÿüûÿúúÿûýÿ
úúïïðìããýõøÿø÷ÿøõÿ÷òþòòÿøðûðîÿòñÿöõùðìùñòÿòôÿïóÿõõÿöôÿööÿüõÿø÷úóöÿø÷ÿööþö
öý÷ùüïøýõõÿøõÿöõý÷üýøöÿø÷ÿõ÷þ÷ùÿôùýòòþøøÿ÷ùÿöúÿö÷üóøýòõÿõ÷ÿöúöëèþðêÿ÷ùÿûû
ÿööÿ÷ôúôòýðìÿõõþñîþöõÿõòÿ÷ùÿù÷ÿúùþøöýööýõõÿõöøñîðìíÿõóÿüòÿùõÿøöýõööíãÿòðÿ
÷ôÿöôÿ÷üÿùùÿø÷ÿöùÿúùÿù÷üôñÿôîÿøõÿø÷ÿú÷ÿöõÿôòþñïùôêýõñÿôòÿöùÿúúÿýûÿúúÿýýÿý
ûÿùúÿø÷ÿýûÿùùÿö÷þðñýìãýéãõñäøëçÿèæþòíÿìêÿüûÿù÷ÿøõÿùúÿúùÿüúÿÿÿ 
c®+��ÿÿ÷ÿÿÿÿõõÿùöÿüúÿúüÿù÷ÿú÷ÿôòÿóóÿù÷ÿù÷ÿùøÿúþÿùöÿúúÿ÷ùÿù÷ÿüùÿùùÿüûÿýþÿý
ýÿ÷ùÿõõûòñëäìûìëúðëÿõòÿúùÿüûÿýùÿüùÿûöÿÿúÿýûÿüûÿúúÿùüÿùùþööýîïÿùöÿøðÿöøýõõ
ýõòûîêÿöóÿýÿÿþþÿýûÿÿúÿùùÿü÷ÿýøÿýûÿúûÿøýÿø÷ôìåþòñÿòïÿïèôèéöéäùææÿõóÿù÷ÿù÷ÿ
ýûÿýúÿüûÿúùÿúùÿùûÿýþÿýýÿýûÿü÷ÿü÷ÿó÷ÿö÷ÿüúÿÿüÿúøÿù÷ÿúùÿúúÿþûÿùúÿúúÿûýÿùùÿú
úÿýúÿüúÿúûÿùøÿùûÿúùÿúøÿýûþæòµŸÛ©¡ÒóÒ¯ÿÝã“vì���½þõ¥ÿÿ»÷öÝööçõõÌõö°ò÷»ïóÊçê
ÖãäâîðÝôòÙ÷øÔõñÒóøßñöæìåÑåâÐòñÂöýÍöøÔùùàôöÛõô¼ö÷ÇûûÉöûÚøøàüúÐñô°ðõ§õû½ø÷Ú
ùøÜúô¸öù©÷ü§÷ÿÐú÷èñöÚùõÆõó¿÷õÉòöÜ÷úèöøïþöÑçêÎõðÞ÷ùëúùéñóôõùáóîÚïèËòúÍö÷ßõ
öãó÷ÎòôÆôõÕýýÄûýÚôñÕöó¬ñôœé÷¼ïòÒï÷íòìÍððµò÷®ñ÷ÊòõÞõñàðîÛõõÇóøÇôô×øüïöüäõõ
åøöÎó÷Ñö÷ÈïóÏèäãíßÕóíÃïòºíø¼ëîÌéåäëïÍïô®ðú¤ðøÀó÷Ñõ÷Õòô¼òï òü©ð÷Îìðßôòâó÷È
õö«ôõ¶òúÑõôéñ÷ÝõõÑõõÉöøÒúøÝöõéùôí÷ûäüùÙøúÛþÿØøüòôþæ®mêÉ“ÐóÿÉåèÎêìØôøáèëçÃ
€ÐîñÆöú·öý½ÇËíïÈÖûÿ®ñó �íó¬îöÚòúâø
ÐúøÖôûè÷úåúüîõñêöôÌó÷ÇôöÒîñæéççðëÉíí±ôü¼ùüãÿÿÝîé^u„���^[HÇæÝÿÿÿÿÿÿÿùýÿûüÿ
ùöûïóêããùðêüìîøìêüìåùìçÿóïÿõ÷ÿöôÿõóÿø÷ÿûöÿùôÿúùÿüûÿùùÿüùÿÿûÿúûÿÿÿÿù÷üòñüò
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Ñ«ãÜÀÜìÖÌüÿÐÿÿØÿÿéûÿìÿÿßÿÿÞùÿÈøýÏîìåôòèóíÝôëºéâ«çëÀîðÛññãòó¾îò«òô¨óûÉöûÙó
øÚôô´ýÿœóúºöûÙ÷üêööæúþ¹ôò´óúÆùüÜ÷ÿîùöæûûÎþÿÊÿÿÊõýÏÙ¿ßÊ–
íýõäþÿÑôüÈõÿÈÐÕæã«æòÿÓåàÂæêÃïðÉªzÐðóÜîìÒéêÅöô¤÷ÿ¬Ë×áîªäþÿÂÞÍ¤Ô �–
óÿ³ñõáøôØïð²òú—
îø²ÿÿ¾ÔÈåØ®éýÿÒîúÁñó×òðàôôáìõæòóÕòôÌõøÕõÿãöúæööíõöÑóõÆðöÑðõÛðìñíéàìé®çêªç
ï¾ìïàðìàññÐñó—íöžúÿÑôýñÿùÿÿÿÉÿÿ 
?RL_Yÿÿÿÿÿÿùòèúêâùèå÷ïéþñíñæçüòïòîìûîíøñîÿùõÿüùÿúùÿüùÿûöÿýúÿüúÿüúÿýûû÷òõè
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ÿôðÿóùþöóüòóûðìüðëÿùöÿúùÿüúÿûýÿüûÿüûÿýýÿúùÿýþÿþüÿÿûÿüûÿúûÿþýÿøýÿýûÿüùÿù÷ÿ
ûûÿþþÿöþÿûþÿýûÿýýÿúúÿúüÿýûÿýùÿþüÿýúÿúúÿýþÿüûÿýýÿÿÿÿþÿÿúúÿþÿÿûÿÿýýÿÿýÿÿúÿú
ùÿúùÿüúÿþûÿÿþÿþüÿÿÿÿÿÿÿþüÿýþÿüûÿýûÿûþÿþÿÿþýÿýûÿûýÿýþÿÿÿÿÿÿÿÿÿÿÿÿÿþûÿýûÿýû
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ÿú÷ÿúúÿûþÿü÷ÿüùÿúúÿþÿûðñ÷êçõëèúëçõèçóæãøîîíäÝÿùöÿýüÿÿúÿü÷ÿúþÿúýÿÿþÿþÿÿÿþÿ
ÿþÿþýÿüùÿýúÿúúÿÿúÿûÿÿþþÿýýÿûþÿûýÿþýÿÿúÿþûÿýúÿûüÿüûÿýýÿýþÿûþÿûýÿúöÿù÷ÿú÷ÿü
úÿúùÿúúÿù÷ÿ÷ùÿýúÿø÷ÿúúÿùÿÿÿÿÿÿÿZn � ��«qkÌšÿÅÿ÷ñþìÅéÓ–
èäÃíÀËôÜÄïýÖëÿûüÿÿüÿÿüÿø÷ÿ÷ûÿùúÿùúÿúúÿ÷úÿúûÿúúÿúûÿýýÿúûÿûýÿùùÿúúÿùùÿøöÿøö
ÿööôëíýðéýíêôèèñêéýëëÿüòÿòø´và³–
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èäûííÿñÔÿéÌÿåÓÿçÙÿñîÿìÕÿêÈÿèàÿåßÿîàýïÜüáÈûçÜÿìãÿìÍýîÞÿëÚþîìüòêÿíØÿîÞýëÞÿð
çÿöïÿêÝÿïèúòîÿîéÿïçúîìÿÿÿ—
¥¾����U9ÿÿÿÿêôöéôÿêõûçóùêõôíõ��ÿü÷ÿü÷ÿûöÿùóÿÿþ»ùÿ���—
o4ÿÿÿÿüõÿüöÿùòÿüöÿüöÿûöþûöÿÿ÷ÿÿöÿúôÿýöÿýõÿý÷ûúó÷óóÿúöÿõóøøöÿûõþö÷øõñýû÷öñ
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÷ÿýúÿùùüùúÿúùÿûöÿüúþ÷ùýøöúõõ÷ïæûôëÿôðþôóûúñÿøòýõóÿú÷ÿûúÿÿùÿýúÿý÷þúøýüøÿù÷
ÿùõÿùùÿùúÿúöùóìçâä÷ïãøðíöðíùðëóêêðäÞøîëúìéüóóûööþøóÿøöýõõùöôþøøûñòýøöýøøÿ
ù÷ûööþööýøøÿù÷ÿõñþøùÿýöþ÷úÿúúÿÿÿ �†‰ãÏÎÅÚø%0
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 ΜΑΘΗΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                  ΤΑΞΗ:   Α΄         ΒΑΘΜΟΣ :                                          
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ΟΔΗΓΙΕΣ :   Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής . 
                    Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (tip-ex) ή ταινίας. 
                    Να γράψετε μόνο με μελάνι μπλε (τα σχήματα με μολύβι). 
 
 
ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ  8 σελίδες 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄  (12 ΜΟΝΑΔΕΣ) 
Από τις δεκαπέντε (15)  ασκήσεις να απαντήσετε  μόνο τις δώδεκα (12). 
Κάθε σωστή απάντηση βαθμολογείται με  μία  (1)  μονάδα. 
 
1)  Να κάνετε τις πράξεις:  
   
     α)  4 + =×85  
 
 
 
     β)  =×+- 372:418  
 
 
 
 
2) Να λύσετε τις εξισώσεις:    
 
   α)   x + 8 = 14                 β)   =× 32x4                 γ)    x : 6 = 5                δ)  26 – x = 12 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3)  Να υπολογίσετε τις δυνάμεις : 
 
α)   32 =  β) 60 =       γ) 07 =   δ)  121 =     ε)  19 = 
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4) Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών:  80 , 150 , 360 . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5) Παραλληλόγραμμο έχει βάση 16 cm  και αντίστοιχο ύψος 7 cm. Να βρείτε το εμβαδόν  
    του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
6) Να υπολογίσετε χωρίς μοιρογνωμόνιο τη γωνία χ στο πιο κάτω σχήμα:  
    (Να  δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 
  
 
 
                   χ + 40ο           χ      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Να βάλετε σε κάθε τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός:  
 
    α) 52                   να διαιρείται με το 2  
 
    β) 28       9       να διαιρείται με το 9 
 
    γ) 367                να διαιρείται με το 2 και το 5 
 
    δ) 64        2      να διαιρείται με το 3 και το 5 και όχι με το 2 
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8)  Μια γωνία είναι τετραπλάσια από τη συμπληρωματική της. Να βρείτε τις δύο γωνίες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9) Τετράγωνο έχει εμβαδόν 81 cm2. Να βρείτε: 
     α) την πλευρά του και 
     β) την περίμετρο του . 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10) Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
 
α)  ×52  2   9232 =×    β)   7      : 4937 =   γ)  10        = 10000 
 
            5 
δ)   69 = 3      ε)    3              = 1 
 
 
11) Να υπολογίσετε χωρίς μοιρογνωμόνιο τις γωνιές χ και  ψ.  
      (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
             
 
   
 79ο 
 
 
         ψ                  χ           138ο 
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12) Να κάνετε τις πράξεις:  
 

       α)  =+
3
2

5
3        β)  =×

15
7

7
24  

 
 
 
 
 

      γ)   =-
4
32

5
24        δ)   =

6
51:

3
23   

 
 
 
 
 
 
13) Αν ε1 // ε2 να υπολογίσετε χωρίς μοιρογνωμόνιο τις γωνίες γ,β,α ˆˆˆ . 
       (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
       
     54ο     ε1 
 
 
  γ  α 
  ε2 
                              β 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) Να υπολογίσετε την παράσταση : 
 

     =÷
ø
ö

ç
è
æ×+÷

ø
ö

ç
è
æ -

2

3
2

4
3

6
51:

4
32

3
17  
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15) Ορθογωνίου τριγώνου η μια κάθετη πλευρά του είναι ίση με 5m και η υποτείνουσα  
      του 13 m. Να βρείτε :   α)  την περίμετρο και 
                                           β)  το εμβαδόν του .  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄    
Από τις έξι  (6) ασκήσεις να απαντήσετε μόνο τις τέσσερις (4). 
Κάθε σωστή απάντηση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 
 
1)  Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα : 
 

      =
+

÷
ø
ö

ç
è
æ -

5
12:

5
2

7
1

2

10
32

2
14:

5
24
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2)  α) Η ηλικία της Άννας είναι κατά 10 χρόνια μικρότερη από το τριπλάσιο της ηλικίας της  
         Ελένης. Αν το άθροισμα των ηλικιών τους είναι 34 χρόνια, να βρείτε ποια είναι η  
         ηλικία της καθεμιάς.  (Να λυθεί με εξίσωση ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     β)  Αν χ = 2    και   ψ = 3 , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 
 

           ( ) =+--
ψχ

2
χχψ3ψ2χ  

 
 
 
 
 
 
 
3)  Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ε1 // ε2 , η ΒΑ είναι κάθετη με την ΑΓ ( )ΑΓΒΑ ^  ,   
     ΓΔ διχοτόμος της ΒΓΑ ˆ  και  Ο52ΔΑΒ =ˆ . 
    α) Να υπολογίσετε τις γωνίες  .φ,ω,ψ,χ ˆˆˆˆ  

    β) Να βρείτε το είδος του τριγώνου ΔΓΑ
Δ

 ως προς τις πλευρές του. 
       (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
                          Δ                                        Α                                           ε1   
 ψ           520 

 χ 
 
 
  
 ω                     φ ε2 
 Β                                                 Γ 
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4) Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει περίμετρο 112 m και είναι ισεμβαδικό με ρόμβο.  
    Αν το μήκος του ορθογωνίου είναι εξαπλάσιο από το πλάτος του και η μια διαγώνιος του   
    ρόμβου είναι ίση με 32 m, να υπολογίσετε : 
     α) την άλλη διαγώνιο του ρόμβου και  
     β) την περίμετρο του ρόμβου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5) α)  Να λύσετε την εξίσωση: 
16
51χ:

4
31

2
13 =÷

ø
ö

ç
è
æ -  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Τρεις ποδηλάτες ξεκινούν ταυτόχρονα από την αφετηρία ενός κυκλικού στίβου και    
    κινούνται με την ίδια φορά. Ο πρώτος διανύει το στίβο σε 45 δευτερόλεπτα, ο δεύτερος  
    σε 40 δευτερόλεπτα και ο τρίτος σε 42 δευτερόλεπτα. Ύστερα από πόση ώρα θα  
    ξαναβρεθούν για πρώτη φορά και οι τρεις μαζί στην αφετηρία και πόσους γύρους θα 
    κάμει ο καθένας; 
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6) α) Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με ΑΒ = 20cm και ΑΔ = 12cm.  
        Αν ΣΛ = 6cm , ΣΛ ^ ΔΓ και ΔΚ =ΜΓ = 5cm, να βρείτε το εμβαδόν της σκιασμένης 
        επιφάνειας . 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β)  Να γράψετε υπό μορφή δύναμης την παράσταση: 
 

          =÷
ø
öç

è
æ ×× 627:

42815329  

 
 
 
 
 
 
 

  
    
 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ              ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 
 
 ΠΑΠΑΒΑΣΙΛΕΙΟΥ Β.   ........................... 

                                                                                      ΛΑΖΑΡΟΥ Α. ........................... 

ΣΠΑΝΟΣ ΑΛΕΞΑΝΔΡΟΣ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΥ Π.   ........................... 

                                                                                ΚΑΛΛΑΣΙΔΟΥ Ν.   …........................ 
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 ΓΥΜΝΑΣΙΟ «ΒΕΡΓΙΝΑ»  ΛΑΡΝΑΚΑΣ                                  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                        ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   Τετάρτη   09/06/2010 

ΤΑΞΗ: Γ΄                                 ΩΡΑ: 8:00 – 10:00                                  ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ    

 ΒΑΘΜΟΣ  ......................................                   ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ............................ 
                                                                        
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ  ..........................................................................................................  
ΤΜΗΜΑ:…………..                    ΑΡ. ………...     

 
ΟΔΗΓΙΕΣ:     1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
  2. Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο,τα σχήματα με μολύβι. 
  3. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού.  
                      4. Το δοκίμιο αποτελείται από  10 σελίδες. 
 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄ 
 
Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα. 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις : 
 

α)   -2χψ + 7χψ +3χψ = 
 

      β)   (-8αβ2) . (2α2β) = 
 
      γ)   18ω5 φ3  : (- 6ωφ ) = 

 
      δ)   4α2β3 . (2α5β4 – 3αβ) = 
 
 
2. Να βρείτε τα αναπτύγματα : 
 
      α)   (χ – 3) 2  = 
 

 
      β)   (5χ - 7) . (5χ+7) = 
 
 
3. Να λύσετε το σύστημα : 
 
       3x  – 2ψ = - 8 
     - 4x +  3ψ = 11 
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4. Να αναλύσετε πλήρως σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα : 
 
      α)   ω2 – 3ω = 
 

 
      β)   16χ2 –  ψ2 = 
 
 
      γ)   α2  – 7α  + 6= 
 

 
      δ)   23α + 6α + αβ + 2β  = 
 
 
 
5. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση  -2 και περνά από το σημείο (-1, 9) :  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. Να κάνετε τη διαίρεση : 
 
     (10x3 –  11χ2 – χ +2) : ( 5χ+2) = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Δίνονται τα πολυώνυμα Α= 6χ2 –  4χ +2,  Β= χ2 – 3χ   και Γ= -2χ + 1.  Να βρείτε: 
 
      α)   Α  – 2Γ = 
 
 
 
 

 
      β)   Β.Γ = 
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8. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
     α) (α – 6)(α +5) = 0      β) x2 = 49  
 
  
 
 
 
 
 
 
 

9. Να απλοποιήσετε το κλάσμα :  
 

      
2

2
x + 7x +10

x - 25
 = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Να κάνετε τις πράξεις : 
 

      α)  1 15- =
2α 3β

 

 
 
 
 

 

      β)  ×
2ω 7ω +14 =

ω + 2 ω
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11. Να κάνετε τις πράξεις : 
 
 

          
2 2

2 2
χ - 9 χ + 3χ: =

χ + 2χ χ - 2χ - 8
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. Σε τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε το ύψος ΑΔ και το προεκτείνουμε προς το μέρος του Δ  
κατά τμήμα ΔΕ = ΑΔ. Να αποδείξετε ότι:  α)  ΑΒ = ΒΕ   και 
                                                                      β)  τα τρίγωνα ΑΒΓ και  ΕΒΓ είναι ίσα. 
 
 
 
 

 
 
 
 
13. Να κάνετε απλό το πιο κάτω σύνθετο κλάσμα: 
 

        
2

1 1+
x + 3 x - 3 =3 1+

x - 6x + 9 x - 3

 

 
 
 
 

Α 

Β Γ 
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14.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ με Α = 90° και Γ = 60°. Αν ΑΜ  είναι διάμεσος και  
ΑΓ = 5cm να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΜΓ είναι ισόπλευρο και να βρείτε την 
περίμετρό του. 
 
 
                                                           
 
 
 
 
 
 
  
 
 

 

 
 
 
 
 

15. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 
αντιστοίχως. Να φέρετε τη ΔΕ και να την προεκτείνετε κατά τμήμα ΕΖ ώστε    ΕΖ=ΔΕ. Να 
αποδείξετε ότι τα τετράπλευρα ΑΔΓΖ και ΒΓΖΔ είναι παραλληλόγραμμα.  
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ΜΕΡΟΣ Β΄ 
Να λύσετε μόνο 4 από τις 6 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 

1. Να κάνετε όλες τις δυνατές πράξεις της αλγεβρικής παράστασης  

Α = 2 32α (3α +β) - (4α - β) (4α +β) + (α - 1)  και στη συνέχεια να βρείτε την 

αριθμητική τιμή της για α= -2 και  β= -3 .   
  

    
  
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 

2. α)   Να λύσετε το σύστημα : 

     

      4ψ - 102χ - = 2(ψ - 1)
3

 

      
    -5 (χ - 1) - 4 (2 - ψ) = -20  
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     β)   Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με τη βοήθεια  συστήματος: 
                  
            Σε μια έκθεση μεταφορικών μέσων υπάρχουν αυτοκίνητα, μοτοσικλέτες και  
            ποδήλατα. Όλα μαζί είναι 48. Αν οι τροχοί όλων των μεταφορικών μέσων είναι  
            140 να βρείτε  πόσα απ’ το κάθε είδος  υπάρχουν αν γνωρίζουμε ότι όλα τα  
            ποδήλατα  έχουν 24 τροχούς.   
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3.     Να λύσετε την εξίσωση: 

           
2 3 2

2
3x 2x 2x - 3x + 2x- =
x - 4 x - 2 x - 6x + 8  
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4. (α) Στο πιο κάτω ορθογώνιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά τις ευθείες:  
        ε1:  ψ = -χ + 2  και  ε2:  5ψ = 15χ – 10  . 
     (β)  Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου τομής  Α  των ευθειών ε1    και  ε2  .  
 
     (γ) Στο ίδιο ορθογώνιο σύστημα αξόνων να παραστήσετε γραφικά και την ευθεία 
           ε3:  χ = -2 .  

(δ) Οι ευθείες ε1   και  ε3   τέμνονται στο σημείο Β. Να βρείτε τις συντεταγμένες του 
σημείου αυτού. 

 
(ε) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου που σχηματίζεται από τις ευθείες   
      ε1 ,  ε2  και ε3 . 
 

      (ζ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο τομής των ευθειών 
           ε1    και      ε2   και είναι παράλληλη με την ευθεία ψ = -7χ + 19  .                 
 

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6 7

-7

-6
-5

-4
-3

-2
-1

1
2

3
4

5
6

7

x

y
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5.                  Δεδομένα            Ζητούμενα 

                        ΑΒ=ΑΓ               α) ZM BΓ^  

                 ˆ ˆ ˆ ˆ
1 2 1 2Β = Β καιΓ = Γ          β) Το Α να  

                         ΒΜ=ΜΓ                 ισαπέχει  
                                                       από τις ευθείες  ΒΗ και ΓΘ 
                                                                                                                            

                                                                                                        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
        
 

 

 

 

B Γ

 

A

ΕΔ

Ζ

 

H Θ

1 22
1

Μ
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6.   α)   Δίνεται το πολυώνυμο  φ(χ) =  2-2x + 2x + 800  

              Να δείξετε ότι φ(1-χ) = φ(χ) 
              Να βρείτε την αριθμητική τιμή φ(100)  και  φ(-99) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       β)  Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ    Ο  είναι το σημείο τομής των διαγώνιων του  και 
ΒΔ = 2ΑΓ. Αν Ε και Ζ είναι τα μέσα των ΟΒ και ΟΔ αντίστοιχα να αποδείξετε ότι το ΑΕΓΖ 
είναι ορθογώνιο. 
 
                
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ       Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
Χατζηαποστόλου Δέσποινα (Β.Δ) 
Στεργίδου Αγγέλα 
Χριστοφορίδης Γιώργος                                                   
Ρόπαλη Χριστίνα 
Χατζησάββα Μαριλένα (Παναγή Ελένη)                           Μαυροκορδάτου Νίκη 
Χατζησωτηρίου Εμανουέλα          
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ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8  ΣΕΛΙΔΕΣ 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: (α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

       (β) Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο (τα σχήματα με μολύβι). 

       (γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ( TIPP – EX ). 

       (δ) Να λύσετε τις ασκήσεις ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 

 
Μέρος  Α΄ ( 12 μονάδες ) 

Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις  12.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
(1)  Να κάνετε τις πράξεις. 

 (α)    2 7 8× + =                                  (β)     5 3
9 9

+ =  

 

(2)  Να λύσετε τις εξισώσεις. 

(α)      β + 6 = 15                                 (β)  

 

 

 

(3) Να βρείτε τη γωνία  α. Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΙΡΗΝΗΣ ΚΑΙ ΕΛΕΥΘΕΡΙΑΣ                  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 02/06/2010 
 
ΤΑΞΗ: Α΄                                                                              ΒΑΘΜΟΣ: …………………… 
 
ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ                                                               ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ……………… 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:…………………………………………ΤΜΗΜΑ:……  ΑΡ: …… 

4 12w× =

 
      

 α 
 40°
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(4) Να κάνετε τις πράξεις με δύο τρόπους.     

 
6 (11 9)

6 (11 9)

× - =

× - =

 

 

(5)   Να υπολογίσετε τη γωνία ψ.  Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

 

 

(6)  Να  υπολογίσετε τις δυνάμεις. 
 
(α)   42 =                     (β)   33 =                       (γ)    15 =                     (δ)     120 =                    

 

(7)  Να βρείτε το  Ε.Κ.Π.  των αριθμών  28  και  36. 

 

 

 

 

(8)  Να βρείτε το εμβαδόν των πιο κάτω σχημάτων: 

(α)  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

     
(β) 

ψ 

    
 

4cm 

13cm 

 

10cm 

12cm 
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(9)   Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης. 

 (α)    84 · 82 · 86 =                                                          (β)    ( ) ( )3 27 95 : 5 =                         

 
 

(γ)     
2 151 1.  =

3 3
æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷
è ø è ø

                                                     (δ)     ( )( )016 7 10α  : α α =             

 
 
 
 
(10)  Να κάνετε τις πράξεις. 
 
 

 (α)  5 2 4
15 3 5

+ - =                                  (β) 1 23 1
2 5

- =   

 
 
 
 
 

 

(11)  Να βρείτε τις άγνωστες γωνίες.  Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 

 
 

 

 
(12) Να γράψετε υπό μορφή μιας δύναμης την πιο κάτω παράσταση: 
 
        0 5 104  . 16  : 8 . 2  =  
 
 
 
 
(13)   Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό. 
 

     

3 1 : 1
5 5

22
3

=  
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(14)   Να υπολογίσετε τις γωνίες χ και ψ στο τρίγωνο ΑΒΓ.  Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
(15)  Ο Αντρέας θέλει να φτιάξει με 48 πράσινους, 60 κόκκινους και 90 μπλε βόλους όσο το δυνατόν 

περισσότερα όμοια πακέτα, για να τα χαρίσει σε φίλους του.   

(α)  Σε πόσους το πολύ φίλους του μπορεί να δώσει  τα πακέτα; 

(β)  Πόσους βόλους από το κάθε χρώμα θα έχει το κάθε πακέτο;  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄ (8 μονάδες) 
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4.   Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.  
 
 
(1)  (α)  Αν  = 3  και  ψ = 2c , να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης    

           Α = 0 2 2 4 5 23χ ψ  +   8ψ   :  ψ  + (χ )   :  (χ . χ )  
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(β)  Να τραπεί σε απλό το σύνθετο κλάσμα   

2

2

1 7
4 16

1 23 2 : 2
4 8

æ ö +ç ÷
è ø

-

   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(2)  (α)  Ένας εργάτης έβαψε το 1
3

 μιας οικοδομής την πρώτη μέρα, τα 2
9

 τη δεύτερη μέρα και το 1
5

 την 

τρίτη μέρα. Τι  μέρος  της οικοδομής  έχει μείνει άβαφτο; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β)  Να λύσετε την εξίσωση  8(4 1) = 72a + . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



6/8 

(3)   Ένα ορθογώνιο έχει περίμετρο 32cm  και το μήκος του είναι τριπλάσιο από το πλάτος του.  Το 

ορθογώνιο είναι ισεμβαδικό με  ισοσκελές τρίγωνο, του οποίου η βάση είναι 16cm.  Να βρείτε: 

(α)  το αντίστοιχο στη βάση αυτή ύψος του ισοσκελούς τριγώνου. 

(β)  την περίμετρο του ισοσκελούς τριγώνου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(4)  Η Μαρία είναι κατά 6 χρόνια πιο μεγάλη από τη Γεωργία. Ο Χρίστος είναι 3 χρόνια μικρότερος από 

το διπλάσιο της ηλικίας της Γεωργίας.  Αν το άθροισμα των ηλικιών τους είναι 43 χρόνια, να βρείτε 

ποια είναι η ηλικία του καθενός.  (Να λυθεί με τη βοήθεια εξίσωσης.) 
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(5)  Δίνεται το διπλανό σχήμα: 
 

 

   
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Δεδομένα Ζητούμενο 
 

ΑΒΓΔ ορθογώνιο 

ΕΖΗΘ τετράγωνο  

ΚΛΜΝ ρόμβος 

ΑΒ = 40 cm 

ΒΓ  = 24 cm 

ΚΛ = 13 cm 

ΒΠ = 2
5

ΑΒ 

ΕΖ = 1
6

 ΑΔ  

 Ι  μέσο της ΒΓ 

 
  Εσκιασμένου μέρους 

 
 
 

Β Κ Α 

Μ Γ Δ 

Η Θ 

Ε Ζ 
Ο Ι Λ Ν 

Π 
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(6) Από το διπλανό σχήμα, ΑΒ // ΕΔ // ΓΗ  

και  ΓΖ  διχοτόμος της γωνίας ΑΓΒ.  

 Να βρείτε: 

 

(α)  τις γωνίες χ, ψ και ω.  

(β)  το είδος του  
D

ABG  ως προς τις  

      γωνίες του.  

 
  Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

EΙΣΗΓΗΤΡΙΕΣ                                                                            Η   ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                                                         
    
Έλενα Τσίγκη 
Έλενα Νικολάου    
Σοφία Σάββα                                                                                    Σοφία  Σωφρονίου - Δετοράκη 
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Ονοματεπώνυμο μαθητή / τριας: ...................................................................................Τμήμα: ............ 

Hμερομηνία : 10/6/2010       Ώρα : 7.45π.μ – 9.45π.μ       Χρόνος εξέτασης:  2 ώρες 
 
 Αριθμός σελίδων:  8             Βαθμός: .................,            Ολογράφως …………………………………..  
 
Υπογραφή καθηγητή/τριας: ...................... 
 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ : α) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι ( τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι )  
                                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής . 
                                      γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού  ( TIPPEX) ή διορθωτικής ταινίας. 

 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄    ( 12  Μονάδες )    

 
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να απαντήσετε  ΜΟΝΟ  στα δώδεκα ( 12 ). 
Κάθε  θέμα βαθμολογείται με μία  ( 1 ) μονάδα . 

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
α) 3.(6 -2) - 8   = 

 
 

β) 10 + 2 ·6 –  24: 4+2   = 
 
 

2. Να συμπληρώσετε τα κενά ώστε να ισχύουν οι πιο κάτω ισότητες. 
 

α) 5+…… =5                        β) 8:  ……=8                        γ) 6.  …..=0  
 
 

δ)  (α+12)+γ =……+(12+γ)                                                 ε) κ (λ+2) = κ.λ+…... 
 
 

3. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
     α) 11 37x + =                   β) 4. 32j =                      γ)   9 15w - =                   δ)    : 4 6y =  

 
 
 
 

                      
                                 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΙΝΟΠΕΤΡΑΣ  

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 

 

Μάθημα:    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ       Τάξη: Α 
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4. Να συμπληρώσετε στα τετραγωνάκια τον κατάλληλο αριθμό ώστε να ισχύουν οι ισότητες 
                    4 

α) 32 =                β)5  =     1    γ)  =1   δ) 2 =16     ε)10 =10 
 

 
5. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ και το Ε.Κ.Π των αριθμών  23 .7.52  , 80  και  120  .   

 
 
 
 
 
 
 
 
 

6.  Να βάλετε σε κάθε τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο ,  ώστε : 
 

α) ο αριθμός  72  να διαιρείται με το 5 και το  9. 

β) ο αριθμός  64  να διαιρείται με το 2 και.3. 

γ)  ο αριθμός  5 8  να διαιρείται με το  9. 

δ)  ο αριθμός  1 4  να διαιρείται με το 2 , το 3 και όχι με το 5. 
 
 

7. Να κάνετε τις πράξεις : 
 

α) 2 4
3 5

+ =    β) 7 12
8 8

- =                          γ) 1 32 .
2 5

=                           δ) 3 1: 3
4 2

=  

 
 

 
 
 
 

8. Ξόδεψα  τα 5
8

 των χρημάτων μου και μου έμειναν  € 45.Πόσα χρήματα είχα ; 
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9. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει  κάθετες πλευρές 3cm  και  4 cm. Να βρείτε: 
       α)Το εμβαδόν του.             
       β) Την περίμετρο του.  (Να γίνει το σχήμα ) 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10. Να βρείτε την γωνία  x στα πιο κάτω σχήματα. (Να δικαιλογήσετε τις απαντήσεις σας) 

  

ΟΔ διχοτόμος της
Ù

GOB                        
 

 
 

 
 
 
 

 
 
 

                                                                           
 
 
 
 
 
 
 

 
 
11.   Το εμβαδόν ρόμβου ισούται με 64cm2   και η μια διαγώνιος του είναι διπλάσια της άλλης. 

Να  βρείτε   τις διαγώνιες του. 
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12.Ορθογώνιο τρίγωνο με υποτείνουσα 10cm και μια κάθετη πλευρά 6cm είναι ισοδύναμο 

με ορθογώνιο που έχει μήκος 8 cm Να βρείτε α)Το πλάτος του ορθογωνίου.   
 β) Την περίμετρο του ορθογωνίου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    13. Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων: 
  

α)   2 7(5 4) : 3 (2.4 8)+ - - = 
 
 

β) (43.24):27  = 
 
 
 

 
 
 
 

14.  Οι   γωνίες  a
Ù

 και b
Ù

 είναι παραπληρωματικές. Αν η a
Ù

 είναι 300 μικρότερη από το διπλάσιο 

της   b
Ù

  να βρείτε σε μοίρες τις γωνίες a
Ù

 και b
Ù

.(Να λυθεί με εξίσωση) 
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  15. 

Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο με περίμετρο 48cm 
To ZE = 8cm .Να βρείτε :   α) το εμβαδόν και την    

            β)  περίμετρο του σκιασμένου μέρους.  
                                            (Να δικαιλογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  ( 8 Μονάδες) 
 
Από τα έξι ( 6) θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα τέσσερα ( 4). 
Κάθε  θέμα βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες . 

 
1. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

 
   α)    9 7 38c - =                 β)    ( 2) : 6 4c + =  
 
 
 
                
 
       
 

         γ)    1 12 . 3
2 4

c =                δ)    1 1 1( ) 2
2 3 3

c- × =  

 
 
 
 
 
 



 6 

 
 
2. 

                                                                  Από το διπλανό σχήμα να βρείτε τις  άγνωστες γωνίες  , ,xk f
Ù Ù Ù

, ,q l
Ù Ù

 
 (Να δικαιλογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
                                                                                                                            
                                                                   
 
 
                                                                                                
                                                                                                

 
              
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3.      Τρία άλογα  τρέχουν σ΄ένα  κυκλικό ιππόδρομο. Το πρώτο άλογο  χρειάζεται 8 λεπτά για να  καλύψει μια    
κυκλική διαδρομή του ιππόδρομου,    το δεύτερο χρειάζεται 12 λεπτά  και το τρίτο 15 λεπτά.  

          Αν ξεκινήσουν την ίδια χρονική στιγμή , να βρείτε : 
  

i.  Σε  πόση ώρα θα ξαναβρεθούν για πρώτη φορά  στο  σημείο  από το οποίο ξεκίνησαν;  
ii.  Πόσες κυκλικές διαδρομές  θα κάμει το κάθε άλογο; 
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4.              Δεδομένα                  Ζητούμενα 

 
 

                  
                                                                                              ΗΖΕΔ παραλληλόγραμμο  α)Εμβαδόν σκιασμένου. 
                                    

                                                                                                ΗΔ=ΘΕ=5 m.   β)Περίμετρος σκιασμένου. 
                                                                                              ΔΚ=3 m 

ΗΘ=7 m                                                                                                                          
(Να δικαιλογήσετε τις 
απαντήσεις  σας) 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Αν α  είναι η λύση της εξίσωσης   2α-5=1  και   b =Μ.Κ.Δ (10,16,6) 
    να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης 
     
      Α= 3 4 0 25 ( 3 ) : ( ) (3 )b b a a b b a- + + + -  
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Δεδομένα       Ζητούμενα 
6.  

                                 ε1//ε2  και ε4//ε5  

                                                 ;x
Ù

=  

·   Z
Ù

DG  =200                 ;
Ù

GBA =    

  y
Ù

= ;                                                                                                                         
Ù

BAG = ; 

·    3 x
Ù Ù

GHA =              (να δικαιολογήσετε 

·    
060

Ù

BAN =
         τις απαντήσεις σας)                             

                 
 

                                                                    
              

  
     

   
   

                                                                                                             
  
     
                    

           
          
 
 
 
 
  
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

Κ Α Λ Η   Ε Π Ι Τ Υ Χ Ι Α 
 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:                      Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
1.Παφιτανή Μ. 
2.Κιαγιά Ε. 
3.Αναστασίου Α. 
4.Σταυρινίδου Ε.        ………………………. 
 
                  Δρ Χριστίνα Βαλανίδου  

ε1 

ε2 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΓΕΡΙΟΥ 
«ΙΩΝΑ ΚΑΙ ΚΟΛΟΚΑΣΗ»                                                                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 – 2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 

 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 8.6.2010 ΒΑΘΜΟΣ: ………………. 

ΤΑΞΗ: Α΄ ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ ΥΠΟΓΡΑΦΗ:.……………. 

   
 
 
Ονοματεπώνυμο: .......................................................................................... Τμήμα: .......... Αρ.: ......... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1. Να γράφετε με πένα μπλε ή μαύρη (σχήματα με μολύβι)   
                    2. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.      
----------------------------------------------------------------------------------------------------------------  
     
                        

Μέρος Α΄ :  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. 
  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις:  

 
α)  12 – 7 + 4 =                                                   β)  =×+ 734     
 
 
 
 
 
 γ)  9×(6-3)+36:12 =                              δ) 17 + 102 – 04 + 71 = 
 
 
 
 
 

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
α) χ – 8 = 13                                       β) 3∙ χ = 27             γ)  28 ÷ χ = 4       
 
 
 
 
 
 
δ) 3χ + 9 = 24                                         ε) 4 ∙ ( 9 – χ ) = 20   
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3. Να  γράψετε  δίπλα  από  κάθε  ισότητα  ορθό  ή  λάθος 
 

              α) 4·0 = 0 ……………..                       β) 8 : 0 = 8………………. 
         

      
              γ ) 5χ +8χ + χ = 13χ…………              δ) ) 6 ∙(α ∙ β ) = 6α + 6β ……………………… 
  
 
               ε)  5∙( α + 2 ) = 5α  + 5……………….. 
 
 

4. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο, ώστε: 
 
                   α) Ο αριθμός  37           να διαιρείται ακριβώς με το 5 αλλά όχι με το 10. 
 
 
                   β) Ο αριθμός    6         8              να διαιρείται ακριβώς με το 4 και το 9. 
 
 
                   γ) Ο αριθμός           59           να διαιρείται ακριβώς με το 2, το 3 και το 5. 
 

 
 

5. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π των αριθμών 56, 140 και 752 22 ×× .  
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6.  Δύο  γωνίες  είναι  παραπληρωματικές  και  η  μια  είναι  25 °  μικρότερη  από το 
τετραπλάσιο της  άλλης. Να  βρείτε  τις  δύο  γωνίες. ( σχήμα  και εξίσωση ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7.   Να  κάνετε  τις πράξεις: 

 

     α)  =+
5
2

3
1

 

 
 

     β)  =-
4
1

9
5

 

 
 

     γ)  =×
4
3

9
71  

 
 

     δ)  =¸
3
2

3
13  

 
 
8. Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης: 

 
α ) 6 42 2× =  
 
 
β)  49 ÷ 4 = 

 
       
        
      γ)   ( 34 )5  = 
  
       
      δ) 25 ∙ 53 = 
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9. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( o90ˆ =A ) με ΑΒ = 12cm  και ΑΓ = 9cm. Nα 
υπολογίσετε: 

(α) το εμβαδόν του τριγώνου και 
(β) την περίμετρο του τριγώνου 

 (Να κάνετε σχήμα). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10.    (α) Αν  κ + λ = 8  , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της πιο κάτω 
παράστασης: 
5∙κ + 5∙λ = 
 
 
 
 
(β) Αν  3∙ α + 2∙β = 11, να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της πιο κάτω 
παράστασης: 

 ( )3 6 2a b+ + =  
 

 
 
 
 
11.  Στο πιο κάτω σχήμα είναι ε1 // ε2. να βρείτε τις γωνίες χ και α. 

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
                                            α 
  

                                                                                     ε1 
                

                                             
 

                                                                                       
                                                                                      ε2                                           
 
                                                                                     
 
 
 
 
 

  2χ+30ο 

    χ 
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12.  Ο  Α έχει  €15 λιγότερα από το τριπλάσιο των χρημάτων του Β. Αν και οι δύο 
μαζί έχουν  €65, να βρείτε πόσα χρήματα έχει ο καθένας.( Να λύσετε το 
πρόβλημα με εξίσωση  )  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13.  Παραλληλόγραμμο  έχει  εμβαδόν  98 cm2 . Αν  η  βάση  του  είναι  διπλάσια  
από  το αντίστοιχο  ύψος  του , να  βρείτε  τη  βάση  και  το  ύψος  του  . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14.  Να κάνετε τις πράξεις:         

 
  35 – (4 + 8 – 6∙2)7 + (25 –3∙7 – 70 )2 : 52 – ( 65 : 63 – 6 )  =                       
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15.  Να βρείτε τις  γωνίες ĉ  και ŷ   στο πιο κάτω σχήμα. (Να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας ).Να βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΕ ως προς τις γωνιές του. 

 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
MEΡΟΣ  Β΄ : Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. α) Αν χ=3 και ψ=2 να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 
 ( ) ( ) 022334 101: cycccyyc ×-+×+-×-  = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β)  Να λύσετε τις εξισώσεις:                                                                                            

(i)     3
12

5
21 =× c                (ii)   4

32
3
15 =- c  

 
   
 
 
 
 

 30° 

 Β y

Ε 

  Γ     Δ 

Α 

040c +

c
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2.    Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα :  

2

2

3 1 2
5 2 5

1 89 2
6 3

æ ö æ ö- ¸ç ÷ ç ÷
è ø è ø =

æ ö+ × -ç ÷
è ø

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. α) Κάποιος έχει 180 μολύβια, 240 τετράδια και 300 πέννες και θέλει να              
    ετοιμάσει όμοια δέματα.  

    i  ) Πόσα το πολύ όμοια δέματα μπορεί να ετοιμάσει; 
    ii ) Πόσα μολύβια, τετράδια και πέννες θα περιέχει το κάθε δέμα; 
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β)     Κάποιος ξόδεψε τα 
3
2 του μισθού του για να αγοράσει μια τηλεόραση και  

το 
5
1  για να αγοράσει τρόφιμα. Αν ο μηνιαίος μισθός του είναι €1500 πόσα του 

περισσεύουν; 
 
 
  

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4.   Η περίμετρος ορθογωνίου είναι 56cm και η βάση του είναι εξαπλάσια του 
αντίστοιχου ύψους του. Το ορθογώνιο  είναι ισοδύναμο με ρόμβο του οποίου 
η μια διαγώνιος  είναι 12cm. Να βρείτε την περίμετρο του ρόμβου.   
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5. Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΓΒ είναι ισοσκελές με ΑΒ = ΑΓ . Το ΒΔ 
είναι  ύψος του τριγώνου ΑΓΒ, ΔΕ // ΒΓ και O182ˆ +=HGA c . Να  βρείτε 
τις  γωνίες: jywc ˆ,ˆ,ˆ,ˆ   και  BAG ˆ . 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

        

Α 

Β Γ 

Δ Ε 

Η 

 

y  
w  2χ+18                   ο  

χ 

j  
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6.  Στο  πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο με περίμετρο 48 cm. Αν 
ΑΕ = 15 cm και  ΖΓ = 7 cm, να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο του 
σκιασμένου σχήματος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

Η  Διευθύντρια  
                                                                                                                                                                                

 
 
 

    Ευτυχία Παντελίδου                                              

Α Β 

Γ Δ 

Ε 

Ζ 

15cm 

7cm 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΠΑΡΑΛΙΜΝΙΟΥ                                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ    2009 –2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 16/6/2010  

ΤΑΞΗ: Α΄                          ΒΑΘΜΟΣ: .................................... 

ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ                                                             ΥΠΟΓΡΑΦΗ: ................................ 

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ...................................................................................ΤΜΗΜΑ: ..........ΑΡ………... 
  
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8   ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού (TIP-EX). 
           β) Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο (Τα σχήματα με μολύβι). 
           γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
           δ) Να λύσετε τις ασκήσεις ΠΑΝΩ ΣΤΟ ΦΥΛΛΑΔΙΟ. 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α: (60 μονάδες) Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε  ΜΟΝΟ τις  12. Η κάθε άσκηση      
                     βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
1)  Να κάνετε τις πράξεις:  

  
  α) 2 (4 3)× - =     
 

  β)   8 12 : 4+ =   

 

2) Να λύσετε τις εξισώσεις: 

     α)  3 10c + =     β) 6 24c× =                        γ) : 2 8c =  

 
 
 
 
 
3) Να υπολογίσετε τις δυνάμεις.   

     α) 25 =                                          β) 81 =                                        γ) 310 =          

    

     δ) 09 =                                          ε) 17 =  
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4) Να υπολογίσετε τη γωνία χ : 
    (Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας) 
 

 
  

   
                                                 

 
 

 
  
5) Αν ε1 // ε2  να υπολογίσετε τη  γωνία  χ  . 
    (Να δικαιολογήσετε την απάντηση σας) 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

6) Να βρείτε το εμβαδόν  και την περίμετρο του πιο κάτω σχήματος:          

  

 

              

                

  

 

 

7) Nα κάνετε τις πράξεις: 

 

     α) 
2 1
7 7

+ =         β) 
3 1
5 2

- =  

 
 

     γ) 
3 9:
8 40

=                                                    δ) 1 2   8 
4

× =     

 

 

 

350 
χ 

5 cm 

 

χ 

   ε1 

  ε2 

1230 
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8) Να γράψετε σε μορφή μίας  δύναμης τις παραστάσεις : 

     α) 4 73 3× =                                               β) 5 27 : 7 =     

 

     γ) 3 4(5 ) =                                                δ) 2 3(16 8 ) : 2× =  

 

9) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
10) Αν  χ +ψ = 8  ,  να υπολογίσετε τις τιμές των παραστάσεων και να ονομάσετε τις  ιδιότητες  που  
      χρησιμοποιήσατε κάθε φορά .     
        

       α) 5χ + 5ψ =                                                     ιδιότητα : ………………………….................................. 

                                                                                …………………………………………………………... 

 

       β) (12 + χ ) + ψ=                                               ιδιότητα : ………………………….................................. 

                                                                                 …………………………………………………………... 

 
  

11) Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο ( 090
Ù

A =  )  ,  ΑΒ = 12 cm  και ΒΓ= 13 cm.  
       Να υπολογίσετε α) το μήκος της πλευράς ΑΓ 
                                  β) την περίμετρο  του τριγώνου ΑΒΓ. 
 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 

χ+280 

χ+320 χ 

Α Γ 

Β 
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12) Ο Γιώργος έχει  €10  περισσότερα από τον Αντρέα. Ο Νίκος έχει διπλάσια  χρήματα από τον Αντρέα.  
      Αν και οι τρεις μαζί έχουν  €90 , πόσα χρήματα έχει ο καθένας ; (Να λύσετε το πρόβλημα  με εξίσωση)  
 
 
 

 

 

 

 

 

 

13) Δίνεται ρόμβος του οποίου το εμβαδόν  είναι 96 cm2  και μία διαγώνιος 16 cm .  Να  υπολογίσετε την  
      περίμετρο  του ρόμβου. ( Να κάνετε σχήμα) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) Στο διπλανό σχήμα ΑΓ//ΔΕ , ΓΔ διχοτόμος 

      της  
Ù

AGB  και 022
Ù

GDE = .  

      Να βρείτε τις γωνίες a
Ù

 και w
Ù

. 
     (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γ 

220 

Α 

Β 

Δ 

Ε 

α 
ω 
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15) Ορθογωνίου το  πλάτος είναι  2 m και το μήκος είναι διπλάσιο από το πλάτος του. Το ορθογώνιο είναι    
      ισοδύναμο με τρίγωνο  του οποίου η βάση είναι τετραπλάσια από το αντίστοιχο ύψος . Να βρείτε το   
      ύψος και τη βάση του  τριγώνου . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β: (40 μονάδες) Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε  ΜΟΝΟ τις  4. Η κάθε άσκηση  
                    βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
1)  α) Να κάνετε τις πράξεις 

      20 16 : 4 2 (10 3 2)- + × - × =   

 

     

 

 

 

      β) Να λύσετε την εξίσωση 

          16 3 ( 2) 10c- × - =                                      
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2)  Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα 
 

      

1 11 +  2
2 5

3 15 3 : 3
4 8

×
=

æ ö-ç ÷
è ø

 

 

 

 

 

 

 

 

3)   

     

 

 

 

 

 
 

                                                                                                                                                   
                                                                                                                                                                                       
                                                                                                        
 
                                                                                                        (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    ΔΕΔΟΜΕΝΑ ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ 

                 AB=AM 
 
                AH ^ BM  
  
                 ΑΜ=ΜΓ 

                034
Ù

HAM =  
 

1

Ù

M    

 
Ù

G   
 

Ù

B  
Είδος τριγώνου  ΑΒΓ 

ως προς τις γωνίες Γ   
 

Α 

Β Η Μ 

 
1 



 7 

Α Β 

Θ 

Γ Δ 

Ε Ζ Η 

 
 
4) Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο , 
    το  ΔΓΖΕ είναι  παραλληλόγραμμο  ,  BΘ=8 cm ,  
    AΘ=6 cm   , ΔΕ=11 cm   και   ΒΓ = ΔΗ. 
    Να βρείτε : 
                     α) την περίμετρο της σκιασμένης περιοχής 
                     β) το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής . 
                

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

5)  α) Αν χ 2=  και ψ 3=  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης : 

         2 15 4 6 03ψ (ψ χ) 9 : ψ (9 χψ)+ - - + - =  

 

 

 

 

 

        β)  Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση : 

           3 3 2( 2 8 16 )  : ( 32  4 )  × × × =   
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6) Στο σχήμα είναι ε1//ε2 , 015
Ù

EGZ =  ,  

   065
Ù

BAH =  , DG ^ GE  

   και ΑΒ διχοτόμος της γωνίας HAG .  

   Να υπολογίσετε τις γωνίες:  

    α , χ , ω , ψ , φ .  
   
   (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:                                                                                                      
  
Βάσω Πιττάτζιη  (Β.Δ) 

Κορνηλία Εγγλέζου – Γκαρτζονίκα Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

Κώστας Κουμής 

Άντρη Κακκίντηρου                                                                        

Σπυρούλα Πάτση                                                                           Μελανή Χατζηχαραλάμπους          

 
 

Δ 

150 ε1 

Η 

α 

650 
χ 

ω 

φ 

Β 

Α 

Γ 
Ε 

Ζ 

 

ψ 

ε2 



Σελίδα 1 από 8 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΡΑΔΙΠΠΟΥ                               

Σχολική Χρονιά 2009-2010 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

Μάθημα: Μαθηματικά                  Βαθμολογία: ………................. 

Ημερομηνία: 8 / 6 / 2010                                        Ολογράφως: ……….................  

Τάξη: Α΄ Χρόνος:  2 ώρες                             Υπογραφή Καθηγητή:..……... 

Ονοματεπώνυμο…………………………………………........Τμήμα: …..Αριθμός: …….…. 

 

ΣΗΜΕΙΩΣΗ:  Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
   Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. 
   Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                         Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 (οχτώ) σελίδες. 
 

                 ΜΕΡΟΣ Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο 12.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 

α) =¸- 21418  

 

β) ( ) =-×+ 69411  

 

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

                     α)  106 =+c                                                 β)   35 =¸c  

 

 

 

3. Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 

α)  =32                            β)  =80                          γ)  =07                                  δ)  =410  

 

 

 



Σελίδα 2 από 8 

4. Να υπολογίσετε το χ στα πιο κάτω σχήματα. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

                  α)                                                                                  β)  

  

 

                          

 

 

 

 

 

 

5. Να βάλετε στο τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο, ώστε: 

    α) ο αριθμός   72            να διαιρείται  με το 5. 

   β) ο αριθμός   5        8   να διαιρείται με το 3. 

   γ) ο αριθμός   3         5           να διαιρείται με το 2 και 9. 

  δ) ο αριθμός    4         9          να διαιρείται με το 2 και το 3 και όχι με το 5. 

 

6. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο των πιο κάτω σχημάτων: 

    α)                                                                                       β)   

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 3 από 8 

7. Να κάνετε τις πράξεις: 

    α)  =-
8
5

8
7

  

   β)   =×
4
1

5
3

 

   γ)  =¸
3
2

9
8

 

  δ)   =+
5
32

2
11  

 

8.  Να υπολογίσετε τις γωνίες χ, ψ και ω του τριγώνου.  Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

9. Να βρείτε το χ ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 

    α) 96χ 777 =×  

   β)  ( ) 102 33 =c  

  γ)  1557 =¸ c  

  δ)  75 2228 ×=× c  



Σελίδα 4 από 8 

10. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ και το Ε.Κ.Π των αριθμών  72 και 96. 

 

 

 

 

11. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 10cm και μια κάθετη πλευρά 8cm.  Να βρείτε την περίμετρο και το 

εμβαδόν του.(Να γίνει σχήμα). 

 

 

 

 

12. Ο Γιώργος κρατά €24 περισσότερα από την Ελένη. Αν και οι δύο μαζί κρατούν  €82, πόσα χρήματα κρατά 

ο καθένας; (Να λυθεί με χρήση εξίσωσης) 

 

 

 

 

13.  Στο πιο κάτω σχήμα είναι ε1 // ε2.  Να υπολογίσετε το χ και τις γωνίες α και β.  Να δικαιολογήσετε τις 

απαντήσεις σας.  

                                                           

                                 

 

                                                       

                                           

 

2χ-20 

3χ 

β 

α 

ε1 

ε2 



Σελίδα 5 από 8 

14. Αν  10=+yc  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

( ) =¸++×+× 81044 1022 ycyc  

 

 

 

 

15. Τρίγωνο  έχει εμβαδόν  54cm2 και το ύψος του είναι τα 
4
3

 της αντίστοιχης βάσης του.  Να βρείτε τη βάση  

και το αντίστοιχο σε αυτήν ύψος του τριγώνου. 

 

 

 

 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο 4.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.  

1. Να κάνετε τις πράξεις: 

   =

¸+÷
ø
ö

ç
è
æ

÷
ø
ö

ç
è
æ -×+×

5
18

5
43

3
1

4
1

6
5

3
2

3
1

6
11

2  

 

 

 

 

 



Σελίδα 6 από 8 

2. α) Αν 3=c  και 2=y  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

      ( ) ( ) =-+-¸- 433 467862 cyyccycy c  

 

 

 

     β) Να γραφεί σε μορφή μιας δύναμης η παράσταση: 

      ( ) =¸×××
3222 3927813  

 

 

3. α)Αν οι μαθητές μιας τάξης παραταχθούν σε τριάδες ή τετράδες ή εξάδες, περισσεύουν πάντα 2 

μαθητές.  Αν όμως παραταχθούν σε πεντάδες, δεν περισσεύει κανένας. Πόσοι είναι οι μαθητές 

της τάξης; 

 

 

 

 

   β) Να λύσετε την εξίσωση: 

      
6
51

4
1

3
2

=÷
ø
ö

ç
è
æ - c  

 

 

 

 



Σελίδα 7 από 8 

4.  Στο σχήμα  είναι ε1 // ε2,  ΑΒ=ΑΓ, ΔΖ  ύψος του τριγώνου ΒΔΕ και ΒΔ διχοτόμος της γωνίας 

ΑΒΓ. Αν o40=GAB
Ù

 και o140=HED
Ù

 να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, κ και χ. Να 

δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Ρόμβος έχει περίμετρο 40cm και μια διαγώνιο 16cm.  Το εμβαδόν ορθογωνίου είναι κατά 66cm2 

μεγαλύτερο από το εμβαδόν του ρόμβου.  Αν το μήκος του ορθογωνίου είναι διπλάσιο από το πλάτος του, 

να βρείτε τις διαστάσεις του ορθογωνίου. 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 8 από 8 

6.                                                                                       Δεδομένα                     Ζητούμενα 

                                                                                                ΑΒΓΔ ορθογώνιο         Εσκιασμένου 

                                                                                                ΑΕΖΘ τετράγωνο 

                                                                                               Θ  μέσο   ΑΔ 

                                                                                               Η μέσο   ΒΓ   

                                                                                               ΑΔ= 10cm 

                                                                                               ΖΓ=13cm      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                   Ο Διευθυντής                                                                                                        

                                                                                                   

 

                                                                                                  ………………………… 

                                                                                                  (Σαββίδης Λούκας ) 
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   ΓΥΜΝΑΣΙΟ «ΒΕΡΓΙΝΑ»  ΛΑΡΝΑΚΑΣ                                       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
                                                     

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: Δευτέρα  14/06/2010 
ΤΑΞΗ: Α ‘                                                                                                ΧΡΟΝΟΣ:  2  ΩΡΕΣ    

 ΒΑΘΜΟΣ  .........................................                                     ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ ............................. 
                                                                        

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ  ..........................................................................................................  

ΤΜΗΜΑ:…………..           ΑΡ. ………...     

 
 
 
Οδηγίες: α)  Να  γράψετε  μόνο  με  μπλε  ή  μαύρο μελάνι ( τα σχήματα  με  μολύβι ).  
  β)  Δεν  επιτρέπεται  η  χρήση  υπολογιστικής  μηχανής. 
            γ)  Δεν  επιτρέπεται  η  χρήση  διορθωτικού  υλικού. 
                      δ)  Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
---------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
ΜΕΡΟΣ  Α΄: Να  λύσετε  μόνο  12  από  τις  15  ασκήσεις. 
             Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  μια   (1)  μονάδα. 
 
 
1)  Να  κάνετε  τις  πράξεις: 
  
     α)   45 − 5 ×  2  =                                                           β)   21 − 3 + 7   =   
 
 
     γ)   36 : 6 − 2 ×  3 =                                                       δ)   ( 21 : 3  −  4 ) ×  8 − 4  = 
 
 
 
 
2) Να  λύσετε  τις  εξισώσεις: 
 
 
     α)   χ + 5 = 17                                                                β)   13 − χ = 6 
 
 
 
 
     γ)   4 ×  χ = 36                                                                δ)  8 × χ + χ = 27 
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3) Να  γράψετε δίπλα από την κάθε ισότητα <ορθό> ή <λάθος>. 
 

(α) 5 : 5 = 1          .......................  

(β) 6 : 0 = 0         .......................  

(γ) 4 ×  ( 7 − 2 ) = 4 ×  7 − 4   ....................   

     (δ) 8 : 1 = 8     .......................    
 
 
4) Να βρείτε το εμβαδόν ενός τριγώνου που έχει βάση  16cm  και αντίστοιχο ύψος 7cm .   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5)  Αν  ε1 // ε2,  να βρείτε τις άγνωστες γωνίες   χ, ψ. Να  δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.           
                          

          

ε2

ε1
χ

ψ

125°

 
 
 
 
                                                                                                                        
6) Να συμπληρώσετε το κάθε τετραγωνάκι με ένα ψηφίο, ώστε ο αριθμός που θα προκύψει να    
     διαιρείται με τους αριθμούς που είναι δίπλα του.    
 
  7 9 6 7                με τους αριθμούς  2 και 5.                  
 
 
  1 2 7 2                με τους αριθμούς  3 και 5. 
       
 
   8        5              με τους αριθμούς  3 και 10 . 
 
 
   7        6               με τους αριθμούς  2  και  9 αλλά όχι με το 4.   
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7) Να  κάνετε  τις  πράξεις. 
 
 

   α) 3 2
4 3

+ =                                                   β) 3 12
5 3

- =  

 
 
  

    γ) 5 33
9 8

× =                                                  δ) 17 :11
3

=  

       
 
 
 
8) Να βρείτε  το  Μ.Κ.Δ  και το  Ε.Κ.Π  των αριθμών   36,  84  και  112.    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
9) Να βάλετε στο τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο έτσι ώστε να ισχύουν οι ισότητες.   
 

        α) 545 112 2 2× =                                                 β)   ( ) 42 5
4 1=     

 

        γ) 345 45 : 5 5=                                                 δ) ( ) 454 253 9 3= ×  
      
 
10) Να βρείτε τη γωνία που είναι o30 μικρότερη από το διπλάσιο της παραπληρωματικής της. 
       (Να γίνει σχήμα και να λυθεί με εξίσωση) 
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11) Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο ορθογωνίου τριγώνου με κάθετες πλευρές ίσες 
  με 5m και 12m .           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ και να αναφέρετε το είδος του τριγώνου 
         ως προς τις πλευρές και τις γωνίες του. 
 

2x

 

x+20

 

3x+40

Α

Β Γ

 
    

 
 
 
 
 
 
 
13) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 

       ( ) ( ) ( )2010 2 02 3 1 3 2 2 33 2 13 3 3 10 7 16 3 : 3A = - × - × + + - - =  
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14) Τρίγωνο είναι ισεμβαδικό με τετράγωνο πλευράς 6m. Το ύψος του τριγώνου είναι 
τριπλάσιο από την πλευρά του τετραγώνου. Να υπολογίσετε το ύψος  και την αντίστοιχη βάση 
του τριγώνου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15) Ρόμβος έχει  εμβαδόν 162 m2 και μεγάλη διαγώνιο τετραπλάσια από τη μικρή. 
         Να υπολογίσετε τις διαγώνιους του ρόμβου.          
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ΜΕΡΟΣ  Β΄:     Να  λύσετε  μόνο  4  από  τις  6  ασκήσεις. 
        Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται  με  δύο   (2)  μονάδες. 
 
1)  Να  κάνετε  απλό  το  σύνθετο  κλάσμα: 
 

      

æ ö æ ö
+ -ç ÷ ç ÷

è ø è ø
æ ö

- × + ç ÷
è ø

=                                                       

2

2

3 43 : 5 3
5 5

1 1 2 11 2
2 2 3 3

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2)  α)  Αν  χ=2  και  ψ=5 , να  υπολογίσετε  την  αριθμητική  τιμή  της  παράστασης  
         

( ) ( ) ( ) × -æ ö× - × - + - -ç ÷
è ø

7 2 χ 1ψ χ2 7χ ψ    3χ ψ ψ : ψ χ    ψ χΑ =    4 + : 3   =                                              
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    β)   Τρεις καμπάνες μιας εκκλησίας χτυπάνε ως εξής: η πρώτη κάθε 3 δευτερόλεπτα,   
       η δεύτερη κάθε 6 δευτερόλεπτα και η τρίτη κάθε 7 δευτερόλεπτα. Αν χτυπήσουν τώρα   
       και οι τρεις ταυτόχρονα , μετά από πόσα δευτερόλεπτα θα χτυπήσουν και πάλι 
        μαζί; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3)   α)  Να λύσετε το παρακάτω πρόβλημα με εξίσωση: 

Στο γυμνάσιο Βεργίνας φοιτούν 660 μαθητές. Η Α’ τάξη έχει διπλάσιους μαθητές από τη Β’ 

τάξη και η Γ’ τάξη έχει 20 μαθητές περισσότερους από την Β’ τάξη.Να βρείτε πόσους 

μαθητές έχει η Α’ τάξη, πόσους η Β’ τάξη και πόσους η Γ’ τάξη. 
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        β)   Να γράψετε την παράσταση σε μορφή μιας δύναμης. 
 

               ( )× × - × - =
43 4 0 29 27 2 2 3 7 : 81  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4)   Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει περίμετρο 32m και το μήκος του είναι τριπλάσιο από 
το πλάτος του. Το εμβαδόν του ορθογώνιου παραλληλόγραμμου είναι διπλάσιο από το 
εμβαδόν  ορθογώνιου τριγώνου του οποίου η μία κάθετη πλευρά είναι 6m. Να βρείτε την 
περίμετρο του ορθογώνιου τριγώνου. 
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5)  Στο πιο κάτω σχήμα η ΔΝ είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΔΕ και ΕΔΝ=55° .Η ε1 // ε2  και η    
ΓΖ είναι  κάθετη στην ε1. Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ όπου Α=χ , Β=ψ και 
Γ=2χ+20, όπως και τις γωνίες ω , κ και φ. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.   
 
 

55

x

2x+20ψ

Α

Β Γ

Δ Ε Ζ

φ

κ

ω
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Α
Β

Γ
Δ

Ε

Ζ

Η

 

6cm

 

10cm

Θ

15cm

 

4cm

6)   
 
 

 
 
  
 
 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ       Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
 
Χατζηαποστόλου Δέσποινα (ΒΔ) 
Στεργίδου Αγγέλα                                                           
Γερμανός Γιώργος 
Πρωτοπαπά Μαρία                                                                                                                                       
Ρόπαλη Χριστίνα 
Χατζησάββα Μαριλένα (Παναγή Ελένη)                                     Μαυροκορδάτου Νίκη 
 
 

    ΔΕΔΟΜΕΝΑ   ΖΗΤΟΥΜΕΝΑ 
ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο 
 
Η μέσο της ΑΔ 
 
ΓΘ ύψος ΕΒΓ τριγώνου 
 
ΗΖ ^ ΔΓ 
 
ΕΒΓ ισοσκελές 
τρίγωνο(ΓΕ=ΓΒ)                         
 
                         
ΑΕ=6cm             ΓΖ=15cm 
    
ΕΓ=10cm            HZ=4cm 

Το εμβαδόν          
της  σκιασμένης 
επιφάνειας ΑΕΓΖΗΑ 
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55

x

2x+20ψ

Α

Β Γ

Δ Ε Ζ

φ

κ

ω

 
 
 

Α
Β

Γ
Δ

Ε

Ζ

Η

 

6cm

 

10cm

Θ

15cm

 

4cm



 

- 12 - 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΒΑΣΙΛΕΙΟΥ (ΣΤΡΟΒΟΛΟΥ)                                                                       
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2009– 2010                                                     ΒΑΘΜΟΣ                        
                                                                                                                                                              
                                                                                                               Αρ.:........................                     
                                                                                                                                                                   
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ                  Ολογρ.:...................                   
                                                                                                                                                            
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                ΤΑΞΗ: Α´                         Υπογρ.:.................... 
                                                                                                                                                               
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 07/06/10                     ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ώρες                                                     
 
                                                                                                                                                             
Ονοματεπώνυμο: ............................................................................  Τμήμα:.........Αρ.:...... 
________________________________________________________________________ 
Οδηγίες:      α) Να γράφετε με μπλε μελάνι  (τα σχήματα με  μολύβι ).                                        
                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.                                               
                      γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.                                              
                      δ) Το δοκίμιο αποτελείται από 9 σελίδες. 
                                                                                                                                      
ΜΕΡΟΣ Α´: Να λύσετε μόνο 12 από τις 15 ασκήσεις.                                                                   
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα.    

 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

               α) 18 + 2 4×   =                                                                 β) 25 – 5 : (9-4)  = 
 
 

 
2. Να  λύσετε τις εξισώσεις: 

 
               α)    χ + 3 = 10                                                                  β)    6 w×  = 30 
 

 
 

 
               γ)   28 : ψ = 7                                                                    δ)   16 – χ = 7 
 
 
 

 
3. Στα πιο κάτω σχήματα να υπολογίσετε τις άγνωστες γωνίες χ και ψ. 

                   (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
                     α)                                                                           β)  

 
   

   
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  

400 

χ 

135˚ ψ 
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                     4.  Να κάνετε τις πράξεις:     
             
   α) -25  7 0  + 113 + 81 =  
 
 
 
 
   β) 2 -3  ( -3 2) 6 + 2 23× = 
 
 
 
 
 
 
 

                     5. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Â =90˚) δίνονται,  ΑΒ=15m και ΒΓ=17m. 
                         Να υπολογίσετε την πλευρά ΑΓ. 

 
                                           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                              

                     6. Συμπληρώστε τα τετραγωνάκια με τους κατάλληλους μονοψήφιους αριθμούς ώστε να ισχύουν 
                        τα πιο κάτω: 
 
                        α) ο αριθμός 35               να διαιρείται ακριβώς με το 5 
 
                        β) ο αριθμός  12              να διαιρείται ακριβώς με το 4 
 

   γ) ο αριθμός   3          4                 να διαιρείται ακριβώς με το 2 , το 3 και το 5 
 

   δ) ο αριθμός   8         7                  να διαιρείται ακριβώς με το 25 και το 9 
 
 
 
 
                     7. Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης: 
 
                       α) 25 333 ×× = β) ( )532 : 62 = 

 
 
                       γ) 164 × : 32 =                                                             δ) ( )325 : 55 =  
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                    8. Να βρείτε  το  Μ.Κ.Δ. και το  Ε.Κ.Π. των αριθμών : 140 ,  90 , 375 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
                    9. Στο πιο κάτω σχήμα   ε1  //  ε2 , ΒΓ είναι διχοτόμος της γωνίας DBA ˆ   και EBA ˆ =70˚. 
                        Να υπολογίσετε  τις γωνίες  χ , ψ , ω  και να βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς 
                        τις πλευρές του. (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας) 

 
  

                                                
                                   
                                         
        
                                      
 
                                                              
         
 
                 
 
 
 
 
 
 
 
 

                 10. Δύο γωνίες είναι συμπληρωματικές. Αν η μια γωνία είναι κατά 30˚ μεγαλύτερη από το 
                     διπλάσιο της άλλης, να υπολογίσετε τις δύο γωνίες.  

   (Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Ε Β Δ 

χ 

ψ ω 

Γ Α ε1 
 

ε2 
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11. Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 
  
  Α 
 
 
                                                     
                                               
                                               
                                         
       Β                             Γ 
             
                                                 
                                      
                                      
 
 
 

               12. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

                     α) ÷
ø
ö

ç
è
æ -

5
31

3
12 :

5
32 = 

 
 

 
 
 

                     β) 
2
15 :

2
33 +

3
7

14
4

× = 

 
 
 
 
 

 
               13. Ρόμβος  είναι ισοδύναμος με ορθογώνιο. Η περίμετρος του ορθογωνίου είναι 44cm και  
                     το μήκος του είναι κατά 2cm μεγαλύτερο από το πλάτος του. Αν η μια διαγώνιός του 
                     ρόμβου είναι 10cm, να βρείτε την περίμετρο του ρόμβου. 
                     ( Να γίνουν σχήματα). 

 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 

2χ+60˚ 

3χ-20º          χ +20˚ 
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14. Με τα 
3
2 των χρημάτων μου αγόρασα κινητό τηλέφωνο και αφού ξόδεψα τα 

8
7  των  

      υπολοίπων για να αγοράσω αθλητικά παπούτσια, μου περίσσεψαν  €10. Πόσα χρήματα   
      είχα; 
  
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
                            
15. Στο πιο κάτω σχήμα  ε1  //  ε2 //  ε3 ,  DEZ ˆ =20˚ ,  ΔΕ ^ ΕΓ , ΑΔ διχοτόμος της BAE ˆ . Να  
      βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις γωνίες και ως προς τις πλευρές . 
      (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας) 
        
 
    
 
                
                                                                                
                                                    
 

   
                                                     
                                                                                                             
 
  
 
 
 
    
      
                                              
  
 
 
 
 
 
 
 
 

Ζ ε1 
 

ε2 
 

Δ 
 

Α 
 

Ε 
 

ε3 
 

Γ 
 

Β 
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ΜΕΡΟΣ  Β´:  Να λύσετε μόνο 4 από τις 6 ασκήσεις.                                                                             
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.                                                

          
 

1. α) Να κάνετε τις πράξεις: 
                  14 + 6: ( 3272 -× -)  ( -22 17) 2 : 5 + 27 6 : ( )823 = 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
     β) Αν χ =1 και ψ =2 να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 
         3ψ 3 +3(χ 3 +ψ 2 -) (ψ+χ) 3 : 3y = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

  
     
 2. Στο ιατρείο  ενός χωριού κάθε 15 μέρες έρχεται ο παιδίατρος , κάθε 12 μέρες έρχεται ο  
    οφθαλμίατρος και κάθε 18 μέρες ο ορθοπαιδικός. Αν οι τρεις ιατροί συναντήθηκαν     
    σήμερα, να βρείτε σε πόσες μέρες θα συναντηθούν ξανά στο ιατρείο και πόσες επισκέψεις   
    θα έχει κάνει μέχρι τότε ο κάθε ιατρός. 
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3.                                                                                     Κ 
 
        Ζ                   Α                                              Γ      Ε        Λ       Δεδομένα         Ζητούμενα 
ε1    
                                                                                                           ε1  //  ε2                      BAD ˆ = 
    ΒΓ ^ ΑΕ                                                 
                                         ΒΕ διχοτόμος         

                                                                                                               της HBA ˆ  
 
                                                                                                           QDA ˆ = 110˚ 
ε2 Θ    Δ                                                           Β           Η    LEK ˆ = 76˚                                                                                                        
                                                          
                                            
                                                                                               (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας) 
                           
  
                                                                                                                                                                            
 
                                                                                                                                        
 
                                                                                                                                       

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
4. Να μετατρέψετε σε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
  

      
2

3
1

27
41

2
13

5
33

5
6

3
13

2
1

5
3

÷
ø
ö

ç
è
æ-×÷

ø
ö

ç
è
æ +

¸+×÷
ø
ö

ç
è
æ -

= 
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5. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: 
    ΑΒΓΔ ορθογώνιο , ΘΙΗΖ τετράγωνο , ΔΕ=ΕΓ=ΑΔ =10cm,  ΑΖ=ΖΗ=ΗΒ. Αν Κ μέσο  
    του ΓΔ και ΕΚ= 8cm να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης επιφάνειας.  
 
 
                                      Ε 
 
 
 
 
 
Δ        Γ 
                                                                                                                                     
 
 
 
 
 
 
 
Α                      Ζ                        Η                    Β 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Κ 

Θ Ι 
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6. Στο σχήμα δίνονται ΑΔ=ΑΒ , ΒΓ ύψος του GBA
D

, GDB ˆ =70˚ , ΑΓ=ΑΖ , ΓΕ//ΒΖ. Να   
    υπολογίσετε τις γωνίες ABG ˆ  , EGZ ˆ . 
    (Να δικαιολογήσετε τις  απαντήσεις σας) 
 
 Δ 
 Γ 
 Ε 
 
 
 
 
 
 
 
Β 
                                                                                   Α       Ζ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι εισηγήτριες:           Η Διευθύντρια 
                                                                                                                  
Θεοδουλίδου Π. 
Σπανού Γ. 
Μιχαήλ Φ.         
Κανναουρίδου Ε.        Παρθενόπη Βυρίδου                                                               
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΠ. ΑΝΔΡΕΑ ΕΜΠΑΣ                      
Σχολική χρονιά 2009-2010                       
                                                                    
 
 
 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Ημερομηνία: 4-6-2010  Σελίδες:9 
Τάξη: Α΄                            Διάρκεια: 2 ώρες  
 
Ονοματεπώνυμο:________________________Τμήμα:_______Αριθμός:____ 
 
 
Οδηγίες: 1) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής ή διορθωτικού 
                   υγρού. 
               2) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι(τα σχήματα μπορούν 
                   να γίνουν με μολύβι). 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τα 15 θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα 12. Κάθε θέμα  
                   βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
 
1)  Να κάνετε τις πράξεις: 

 
     α)  4.5 – 6 = 
 
 
 
     β)  31 + (12 – 6) : 2 = 
 
 
 
 
 
 
2)  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
      
    α) 14 + χ = 52 
 
 
 
 
 
    β) ψ : 5 = 8 

 
ΒΑΘΜΟΣ:……………………. 
 
ΥΠΟΓΡΑΦΗ:…………………. 
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3)  Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 
     α) =32  
 
     β)  =07  
 
     γ)  =410  
 
     δ)  =51  
 
 
4)  Να βάλετε σε κάθε τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός : 
 
    α)  53          να διαιρείται ακριβώς με το 5 
 
    β) 7       1         να διαιρείται ακριβώς με το 2 και το 3 και όχι με το 9 
 
 
5)  Στα πιο κάτω σχήματα να υπολογίσετε τις γωνίες χ, ψ και ω. Να 
δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.(Η γωνία ω βρίσκεται στο δεύτερο σχήμα). 
 
α) 
 

  
 
 
 
β)   
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6)  Ορθογώνιο τρίγωνο έχει κάθετες πλευρές 3 m και 4 m. Να βρείτε την 
περίμετρο και το εμβαδόν του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και  Ε.Κ.Π. των αριθμών 18 , 24 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8)  Να υπολογίσετε την τιμή των παραστάσεων: 
 
    α) 

1 0 5 28 9 1 10- + + + =24  
 
 
 
 
      
      
      
    β) (6-3)².120 +5².3 -7º= 
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9) Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
  
α) 32 . 3        =310  
 
 
β) (52 )     = 520  

 

 
γ) 2    : 2³ = 29 

 

 
 
δ) (1215)      = 1 
 
 
10) Να κάνετε τις πράξεις: 
 

 

1
5

1
8

4

+ =

- =

× =

¸ =

3α)  
4

5β)  
16

3 2γ) 1
4 7

3 1δ) 
10 5  

 

11) Ένα χωριό έχει 120 άντρες , 180 γυναίκες και 80 παιδιά. Πόσες το πολύ 
ομοιόμορφες ομάδες μπορεί να σχηματίσει ο κοινοτάρχης του χωριού; Από 
πόσους άντρες, γυναίκες και παιδιά θα αποτελείται κάθε ομάδα;  
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12)   Να υπολογιστεί η παράσταση: 
     
(12-3)² : 9 – 1 + (16-8)º - (9-7)³ + (15-3.2)= 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13) Το εμβαδόν ενός παραλληλογράμμου είναι 288 m². Αν η βάση του είναι 
διπλάσια από το αντίστοιχο ύψος του να βρείτε τη βάση και το ύψος του 
παραλληλογράμμου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14) Ισοσκελές τρίγωνο 
D

GΑΒ  με ΑΒ=ΑΓ , έχει βάση ΒΓ ίση με 24 m και 
εμβαδόν 60 m². Να βρείτε την περίμετρό του. 
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15) Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ και δ χωρίς μοιρογνωμόνιο και να 
δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 

  
ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τα 6 θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα 4. Κάθε θέμα  
                   βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
1)  α)  Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό: 
 

 

æ ö
ç ÷
è ø

æ ö
ç ÷
è ø

3

2 1 1- ÷1
3 4 24 =

1 3+
2 4  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
β) Να γράψετε σε μορφή μίας δύναμης τις παραστάσεις: 
 
 

( ) ( )×

× ×

3 24 3

2 5 2

i) 2 2 ÷ 2 =

ii) 27 9 3 ÷ 81 =  



 7 

2) Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

 

( )α)  6χ -9 ÷ 3 = 5

1 3β) 3χ -1 = 5
2 4  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3) Κάποιος αγόρασε 240 κιλά κεράσια προς 45 σεντ το κιλό. Κράτησε για την 
οικογένεια του 20 κιλά. Πούλησε τα μισά από τα υπόλοιπα προς 60 σεντ το 
κιλό. Από αυτά που του έμειναν χάλασαν 10 κιλά. Πόσο πρέπει να πωλεί το 
κάθε κιλό από τα υπόλοιπα για να κερδίσει συνολικά 2300 σεντ; 
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4) Στο πιο κάτω σχήμα αν χ΄χ ⁄⁄ ΑΒ, 
D

GΑΒ  ισοσκελές τρίγωνο, 
Ù

Δ =90º και 
Ù

Α =50º  να υπολογίσετε τις γωνίες:  
 

) ΑΒ

) φ

) ω

) θ

) η

a

b

g

d

e

Ù

Ù

Ù

Ù

Ù

G

 

 
5) Τα πιο κάτω προβλήματα να λυθούν με εξίσωση. 
 α) Ένας πατέρας έχει τριπλάσια ηλικία από την κόρη του. Αν το άθροισμα 
των ηλικιών τους είναι 72 να βρείτε τις ηλικίες τους. 
 
 
 
 
 
 
   β) Μία γωνία είναι 10º μικρότερη από το τριπλάσιο τις συμπληρωματικής 
της. Να βρείτε τις δύο γωνίες. 
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6) Αν γνωρίζουμε ότι ΑΒΓΔ τετράγωνο, ΕΒΖΗ ορθογώνιο, ΑΒ=8 m , ΗΓ=5 m 
και Ε μέσο της ΑΒ, να βρείτε το χ και το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής. 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
______________________________________________________________ 
Ο Διευθυντής                                                      Οι Εισηγητές 
                                                                                
                                                                    Ιουλία Στυλιανίδου (Β.Δ) 
 
                                                                    Χριστίνα Κωνσταντίνου 
 
Παύλου Αρέστης                                         Μαρία Νικολάου 
 
                                                                    Χριστιάνα Πετρίδου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΙ ΛΥΚΕΙΟ ΛΕΥΚΑΡΩΝ Σχολική χρονιά 2009-2010 
 
 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Α' ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
Ημερομηνία: Παρασκευή, 21/05/2010 Ώρα: 7.45 π.μ. 
 Διάρκεια: 2,5 ώρες 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρη πένα (τα σχήματα με μολύβι).  
Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.  
Το γραπτό αποτελείται από 5 σελίδες. 
Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ A ΄ :    Από τα 15 θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα 12. Κάθε σωστό θέμα 
βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση  2x2 - 9χ +10 = 0 
 

2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης 
x 2
x 3

+
y =

-  
 

3. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο (2,-1) και έχει κλίση 3.  
 

4. Να κατασκευάσετε εξίσωση β' βαθμού με ρίζες 1 2x 3 x 10= - kai =  
 

5. Χωρίς τη χρήση υπολογιστικής μηχανής να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
3 30  4 60  3 60A

2 45

o o o

o

hm - sun + ej
=

ej

  
6. Να λύσετε την ανίσωση: 

23x 5x 2 0+ - ³  
 

7. Να βρείτε την τιμή των πιο κάτω αριθμητικών παραστάσεων: 
3 33 16 7 1 1000 , B ( 7 2).( 7 2A )= + × - = + -  

 

8. Η εξίσωση 
22x 8x 6  0- - = έχει ρίζες 1 2x ,x .  Χωρίς να λύσετε την εξίσωση, να βρείτε: 

α) το είδος των ριζών της 

β) τις τιμές των παραστάσεων:  
2 2

1 2 1 2 1 2A x x  x .x ,               3x 3x= + + B = +
  

 
 
 



 

2 

 

9. Στον κύκλο (Κ, ρ )  δίνεται το τόξο    140BG = °και η ΑΒ διάμετρος. Να υπολογιστούν 
οι γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ και η γωνία ΓΑΔ . (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 

 

A

Β

Γ

Κ 140°

 
 

10. Δίνονται οι ευθείες ( )1 2: 2   1 x  5 : 3x   1e y = k + + kai e - + y = . Να βρείτε την τιμή 
του κ, εάν οι δυο ευθείες είναι παράλληλες. 

 

11. Αν 
5

13
hmw = -

 και 270° < ω  <  360° , να βρείτε την τιμή της παράστασης: 
Α = 13συνω - 24εφω -12τεμω 

 
 
12. Να λύσετε την ανίσωση: ( 4 χ 2  +1).(χ2 - 9 ) . ( χ 2  -  χ - 1 2 )  <  0 

 
 

13. Να δείξετε ότι η εξίσωση ( )2 2 2x 2( )x   0hm a - suna + sj a = έχει ρίζες πραγματικές και 
ίσες. 

 
 

14. Να λύσετε το σύστημα :     2 χ + ψ = 4 
χ 2 + ψ 2 = 5  

 
 
15. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Αν Ε και Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΓΔ 

αντίστοιχα και $   90°DEG = , να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΕΖΔ είναι ρόμβος. 
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ΜΕΡΟΣ Β :   Από τα 6 θέματα να απαντήσετε ΜΟΝΟ στα 4. Κάθε σωστό θέμα  

βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 
 

1. Δίδεται η γραφική παράσταση της ( ) 2f x  x  x  = a + b + g . Από τη γραφική της παράσταση να 
βρείτε: 
α) το πεδίο ορισμού της 
 
β) το πεδίο τιμών της 
 
γ) τις συντεταγμένες της 
κορυφής της 
 
δ) τις λύσεις της 

2x  x  0a + b + g =
  

ε) την τιμή του γ 
 
στ) την τιμή του β και α 
 

ζ) την τιμή των ( ) ( )f 1   f 4kai
  

η) τις λύσεις της ανίσωσης 
( )f x 0³  

 
 
 
 
2. Να λύσετε: 

α) την εξίσωση  
4 2x 2x 4=0- +  

 

β) την ανίσωση

( )
( )

2 4 2

2

x x 2x 4
0

x 1 .(x 2x 4)
- +

³
- - +

 
 
 

3. Δίνεται η εξίσωση 
2x ( 1)x 1 0 R- + k - - k + = me kÎ  . 

Να βρείτε τις τιμές του κ για τις οποίες η εξίσωση έχει:  
α) μια ρίζα ίση με -1  
β) ρίζες αντίθετες  
γ) γινόμενο ριζών ίσο με 6  
δ) ρίζες πραγματικές    

 
 
 

x

y

-1.5 -1 -0.5 0 1 2 3

-2

-1

1

2

-3

-1-2
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4. α) Αν 0° < χ  <  90° και ισχύει η ισότητα

( )(180 x). (270 x)  90  x . (360 x)
2

x. x

° ° ° °ej - sj + + tem + hm -
=

ej stem ,  
να βρείτε σε μοίρες την γωνιά x. 

 

β) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

2
2

2
1  x 1 2 x
1  x

- ej
= - hm

+ ej  
 
 
5. Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ, με εξίσωση πλευράς ΑΒ τη ψ = 3χ - 4 και κορυφές Α(3,5) και 

Γ(7, α). 
α) Αν η κλίση της διαγωνίου ΑΓ είναι -2, να βρείτε την τιμή του α  
β) Να βρεθεί η εξίσωση της πλευράς ΑΔ. 
γ) Να βρεθεί η εξίσωση της πλευράς ΓΔ, αν είναι γνωστό ότι το α = -3.  
δ) Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Δ. 

 
 
6. Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ προεκτείνουμε τη ΔΑ κατά τμήμα ΑΗ ίσο με ΑΔ. Φέρουμε τη 

διχοτόμο της γωνίας Δ που τέμνει την ΑΒ στο Ζ. Αν η προέκταση της ΗΖ τέμνει τη ΔΓ στο Μ, 
να δείξετε ότι:  
α) Το τρίγωνο ΖΗΔ είναι ορθογώνιο,  
β) Το τρίγωνο ΔΗΜ είναι ισοσκελές. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι Εισηγητές:        Η Διευθύντρια 
Παπαστυλιανού Χρυστάλλα Β.Δ  
Μενελάου Χριστιάνα       
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Ευφροσύνη Τοφαρίδου 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΑΙ ΛΥΚΕΙΟ ΛΕΥΚΑΡΩΝ 

Σχολική χρονιά 2009-2010 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Α΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

 

 

 

                             
 

ΟΔΗΓΙΕΣ : Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρη πένα  (τα σχήματα με μολύβι). 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
 Το γραπτό αποτελείται από 10 σελίδες. 
 

 ΜΕΡΟΣ Α΄ :    Από τα 15 θέματα να λύσετε μόνο τα 12 .   

                             Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με μια (1) μονάδα . 

                

1. Να γράψετε δίπλα από κάθε ισότητα «ορθό» ή «λάθος». 

  α) 0 6 0¸ =  ............                                                β) 8 8 0¸ = ………… 

 

  γ) 20 5 1 5¸ - =  …………                                          δ) 3( 7) 3 21a a- = - ………… 

 

2. Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις :  

   α) 8 10x + =                                                                 β) 4 27w - =  

 

   γ)  3 15x =              δ)  51 3y¸ =   

 

ΒΑΘΜΟΣ :  

ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ :  

ΥΠΟΓΡΑΦΗ :  

Ημερομηνία : Δευτέρα  07. 06 .10                                                        Ώρα : 7.45 π.μ 

                                                                                                               Διάρκεια : 2 ώρες  

Ονοματεπώνυμο :                                                                             Τμήμα :         Αρ: 



3. Να κάνετε τις πράξεις :  

   α) 40 20 (2 3)- ¸ + =  

 

  β) 15 5 2 8 2- × + ¸ =  

 

 

4. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός να  διαιρείται ακριβώς :  

     α) 62     με το 2 

     β) 73     με το 3 και το 5 

     γ) 6 1     με το 4 και το 9 

     δ) 216       με το 2 και το 3 και όχι με το 5. 

 

5. Να βρείτε τη γωνιά που είναι 30° μεγαλύτερη από το διπλάσιο της συμπληρωματικής της.  ( Να λυθεί με τη 
χρήση εξίσωσης)  

 

 

 

 

 

 

6. Να βρείτε τον Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών:  168, 48, 2 22 3 7× ×  

 

 

 

 

 

 



7. Να υπολογίσετε τις γωνίες ω και  φ στα παρακάτω δύο σχήματα: . 

α) 

30°

φ ω

 

 

 

 

 

 

β) 

47°

ω
φ

ε1

ε2

 

 

8. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 13 m και μία κάθετη πλευρά 12 m.  

    Να βρείτε την περίμετρο του και το εμβαδόν του.    

Α Β

Γ

 

 

 

 

9. Να βάλετε στο τετραγωνάκι τον κατάλληλο αριθμό, ώστε να ισχύουν οι πιο κάτω  ισότητες : 

   α) 3 65 5 5 5× × =                                                         β) 52 4 2× =  

   γ)  67 7 7¸ =                                                              δ) 2(8 ) 1=  



10. Στο ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) δίνεται η γωνία  2 130G = ° .  Να υπολογίσετε τις γωνίες Α, Β και Γ1 του 

τριγώνου. 

Α

Β Γ
1 2

 

 

 

 

 

11. Να κάνετε τις πράξεις : 

    α) 3 7 7 4 152 3 1 (9 6) 3 0× - + - ¸ + =  

 

 

 

 

 

    β) 2 5 0 13 4 2(15 5) 2 8 7 1 10 10- + ¸ - × - ¸ =  

 

 

 

 

 

 

 



12. Να κάνετε τις πράξεις :  

      α) 
3 1
8 4

+ =  

     β) 
1 15 3
3 4

- =  

     γ) 
12 3
6

× =  

     δ) 
1 151
9 27

¸ =  

 

 

13. Στο πιο κάτω σχήμα  21 // ee .  Να υπολογίσετε τις γωνιές 
ÙÙÙ

wyc ,,   και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας . 

ε1

ε2

χ
Ψ ω

60° 35°

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



14. Ρόμβος  έχει περίμετρο 20cm και η μία διαγώνιος του είναι 6cm.  Να βρείτε το   εμβαδόν του. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15. Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει μήκος τετραπλάσιο από το πλάτος του και  είναι  ισεμβαδικό με τετράγωνο 
που έχει περίμετρο 32cm.  Να βρείτε τις  διαστάσεις του ορθογώνιου παραλληλογράμμου. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 ΜΕΡΟΣ Β΄: 

Από τις 6 ερωτήσεις  να απαντήσετε ΜΟΝΟ ΤΙΣ 4. 

Κάθε ερώτηση βαθμολογείται με δύο μονάδες.   

1. α) Αν 3 27 42 1 0x = + +   

               2 25 3y = -  

               2 0 110 (25 7) 5w = + - +  

    vα βρείτε την τιμή της παράστασης:   2( 8 )xw y- - =  

 

 

 

 

 

 

   β) Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση : 

        2 0 5 4 24 32 (2 ) 16 64× × × ¸ =  

 

 

2. Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα : 

         3

1 3 12 1 1
3 4 5

3 1 31
4 2 2

æ ö- ×ç ÷
è ø =

æ ö æ ö+ ¸ç ÷ ç ÷
è ø è ø

 

 

 

 

 

 

 



3. Ένας κομήτης εμφανίζεται κάθε 30 χρόνια, ένας άλλος κάθε 50 χρόνια και ένας τρίτος κάθε 100 χρόνια.   

α)  Αν οι τρεις κομήτες εμφανίστηκαν για τελευταία φορά μαζί το 1745 μ.Χ., ποια χρονολογία θα  

ξαναεμφανιστούν μαζί; 

β)  Πόσες φορές συναντήθηκαν από τότε οι δύο πρώτοι κομήτες; 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΑΓ=10cm, ΒΓ=6cm και ΒΕ=4cm.  Να βρείτε το ύψος ΑΔ. 

Α

Β
ΓΔ

Ε

 

 

 

 

 

 

 



5. Αν στο παρακάτω σχήμα οι ευθείες ε1, ε2 και ε3 είναι παράλληλες και τέμνονται από τις ε και ε΄ να υπολογίσετε:  
το x και τις γωνίες α, β, γ και δ 

ε1

ε2

ε3

α

β

γ δ

2x 18°-

x 12°+

ε΄ε

x 15°-

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



6. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο και ΑΔΕ ισοσκελές τρίγωνο με ΑΔ=ΑΕ και AZ ^ DG . 

Το Ε είναι μέσο της πλευράς ΓΔ. Αν ΑΔ=5 cm και ΑΖ=3 cm να βρείτε το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Οι Εισηγητές 

Νικολάου Παναγιώτα 

Τουμάζου Ελπίδα 

                        Η Διευθύντρια  

Φρόσω Τοφαρίδου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΦΥΛΑΞΕΩΣ                                 ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:2009-2010 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

 
ΤΑΞΗ:                      Α΄ 
ΜΑΘΗΜΑ:              ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                              ΒΑΘΜΟΣ:  
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:     2/6/2010         
ΔΙΑΡΚΕΙΑ:              2 ΩΡΕΣ                   
ΩΡΑ   :                      8:00 – 10:00                                          ΥΠΟΓΡΑΦΗ:………………  
    
 ΤΟ ΓΡΑΠΤΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:...........................................................................  ΤΜΗΜΑ:........      ΑΡ. :…….    
________________________________________________________________________               
 
 ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                      β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                      γ) Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα να τα κάνετε με μολύβι). 
 
ΜΕΡΟΣ Α : (12 μονάδες)                                              
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να λύσετε μόνο  τα δώδεκα (12). 
Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 
 
ΘΕΜΑ 1:   Να γράψετε δίπλα από κάθε ισότητα  «ορθό»  αν είναι ορθή  ή  «λάθος» αν είναι λανθασμένη. 

 
             α)    0 : 3  = 0              ..………….…..   
           β)    9 : 9  = 1              …….…………  
             γ)    3 · 1  = 3              …….…………     

                δ)    14− 4 : 2  = 5       …….………… 
 

ΘΕΜΑ 2:   Στον πιο κάτω πίνακα να λύσετε τις εξισώσεις:                                                                        
  

 
ΘΕΜΑ 3:   Να τοποθετήσετε τον κατάλληλο αριθμό στα τετραγωνάκια ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
 

         α)     25 · 2        = 29                                            β)   56 : 54  = 5 
 
 
 

         γ)    (34)       = 1                                       δ)   (76)         = 712 

 

 
α)   ψ + 4 = 13 

 
β)   χ – 10 =20 

 
γ)  100 : χ = 25 

 
δ)  4χ + 3χ = 14 



 

 2 

 
ΘΕΜΑ 4:   Να υπολογίσετε το εμβαδόν των πιο κάτω σχημάτων:        
 
 
                α)                   β) 
 
 
 
             
 
             
ΘΕΜΑ 5:   Στο πιο κάτω τρίγωνο να υπολογίσετε την τιμή του χ (με χρήση εξίσωσης) καθώς και το μέτρο         
                    των γωνιών Α και Β. 
 
 
 
 
 
 
 
 
               
ΘΕΜΑ 6:   Να υπολογίσετε την πλευρά ΕΗ του πιο κάτω τριγώνου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
               
ΘΕΜΑ 7:   Να γράψετε σε κάθε τετραγωνάκι ένα ψηφίο ώστε ο αριθμός:        
         
                    α)     342          να διαιρείται  ακριβώς με το 4 και το 10  
 
                    β)     826           να διαιρείται ακριβώς με το 3 και το 2 αλλά όχι με το 5. 
  
                    γ)     93       0    να διαιρείται ακριβώς με το 100. 
 
                    δ)   5        7         να διαιρείται ακριβώς με το 9 και το 25. 
 
 
ΘΕΜΑ 8:   Να κάνετε τις πράξεις: 
 
                   α)  (12·2):3 – 5·0·2 =                                               β)  10 – 3·(8 – 5) + 20: 4 = 
  
 
 
 
 

4χ 

Γ 

A 

B 
400 

 
3χ 

E 

 Z H 

χ  

3m 

5m 

Α 

Β Γ 

3m 

Δ 8m 

5cm 

6cm 

Κ 

Ν 

Λ 

Μ 
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ΘΕΜΑ 9:  Το δεκαπλάσιο ενός αριθμού ελαττωμένο κατά 3 ισούται με τον αριθμό 17.  Ποιος είναι ο     
                     αριθμός;   (Να λύσετε το πρόβλημα με τη βοήθεια εξίσωσης). 
 
   
  
                     
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 10: Να υπολογίσετε τα  χ  και  ψ  στα πιο κάτω σχήματα:  
                   (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας – Να κάνετε χρήση εξίσωσης). 
 
                 α)                     β)        
                
     
  
                                                       
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 11:  Να  υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
  
                     A= 88:(16 – 14)3 – 7·(5 – 3)0 + (6 – 2)1 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 12:  Να υπολογίσετε με τη βοήθεια εξίσωσης τη γωνιά που είναι κατά 300  μεγαλύτερη από το     
                    διπλάσιο της παραπληρωματικής της      
                  
 
 
 
 
 
 
 
 

2χ+300 600 

600 

 

ψ+100 

 

1000 

 ψ 

 

700 
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ΘΕΜΑ 13:  Να υπολογίσετε τις γωνίες κ, λ, μ, ν (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
                                
                       
                        
      

      

                              
                                                    
                                                                    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 14:    Αν   α = 23· 32 ,    β = 400  και   γ = 60 να βρείτε: 
 

           i)   το Μ.Κ.Δ.( α, γ ) 
                    ii)   το Ε.Κ.Π. ( β ,γ ) 
 
 
 
                      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 15:   Στο σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο. Αν ΕΓ=15dm,  ΑΕ=13dm  και  ΑΒ=20dm  να βρείτε: 
                      α) την ΑΔ 
                      β) το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής.       
 
 
              
                                          
        
                                                                                                                        
    
  
 
 
 
 
 
 
 

μ 

630 κ 

λ 

ν 

ε3 ε5 ε4 

ε1 

ε2 

A 

Ε 

B 

Δ Γ 
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ΜΕΡΟΣ  Β: (8 μονάδες) 
Από τα έξι (6) θέματα να απαντήσετε μόνο στα τέσσερα (4) 
Κάθε σωστό θέμα βαθμολογείται με δυο (2) μονάδες.   
 
 
ΘΕΜΑ 1:   Ο Γιάννης πηγαίνει στον κινηματογράφο κάθε 6 μέρες, ο Νίκος κάθε 8 μέρες και η Μαρία κάθε     
                   12 μέρες. Αν συναντήθηκαν πρώτη φορά στις 3 Μαρτίου πότε θα ξανασυναντηθούν δεύτερη          
                    φορά;  Στο διάστημα μεταξύ των δύο συναντήσεων τους, πόσες φορές έχει πάει ο καθένας      
                    χωριστά στον κινηματογράφο;  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 2:  Αν  2 0χ 2 3 5= - + ,   ( )ψ 18 2 4 5χ 2= - + ¸×   και   2ω χ ψ χ= +×   να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 
 
 
 
 
 
 
                    i)   Α= 2 02χ χ ψ ω+ -×       ii)   Β= 2 1χ ψ 6 ψ ω χ 8¸ + - + ¸×  
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ΘΕΜΑ 3:      Ρόμβος έχει περίμετρο 80cm και μια διαγώνιο 32cm. O ρόμβος είναι ισεμβαδικός με    
                       ορθογώνιο που έχει μήκος 4cm. Να βρείτε: 
                       α) την πλευρά του ρόμβου 
                       β) την άλλη διαγώνιο του ρόμβου 
                       γ) το εμβαδόν του ορθογωνίου  
                       δ) την περίμετρο του ορθογωνίου.  
                          ( Σχήμα – Δεδομένα – Ζητούμενα ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 4:   α)       Ποιοι από τους πιο κάτω αριθμούς είναι πρώτοι; (Να  τους βάλετε σε κύκλο). 
                    
                              64,  1,  41,  121,  47,  987,  131,  777,  101 
 
                    β)       Αφού βρείτε την τιμή της παράστασης  Δ = ( ){ }111 264 15 54 5 12 11 1- é - + 6 × ù +ë û¸ ¸ ¸  
                              να εξετάσετε αν η τιμή της είναι πολλαπλάσιο του δέκα.   
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ΘΕΜΑ 5:   i)       Αν ΑΒ = ΑΔ , και ΑΔ διχοτόμος της γωνίας ΒΑΓ να υπολογίσετε τις  γωνίες  χ, ψ, ω, λ 
                                                                       (Να δικαιολογείτε τις απαντήσεις σας). 
    

                                          

 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
                    ii)      Να λύσετε τις εξισώσεις: 
         
                             α)    ( )144 6-¸ l =3                                        β)     6·(3α+2)=48                                                                                                                               
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ψ 
Β 

Γ 

Α 

  λ 
ω 

χ Δ 

38˚ 
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ΘΕΜΑ 6:   Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο ( Α̂ = 900 ) ενώ το τρίγωνο ΒΔΓ είναι   
                    ισοσκελές (ΔΒ=ΔΓ). Δίδονται ΑΒ=6dm, AΓ=8dm 
                   και ΔΒ=ΔΓ=13dm. Να βρείτε: 
                    α)  τη βάση ΒΓ του ισοσκελούς τριγώνου. 
 β)  το ύψος ΔΕ. 
 γ)  την περίμετρο του τριγώνου ΒΓΔ 
 δ)  το εμβαδόν του τετράπλευρου ΑΒΔΓ  
                        (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 
 
 
 
 
 
 
                                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Α Ε 

Β Δ 

Γ 
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 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΛΑΝΤΖΙΑΣ                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010  
             

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ: A΄ 
 
Χρόνος: 2 ώρες                                              Βαθμός: ……………………….................. 
 
Ημερομηνία: 04/06/2010                                Υπογραφή Καθηγητή: ………................ 
 
Ονοματεπώνυμο: ……………………………...........................  Τμήμα: ……  Αρ. : …... 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 

· Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. 
· Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
· Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

                           
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τις δεκαπέντε (15) ασκήσεις να λύσετε μόνο τις δώδεκα (12). 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μια μονάδα. 
 
1.   Να κάνετε τις πράξεις: 
      
      α)  =×13                                                                           β)  =6:6  

 
       
      γ)  =5:0                                                                          δ)  =× 08  

     
 

2.   Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 
 

α)  1614 =-c                                                 β)  153: =y  

  

    

3.   Να κάνετε τις πράξεις: 
 

   α)   =+- 3812        β)  =+× 452  
 
 
        
4.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 

    α)  =+
4
1

3
2                                                                  β)  =×

2
1

8
5  
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5.   Στο πιο κάτω σχήμα ε1║ε2.  Να υπολογίσετε τις γωνίες α και β.  (Να δικαιολογήσετε  
      τις απαντήσεις σας.) 
                                                           
                                                    β                   
                                    α                                    ε1 
                                    
 
                                      °60  
                                                                         ε2 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
       
6.   Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με τον κατάλληλλο αριθμό, ώστε να ισχύουν 
      οι ισότητες: 

 

α)  123 555 =×                                                              β)  49 66:6 =  
 
γ)   ( ) 102 33 =                                                             δ)   12 =  

 
 
 
7.   Nα βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο τετραγώνου πλευράς 6 cm. 
       

 
 
 
 
 
 
 
 
   

8.   Δίνονται οι αριθμοί 2385, 5354, 2125 και 6060.  Να γράψετε ποιοί από αυτούς 
      διαιρούνται: 
 

α)  με το 2: 
 
β)  με το 9: 
 
γ)  με το 2 και το 3: 
 
δ)  με το 5 αλλά όχι με το 9:                                                       
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9.   Οι γωνίες α και β είναι παραπληρωματικές.  Αν η γωνία α είναι °20 μικρότερη από το  
      τριπλάσιο της γωνίας β, να βρείτε τις δύο γωνίες. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10.   Ορθογωνίου τριγώνου η μια κάθετη πλευρά είναι ίση με 8 cm και η υποτείνουσα 10 cm. 
 
        Να βρείτε:  α) την άλλη κάθετη  πλευρά του και 
 
                           β) την περίμετρο του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11.   Αν α = 8 και β = 6, να υπολογίσετε τη τιμή της παράστασης: 
 
        ( ) ( ) ( ) =+-+-+-×- 04:240218 babaab  
. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 4 

12.   Στο επόμενο σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ = ΑΓ.  Να υπολογίσετε 
        τη γωνία Α.  (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
 
                                    Α 
 
 
 
 
                                                              °40  
                                                                  
                                                        
  Β                                                                   Γ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13.  Πρέπει να ποτίζω τον κάκτο μου κάθε 9 ημέρες, να του βάζω λίπασμα κάθε 24 ημέρες 
       και να τον σκαλίζω κάθε 60 ημέρες.  Σήμερα πότισα, σκάλισα και έβαλα λίπασμα στον            
       κάκτο μου.  Μετά από πόσες ημέρες θα πρέπει να κάνω και τις τρεις αυτές εργασίες 
       την ίδια ημέρα; 
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14.   Στο παρακάτω σχήμα ΔΕ║ΓΖ,  ΑΒ διχοτόμος της EAG ˆ  και °=G 318ˆ .  
  
        Να βρείτε:  α)  τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ και 
                           β)  το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις πλευρές του.  
 
       ( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας). 
 
                                                                          Α 
                     Δ                                                                           Ε 
 
 
 
 
 
 
                        Γ                                                                                     Ζ 
              °318                                                                 Β 
                            
                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.   Ρόμβος έχει εμβαδόν 240 cm2 και μια διαγώνιο 30 cm.  Να βρείτε την περίμετρο του. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις έξι (6) ασκήσεις να λύσετε μόνο τις τέσσερις (4). 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 

     α)  =÷
ø
ö

ç
è
æ -÷

ø
ö

ç
è
æ -

2
134:

6
4:

3
2

2
12:8  

 

 

 

 

 

 

 

    β)  ( ) ( ) =++×+-×
231222142 2132323  

 

 

 

 

 

 

2.   α)   Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

            ( ) ( ) ( ) =××-×+
2752402528 2

666:36232:2  

 

 

 

 

 

 

 

    β)  Αν 2125=+ ba , να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης το πιο κάτω: 

         =+ ba 2525  
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3.   Στο παρακάτω σχήμα δίνονται: ε1║ε2║ε3 ,  ΑΓ║ΕΗ, 

                                                        ΔΖ διχοτόμος της EDA ˆ  και ΑΓ ^ ΑΒ                                                                                                               

     Να υπολογίσετε: α)  το χ και 

                                 β)  τις γωνίες α, β, γ, δ, ε. 
                                            
     (Να δικαιολογίσετε τις απαντήσεις σας).                                                         
 
                                    Α                                        Ζ                                                   ε1 
                                                    χ             β 
 
 
 
                                α 
       γ Ε ε2 
                      Δ                                                                              
        ε 
                          2χ     
            δ                  ε3 
                   Γ Η        Β 
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4.   Ενός ισοσκελούς τριγώνου οι ίσες πλευρές είναι ίσες με 20 cm η κάθε μία και 
      η βάση ίση με 32 cm.  Ένα παραλληλόγραμμο με βάση τριπλάσια του ύψους        
      είναι ισεμβαδικό με το ισοσκελές τρίγωνο. 
      Να βρείτε τη βάση και το ύψος του παραλληλογράμμου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5.                                                                
      Α                                                         Β     Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι                                   
                                                                         ορθογώνιο με μήκος 3χ m, πλάτος (χ + 8) m  
                                                           Ε            και περίμετρο 56 m.  Το τρίγωνο ΔΕΓ είναι  
                                                                         ορθογώνιο με °=E 90ˆ  και ΓΕ = (χ + 4) m. 
                                                                         Να βρείτε το εμβαδόν της σκιασμένης  
                                                                         επιφάνειας. 
      Δ                                                          Γ 
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6.   Ο κύριος Κώστας είναι κάτοχος κάρτας αυτόματης ανάληψης χρημάτων από το      
      μηχάνημα κάποιας τράπεζας. Πηγαίνοντας να κάνει ανάληψη χρημάτων ξέχασε τον 
      μυστικό αριθμό της κάρτας. Θυμάται όμως ότι είναι τετραψήφιος, μικρότερος του 
      2400 με πρώτο ψηφίο το 2, τελευταίο ψηφίο το 6 και ότι διαιρείται με το 3 και το 9. 
      Ποίοι είναι οι αριθμοί με τους οποίους πρέπει να προσπαθήσει ο κύριος Κώστας 
      να κάνει ανάληψη χρημάτων;  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                    Η Διευθύντρια 
 
 
 
 
                                                                                                   Ελευθερία Χατζηστεφάνου 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΡΟΠΟΛΕΩΣ          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 – 2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 

ΜΑΘΗΜΑ :  Μαθηματικά      ΒΑΘΜΟΣ 

ΤΑΞΗ :   Α΄     ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΩΣ      : 

ΔΙΑΡΚΕΙΑ :   2 ώρες    ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ       : 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  09.06.2010   ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ  : 
 
 
 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΤΡΙΑΣ: 
 
ΤΜΗΜΑ:              ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ: 

 
 
l Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 9 δακτυλογραφημένες σελίδες και 2 λευκές 

σελίδες για πρόχειρες σημειώσεις. 
l Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
l Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
l Να χρησιμοποιηθεί μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι). 

 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
Από τα 15 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 12. Κάθε θέμα βαθμολογείται με μια μονάδα. 
 
1. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
α. 6 24 4 4 2+ ¸ - × =  
 
 
 
β. ( )6 3 15 8 16 4+ - - ¸ =  
 
 
 
 

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

α. 12 33x + =  
 
 
 
 
 
β. 16 18x - =  
 
 

γ. 5 35x× =  
 
 
 
 
 
 
δ. 7 4x ¸ =
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3. Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 

α. 32 =  
 
 

β. 06 =  
 

γ. 43 =  
 
 

δ. 71 =

 
4. Να βάλετε στα τετραγωνάκια το κατάλληλο ψηφίο, ώστε ο αριθμός που θα προκύψει να διαιρείται 

με τους αριθμούς που είναι δίπλα του: 
 

α. ο αριθμός   3 7 6    να διαιρείται με το 3 
 
β. ο αριθμός   7 5    να διαιρείται με το 2 και το 9 
 
γ. ο αριθμός   5 2 3    να διαιρείται με το 4 
 
δ. ο αριθμός   3 2    να διαιρείται με το 5 και το 9 αλλά όχι με το 10 
 
 

5. Το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο.  Η περίμετρος του είναι 28cm .  
           Να βρείτε: 

α. την πλευρά του 
β. το εμβαδόν του 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
6. Να υπολογίσετε με τη χρήση εξίσωσης τις γωνιές x και ψ και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 

α.        β.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A B

GD

x
32°

 
1e

2e
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7. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

α. 2 1 5
3 2 6

+ - =  

 
 

β. 1 33
2 7

× =  

 
 

γ. 2 82
3 15

¸ =  

 
 

δ. 
21

4
æ ö =ç ÷
è ø

 

 
 
8. Να βρείτε τον Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών 48, 120 και 144. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο τρίγωνο με ˆ 90A = ° . Η πλευρά 5cmAB =  και η πλευρά 13cmBG = . Να 

βρείτε την περίμετρο του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

AB

G
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10. Ρόμβος έχει περίμετρο 20cm  και η μια διαγώνιος του είναι 8cm . Να βρείτε: 
α. την άλλη διαγώνιο του ρόμβου 
β. το εμβαδόν του 
(Να κάνετε σχήμα) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
11. Δύο γωνιές είναι παραπληρωματικές και η μια είναι 20°  μεγαλύτερη από το τριπλάσιο της άλλης. 

Να κάνετε σχήμα και να υπολογίσετε τις δύο γωνιές με τη χρήση εξίσωσης. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.   

Δεδομένα Ζητούμενα 

1 2/ /e e  ˆ ;x =  

1
ˆ 60A = °  ˆ ;y =  

2
ˆ 70A = °  ˆ ;B =  

 ;G =  
 
 Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 

1e

2e

A

B G

1

2 xy
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13. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 ( ) ( )22 3 0 33 5 2 3 2 8 10× - × ¸ + + =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

 
21 1 21

3 2 3
é ùæ ö æ ö+ ¸ - =ê úç ÷ ç ÷

è ø è øê úë û
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης επιφάνειας αν 

το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο και το ΔΕΖΗ 
παραλληλόγραμμο. Το 6cmGD =  και είναι ίσο με τα 
τμήματα ΔΕ και ΑΕ. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

H
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ΜΕΡΟΣ Β΄: 
Από τα 6 θέματα να απαντήσετε μόνο τα 4. Κάθε θέμα βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 
1. α.     Αν 2k =  και 3l =  να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 
 

 ( ) ( )1323 5k l l k l l k- ¸ + - - =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β. Να γράψετε την παράσταση Α  σε μορφή μιας δύναμης: 
 
 ( )62 2 427 3 9A = × ¸ =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. α.     Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με AB = AG .    
       Το  ΓΕ και το ΑΔ  είναι ύψη του τριγώνου και  

       η .
ˆ 122exB = ° .  

Να βρείτε τις γωνιές  1 2 1 2
ˆ ˆ ˆ ˆ, , ,A A G G  

και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 

 

2
1
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β. Μια εταιρεία θέλει να μοιράσει όμοια πακέτα δώρων στους πελάτες της. Κάθε πακέτο θα 
περιέχει πέννες, υπολογιστικές μηχανές και ημερολόγια. Αν οι πέννες είναι 600, οι 
υπολογιστικές μηχανές 240 και τα ημερολόγια 360 να βρείτε πόσα όμοια πακέτα δώρων θα 
μοιράσει η εταιρεία και πόσες πέννες, υπολογιστικές μηχανές και ημερολόγια θα περιέχει το 
κάθε πακέτο. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

3.     α. Ένας έμπορος αγόρασε 180 κιλά πατάτες προς 30σεντ το κιλό. Πούλησε το 1
3

 της ποσότητας 

που αγόρασε προς 50σεντ το κιλό και τα 3
5

 των υπολοίπων προς 40σεντ το κιλό. Όσες πατάτες 

έμειναν χάλασαν και τις πέταξε. Κέρδισε ή ζήμιωσε και πόσα; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

β. Αν x  είναι η λύση της εξίσωσης 3 8 17x + =  και ψ είναι η λύση της εξίσωσης ( )4 6 32y× + = , 
να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης  

( ) 32 4 3 2x x xy y+A = + × - -  
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4. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 15m  και μια κάθετη πλευρά 9m  και είναι ισεμβαδικό με 
παραλληλόγραμμο που έχει ύψος 3m . Να βρείτε την αντίστοιχη στο ύψος αυτό βάση του 
παραλληλογράμμου. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5.  α.     Να κάνετε τις πράξεις:: 

  
  4 16 4 12 2 3 7 5 36 12 6+ ¸ + - × + × - ¸ - =    
 
 
 
 
 

 
 
 
 
β. Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό: 
 

 

22 1 12 1
3 9 3

2 3 12 1
3 4 2

æ ö æ ö- ¸ç ÷ ç ÷
è ø è ø =

× +
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6.  
Δεδομένα Ζητούμενα 

ˆ 36BAD = °  α.   ˆ ;w =  
ˆ 50ZGK = °  β.   ˆ ;x =  

BE ^ AG  γ.   ˆ ;y =  
ΑΔ διχοτόμος 

ˆBAG  
δ.   Το είδος του 

τριγώνου ΑΔΓ ως 
προς τις γωνιές  του  / /BE GZ  

 
 (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι εισηγητές  Η  Διευθύντρια 
 
Στυλιανού Παναγιώτης Β.Δ 
 
Νίκου Μιχαλάκης 
                                                                                                            Παπαδημητρίου Αθηνά 
Θεμιστοκλέους Νίκος 

A

B D G

50°

Z

K

36° y

w x

E



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΖΑΚΑΚΙΟΥ 
Σχολική χρονιά : 2009 – 2010 
 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
Μάθημα: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ    Ημερομηνία: 10 - 06 - 2010  
Τάξη: Α΄      Σελίδες:       Διάρκεια: 2 ώρες 
 
Όνομα:.....................................................................................  Τμήμα:......................  Αριθμός:..........
  
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1.   Δεν επιτρέπεται η χρήση Υπολογιστικής μηχανής. 

2.   Δεν επιτρέπεται η χρήση Διορθωτικού Υγρού και διορθωτικής ταινίας. 
3.   Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρη πένα (τα σχήματα μπορούν να γίνουν με 
μολύβι). 

 
ΜΕΡΟΣ  Α΄   Από  τα  15  θέματα  να  απαντήσετε  ΜΟΝΟ  τα  12. 

Κάθε  θέμα  βαθμολογείται  με  1  μονάδα. 
 
ΘΕΜΑ   1.      Να κάνετε τις πράξεις.   
                    
                   α) ( 8 + 12 ) ∙ 2  =            
                    
 
                    
                   β)  12: 6 – 2 ∙ 0 = 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   2.     Να βάλετε σε κάθε τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός που θα 
προκύψει να διαιρείται  ακριβώς με τους αριθμούς που είναι δίπλα του: 
                        

α)   2 5                   με το 2 
                            

β)    4 3 1              με το 5  
 
            γ)   2 3         5        με το 9 
 

δ)   3 5 6  το          με τους αριθμούς  2 και 10  
 
 
 
ΘΕΜΑ   3.   Να υπολογίσετε τις δυνάμεις:       

α)    32 =   β) 18 =   γ) 105 =  δ) 60= 
 
 
 
 

 ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ 
 
Αριθμητικά:............................. 
 
Ολογράφως: ............................ 
 
Υπογραφή: .............................. 
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ΘΕΜΑ   4.   Να λύσετε τις εξισώσεις:    
                         
α) 3χ = 18   β)   14 – ψ = 8   γ)   ω + 6 = 17   δ)  χ : 3 = 5  
 
 
 
 
 
    
 
ΘΕΜΑ   5.      Να  γράψετε υπό μορφή μιας δύναμης τις πιο κάτω παραστάσεις: 
                            
                           α)   85 ∙ 82 ∙ 8 =  
                           
                           β)   58 : 53 =  
 
                           γ)  ( 94 ) 2   =  
 
                           δ)   ( 63 ) 3 : 69  =  
 
 
ΘΕΜΑ   6. Να κάνετε τις πράξεις:  

(α) =+-+ 9702 01210  
 
 
(β) =+-- 322 2)15(280  

 
 
 
 
ΘΕΜΑ  7.  Αν ε1//ε2 να υπολογίσετε τις άγνωστες γωνιές του σχήματος. (Να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας)  
 
             
  
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

χ 
520 

ω 

ε1 

ε2 
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ΘΕΜΑ   8.    Να κάνετε τις πράξεις.              
                       

α)       =-
11
3

11
7  

 

                         β)       =+
4
1

8
5  

 

                         γ)        =×
8
7

14
3  

 

                         δ)       
9
4:

3
11  = 

 
 
ΘΕΜΑ   9. Παραλληλόγραμμο έχει βάση 14m και αντίστοιχο ύψος 6m. Nα βρείτε τo εμβαδόν 
του παραλληλογράμμου. 

  
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ   10. Ορθογώνιο τρίγωνο )90ˆ( 0=AG
D

BA με  ΒΓ=10m και ΑΒ=6m. Να βρείτε την πλευρά 
του ΑΓ.  

 
 
 
                      
 
 
 
 
                             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β 

Γ 

10m 
6m 



 4 

 
ΘΕΜΑ  11.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν των πιο κάτω σχημάτων: 
 
             
 
 
 
 
 
 
           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   12. Να βρείτε το μέγιστο κοινό διαιρέτη (Μ.Κ.Δ.) και το  ελάχιστο κοινό 
πολλαπλάσιο(Ε.Κ.Π.)των αριθμών  30,  96 και 23∙3 ∙5 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   13.  Δύο γωνίες είναι  παραπληρωματικές. Αν η μια γωνία που είναι κατά 20 0  μεγαλύτερη 
από το τριπλάσιο της άλλης, να βρείτε τις δύο γωνίες.(Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
                                                                                                                  
 
                                                                                                              
 
 
                                                                                                             
 
 
 
 
 
 

3cm 16m 

6m 
4cm 3cm 

5cm 

7km 

6km 

4km 
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ΘΕΜΑ   14. Το τρίγωνο G
D

BA  είναι ισοσκελές (ΑΒ=ΑΓ). Αν 055ˆ =G , 020ˆ += cB και y=Â . 
Να υπολογίσετε τα χ και ψ.( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 

 
 
                   
 
                                                                                                    
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ   15. Στο σχήμα ΑΒ      ΔΖ και η γωνία ψ είναι κατά 120 μεγαλύτερη από τη χ. Να 
υπολογίσετε τις χ , ψ , ω και τη γωνία  EÂD .(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

χ+200 

ψ 

Α 

Γ 
550 

B 

A 

B 

Γ 

Δ 

Ε 

Ζ
 

ψ 
χ 

ω 
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ΜΕΡΟΣ   Β΄     Από  τα  6  θέματα  να  απαντήσετε  ΜΟΝΟ  τα   4. 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με   2   μονάδες. 

 
ΘΕΜΑ  1.   α) Να κάνετε τις πράξεις: 
                  ( ) [ ] =×--+×-+ 3:)3515(1821812   
  
 
 
 
 
 
 

         β)   Αν α = 5 και  β = 3  να υπολογίσετε να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της     
παράστασης.  

                          
                       ( ) ( ) babaabb ---+=A :32 2a  
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ   2.  Τρεις αθλητές ξεκινούν μαζί  και κάνουν το γύρο ενός στίβου , ο Α΄ σε 60 
δευτερόλεπτα, ο Β΄ σε 80 δευτερόλεπτα και ο Γ΄ σε 100 δευτερόλεπτα. Σε πόσα δευτερόλεπτα θα 
ξανασυναντηθούν στην αφετηρία, και πόσα δρομολόγια θα κάνει ο καθένας μέχρι να 
ξανασυναντηθούν; 
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   ΘΕΜΑ  3.      Ορθογώνιο έχει περίμετρο 50cm και μήκος 16cm είναι ισοδύναμο με ρόμβο που 
έχει τη μια διαγώνιο οκταπλάσια από την άλλη διαγώνιο του. Να υπολογίσετε τις δύο διαγώνιους 
του ρόμβου.  
              
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΘΕΜΑ   4.      
                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
               
 

  ( Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

    Δεδομένα                   Ζητούμενα 
 
 ΑΔ // Η Ε        
       
ΑΔ          ΒΓ             =A2

ˆ  
                                             =A3ˆ  
ΑΘ διχοτόμος της DAB ˆ         =B1

ˆ  
 

068ˆ =GAB                            =B2
ˆ  

 
042ˆ =GBA              

 
                     

=A1
ˆ

 

Α 

Γ 

Η 

420 

Ζ 

Ε 

2 

2 

Β 

Δ 

1 

1 
Θ 

3 
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ΘΕΜΑ   5.    α) Να κάνετε τις πράξεις: 

=÷
ø
ö

ç
è
æ+÷

ø
ö

ç
è
æ +×

2

3
2

2
11:

6
1

7
2

3
12  

 

 

 

 

 

 

 

β) Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό. 

=

×÷
ø
ö

ç
è
æ -

+

27
4

2
12

5
1:

15
4

3
1

2  
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ΘΕΜΑ   6.   Στο πιο κάτω σχήμα ΑΒΓΔ ορθογώνιο παραλληλόγραμμο, ΑΕΗΖ τετράγωνο, Ε μέσο 
της ΑΔ, ΑΔ= 10cm και ΕΓ=13cm. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο του σκιασμένου 
σχήματος. 

 
   
 
 
 
 
 
                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ο  Διευθυντής                                                                        Οι Eισηγητές  
                                                                   
                                                                                                         



σελίδα 1 από 7 

Β΄ ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
 
ΜΑΘΗΜΑ :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                               ΒΑΘΜΟΣ 
ΤΑΞΗ :  A ΄                                                                 ΑΡΙΘΜΟΣ : _________________________ 
ΔΙΑΡΚΕΙΑ :  2 ώρες                                                 ΟΛΟΓΡΑΦΩΣ : ______________________ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  04.06.2010                                 ΥΠ.ΚΑΘΗΓΗΤΗ/ΡΙΑΣ : ______________ 
 
 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ/ΡΙΑΣ : ____________________________________________ 
ΤΜΗΜΑ : __________                                               ΑΡΙΘΜΟΣ ΚΑΤΑΛΟΓΟΥ : ______________ 
 
Το εξεταστικό αυτό δοκίμιο αποτελείται από 7 δακτυλογραφημένες σελίδες . 
· Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
· Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
· Κατ΄εξαίρεση τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

 
ΜΕΡΟΣ Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. 
           Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα. 
 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 

            α)  7 4.6+ =  

 

            β)  3.9 7 : (10 3) 4.1- - + =  
 
 
 
 
 

2. Να βάλετε τους κατάλληλους αριθμούς στα τετράγωνα ώστε να ισχύουν οι ισότητες:  

                       α) 2□.24 = 29                                            β) (43)□ =  1            

 

                       γ) ( 102 .10□) 2 =1010                               δ) 37 : 27 = (32)□ 

 

3. Να βρείτε το εμβαδόν παραλληλογράμμου με βάση 10cm και αντίστοιχο προς αυτή 
ύψος 6cm.  

 



σελίδα 2 από 7 

4. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

     

)      11 17                                       β)        20 - χ 6

)     7 21                                          δ)        χ 3 27

+ = =

× = ¸ =

a c

g c

 

 
 
 
 

5. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

     α)  7 1 
11 11

+ =      

     β)  
2 1
3 5

- =   

     γ)  1 42
2 5

× =  

           δ)  5 2:1
6 3

=  

  

6. Στο πιο κάτω σχήμα να υπολογίσετε τις γωνίες χ, ω και ψ και να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας. 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

7. Μια γωνία είναι 330. Να υπολογίσετε: 

α) την παραπληρωματική της 

            β) τη συμπληρωματική της. 

 
 
 

 

1400 
 

ω
                        
 

     ψ                    
 

   χ 
                  
 



σελίδα 3 από 7 

8. Σε τρίγωνο ΑΒΓ η γωνία 
Ù

B  είναι διπλάσια από την A
Ù

 και η 
Ù

G είναι κατά 200 

μεγαλύτερη από την 
Ù

A . Να υπολογίσετε τις  γωνιές του τριγώνου ΑΒΓ. 
 
 
 
 
 
 
             
                          
9. Να βρείτε το  Μ.Κ.Δ. και το  Ε. Κ.Π. των αριθμών 36, 84, 120. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. Να υπολογίσετε τις γωνίες ĉ  και ŷ που είναι σημειωμένες στο πιο κάτω σχήμα.  
      Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
   

   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. Να βάλετε στα τετραγωνάκια τον κατάλληλο μονοψήφιο αριθμό ώστε ο αριθμός: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

 α)  357  να διαιρείται ακριβώς με το 2 και με το 5 

    
β)  73  να διαιρείται ακριβώς με το 3 

    
γ)  271  να διαιρείται ακριβώς με το 4 και όχι με το 3 

     
δ)  6  8  να διαιρείται ακριβώς με το 9 και το 10. 

 

ε1 

 
ε2    χ 

 χ+200 

    
 ψ 



σελίδα 4 από 7 

12. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( A
Ù

=900) με  ΑΓ =9cm και ΑΒ=12cm.  
      Να υπολογίσετε: 
      α) την πλευρά του ΒΓ   
      β) το εμβαδόν του 
      γ) την περίμετρό του. 

            

 

 

 

 

13.  Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της πιο κάτω παράστασης, αν α = 3 και β = 2 

 4β3– (α + β)2  : 51  + α0 +(α –β)6= 

 

 

 

14. Η Μαργαρίτα είναι κατά 4 χρόνια μικρότερη από την Ελένη. Αν το άθροισμα των 
ηλικιών τους είναι 60 χρόνια, να βρείτε ποια είναι η ηλικία της καθεμιάς. 

      (Να λύσετε το πρόβλημα με εξίσωση) 
 

 

 

 

15. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με A
Ù

=360 , ΑΒ=ΑΓ και ΒΔ διχοτόμος της B
Ù

. 
Να υπολογίσετε τις γωνίες χ και ψ. 

 

 

 

                                                               
 

 
         
                             

  
 Β 

 Α 

  
Γ 

 Δ 

χ 

ψ 



σελίδα 5 από 7 

                 
ΜΕΡΟΣ Β: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4 .             
          Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες. 
 
1.   α) Να κάνετε τις πράξεις: 
     
        24 – 18 : 6 + 2 ( 12 – 3 · 4 + 1) + 3 · 4 + 1= 

 
 
 
 
 
β) Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση: 

                                 
          35 . 27 . ( 32 )6 : 812 = 
 
 
 
 
2.  Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό. 

                  
2

3 2 1(5 4 ) : 4
4 5 2
1 7(1 ) .(2 )
3 10

-

- +
= 

 

 

 

 

 

       

3. Παντοπώλης είχε 210kg πατάτες. Πούλησε τα 5
7

 προς 35 σεντ το κιλό και τα 
3
2  των   

    υπολοίπων προς 30 σεντ το κιλό. Να βρείτε πόσα πήρε από την πώληση και πόσα κιλά    

    πατάτες του έμειναν.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



σελίδα 6 από 7 

4.  Οι μικροί εθελοντές θέλουν να μοιράσουν 72 παντελόνια, 120 πουκάμισα και  
     180 φανέλες σε φτωχές οικογένειες. Να απαντήσετε στα πιο κάτω ερωτήματα: 
     α) Πόσα το πολύ ομοιόμορφα δέματα θα κάνουν; 
     β) Πόσα παντελόνια, πουκάμισα και φανέλες θα περιέχει το κάθε δέμα; 
     γ) Πόσα κομμάτια ρούχα θα πάρει κάθε οικογένεια; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Το γραμμοσκιασμένο μέρος του σχήματος περικλείεται από δύο ρόμβους. Οι διαγώνιες   

    του μικρού ρόμβου είναι ίσες με το       των διαγωνίων του μεγάλου ρόμβου. Αν ΑΒ=10cm      
    και ΔΒ= 12cm, να βρείτε το εμβαδόν του γραμμοσκιασμένου μέρους.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Δ 

Γ 

Β 

1
2

 



σελίδα 7 από 7 

 
6. Στο πιο κάτω σχήμα  οι ευθείες  ΗΖ  και  EΒ  είναι παράλληλες. Δίνονται ΑΒ=ΑΓ,           

    40
Ù

ZAB = °  και 
Ù

ADE =150° . Να βρείτε: 

    α) τις γωνίες 
Ù

ABG ,
Ù

BGA ,
Ù

GAD και  
Ù

HAD  
    β) το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις γωνιές του. 

 
     
 
 
 
        

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

                                                
H Διευθύντρια 
 
 
Ιωσηφίνα Γιαμάκη 
 
                                            

  

1500 

400 

     Ε    Δ       Γ                                                                       Β        

 

        Α                                     Ζ Η 



Σελίδα 1 από 12 

ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 

                                    β) Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο. 

                                    γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (Tipp-ex). 

                                    δ) Κινητό τηλέφωνο = Δολίευση. 

                                    ε) Τα σχήματα επιτρέπεται να γίνονται με μολύβι. 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄:  (12 μονάδες) 

Από τις 15 ερωτήσεις να απαντήσετε μόνο 12. Κάθε ερώτηση βαθμολογείται με μία 
μονάδα. 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 

(α) 13 5 2+ × =  

 

(β) 22 14 7 :1- + =  

 

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

(α) 7 10x + =   (β) 5 15w =   (γ) 3 14a - =           (δ) 18 : 3x =  

 

 

 ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΚΟΚΚΙΝΟΧΩΡΙΩΝ ΠΑΝΟΥ ΙΩΑΝΝΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2009- 2010                                                               

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 

 

ΤΑΞΗ: A′                                                                                Βαθμός :…………… 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                              Ολογράφως :……………... 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 14/06/2010                                                Υπογραφή :………………. 

 Ώρα:  07:45-09:45      Διάρκεια:  2 ώρες  

Τμήμα:..…,     Αριθμός:…. 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: .………………………….…............................................................. 



Σελίδα 2 από 12 

 

3. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

2 2 2 0 55 10 1 2 0+ + + + =  

 

 

 

4. Στα πιο κάτω σχήματα να υπολογίσετε τα χ, ψ και ω. Να δικαιολογήσετε τις 
απαντήσεις σας. 

(α)      β)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. Να υπολογίσετε την πλευρά ΒΓ στο πιο κάτω σχήμα. 

 

 

 

 

 



Σελίδα 3 από 12 

 

6. Να βρείτε την περίμετρό του πιο κάτω σχημάτος. 

 

 

 

7. Να βάλετε σε κάθε τετραγωνάκι το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός: 

(α) 58  να μη διαιρείται με το 2, 

(β) 82  να διαιρείται με το 9, 

(γ) 5 3   να διαιρείται με το 9 και το 5, αλλά όχι με το 10, 

(δ) 5 7  να διαιρείται με το 3 και το 25. 

 

8. Να κάνετε τις πράξεις: 

(α) 2 1
5 6

+ =  

 

(β) 1 22 4
3 7

× =  

 

(γ) 3 8:
8 9

=  

 

(δ) 
31

3
æ ö =ç ÷
è ø

 



Σελίδα 4 από 12 

 

9. Να γράψετε την πιο κάτω παράσταση σε μορφή μίας δύναμης. 

( )211 33 : 27 9× =  

 

 

 

 

10. Να υπολογίσετε τα x και ψ στο πιο κάτω σχήμα, αν ΑΓ διχοτόμος της ˆDGB . Να 
δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 5 από 12 

 

11. Να βρεθεί το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής, αν ΑΒ=12 m, ΑΔ=8 m, Ε μέσο της 
ΒΓ και ΕΓ=ΗΓ=ΑΛ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. Η ηλικία της Χριστίνας είναι κατά 5 χρόνια μεγαλύτερη από το τριπλάσιο της ηλικία 
της Ελένης. Αν το άθροισμα των ηλικιών τους είναι 37, ποιες είναι οι ηλικίες τους; 
(Να λυθεί με χρήση εξίσωσης) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 6 από 12 

 

13. Αν 10a b+ = να υπολογίσετε τις τιμές των πιο κάτω παραστάσεων: 

(α) ( )3a b+ + =  

 

(β) : 5 : 5a b+ =  

 

(γ) ( )2 7 2a b+ + =  

 

 

 

 

14. Δίδεται ρόμβος με περίμετρο 68 cm και τη μία διαγώνιο ίση με 30 cm. Να βρείτε: 

(α) την άλλη διαγώνιο 

(β) το εμβαδόν του ρόμβου 

(Δεδομένα-Ζητούμενα, Σχήμα) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 7 από 12 

 

15. Να υπολογίσετε τις γωνίες x, ω και ψ στο πιο κάτω σχήμα, αν είναι γνωστό ότι το 
τρίγωνο ΕΔΓ είναι ισοσκελές με ΕΔ=ΕΓ. Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 8 από 12 

 

ΜΕΡΟΣ Β  (8 μονάδες) 

Από τις 6 ερωτήσεις να απαντήσετε μόνο 4. Κάθε ερώτηση βαθμολογείται με δύο 
μονάδες. 

1. (α) Αν 2a =  και 5b = , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης 

( ) ( )3 20102 2a b ab b a+ - - =  

 

 

 

 

(β) Να κάνετε τις πράξεις 

( ) ( )10 7 2 3 03 : 3 6 10 2 4 3 2 :10- - + + - =é ùë û  

 

 

 

 

2. Τρία τραίνα αναχωρούν από το σιδηροδρομικό σταθμό της Βουδαπέστης για Μόσχα 
η ώρα 9:00 π.μ. στις 14 Ιουνίου 2010. Το πρώτο τραίνο εκτελεί τη διαδρομή κάθε 8 
ώρες, το δεύτερο κάθε 20 ώρες, και το τρίτο κάθε 30 ώρες. 

(α) Μετά από πόσες ώρες θα ξανασυναντηθούν τα τρία τραίνα; 

(β) Πόσες διαδρομές θα έχει εκτελέσει το δεύτερο τραίνο; 

(γ) Τι ώρα και τι ημερομηνία θα είναι όταν θα ξανασυναντηθούν τα τρία τραίνα; 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 9 από 12 

 

3. Δίδεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο με περίμετρο 60 m και μήκος 6 m. Το 
ορθογώνιο παραλληλόγραμμο είναι ισεμβαδικό με παραλληλόγραμμο με βάση 
εννιαπλάσια από το αντίστοιχο ύψος του. Να βρείτε τη βάση και το αντίστοιχο ύψος 
του παραλληλόγραμμου. (Δεδομένα-Ζητούμενα, Σχήματα). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 10 από 12 

 

4. (α) Αν ΗΟ διχοτόμος της ˆAOZ , ˆ 30BOG = ° , AO ^ BE  και ZG ^ DO , να δείξετε ότι   
η ΖΟ είναι διχοτόμος της ˆHOE . 

 

 

 

 

 

(β) Να γίνει απλό το σύνθετο κλάσμα. 

3 15 : 3 2 2
1 118 3 :
4 2

+ - ×
=

æ ö-ç ÷
è ø

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 11 από 12 

 

5. Ένα χωράφι έχει το ακόλουθο σχήμα. Να βρεθεί το εμβαδόν του χωραφιού. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Σελίδα 12 από 12 

 

6. (α) Τι είδους τρίγωνο είναι το ΒΓΔ ως προς τις γωνίες του; 

(β) Τι είδους τρίγωνο είναι το ΑΒΓ ως προς τις πλευρές του; 

(γ) Αν Ε μέσο της ΓΛ, τι είδους τρίγωνο είναι το ΒΕΛ ως προς τις γωνίες και τις 
πλευρές του; 

(Nα δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΡΙΑ:  

   Χριστίνα Κυπριανού  

ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:            Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ: 

Ελένη Κατσαρή-Πιτσιλλίδη                                                    

Ελένη Κωστή  

Δρ. Κυριάκος Ματθαίου                            

                                                                                     Ευάγγελος  Κωνσταντίνου            
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΜΑΚΕΔΟΝΙΤΙΣΣΑΣ               ΣΧΟΛ. ΧΡΟΝΙΑ: 2009-2010 
 

ΓΓΡΡΑΑΠΠΤΤΕΕΣΣ     ΠΠΡΡΟΟΑΑΓΓΩΩΓΓΙΙΚΚΕΕΣΣ     ΕΕΞΞΕΕΤΤΑΑΣΣΕΕΙΙΣΣ     ΙΙΟΟΥΥΝΝΙΙΟΟΥΥ     22001100  
 

ΜΑΘΗΜΑ:   ΜΜααθθηημμααττιικκάά 
ΤΑΞΗ:      ΑΑ΄́   
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  4  //  66  //  22001100 
ΧΡΟΝΟΣ:   22  ΏΏρρεεςς       
       
Ονοματεπώνυμο: ……………………………………………    Τμήμα: ……..    Αριθ.: ……… 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                     β) Να γράψετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι).                   
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.  
  δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 10 σελίδες. 
 
  
 
 
 
 
 
1.  Να γίνουν οι πράξεις : 
 
(α) 10 – 2 · 3 + 5 : 5 = 
 
 
 
(β) 48 : 8 – 2 · ( 5 – 3 ) + 10 · 0 = 
 
 
 
 
 
 
2.  Να λύσετε τις εξισώσεις : 
 
(α) 3213 =+χ                                                                         (γ) 74: =χ  
 
 
 
 
 
(β) 1318 =- χ                                                                         (δ) 3032 =+ χχ  
 

 

        ΒΒααθθμμόόςς::  …………………………………………..  

        ΟΟλλοογγρρ..::  …………………………………………....  

        ΥΥπποογγρρααφφήή::  ……………………………………  

ΜΕΡΟΣ  Α΄: 
§ Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. 
§ Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
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3. Να βάλετε στα τετραγωνάκια το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός που προκύπτει να 
διαιρείται ακριβώς: 

  

(α)  78□                    με το 5 

(β)  164□           με το 3 

(γ)  3□2□          με το 2 και 9 

(δ)  65□□          με το 3 και 5 αλλά όχι με το 9 
 
 
  

4. Να υπολογίσετε τις γωνίες 
Ù

,c
Ù

a , 
Ù

b  και 
Ù

g  στα πιο κάτω σχήματα και να δικαιολογήσετε 
τις απαντήσεις σας.  

   
     (α)    

                                                                                                                                
 
 
 
 
 
 
 
5.  Αν α=2, β=5, και γ=9 να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης : 
 

      =+-+ agbaga :)(
3
2   

 
 
 
 

α 
45° γ 

 72° β 
χ 

37° 

(β) 
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6.  Να βρείτε το χ (με τη βοήθεια εξίσωσης) ώστε να ισχύουν οι ισότητες : 
 

    (α)  χ33:3 713 =                                                                (γ)  ( ) 243 αα
χ

=  
 
 
 
 
 

    (β)   642216 =×× χ                                                             (δ)  ( ) 13:3 62
=χ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
7.  Να βρείτε το Μ.Κ.Δ και το Ε.Κ.Π των αριθμών 90 , 108 και 23 532 ×× . 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, o90=
Ù

Α , ΑΒ=9cm και ΒΓ=15cm. Να υπολογίσετε το 
εμβαδόν και την περίμετρο του τριγώνου.  
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9.  Να κάνετε τις πράξεις : 
 

(α)      =-+
14
2

4
3

7
5                                                        (γ)      =

10
12:

5
3  

 
 
 
 
 

(β)       =-
4
3

5
23                                                             (δ)        =×

14
3

9
7  

 
 
 
 
 
 
 
10.  Να βρείτε το  χ  στα πιο κάτω σχήματα : 
 
 
(α)                                                                                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 

130° 

 2χ+10° 

60° 

Α 

Β 

Γ 

(β) Αν   ΑΒ=ΑΓ 
 

Γ Β 

χ 

4χ 

Α 

Δ 



5 
 

11.  Να βρείτε τον αριθμό του οποίου το διπλάσιο, αν ελαττωθεί κατά 24 γίνεται 18.  
 

 

 

 

 

 

 

 

12.  Στο σχήμα 21 // ee . Να δείξετε ότι ΒΓ είναι διχοτόμος της γωνίας DBA
Ù

.  

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13.  Να κάνετε τις πράξεις : 
  
     =--×-×+- 023243 )28(4:2631)914(  
 
 
 
 
 

  Β         Δ 

         72° 
        144° 

2e  

        Α            Γ 
1e  
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14.  Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο της σκιασμένης επιφάνειας αν ΑΒΓΔ 
παραλληλόγραμμο, ΑΕ=8cm , ΑΔ=10cm και ΕΓ=9cm.  
 

 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15.   Αν 153 =+ ba  να βρείτε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων : 
 
   (i) )2(34 ba +++=A                                                      (ii) )13(2)5(2 -++=B ba  
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

Α Β 

Γ Δ Ε 
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1.  (α)  Να γράψετε ως μία δύναμη την παράσταση :  
 
        =×× 323 4:)8162(  
 
 
 
 
 
 
 
 
  (β)  Αν χ=2, ψ=3 να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης :  
     

        
ccy

yccyyc
7

)25()(3
2

322

-
--+

=A  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.  Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό :  
 
                 

     =

÷
ø
öç

è
æ+-

++
2

2
3

6
52

3
14

4
3:

8
5

3
21

 

 
 
 
 
 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: 
§ Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. 
§ Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

 



8 
 

3. (α) Οι μαθητές ενός σχολείου μπορούν να μπουν ανά 24, ανά 36 ή ανά 40 σε κάθε 
τμήμα χωρίς να περισσεύει κανένας. Πόσους μαθητές έχει το σχολείο αυτό αν οι 
μαθητές του  υπερβαίνουν τους 500 αλλά όχι τους 1000 ; 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις : 
 

     (i)   
6
15

2
1χ

3
2

=+                                                        (ii)   7)13(:35 =-χ  

 
 

 
 
 
 
   
 
 
             
 
4. Ρόμβος έχει περίμετρο 40m και μία διαγώνιο 16m. Αν το εμβαδόν του ρόμβου είναι 

ισοδύναμο με ορθογώνιο παραλληλόγραμμο που το μήκος του είναι εξαπλάσιο από το 
πλάτος  του να βρείτε τις διαστάσεις και την περίμετρο του ορθογώνιου.   
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5.  Στο πιο κάτω σχήμα 21 // ee  , ΒΔ ύψος του τριγώνου ΑΒΓ και ΑΕ διχοτόμος της γωνίας 

ZAG
Ù

. Να υπολογίσετε τις γωνίες 
Ù

c ,  
Ù

y ,  
Ù

w  , 
Ù

f  και το είδος του τριγώνου  GBA
D

 ως 
προς τις πλευρές του.  

 
 

          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Α 

Β Γ 

  Δ 

 Ε 

 Ζ 

  68° 

  ω 

  4χ 
  χ+25° 

  ψ 
    φ 

ε1 

ε2 
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6.  Στο πιο κάτω σχήμα  ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο , ΑΕΒ ορθογώνιο τρίγωνο και ΔΖΗΘ 
τετράγωνο.  Αν ΑΕ=12 cm , ΕΒ=5 cm , ΔΖ=4 cm και Θ μέσο της ΑΔ, να βρείτε το εμβαδόν 
της σκιασμένης επιφάνειας.     
                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                               
 
ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ :      Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
Μερόπη  Χαρικλείδου 
Αργυρούλα  Καταλάνου 
Γιάννης  Μήτσιου 
Αγγέλα  Έλληνα 
Χριστίνα Χατζηπαναγή 
 

 
 
 
     Ζωή Μαυρογένους-Καρνάρου 

Δ 

  Θ 

Ε 

Α 

Ζ 

  Η 

Β 

Γ 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΣΟΛΕΑΣ                                                        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 – 2010  
 
                          ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 
 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                            ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 09 / 06 / 2010  
 
ΤΑΞΗ: Α΄  
 
ΧΡΟΝΟΣ :  2 ώρες                                                               Βαθμός : ............................ 
 
ΩΡΑ : 8:00 – 10:00 
 

   ΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ : .......................................................... ΤΜΗΜΑ: .......... ΑΡΙΘΜΟΣ: ........ 

  
  ΟΔΗΓΙΕΣ :      α) Να γράψετε μόνο με μπλε  ή μαύρο στυλό. Τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με     

                         μολύβι. 
                   β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού υγρού. 
                   γ) Να απαντήσετε πάνω στο φυλλάδιο. 
 
 
ΜΕΡΟΣ  Α΄  :  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μια   
                          μονάδα. 
 
 

1. Να γράψετε δίπλα από κάθε σχέση «ορθό» ή «λάθος» : 
 

(α)    3 ∙ 0 = 0   ....................     (β)  2 · ( 5 + 3) = 2 ∙ 5 + 3  ..................... 
 
 
(γ)    7 ÷ 0 = 7 ....................      (δ)  2 + 3 ∙ 2 = 10   ...................... 
 
 

2. Να  κάνετε τις πράξεις: 
 
 

(α)  28 – 13 + 12 = ...................................................................................................... 
 
 
 
(β)  4 + 20 ÷ 5 – 3 ÷ 3 = ......................................................................................... 
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3.  Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 
    
  (α)   32 = ..............   (β)   50 = ................ (γ)  103 = ................  (δ)  16 = .................. 
 

 
4.  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
     (α)   χ + 12 = 26                                                  (β)  α  - 11 = 17 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
 
 
    (α)  5 2 ∙ 5 3 = 5                              (β)  3    ÷    35 =  32 

 

 
 
    (γ)  (35)     =   3 15                          (δ)  (73)     = 1 
 
 
 
 

 
6  Στα πιο κάτω σχήματα να υπολογίσετε τις γωνίες χ και ψ. Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 
 

(α) Α (β)  
  
 810 ψ 
 
       Γ  χ 390 630  
 Β 
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12mm

18mm

9mm

 
7. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο έτσι ώστε: 
 
    (α)  ο αριθμός   25 να διαιρείται με το 2 
 
    (β)  ο αριθμός      1     7  να  διαιρείται με το 3 
 
    (γ)  ο αριθμός  42 να διαιρείται με το 2 και το 5 
 
    (δ)  ο αριθμός  30        2          να διαιρείται με το 4 και το 9 
 
8. Στο πιο κάτω σχήμα να υπολογίσετε το χ (με εξίσωση) 
 
 

 
 
  9. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

      (α)   =+
2
1

3
2  

 
 

      (β)   2 =×
22
5

5
1   

 
 

 
10.  Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο των πιο κάτω σχημάτων: 
  
     (α)                                       
 Α 10cm Β (β)  
 
 4cm 5cm                                                                  11mm 
         Δ                              Γ   
  
  
  
 
Ε =  ΕΑΒΓ ═ 
 
 
Π =                                                                                     ΠΑΒΓ ═ 

χ 
χ + °18   
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11. Το τριπλάσιο κάποιου αριθμού αν αυξηθεί κατά 15 γίνεται 39. Ποιος είναι αυτός ο αριθμός; 
       ( Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
 

 
 
12. Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών 60 και 72. 
 
 
 
 
 

 
 
 

13. Ο κύριος Λούκας έχει στο πορτοφόλι του €240. Έδωσε τα 
8
5  των χρημάτων του για να 

αγοράσει  ένα κινητό τηλέφωνο. Πόσα χρήματα του έμειναν; 
 
 
 
 
 
 
 

14. Τετράγωνο έχει εμβαδόν  64m2. Να βρείτε την περίμετρό του. 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. Ρόμβος έχει περίμετρο 40cm και η μια διαγώνιος του είναι 12cm. Να βρείτε το εμβαδόν  
       του. (Να γίνει το σχήμα). 
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ΜΕΡΟΣ  Β : Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο  
                       μονάδες. 
 
 

1. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
(α)  5 · 32 + 43 – ( 12 -  2 ∙ 5)5 + 70 ÷ 16 = 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β) Αν α = 3 , β = 5 και γ = 2 , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 
 
     Α = 5γ + 3 · ( 3β – α2 )2 – γ3 ÷ ( β – α )2  = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Τρεις φίλοι , ο Κώστας , ο Ρένος και η Ευγενία το καλοκαίρι κάνουν θαλάσσιο σκι. Ο 
Κώστας πηγαίνει για θαλάσσιο σκι κάθε 8 μέρες , ο Ρένος κάθε 10 μέρες και η Ευγενία κάθε 
12 μέρες. Αν ξεκινήσουν και οι τρεις φίλοι σήμερα το θαλάσσιο σκι, μετά από πόσες μέρες θα 
ξανασυναντηθούν στην παραλία για πρώτη φορά; Μέχρι τότε πόσες φορές θα έχει πάει ο 
καθένας για θαλάσσιο σκι; 
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3. Στο πιο κάτω σχήμα ΕΖ // ΗΘ και ΓΖ διχοτόμος της γωνίας 
L

AGQ . Αν δίνονται  

     =EDB
L

520 και 
L

ZGQ = 500 να υπολογίσετε τις γωνίες  
LLLL

Akaiywc ,, . Να δικαιολογήσετε   
      τις απαντήσεις σας. 

 
 Ε 
   
 Η                            520 Δ  Α 

  
 Β 
 χ     
                                                              ψ 
 
 
 ω Ζ 
 Γ 
                                                                    500 

 
 

Θ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. Να κάνετε τις πράξεις: 
 

    
÷
ø
ö

ç
è
æ --

÷
ø
ö

ç
è
æ¸+

2
1

5
31

4
12

3
2

3
1

5
2 2

= 

 
 
 
 
 
 
 



 7 

 
 
 
5. Να λύσετε τις εξισώσεις:  
 

    (α)  
4
3

2
1

3
2

=+c                                            (β)    36 ÷ ( 2χ – 7 ) = 4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

6.Στο πιο κάτω σχήμα το ΒΓΔΕ είναι τετράγωνο με πλευρά 12cm  και το ΑΒΓ είναι  
   ισοσκελές τρίγωνο με ΑΒ = ΑΓ =10cm. Το ΖΗΘΙ είναι ορθογώνιο με ΖΗ ═ 3cm  
   και ΗΘ ═ 5cm. Να βρείτε το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους. 

 
  
                                           Α 
 
 10cm 
 
 
 

     Β                                                   Γ 
 
 
 
 
          12cm Z         H     
 
   
 
 Ε Δ 
 Ι Θ 
 
 
 
 
 

Η  Διευθύντρια 
 
                 
 

                   Μαρία  Γεωργιάδου 

Η Ζ 
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ΠΡΟΧΕΙΡΟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



        ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΟΥ ΝΕΟΦΥΤΟΥ                       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
                         ΛΕΜΕΣΟΥ 
 
                               ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
  

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                               ΤΑΞΗ: Α 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 2.6.2010                                                     ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2 ΩΡΕΣ 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ................................................................................................... 
 
Τμήμα: ............                Αριθμός: ............                     Βαθμός: ................ 
_______________________________________________________________________ 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                    2. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                    3. Να γράφετε με μελάνι (με μολύβι μόνο τα σχήματα). 
                    4. Το δοκίμιο αποτελείται από 7 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α: 
Από τις 15 ασκήσεις να απαντήσετε ΜΟΝΟ τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 
μονάδα. 
 

1) Να κάνετε τις πράξεις: 
 
     α) 17 – 3 · 5 – 2 =                         
 
     β) 8 + 2 · ( 13 – 8 ) – 14 : 2 =       
 

 
2) Να κάνετε τις πράξεις: 

 
α)  =-+

6
5

3
2

2
1  

  
          β)  =¸

2
12

7
5  

 
 

3) Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 

α) x – 5 = 13             β)  2x = 28              γ)  x + 12 = 39              δ)  x : 3 = 12   
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4) Να υπολογίσετε τις δυνάμεις:  
 

2 3  =                           1 4  =                          10 6  =                               7 0  =                              
 

 
5) Να βάλετε στα τετραγωνάκια το κατάλληλο ψηφίο, ώστε ο αριθμός που θα 

προκύψει να διαιρείται με τους αριθμούς που είναι δίπλα του: 
 

α)  3 7         4      με το 3 
 
          β)         5 9           με το 2 και το 9 
 
 
          γ)  1        6           με το 3 και το 5    
 
 

6) Αν η γωνία ω είναι 52°  να βρείτε: 
 

α)  τη συμπληρωματική της γωνίας ω      β)  την παραπληρωματική της γωνίας ω 
 
 
 
 
 
 
 

7) α) Να βρείτε το μήκος της πλευράς ΑΓ ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ , αν Â = 90°,           
         ΑΒ=9m και ΒΓ=15m. 

β) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8) Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών 80, 120, 180. 
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9)  Να βρείτε τις γωνίες  ˆˆ ˆ,  ,  a w f  στα πιο κάτω σχήματα, αν ΟΓ διχοτόμος της γωνίας         
     ˆAOD  (δικαιολογείστε τις απαντήσεις σας). 
 
          Γ                            Δ 

 
    Α                    Ο                     Β 
 
 
 
 
 
10)  Αν  α = 5  , β = 1  , γ = 2 ,  να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης : 
 
       8 α – γ 3 β 7  – ( β + γ 2  ) : α = 
 
 
 
 
 
 
11)  Να βρείτε τα χρήματα της Μαρίας και του Γιάννη, αν έχουν μαζί €40 και αν η    

            Μαρία έχει €4 περισσότερα από τα τριπλάσια χρήματα του Γιάννη. (Να λυθεί με                  
            εξίσωση). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12) Ορθογώνιο έχει εμβαδό 48 cm 2  και το μήκος του είναι τριπλάσιο από το πλάτος 

του. Να βρείτε το μήκος και το πλάτος του ορθογωνίου. 
 
 
 
 

 

a 70°

f

w

130°
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13) Να βρεθεί το x, ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
       α)  512 :  5 x  = ( 5 2 ) 4  
 
       β)  3 x ∙ 27 ∙ 9 3   = 314  

 
       γ) ( 2 3  ) x  : ( 2 3 · 2 9 ) = 1 
 
 
14)  Να υπολογίσετε το x  και να βρείτε το είδος του τριγώνου ως προς τις πλευρές και 

ως προς τις γωνίες του.  
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15)  Τρίγωνο με βάση 32 cm και ύψος 4 cm είναι ισεμβαδικό με τετράγωνο. Να βρεθεί 

            η πλευρά του τετραγώνου. 
  
 
 
 

 
 
 
 
 

x

3x

30x + °
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ΜΕΡΟΣ Β: 
    Από τις 6 ασκήσεις να απαντήσετε ΜΟΝΟ τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 

μονάδες. 
 

1) α) Να κάνετε τις πράξεις: 
 
                18 – 9 : ( 6 ∙ 5 – 3 3  ) + ( 17 – 15 ) 3  : 4 – 10 ∙ ( 26 + 25 ) 0  = 
 
 
 
 
 
 
 
           β) Να κάνετε απλό το σύνθετο κλάσμα: 
 

               =
¸

×÷
ø
ö

ç
è
æ -

8
3

4
1

4
11

3
13

 

 
 
 
 

2) α) Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση: 
 

    125 ∙ 5 4  ∙ (5 2 ) 6  :  25 3  = 
 
 
 
 
     β) Ποιος είναι ο μεγαλύτερος αριθμός ομοιόμορφων ομάδων που μπορώ να     

               σχηματίσω με 143 αγόρια και 200 κορίτσια, έτσι ώστε να περισσέψουν 3 αγόρια  
               και 4 κορίτσια; 
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3) α) Ένας έμπορος αγόρασε μήλα προς 90 σεντ το κιλό και πλήρωσε €27. Του      
         χάλασαν 5 κιλά. Πόσα πρέπει να πωλεί το κάθε κιλό από τα υπόλοιπα για να  
         κερδίσει €8; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
      β) Τα 2

5
 του μισθού μου είναι €600. Ποιος είναι ο μισθός μου; 

 
 
 
 
 
 
 
 

4) α) Αν α + β = 12 να βρείτε την αριθμητική τιμή της παράστασης:  
 
               3α + 2 ∙ ( α + 2β ) + β =   
 
 
 
 
           β) Αν ΑΕ // ΒΓ, ΑΒ ^ ΑΓ, ΒΔ = ΔΓ και ˆΕΑΓ  = 70 0  να βρείτε  
               τις γωνίες α, β, γ, ω. 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

g
ab

D
w

A

B G

Ε
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5) Παραλληλόγραμμο με βάση 24cm είναι ισεμβαδικό με ρόμβο. Η περίμετρος του 
ρόμβου είναι 40cm  και η μια διαγώνιός του είναι 12cm      . 
α) να βρείτε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου 

           β) να βρείτε το ύψος που αντιστοιχεί στη βάση του παραλληλογράμμου.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   

6) Στο σχήμα ΑΕΒ είναι ορθογώνιο τρίγωνο, ΑΒΓΔ ορθογώνιο,  ΜΓΖΗ τετράγωνο, 
Μ μέσο της ΒΓ, ΑΕ = 12m , ΑΒ = 13m , ΑΔ = 8m. Να βρείτε:                                                   

     α) την περίμετρο του σκιασμένου σχήματος   
     β) το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος. 
 

      
 
 
 
 
 
 
 
    Οι εισηγητές:                                                   Ο διευθυντής:                                  
         
        Νίκη Στυλιανίδου                                            ………………………. 
        Γιώργος Σαββίδης                                                                      
        Ιφιγένεια Αρσιώτου                                         Αθανάσιος Γεωργιάδης 

A B

GD

E

Z

H M
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΓΚΩΜΗΣ                 ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 
 
 
Μάθημα: Μαθηματικά 
 
Τάξη: Α' 
 
Ημερομηνία: 02/06/2010 
 
Διάρκεια: 2 ώρες 
 
 
Ονοματεπώνυμο: …………………………………..… Τμήμα: ………… Αρ.:……… 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  α) Να γράψετε με μελάνι, μπλε ή μαύρο (τα σχήματα με μολύβι). 
                     β) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                     γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                     δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 12 σελίδες. 

 
ΜΕΡΟΣ Α'   (Μονάδες 12) 
 
Να λύσετε μόνο τις 12 από τις 15 ασκήσεις πάνω στο φυλλάδιο. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1.  Να κάνετε τις πράξεις: 
 
    (α)  =+ 3:189  
 
 
 
    (β)  =×-+ 2)37(4  
 
 
2.  Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
     (α)  235 =+ c      (γ)  167 =-c  
 
 
 
 
     (β)  85: =c       (δ)  273 =× c  
 
 
 

 

ΒΑΘΜΟΛΟΓΙΑ 
 
Αριθμητικώς: ………….…………… 
 
Ολογράφως: ………………….………. 
 
Υπογραφή: …………………………… 
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4m 

10m 

5m 

3.   Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 
     (α)  =23       (γ)   =410  
 
 
     (β)  =18       (δ)   =+ 03 )12(  
 
 
 
4.  Να υπολογίσετε τις γωνίες ĉ , ŷ  και ŵ . Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
    (α)       (β)      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν των πιο κάτω σχημάτων: 
 

(α)      (β)  
 

 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

c  

26ο 

 113ο 

  ψ 

    ω 

6cm 
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6. Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με το κατάλληλο ψηφίο ώστε ο αριθμός να διαιρείται 
ακριβώς : 

 
(α)    5        7       με το 3 
 
(β)    6       1            με το 2 και το 9 
 
(γ)     2 7 5                   με το 4 
 
(δ)    4                     με το 2 και το 3 και το 5 

 
 
 

7.   Μια χορωδία αποτελείται από 84 υψίφωνους, 240 μέσους και 72 βαρύτονους. 
    (α) Πόσες το πολύ όμοιες ομάδες μπορούμε να σχηματίσουμε από αυτούς; 
    (β) Πόσους υψίφωνους, μέσους και βαρύτονους θα έχει η κάθε ομάδα; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 8.  Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια με τον κατάλληλο αριθμό ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 
 
    (α) 83 777 =×      (γ)  19 =  
 
 
 
 
    (β)  56: aaa =      (δ)   2163 =       32×  
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9.   Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει διαγώνιο ίση με 13cm και μήκος 12cm.    
        Να βρείτε: 
        (α) το εμβαδόν του, 
        (β) την περίμετρό του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   10.   Να κάνετε τις πράξεις: 
 

          (α)  =×+
3
2

2
5

12
7  

 
 
 
 
 
 
 
 

          (β)   =-
4
31

6
11:

3
24  
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11.  Στο πιο κάτω σχήμα 1e // 2e , ΑΒ = ΑΓ και ΔΒ = ΔΓ.  
       Να υπολογίσετε τις γωνίες χ, ψ, ω και GBA ˆ . Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12.   Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης: 
 
        (α)  =×× 24 251255  
 
 
 
 
        (β) ( ) =×× 3245 9:2793  
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 

 ε1 

 ε2 

 48ο 

   χ 

ω 

126ο 
ψ 

Δ 
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13.  Η Χριστίνα είναι τέσσερα χρόνια μικρότερη από το τριπλάσιο της ηλικίας της Άννας. 
       Αν το άθροισμα των ηλικιών τους είναι 52 χρόνια, να βρείτε τις ηλικίες της καθεμιάς.  
       (Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14.   Στο πιο κάτω σχήμα η περίμετρος του τριγώνου ΚΛΜ είναι ίση με 51cm. 
        Να βρείτε: 
        (α) την τιμή του χ, 
        (β) το είδος του τριγώνου ως προς τις πλευρές του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Κ 

Λ 

 Μ 

2χ + 5 

  3χ -1 

  χ + 11 
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15.  Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: ε1 // ε2, ΑΓ // ΖΒ, ΒΔ διχοτόμος της GBA ˆ , AB^AG  και  
       o136ˆ =AGH . Να βρείτε τις γωνίες ĉ , ŷ , ŵ  και q̂ . 
       Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   ε1 

 ε2 

Α 

   Β  Γ Η 

Δ 

136ο 
   χ 

   ψ 

  θ 

  ω 

Ζ 
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ΜΕΡΟΣ Β' (Μονάδες 8) 
 
Να λύσετε μόνο τις 4 από τις 6 ασκήσεις πάνω στο φυλλάδιο.  
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 

 
 
1.  (α) Αν 2=a  και 3=b , να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 
             
          =+---+ 023 4)3(28 bbb aa  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     (β)  Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό: 
 

               =

+×÷
ø
ö

ç
è
æ

÷
ø
ö

ç
è
æ -

2
1

5
2

2
1

6
13:

3
2

4
12

2  
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2.   Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: ΑΒΕΖ είναι ρόμβος με περίμετρο 40 cm, ΒΓ προέκταση της ΖΒ,   
      ΒΓΔΕ παραλληλόγραμμο, ΑΕ = 16cm και ΒΓ = 14cm. 
      Να βρείτε: 
      (α) το εμβαδόν του σχήματος ΑΒΓΔΕΖΑ, 
      (β) την περίμετρο του σχήματος ΑΒΓΔΕΖΑ. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Α 

Γ 

  Δ 

   Ζ 
Β 

 Ε 
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3.  Στο πιο κάτω σχήμα ε1 // ε2, ΒΖ ύψος του τριγώνου ΑΒΓ και ΑΓ διχοτόμος της EAB ˆ . 
     
     (α)  Να υπολογίσετε τις γωνίες ĉ  καιĵ . (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.) 
     (β)  Να βρείτε το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ως προς τις πλευρές του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 Α 

Β Γ 

Ε 

  
ε2 

ε1 

χ 

  φ 

  Ζ 

  2χ + 18ο 
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4.  Ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) έχει περίμετρο 48cm και βάση 18cm. Το τρίγωνο είναι  
     ισοδύναμο με ορθογώνιο του οποίου το μήκος είναι τριπλάσιο του πλάτους του. 
     Να βρείτε τις διαστάσεις του ορθογωνίου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.   Κάποιος αγόρασε 120 μέτρα ύφασμα. Πούλησε τα 
8
5  αυτών προς €3 το μέτρο και το υπόλοιπο           

     ύφασμα προς €
5
12  το μέτρο. Από την πώληση ζήμιωσε €36. 

     Να βρείτε πόσο αγόρασε το κάθε μέτρο. 
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6.  Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ και το ΚΖΓΕ είναι ορθογώνια, ΑΔ = 15 cm, ΑΖ = 20 cm 
     και Ε το μέσο της ΔΓ. Αν η περίμετρος του ΑΒΓΔ είναι 62 cm, να υπολογίσετε: 
     (α)  το εμβαδόν της σκιασμένης επιφάνειας. 
     (β) την περίμετρο της σκιασμένης επιφάνειας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
          Ο Διευθυντής 
 
 
 
 
   
                                                                                                                     Κωνσταντίνος Πέτρου 
 
 
 
                                                                                                                        

  Γ       Δ  Ε 

 Α  Β 

 Ζ 
  Κ 



 
ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΝΕΑΠΟΛΗΣ               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2009 - 2010 

ΛΕΜΕΣΟΣ 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

 ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 02/06/2010 
 
ΤΑΞΗ: A΄                          
                             
ΔΙΑΡΚΕΙΑ : 2 ΩΡΕΣ    
 
ΟΝΟΜΑ: .......................................................................................ΤΜΗΜΑ: ........................ΑΡ: ............. 
 

 
ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ 8 ΣΕΛΙΔΕΣ 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ : 1. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
  2. Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε (τα σχήματα με μολύβι) 
  3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
  4. Όλα τα θέματα να τα απαντάτε στο φυλλάδιο. 
 

ΜΕΡΟΣ Α : 1. Από τα 15 θέματα να λύσετε μόνο τα 12. 

  2. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
 
ΘΕΜΑ 1 
 
Να γίνουν οι πράξεις:          

α) 24 : 8 – 2 .1 + 5 = 
 
 
  
β)  7 + 2 (5 - 3) - 4 .1 = 
 
 
 

 
ΘΕΜΑ 2 
 
Να λύσετε τις εξισώσεις:          

α)  χ + 11 = 32  β) 15 – χ = 7  γ) 4χ = 20  δ) 2χ – 3 = 7  
 

 

 

 

 

 
ΒΑΘΜΟΣ : ……………………………….. 
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ΘΕΜΑ 3 
 
Δίπλα από κάθε ισότητα να γράψετε  «ορθό»   ή   «λάθος» :      
    

α)  0 : 3 = 3 ……………..   β) 8 : 0 = 0  …………….. 
 
γ)  5 . 1 = 5 ……………..   δ) 2(α-3) = 2α - 6 …………….. 
 

 

ΘΕΜΑ 4 
 
Μία γωνία είναι ίση με 27ο . Να βρείτε:  α)  τη συμπληρωματική της. 
      β) την παραπληρωματική της. 
 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 5 
 
Να γίνουν οι πράξεις:          

α) 3 2 03 5 2+ + =  
 
 
  
β)  3 22 (4 2)+ + =  

 

 

 

ΘΕΜΑ 6 
 
Να βρείτε το ΜΚΔ και το ΕΚΠ των αριθμών  72  ,  120 .       
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ΘΕΜΑ 7 
 
Αν το εμβαδόν ενός τετραγώνου είναι ίσο με 64 cm2, να βρείτε την περίμετρó του.   

     

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 8 
 
Να γίνουν οι πράξεις:          

  α) 
3 1
7 4

+ =  

 

  β)  
1 22 1
3 5

- =  

 

  γ) 
4 2:
9 3

=  

 

  δ)  
3 83
4 9

× =  

 
 

ΘΕΜΑ 9 
 
Στα πιο κάτω σχήματα:          

   α)  Δίνεται η γωνία ˆ 35oBOG = . Να υπολογίσετε τις γωνίες ˆAOD  και ˆDOB .     

 
 
 
 
 
 
 
   β)  Δίνεται η γωνία ˆ 130oEHQ = . Να υπολογίσετε τις γωνίες ˆEZH  και ˆZEH .     

 
 
 
 
 
 
 
 
 

Δ 

Α 

130ο  

Η 

Ε 

Ζ 

35ο  

Γ 

Β 

Θ 

Ο 
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ΘΕΜΑ 10 
 
Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο η υποτείνουσα είναι ίση με 17m και η μία κάθετη πλευρά είναι ίση με 15m.  
Να βρείτε:  α) την περίμετρο.  

  β) το εμβαδόν του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 11 
 
Δύο γωνίες â  και b̂   είναι συμπληρωματικές και η  â   είναι κατά 10ο μικρότερη του τετραπλάσιου    

της b̂ . Να βρείτε τις γωνίες â  και b̂ . (Να λυθεί με εξίσωση) 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 12 
 
Να συμπληρώσετε το κάθε τετραγωνάκι με το κατάλληλο ψηφίο έτσι ώστε ο αριθμός που θα προκύψει 
να διαιρείται ακριβώς. 
 
 α) 9 2  με το 9 
 
 β) 641           με το 2 και με το 3 
 
 γ) 46         5  με το 2 και με το 3 αλλά όχι με το 5 
 
        
ΘΕΜΑ 13 
 
Ένα παραλληλόγραμμο έχει εμβαδόν ίσο με 108cm2  και η βάση του είναι τριπλάσια από το αντίστοιχο 
ύψος του. Να βρείτε τη βάση και το ύψος του παραλληλόγραμμου.             
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ΘΕΜΑ 14 
 
Να γράψετε τις πιο κάτω παραστάσεις υπό τη μορφή μιας δύναμης: 
           

   α) 2 5x x x× × =    
 
 
 

  β)  
3 2( )x =  

 
 
 

  γ) 
4 3 6( ) :x x =    

 
 
 

  δ)  
8 4 2( : )x x =  

 
 
 
 
ΘΕΜΑ 15 
 
Να βρείτε τη γωνία x στα πιο κάτω σχήματα: 
α)        β) 

ΟΕ διχοτόμος της ˆAOD      ε1//ε2 
  0ˆ 56AOB =  
 
               
          
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

 

Ο 

Γ 

Δ 

Α 

x 56ο  

ε1 

ε2 
Β 

Ε 

x 
x + 30ο 

Α 

Β 
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ΜΕΡΟΣ Β : 1. Από τα 6 θέματα να λύσετε μόνο τα 4. 

  2. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
ΘΕΜΑ 1 
 
Να γίνουν οι πράξεις:          

   α) 10 (13 5) : 9 (20 15) 5 36 : (2 4)- + + - × - + =   
 
 
 
 
 
 

   β)  4 2 03 5 4 6 (9 5) 8 7 : 7 15 : 3+ × - × - + - + =  
 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 2 
 

Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με περίμετρο 34cm. Αν ΑΒ=10cm και ΕΓ=8cm να 

βρείτε:   α) το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους  

  β) την περίμετρο του σκιασμένου μέρους.  

                        

  
 
 
 
 
 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 

Α B 

Ε 

Δ Γ 
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ΘΕΜΑ 3 
 

  α) Το ίδρυμα Φιλόπτωχου μετά από έρανο, συγκέντρωσε 144 σεντόνια, 90 κουβέρτες και 54 
κλινοσκεπάσματα. Έκανε όσα περισσότερα ομοιόμορφα δέματα μπορούσε και έδωσε από ένα δέμα σε 
κάθε οικογένεια: 

ι) Πόσες το πολύ οικογένειες βοήθησε; 
ιι) Πόσα από το κάθε είδος είχε το κάθε δέμα; 
 
 
 
 
 
 
 
 

   β) Να βρείτε το ΕΚΠ των αριθμών : 120a = , 2 22 3 7b = × × , 150g = .  
 

 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ 4 
 

Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ε1//ε2, BD ^ AG , 0ˆ 35DAB = και 0ˆ 30DGB = . 

Να υπολογίσετε τις γωνιές ˆ ˆ ˆ ˆ, , ,c y j w . (Να δικαιολογείτε τις απαντήσεις.) 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

ε2 

ω 

ψ 
χ 

φ 
35ο  

ε1 30ο   
Δ 

Α 

Γ 

Β Ε 
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ΘΕΜΑ 5 
 

α) Να κάνετε τις πράξεις: 
 

3 5 2 56 5 1 :
4 6 3 6

æ ö æ ö+ × + - =ç ÷ ç ÷
è ø è ø

 

 
 
 
 
 
 
 
β) Αν 4a = και 5b = να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 

 2 2 3(4 3 ) : ab a ab a- + - =  
 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 6 
Στο πιο κάτω σχήμα αν AB = AG = GD , ˆAEB = 58ο και GD ^ BG  να υπολογίσετε τις γωνιές 

ˆˆ ˆ ˆ ˆ, , , ,j c q w y .  (Να δικαιολογείτε τις απαντήσεις.) 

 

 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ        Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 
Παστελλά Αγγελίνα …….…………………     

Τίρκα Άννα  …….…………………    ….………………… 

Ζάκου Λουκά Ζωή     …….…………………      Καραβέλλα Μαρία 

θ 

ω ψ 

χ 

φ 

Β  Δ 

58ο  

Α  Γ 

E 



Σελίδα 1 από 8 

ΕΥΡΥΒΙΑΔΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΑΡΝΑΚΑΣ             ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ     ΒΑΘΜΟΣ: .......................................................... 
ΤΑΞΗ        : Α´ 
                                                                                                                    ΥΠ. ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ……………………....................... 
 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 2/6/2010                 ΧΡΟΝΟΣ: 2 Ώρες 
 
ΕΠΩΝΥΜΟ ΚΑΙ ΟΝΟΜΑ: .................................................................................  ΤΜΗΜΑ: ............. ΑΡ: ........ 
Προσοχή:      α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
                       β) Να γράφετε με μελάνι μπλε ή μαύρο (μολύβι μόνο για τα σχήματα). 
                       γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
                       δ) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 8 σελίδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Α' : Να λύσετε μόνο  12  από τις  15  ασκήσεις. 
                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μια (1) μονάδα  
 
________________________________________________________________________________________ 
1)   Να κάνετε τις πράξεις: 
       
      α)  16 :8 2 3 4+ × - =         
 
 
 

      β)  ( )2 8 3 18: 2 3 5:3× × - + × =  
 
 
________________________________________________________________________________________ 
2)   Να λύσετε τις εξισώσεις: 
 
      α)  8 10c + =       β)  15 10y - =  
 
 
 
 
      γ)   4 8w × =                  δ)  16 : 8a =  
 
 
________________________________________________________________________________________ 
3)   Να συμπληρώσετε τα τετραγωνάκια έτσι ώστε να ισχύουν οι ισότητες: 
 

      α)  2 104 4 4× =       β)  ( )2 43 3=


 

 
 
 

      γ)  10 65 :5 5=       δ)  ( )32 1=


 

 
 



Σελίδα 2 από 8 

 
4)   Να υπολογίσετε το εμβαδόν και την περίμετρο των πιο κάτω σχημάτων: 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
________________________________________________________________________________________ 
5)   Να συμπληρώσετε το τετραγωνάκι με ένα ψηφίο, ώστε ο αριθμός που προκύπτει να διαιρείται με 
τον αριθμό που είναι δίπλα του: 
 
 α)  123     με το 3     
 
 β)  252  με το 2 
 
 γ)  347  με το 4 
 
 δ)  426  με το 5 
 
________________________________________________________________________________________ 
6)   Να υπολογίσετε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών 90, 75, 108. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
________________________________________________________________________________________ 
7)   Να κάνετε τις πράξεις: 
         

 α)  
1 45
3 5

- =       β)  
1 5
3 6

+ =  

 
 
 

6cm 4cm 

7cm 

 

3cm 

3cm 



Σελίδα 3 από 8 

 γ)  
1 1: 4
2 6

=       δ)  
3 2
4

× =  

 
 
 
________________________________________________________________________________________ 
8)   Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο ( ˆ 90A = ° ) με ΒΓ=13 cm και ΑΓ=5 cm. Να βρείτε το εμβαδόν 

και την περίμετρό του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
________________________________________________________________________________________ 

9) Αν 1 2/ /e e  να υπολογίσετε τις γωνίες χ,ψ και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας: 
 

         
  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

________________________________________________________________________________________ 
10)   Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει εμβαδόν 32 cm2 και μήκος 8 cm. Να υπολογίσετε την 
περίμετρό του. (Να γίνει σχήμα και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γ 

Β Α 

60o 

ψ 
χ 

ε1
 

ε2
 



Σελίδα 4 από 8 

 
11)   Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 ( )10 7 2 6 5 75 :5 2 3 2 4 : 4 :1+ × × - =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12)   Να υπολογίσετε το χ (με εξίσωση) 
 

 α)         β)  

 

 

 

      

 

 

 

 

 

 
________________________________________________________________________________________ 
13)   Ο Γιώργος έχει 4 ευρώ περισσότερα από το τριπλάσιο των χρημάτων του Νίκου. Και οι δύο 
μαζί έχουν 20 ευρώ. Πόσα ευρώ έχει ο καθένας;  (Να λυθεί με εξίσωση). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2x+10o 40o 

Β 

Α 

Γ 

2x-20o 

x 



Σελίδα 5 από 8 

 
  
14)   Αν 1 2/ /e e  να υπολογίσετε τις γωνίες χ, α, ω και να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας: 
 
 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15)   Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης.  
 

 α)  8 4 23 :3 3× =      β)  ( )4 3 52 2 : 2× =  

 
  

 γ)  ( )38 25 :5 : 25 =      δ)  ( )23 36 : 6 36× =  

 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β' :  Να λύσετε μόνο  4  από τις  6  ασκήσεις. 

                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες.  

 
1)   Να κάνετε το σύνθετο κλάσμα απλό: 
 

    2

4 3 2  2 1   
3 4 9
1 1 13:
2 4 8

æ ö× - - ×ç ÷
è ø =
æ ö- ×ç ÷
è ø

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

x 
3x 

30o 

α 

ω 



Σελίδα 6 από 8 

2)   Ρόμβος με περίμετρο 20 cm και μία διαγώνιο 6cm είναι ισεμβαδικός με τρίγωνο του οποίου η 
βάση είναι δωδεκαπλάσια από το αντίστοιχο ύψος. Να υπολογίσετε τη βάση και το ύψος του 
τριγώνου. (Να γίνει σχήμα και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
________________________________________________________________________________________ 
3)   Οι κάτοικοι ενός χωριού χωρίζονται σε ομάδες ανά 12 ή 15 ή 18 και περισσεύουν 3.  Να υπολο-
γίσετε πόσοι είναι οι κάτοικοι, εάν γνωρίζετε ότι είναι περισσότεροι από 500 και λιγότεροι από 600. 
                                                                                                                                                                         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
________________________________________________________________________________________ 
  4)  Αν 4 0 2 22 : 4,   ψ=8 3 ,   ω=27:3c = × . 
 
 α)  Να υπολογιστούν τα χ, ψ, ω. 
 
 
 
 
 
 
 
 



Σελίδα 7 από 8 

 β)  Να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης 
        

      ( ) ( )
0 22 2 22 3 2 2 3c w w y w+ + + - =  

        
          
 
 
 
 
 
 
5)  Στο παρακάτω σχήμα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΒΖ είναι ισοσκελή, η ΑΔ διχοτόμος της γωνίας 

ˆBAG , η ΑΚ//ΖΓ και ˆ 70oABG = .  Να υπολογίσετε τα χ, ψ και ω. 
      (Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας). 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ζ 

Α 

Β Γ Δ 

Κ 
ψ 

χ 

70Ο 

ω 



Σελίδα 8 από 8 

 
 
6)    
         
         
         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Οι εισηγητές:   
                                                                                                                   Η Διευθύντρια 
Παντελίτσα Κελίρη                                                                                
Στεργιανή Αναστασοπούλου  
Μαρία Μιχαήλ                                                                               Κατερίνα Κυριακίδου 
                         

Α 

Β Γ 

Δ Κ 

Ζ 

50Ο 

2χ+20ο 

ω 

60Ο 

Στο διπλανό σχήμα ΓΚ//ΑΒ, ΒΔ//ΑΓ. 
 

ˆ ˆˆ 60 ,   ΑΒΓ=2χ+20 ,  ΔΒΑ=50o o oKGZ =  
 
Να υπολογίσετε τα χ και ω.  
(Να δικαιολογήσετε την απάντησή σας) 
 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 1 από 9 

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΙΑΣ ΒΑΡΒΑΡΑΣ 
                                                                            
 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009 – 2010 
 

 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 

 
Μάθημα: Μαθηματικά                               Τάξη: Α’ 
Ημερομηνία: 4 Ιουνίου 2010                    Διάρκεια: 2 ώρες 
 
Ονοματεπώνυμο: Αριθμός: Τμήμα: 

 
Γενικές Οδηγίες: 

    Να γράψετε μόνο με πένα χρώματος μπλε ή μαύρου. 
   Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
   Απαγορεύεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού υγρού (τίπεξ). 

___________________________________________________________________________ 
 
ΜΕΡΟΣ Α: Από τις 15 ασκήσεις να απαντήσετε μόνο στις 12. 
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
___________________________________________________________________________ 
1) Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 α) 4+3·5=                                                       β) 12-6+1= 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
2) Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 
 
 α) χ+4=14                                 β) 7χ=28 
 
 
 
 
 
 

 
Βαθμός:………………………. 
 
Ολογράφως:………………… 
 
Υπογραφή:…………………... 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 2 από 9 

 
8 cm 

α 

400 β 

γ 

3) Να υπολογίσετε τις δυνάμεις: 
 
 α) 23 =                                                              β) 50 = 
 
 
 γ) 15 =                                                              δ) 102 = 
___________________________________________________________________________ 
4)  Να υπολογίσετε α) το εμβαδόν και 
         β) την περίμετρο των πιο κάτω σχημάτων : 
       
 α)      β)      
                            
                                                                                                                                                                   
                                                                                        
                                     
 
                                                                                        
                                                                                  
     
 
                                        
                          
  
                        
  
___________________________________________________________________________ 
5)  Να υπολογίσετε τις γωνίες α, β και γ. [Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.] 
                                                   
                             
 
  
  
                                                    
                                                                                                               
 
 
 
 
 
 
 
 

8 cm 

4 cm 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 3 από 9 

Ο 

Ζ 
Ε 

Δ 

Γ 
Β 

Α 

742 

853 

813 

92 

6)  Στο σχήμα έχουμε  ΓΟ ^ ΟΔ, ΖΟ ^ ΒΟ και BOA
L

= 180o , EOG
L

=180ο.    
 Να γράψετε  δίπλα από κάθε πρόταση ΟΡΘΟ ή ΛΑΘΟΣ, ανάλογα με το τι  ισχύει: 

L

BOE  αμβλεία . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

L

EO Z  οξεία . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

L

G OB  και 
L

ZOE  κατακορυφήν γωνίες. . . . . . . . . . . . . . . . 
 

L

BOG  και 
L

G O A παραπληρωματικές γωνίες . . . . . . . . . . . . . . . . 
 

L

D O A  και 
L

AOE συμπληρωματικές  γωνίες . . . . . . . . . . . . . . . . 
  
 
___________________________________________________________________________ 
7)  Να γράψετε τις παραστάσεις σε μορφή μιας δύναμης: 
 
 α) 25∙24=                                                         β) (53)2 = 
 
 
 γ) 710 : 73 =                                                    δ) 33 . 9 = 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
8)  Να συμπληρώσετε κάθε τετραγωνάκι με ένα  ψηφίο, ώστε ο αριθμός που προκύπτει να  
 διαιρείται με τον/τους αριθμό/αριθμούς που είναι δίπλα του: 
 
 α)  με το 2  
 
 β)  με το 3 
 
 γ)   με το 5 
 
 δ)        με το 2 και το 9 
 
 
 
 
 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 4 από 9 

9)  Να βρείτε το Μ.Κ.Δ. και το Ε.Κ.Π. των αριθμών 24, 64, 80,  με ανάλυση σε γινόμενο 
 πρώτων παραγόντων. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
10)  Ο Σάββας είναι 8 χρόνια μεγαλύτερος από το Μάρκο. Αν το άθροισμα των ηλικιών 
 τους είναι 32 χρόνια, να βρείτε τις ηλικίες τους. [Να λύσετε το πρόβλημα με 
 εξίσωση.] 
 
 
 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
11)  Να γράψετε δίπλα από κάθε ισότητα ΟΡΘΟ ή  ΛΑΘΟΣ, ανάλογα με το τι ισχύει: 
 
 α) 0:8=0 …………………..                               β) 2(χ+5)=2χ+10 ………………… 
 
 γ) 5:0=5 …………………..                               δ) (20∙6):2=(20:2)∙6……………… 
___________________________________________________________________________ 
12)  Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει περίμετρο 26 cm . Αν το μήκος του είναι κατά  
 3 cm μεγαλύτερο από το πλάτος του, να βρείτε το εμβαδόν του.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 5 από 9 

ψ 
3ψ-20 

13)  Να υπολογίσετε με τη βοήθεια εξισώσεων το χ και το ψ στα πιο κάτω σχήματα:  
 
α)                                                                            β) 
        
         
  
                            
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
 
14)    
                                                                         Δεδομένα       Ζητούμενα 
 
                                                                      ΑΒ=6 cm         α)  ΒΓ 
                                                                      ΑΓ=8 cm         β)  Εμβαδόν του GBA

D

 
                                                                         090=A

L

         γ)  Περίμετρος του GBA
D

 
                                                                  
         
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

χ 

4χ+300 

8 cm 

6 cm 

Α 

Β 

Γ 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 6 από 9 

15)                                                                                        Δεδομένα         Ζητούμενα 

                                                                                                    ε1 / / ε2           
L

y    

                                                                                                     1
L

G =1000            
L

c         

                                                                                   ΑΓ διχοτόμος BAD
L

       
L

z                                                           

                                                                                 
L

w  
                                                                          

L

j  
 

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
 
ΜΕΡΟΣ Β: Από τις 6 ασκήσεις να απαντήσετε μόνο στις 4. 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
___________________________________________________________________________ 
 
1)  Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης, αν χ = 2 και ψ = 3: 
 
  (2ψ - χ)2 -5·χ0 + ψ3:9 + (ψ - χ)10 +χ3ψ = 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ψ 
100ο 

χ 
ζ 

φ ω 

Γ Β 

Α 

ε2 

ε1 
Δ 

1 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 7 από 9 

2)  Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης τις παραστάσεις 
 
 α)  35∙9∙81: 273= 
 

 

 

 

 

 

 β) 25+25+25+25= 
 
___________________________________________________________________________ 
3)  Τρία αυτοκίνητα αγώνων ταχύτητας κάνουν το γύρο μιας πίστας σε 60 δευτερόλεπτα, 
 75 δευτερόλεπτα και 80 δευτερόλεπτα. Αν ξεκινήσουν συγχρόνως από την αφετηρία 
 να βρείτε: 
 
 α) Σε πόσο χρόνο θα συναντηθούν για πρώτη φορά στην αφετηρία και τα τρία  
     αυτοκίνητα μαζί. 
  
 β) Πόσους γύρους θα έχει κάνει το καθένα, τη στιγμή της πρώτης συνάντησης. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 8 από 9 

Δ Γ 

Β 

Α 
1350 2χ 

χ 

4)  Ορθογώνιο παραλληλόγραμμο έχει μήκος τετραπλάσιο από το πλάτος του και είναι 
 ισεμβαδικό με τρίγωνο του οποίου η βάση είναι 12 cm και το αντίστοιχο ύψος 6 cm. 
 Να βρείτε το μήκος και το πλάτος του ορθογωνίου. [Να κάνετε τα σχήματα.] 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
___________________________________________________________________________ 
5) Από το διπλανό σχήμα 
    
       (α) να υπολογίσετε και τις τρεις γωνίες του τριγώνου, 
 
       (β) να χαρακτηρίσετε το τρίγωνο ως προς τις γωνίες του και 
 
        (γ) να χαρακτηρίσετε το τρίγωνο ως προς τις πλευρές του. 
             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



_______________________________________________________________________________________ 
Σελ. 9 από 9 

6)   Στο πιο κάτω σχήμα έχουμε  
   - ΑΒΓΔ τετράγωνο πλευράς 6 cm  
   - ΔΕ = ΓΕ = 5 cm.  
 Να  βρείτε : 
      α) Την περίμετρο του σκιασμένου σχήματος και 
      β) Το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος. 
     

             
 
 
                                
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     

 
             

Α Β 

Γ Δ 

Ε 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΚΑΚΙΟΥ 
 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2009-2010 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΙΟΥΝΙΟΥ 2010 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι.  
  β) Τα σχήματα να γίνουν με μολύβι. 

 γ) Απαγορεύεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής και διορθωτικού υγρού. 
ΜΕΡΟΣ Α΄(12 μονάδες) 
Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
1) Να  κάνετε τις πράξεις: 

 α) 18 – 6:3 = 
 
 
 β) 6 +4·(5 – 3) = 
 
 
2) Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 

 α) x – 4 = 11     β) 8x = 40 
 
 
 
 γ) x:4 = 9     δ) 11 – x = 5 
 
 
 
 
3) Να κάνετε τις πράξεις: 
 

 α) 

 

2 1
2

+
3
5

= 

 
 

 β) 

 

2 -
1
3

æ 
è 
ç 

ö 
ø 
÷ :15 =  

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                          ΒΑΘΜΟΣ: 

ΤΑΞΗ :Α΄                                                                           Αριθμητικώς:…………... 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: Τετάρτη     9/6/2010                             Ολογράφως…………….  

ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ                                                             Υπογραφή…………….... 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:……………………………………….ΤΜΗΜΑ………Αρ….. 
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4) Με χρήση εξίσωσης να υπολογίσετε τη γωνία x. 
 
 
 
 
 
 
 
5) Να συμπληρώσετε με τον κατάλληλο μονοψήφιο αριθμό τα τετραγωνάκια έτσι 
ώστε ο αριθμός που προκύπτει να διαιρείται ακριβώς: 
 
 α)  559 c  με το 2 και το 9 
 
 β) 7 c 9 c  με το 3 και το 5. 
 
6) Να βρείτε το ΜΚΔ και το ΕΚΠ των αριθμών Α = 45, Β = 120 και Γ = 22·3·52. 
 

 

 

 

 

 

 

 

7) Στο πιο κάτω σχήμα ε1//ε2. Να υπολογίσετε τις γωνίες α και β και να 
δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8) Να κάνετε τις πράξεις: 
 
 24 – 5·22 + 32:(7–5)3 + (16 + 4:2 – 8)·104 = 

70º 

x x+10° 

65° 
β 

α 

55° ε2 

ε1 
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9) Σε ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ η πλευρά ΒΓ είναι 5cm και η διαγώνιος 
ΒΔ είναι 13cm. Να υπολογίσετε το εμβαδό και την περίμετρο του ορθογωνίου 
παραλληλογράμμου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10) Αν   α + β + γ = 30   να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

 4α  + 2 (β + γ – α) + 5 = 
 
 
 
 
 
 
 

11) Τα  

 

2
5

  μιας γωνίας είναι 14°. Να υπολογίσετε τη συμπληρωματική της. 

 
 
 
 
 
 
 
 
12) Ρόμβος είναι ισεμβαδικός με ορθογώνιο παραλληλόγραμμο του οποίου το μήκος 
είναι διπλάσιο από το πλάτος του. Αν η περίμετρος του ορθογωνίου είναι 30cm και η 
μια διαγώνιος του ρόμβου είναι 20cm να υπολογίσετε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου. 
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13) Οι στρατιώτες σ’ένα στρατόπεδο μπορούν να παραταχθούν ανά 2, ανά 15 ή ανά 
18 χωρίς να περισσεύει κανένας. Να βρείτε πόσοι είναι οι στρατιώτες αν γνωρίζετε 
ότι είναι περισσότεροι από 300 και λιγότεροι από 400. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14) Τρίγωνο έχει εμβαδό 70m2. Αν το ύψος του ισούται με τα 

 

5
7

 της αντίστοιχης 

βάσης, να βρείτε τη βάση και το αντίστοιχο ύψος του τριγώνου. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
15) Ο Γιάννης και ο Πέτρος μοιράστηκαν ένα χρηματικό ποσό. Ο Γιάννης πήρε τα 

 

4
15

 του χρηματικού ποσού και ο Πέτρος τα υπόλοιπα. Αν ο Πέτρος πήρε 700€ 

περισσότερα απο τον Γιάννη, να βρείτε πόσα χρήματα πήρε ο καθένας. 
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Μέρος Β΄(8 μονάδες) 
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4 .Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1) Να μετατρέψετε το σύνθετο κλάσμα σε απλό. 
 

 

 

15
16

-
5
6

: 2 2
3

+ 2

5 3
4

- 2 5
12

æ 
è 
ç 

ö 
ø 
÷ × 32

= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2) α) Να γράψετε σε μορφή μιας δύναμης την παράσταση: 

 3·81·273 = 
 
 
 
 
     β) Αν  α = 4,  β = 3  και   γ =2  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 
 α5:α2 + (4α – 5β + γ)4 – β3·α0 – (γ2)3 = 
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3) Στο σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. Το Η είναι το μέσο της 
ΒΓ. Αν ΒΓ = 18cm και ΔΗ = 15cm,  να βρείτε το εμβαδό και την περίμετρο της 
σκιασμένης περιοχής. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β 

Δ 

Γ Η 

Ζ Ε 
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4) Στο πιο κάτω σχήμα, ε1//ε2 και ε3//ε4. Αν το ΒΔ είναι το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ 
και ΓΗ διχοτόμος της γωνίας ΒΓΕ, να υπολογίσετε τις γωνίες α, β, γ, δ και ε. Να 
δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Β 

Α 

Γ δ 

Δ 

58° 

Η 
Ε ε4 

ε3 

ε1 

ε2 

ε 

γ 

β α 
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5) Το εμβαδό ρόμβου είναι κατά 24cm² μεγαλύτερο από το τριπλάσιο του εμβαδού 
ορθογωνίου τριγώνου. Αν η περίμετρος του ρόμβου ισούται με 80cm και η μία 
διαγώνιός του ισούται με τη μία κάθετη του ορθογωνίου τριγώνου που είναι 24cm, να 
υπολογίσετε:  

α) την άλλη διαγώνιο του ρόμβου 
β) το εμβαδό του ορθογωνίου τριγώνου. 
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6) Ένας παντοπώλης αγόρασε 150 αυγά και πλήρωσε 30 ευρώ. Στο δρόμο για το 

κατάστημα, του έσπασαν το 

 

1
5

 των αυγών που αγόρασε. Τα αυγά που του έμειναν τα 

πώλησε ως εξής. Τα 

 

3
8

 των αυγών αυτών τα πώλησε με κέρδος 10 σεντ το ένα, το 

 

1
4

 

τα πώλησε στην τιμή που τα αγόρασε και τα υπόλοιπα τα πώλησε με ζημιά 2 σεντ το 
ένα. Πόσα είσπραξε από την πώληση των αυγών; Κέρδισε ή  ζήμιωσε και πόσα; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Η Διευθύντρια 
 
 
 
 

Μ. Χριστούδια 
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