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ΟΔΗΓΙΕΣ

Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.


Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορείτε να τα κάνετε με μολύβι).


Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας.


Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
ΜΕΡΟΣ Α΄

Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα.

1.
Να λύσετε την εξίσωση:  
[image: image70.emf]
2.
Να μετατρέψετε τα κλάσματα σε ισοδύναμα κλάσματα με ρητό παρονομαστή, χωρίς τη χρήση

υπολογιστικής μηχανής:
α)

[image: image2.wmf]10

32





β)

[image: image3.wmf]7
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3.
Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης με τύπο:

[image: image4.wmf]3x1
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4.
Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο 
[image: image5.wmf]Α(2,3)
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 και είναι παράλληλη με την ευθεία (ε): 
[image: image6.wmf]4xy10.

+-=

 
5.
Αν 
[image: image7.wmf]3
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, να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:

[image: image9.wmf]6
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6.
Να λύσετε το σύστημα:
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7.
Να αποδείξετε την τριγωνομετρική ταυτότητα:

[image: image11.wmf]ημx
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8.
Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου 
[image: image12.wmf]μ
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R, έτσι ώστε οι ευθείες: 
(ε1): 
[image: image13.wmf](
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(ε2): 
[image: image14.wmf]8x4y30
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να είναι κάθετες.
9.
Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 

[image: image15.wmf]32
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10. Αν 
[image: image16.wmf]1

x

 και 
[image: image17.wmf]2
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 είναι ρίζες της εξίσωσης 
[image: image18.wmf]2
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, τότε χωρίς να λύσετε την εξίσωση, να υπολογίσετε τις τιμές των πιο κάτω παραστάσεων:


α)

[image: image19.wmf]12
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β)
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11. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (
[image: image21.wmf]0
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). Να φέρετε το ύψος ΑΔ και να αποδείξετε ότι:

[image: image22.wmf]2
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12. Να λύσετε το σύστημα:
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[image: image68.emf]
13. Στο διπλανό σχήμα δίνεται ο κύκλος (Κ,R). ΖΔΕ είναι εφαπτόμενη του κύκλου στο σημείο Δ, 
[image: image24.wmf]0
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, 
[image: image25.wmf]0
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[image: image26.wmf]ΑΒΒΓ

=

. Να υπολογίσετε τις γωνιές: 
α)

[image: image27.wmf]ˆ
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β)

[image: image28.wmf]ˆ
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γ)

[image: image29.wmf]ˆ
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αιτιολογώντας τις απαντήσεις σας.
14.
Να αποδείξετε την τριγωνομετρική ταυτότητα:
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15.
Να βρείτε για ποιες τιμές της παραμέτρου 
[image: image31.wmf]λ
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R, το τριώνυμο 
[image: image32.wmf]2
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 γίνεται θετικό για κάθε 
[image: image33.wmf]x
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ΜΕΡΟΣ B΄
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4. 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.

[image: image69.emf]
1.
Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της 
[image: image34.wmf]2
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. Σύμφωνα με αυτή, να βρείτε τα ακόλουθα (αιτιολογώντας τις απαντήσεις σας):
α)
Το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της f(x).

β)
Το πρόσημο του α, τις συντεταγμένες και το είδος του ακρότατου και τον άξονα συμμετρίας.

γ)
Τις ρίζες της εξίσωσης 
[image: image35.wmf]f(x)0
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 και το πρόσημο της διακρίνουσάς της.

δ)
Το διάστημα για το οποίο ισχύει ότι 
[image: image36.wmf]f(x)0
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ε)
Την τιμή της παράστασης 
[image: image37.wmf]γ
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2.
α)
Να αποδείξετε την ταυτότητα:
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β)
Χρησιμοποιώντας το ερώτημα α΄ ή με άλλο τρόπο, να αποδείξετε ότι:
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3.
Στο διπλανό σχήμα, δίνονται:


Οι εξισώσεις των ευθυγράμμων τμημάτων 
[image: image40.wmf](
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, 
[image: image41.wmf](

ΒΓ):3xy110

+-=

, 

τα σημεία 
[image: image42.wmf]Α(0,1)
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[image: image43.wmf]Γ(3,2)

 και 
[image: image44.wmf]Ε(4,1)
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 και ότι 
[image: image45.wmf]AB
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[image: image46.wmf]ΒΓΓΔ
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Να βρείτε τα ακόλουθα:

α)
Την εξίσωση της ΔΕ. 

β)
Τις συντεταγμένες του σημείου Β.

γ)
Την εξίσωση της ΓΔ.

δ)
Αν Ζ είναι το σημείο τομής της προέκτασης της ΓΔ με τον άξονα των x, να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Ζ και να δείξετε ότι η ευθεία 
[image: image47.wmf]2xy60
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 περνά από το σημείο Ζ.


4.
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image48.wmf]22
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 με ρίζες 
[image: image49.wmf]1
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[image: image50.wmf]2

x

 και 
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Χωρίς να λύσετε την εξίσωση: 

α)
Να δείξετε ότι έχει ρίζες πραγματικές και άνισες.


β)
Να υπολογίσετε τη γωνιά θ αν οι ρίζες 
[image: image52.wmf]1
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, 
[image: image53.wmf]2
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 είναι αντίστροφες.


γ)
Να δείξετε ότι η εξίσωση με ρίζες 
[image: image54.wmf]11
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[image: image55.wmf]22
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x2(1

στεμθ)xστεμθ(στεμθ2)0

--+-=

.

5.
α)
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image57.wmf]2
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[image: image58.wmf]μ
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[image: image59.wmf]{
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Να βρείτε τις τιμές του μ για τις οποίες:
ι)
Η εξίσωση έχει ρίζες αντίθετες.
ιι)
Η τιμή 3 είναι ρίζα της εξίσωσης.
ιιι)
Ισχύει η σχέση 
[image: image60.wmf]1122
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β)
Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης: 

[image: image61.wmf]22
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6.
Στο διπλανό σχήμα, δίνονται:


ΣΑ και ΣΓ είναι εφαπτόμενα τμήματα του κύκλου (Κ,R), οι ΑΒ και ΓΗ είναι διάμετροι και 
[image: image62.wmf]0
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Να δείξετε ότι:

α)

[image: image63.wmf]2
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β)
Τα τρίγωνα ΓΔΣ και ΗΕΓ είναι όμοια και στη συνέχεια ότι 
[image: image64.wmf](
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