ΛΥΚΕΙΟ ΑΡΧ. ΜΑΚΑΡΙΟΥ Γ΄ (ΔΑΣΟΥΠΟΛΗΣ)
       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2009-2010
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ  2010
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 7  Ιουνίου 2010
ΤΑΞΗ : A΄                                                                                  ΧΡΟΝΟΣ : 2 ώρες και 30 λεπτά
ΟΔΗΓΙΕΣ:

1)   Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής που φέρει τη 

      σφραγίδα του σχολείου.
2)   Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας.

3)   Να γράφετε μόνο με μελάνι (στα σχήματα επιτρέπεται και μολύβι).
4)   Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από τέσσερις ( 4 ) σελίδες.

ΜΕΡΟΣ Α : 
Από  τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12 . 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 1 μονάδα.

 1.
Να λύσετε την εξίσωση :  
[image: image41.emf]
 2.
Να βρείτε την  εξίσωση  2ου  βαθμού που έχει ρίζες τις  
[image: image2.wmf]3
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 3.
Να απλοποιήσετε το κλάσμα :   
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 4.
Να βρείτε :  α) το πεδίον ορισμού της συνάρτησης  
[image: image4.wmf]1
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  β) το πεδίον τιμών της συνάρτησης   
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 5.
Δίνονται οι ευθείες  ( ε 1 ) : 
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 και   ( ε 2 ) : 
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Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου  
[image: image8.wmf]m

  ώστε οι ευθείες να είναι:  α) παράλληλες









  
     β) κάθετες.
 6.
Αν   
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  να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης:
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 7.
Να αποδείξετε την τριγωνομετρική ταυτότητα : 
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[image: image39.emf]
8.
Αν η εξίσωση   
[image: image13.wmf]0

2

=

+

+

g

bc

c

 έχει διακρίνουσα   Δ = 16  και άθροισμα ριζών  S = 6,

να υπολογίσετε τις τιμές των  
[image: image14.wmf]b

  και  
[image: image15.wmf]g
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 9.
Δίνεται η συνάρτηση :   
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α)
Να βρείτε :
(i)    τα σημεία τομής της με τους άξονες συντεταγμένων  χ΄Οχ  και  ψ΄Οψ




(ii)   τον άξονα συμμετρίας της





(iii)  τη μέγιστη ή ελάχιστη τιμή της.


β)
Να σχεδιάσετε τη γραφική της παράσταση.

10. Να λύσετε την ανίσωση :   
[image: image17.wmf]0
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11.
Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ   με κορυφές τα σημεία   Α( – 2 , 3 )  ,  Β( 4 , 5 )  και   Γ( – 1 , 2 ).

Να βρείτε:    α)  την κλίση της πλευράς  ΑΒ  του τριγώνου  




   β)  την εξίσωση της ευθείας  (ε)  που περνά από το σημείο  Γ  και είναι 




        παράλληλη της  ΑΒ



   γ)  την εξίσωση του ύψους  ΓΔ  του τριγώνου.

[image: image40.emf]
12.
Στο σχήμα η  ΒΔ  είναι διάμετρος του κύκλου  ( Κ , R)


και η ΒΕ  εφαπτομένη του κύκλου. 

Αν  ΑΒΕ = 60ο  και   ΒΓ = 80ο  να υπολογίσετε 


τις γωνιές
χ  ,  ψ  και  ω.

13.
Να αποδείξετε την τριγωνομετρική ταυτότητα :   
[image: image18.wmf]sfq
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14.
Στο σχήμα τα  Α , Β , Γ  και  Δ  είναι σημεία του κύκλου,

ΑΒ = 5 cm , ΓΔ = 2 cm  και  ΑΣ = 3 cm.

α)  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα  ΣΒΓ  και  ΣΑΔ



είναι όμοια και να βρείτε το λόγο ομοιότητάς τους.


β)
Να υπολογίσετε το μήκος  χ   του    Σ Γ.


15.
Σε ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ ( Α=90ο )  να φέρετε το ύψος  ΑΔ. Η διχοτόμος της γωνιάς  Β  


τέμνει το ύψος  ΑΔ  στο σημείο  Ζ  και την πλευρά  ΑΓ  στο  σημείο Ε.


Να αποδείξετε ότι  ισχύει η ισότητα :  
[image: image19.wmf])
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ΜΕΡΟΣ Β : 
Aπο τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4 . 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 2 μονάδες.
1.
Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης
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Η καμπύλη τέμνει τους άξονες συντεταγμένων στα σημεία


Α , Β , Γ  και έχει ελάχιστη τιμή στο σημείο  Δ.


Οι τετμημένες των σημείων  Α  και  Β  είναι  – 1  και  5

αντίστοιχα.

α)  Να αποδείξετε ότι  
[image: image21.wmf]5
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β)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων  Γ  και  Δ .


γ)  Να βρείτε το πεδίο τιμών της συνάρτησης  
[image: image22.wmf])
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δ)  Mε τη βοήθεια της γραφικής παράστασης, να βρείτε 



το πρόσημο του τριωνύμου : 
[image: image23.wmf]5
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   για τις διάφορες πραγματικές τιμές του χ .
2.
Δίνεται η εξίσωση  
[image: image24.wmf]0
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Αν  
[image: image26.wmf]1
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  και   
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  είναι οι ρίζες της, να βρείτε τις τιμές του  
[image: image28.wmf]m

  ώστε :



 α)  η εξίσωση να έχει ρίζες αντίθετες


 β)  η εξίσωση να έχει ρίζες ετερόσημες



 γ)  να ισχύει η σχέση :  
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3.
Αν  
[image: image30.wmf]0
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  να υπολογίσετε το  
[image: image32.wmf]sunw
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αριθμητική τιμή της παράστασης : 
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4.
Η ευθεία   (ε)  περνά από το σημείο  Α( – 3 , 2 ) , τέμνει τον αρνητικό ημιάξονα  Οχ΄ 


στο σημείο  Β  και τον άξονα  ψ΄Οψ στο σημείο  Γ.


Αν  ΟΒΑ = 45ο  να βρείτε :




   α)  την εξίσωση της ευθείας (ε)



   β)  τις συντεταγμένες των σημείων  Β  και  Γ



   γ)  το εμβαδόν του τριγώνου  ΒΟΓ



   δ)  την τιμή του  κ  ώστε η ευθεία  που περνά από τα σημεία 




        Δ( – 2 , 1 )  και   Ζ( 0 , κ )  να είναι κάθετη στην  ευθεία (ε).



5.
α)
Να λύσετε την εξίσωση :   
[image: image34.wmf]0
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β)
Αν ισχύει η σχέση : 
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και   
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 , να υπολογίσετε τη γωνία  
[image: image37.wmf]q
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6.
Τραπέζιο  ΑΒΓΔ  με βάσεις  ΑΒ  και  ΓΔ  είναι εγγεγραμμένο σε κύκλο. Στο σημείο Β  να 

φέρετε την εφαπτομένη του κύκλου που τέμνει την προέκταση της  ΓΔ  στο σημείο  Ε.


Να αποδείξετε ότι:    α)  τα μικρά τόξα  ΒΓ  και  ΑΔ  είναι ίσα




    β)  
[image: image38.wmf])
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Η  Διευθύντρια










           Γεωργία  Κούμα
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