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ΛΥΚΕΙΟ ΑΓΙΟΥ ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΛΑΚΑΤΑΜΕΙΑΣ          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2010-2011 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2011 
 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ – Τάξη: A΄  
 
Ημερομηνία: 25 Μαΐου 2011  Διάρκεια: 2:30΄ 
 
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 5  σελίδες 
 
 
Οδηγίες:  α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
                β) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι). 
                γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄: 
Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση    0152 2 =−+ xx  . 
 
 

2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης    
2

31
−

−
=

x
xy

  
. 

 
3. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο   Α(-1, 5)  και έχει κλίση ίση με 1. 

 
 
4. Δίνεται η εξίσωση 0452 2 =−− xx  , με ρίζες  21 , xx . Χωρίς να τη λύσετε , να βρείτε την τιμή 

των παραστάσεων: 

α ) 1 2x x+  

β) 1 2x x⋅  

γ) 2 2
1 2 1 26 6x x x x⋅ + ⋅   . 

 
 

5. Να λύσετε το σύστημα:        
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. 

 

6. Να αποδείξετε την ταυτότητα      1εϕω σϕω
τεµω στεµω ηµω συνω

+
=

− −    
. 
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7. Αν 
13
5

=ηµθ     ,  00 18090 << θ
  

 ,να  βρείτε την τιμή της παράστασης  
τεµθ

σφθσυνθ
24

1526 −
=A

 
.
 

 

8. Δίνονται οι ευθείες   2( 4 ) 5x yκ κ− − =
 
  και   (2 5) 7y xκ= − +

  
. 

 
Να βρείτε τις τιμές του   κ    

ώστε οι ευθείες να είναι παράλληλες. 

 
 

9. Να απλοποιήσετε το κλάσμα       
xx

xx
3

383
2

2

−
−−

   
.
 

 
 
 
10. Στο σχήμα δίνονται : 

oB 65ˆ = , 

ΒΓ   διάμετρος και  

ΤΑ,  ΤΓ εφαπτόμενες του κύκλου. 

 Να βρείτε: 

 α) Τις γωνίες   x,  y,  ω. 

 β) Το μέτρο του τόξου ΑΒ (σε μοίρες). 

(να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 
 
11. Να εξετάσετε αν οι πιο κάτω γραφικές παραστάσεις ορίζουν συνάρτηση. Αν δεν ορίζεται 

συνάρτηση, να δικαιολογήσετε την απάντησή σας. Όταν ορίζεται, να βρείτε το πεδίο ορισμού 

και το πεδίο τιμών της. 
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12. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( oA 90ˆ = ) και ΑΔ το ύψος του. Αν ΑΒ=15cm και ΒΔ=9cm,  

να βρείτε: 

 α) Το μήκος της υποτείνουσας ΒΓ 

 β) Το μήκος του ύψους ΑΔ. 

 
13. Δίνονται τα σημεία   Α(2, 5),   Β(-1, -1)   και   Γ(3, -3). 

 α) Να δείξετε ότι η   ΑΒ   είναι κάθετη στη   ΒΓ . 

 β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο   Β  και είναι κάθετη στην  ΑΓ. 

 

14. Δίνεται η εξίσωση   0)2()12(2 =+−+− λλ xx . 

 α) Για ποια τιμή του  λ  η εξίσωση έχει ρίζα τον αριθμό  3 ; 

 β) Υπάρχουν πραγματικές τιμές του  λ  για τις οποίες η εξίσωση έχει δύο ρίζες ίσες ; 

 

 
15. Στο διπλανό σχήμα δίνονται: 

 Κύκλος (Ο, R) , 

 R=3cm , 

  ΒΓ = 2cm και   

 ΓΔ,  ΑΔ  εφαπτόμενες του κύκλου.  

 α) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα   ΑΓΔ,  ΟΕΓ  είναι όμοια. 

 β) Να βρείτε το μήκος των  ΕΓ  και  ΑΔ .  

 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄: 
Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 
1. α)  Δίνεται η εξίσωση   2 2( 1) 2 7 6 0x xκ κ κ+ − − + − =    με ρίζες   x1,  x2  .  Να βρείτε τις τιμές  

 του   κ   για τις οποίες: i) Η εξίσωση έχει ρίζες αντίθετες. 

ii) Ισχύει η σχέση  2 2
1 2 13x x+ =  . 

 

β)  Να λύσετε την ανίσωση:    ( ) ( )
( ) ( ) 0

24
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−⋅−
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.  
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2. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση 

της συνάρτησης 0,)( 2 ≠++= αγβxaxxf  .  

Να βρείτε: 

α)  Το πεδίο τιμών της συνάρτησης. 

β)  Το πρόσημο του  α  και να δικαιολογήσετε την 

απάντησή σας. 

γ)  Το πρόσημο της διακρίνουσας και να 

δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

δ)  Τις τιμές των )1(),0( −ff . 

ε)  Τις τιμές του x για τις οποίες  02 ≤++ γβxax . 

στ) Το πρόσημο του γινομένου  γβ ⋅⋅a   . 

ζ)  Την τιμή της παράστασης  
α

βγ −

   
. 

 
 
3. α) Δίνονται τα σημεία Α ( )3, 4−  και Β (12, 2). Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε) που 

περνά από τα δύο σημεία. 

 β)  Αν η ευθεία (ε) έχει εξίσωση  1832 =− yx , να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου τομής 

της με τον άξονα των  y. 

 γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων και το σημείο 

τομής της (ε) με την  ευθεία 22 += xy  . 

 
4. Δίνεται κύκλος (O, R) με διάμετρο  ΚΛ  και χορδή   ΚΜ.  Στο σημείο  Μ  φέρουμε εφαπτομένη 

του κύκλου και από το σημείο  Κ  την  ΚΝ  κάθετη στην εφαπτομένη (Ν το σημείο τομής τους).  

Να δείξετε ότι: 

 α) Τα τρίγωνα  ΚΜΝ  και  ΚΜΛ  είναι όμοια. 
 
 β) (ΚΜ)2= 2R∙(KN) . 
 
 γ) (ΚΝ)2 + (ΝΜ)2 + (ΜΛ)2 = 4R2 . 
 
  
  

x 

y 
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5. α) Να αποδείξετε την ταυτότητα   ( ) xx
xx

xx ηµηµ
εφσυν

εφσυν
⋅+=

⋅−
⋅ 1

1

3

  
. 

 
β) Nα δείξετε ότι:   
 

  
2 0 0 0 0

0 0

(180 ) (90 ) ( ) (180 ) (90 ) 2
( ) (180 ) (90 )

ηµ θ εϕ θ εϕ θ συν θ ηµ θ στεµθ
ηµ θ στεµ θ συν θ

− − − ⋅ − − − ⋅ −
=

− ⋅ + ⋅ −   
. 

 
 
 
6. α) Να δείξετε ότι η εξίσωση   022 =+⋅−⋅ σφωτεµωεφω xx ,    00 90ˆ0 << ω ,   έχει ρίζες  

 πραγματικές για κάθε τιμή της γωνίας ω. 

β) Αν   x1,  x2   είναι οι ρίζες της πιο πάνω εξίσωσης,  να δείξετε ότι 

    x1 + x2  = 2στεμω          και        x1 ∙ x2 =σφ2ω  

γ) Να δείξετε ότι η εξίσωση με ρίζες   
1

1 2
1
x

=ρ   και 
2

2 2
1
x

=ρ   έχει τη μορφή    

  044 222 =+⋅−⋅ ωηµηµωωσυν xx  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Η Διευθύντρια: 
 
 
 
 
 
Στέλλα Μάρκου 
 


