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ΟΔΗΓΙΕΣ:

· Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες.
· Να γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (μπορείτε να χρησιμοποιήσετε μολύβι για τα σχήματα).
· Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.

· Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
ΜΕΡΟΣ Α΄ ( 60 ΜΟΝΑΔΕΣ )
Από τα δεκαπέντε ( 15 ) θέματα να λύσετε μόνο τα δώδεκα ( 12 ).
Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε ( 5 ) μονάδες.
1. Να λύσετε την εξίσωση:     
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2. Να σχηματίσετε εξίσωση β΄ βαθμού που να έχει ρίζες  
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3. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης   
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ψ=

χ-3

.

4. Να βρείτε την τιμή του  μ  για την οποία η ευθεία 
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  είναι παράλληλη
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5. Δίνεται η εξίσωση 
[image: image7.wmf]2
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. Χωρίς να τη λύσετε, να υπολογίσετε τις παραστάσεις:  
     (α) 
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6. Να λύσετε το σύστημα:     
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7. Δίνεται  συνθ = - 
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 και  ημθ > 0. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:
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8. Να  αποδείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ενός τριγώνου και μία από τις κορυφές του 

     είναι κορυφές  παραλληλογράμμου.
9. Να αποδείξετε την ταυτότητα:  
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.
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10. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος με κέντρο Κ και διάμετρο 
        NE. Η ευθεία (ε) είναι εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο 
        Ε, 
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50
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        Να υπολογίσετε τις γωνίες φ, χ, ψ, z και ω.         
11. Να λύσετε την ανίσωση: 
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12. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( 
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. Αν Μ και Ν τα μέσα των ΑΒ και ΑΓ
        αντίστοιχα να αποδείξετε ότι ΜΝ = ΑΓ.

13. Να αποδείξετε την ταυτότητα:  
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14. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας η οποία περνά από το σημείο τομής των ευθειών   
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 και είναι κάθετη στην ευθεία 
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15. Δίνεται κύκλος με κέντρο Κ(9, 3) και σημείο του Α(6, 4). Να βρείτε την εξίσωση της

       ευθείας που εφάπτεται του κύκλου στο σημείο Α.

ΜΕΡΟΣ Β΄ ( 40 ΜΟΝΑΔΕΣ )
Από τα έξι ( 6 ) θέματα να λύσετε μόνο τα τέσσερα ( 4 ).
Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα ( 10 ) μονάδες.
1. Δίνεται η εξίσωση   
[image: image27.wmf]2
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     (α) Να βρείτε την τιμή του  κ  ώστε η πιο πάνω εξίσωση να έχει:

             i)  ρίζες αντίστροφες
             ii)  ρίζες αντίθετες
             iii)  ρίζα τον αριθμό 
[image: image28.wmf]-1

.
     (β)  Αν  
[image: image29.wmf]2
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 οι ρίζες της πιο πάνω εξίσωσης, να βρείτε τις τιμές του 
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 για τις οποίες
             ισχύει η σχέση  
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2. Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης
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      Η καμπύλη τέμνει τους άξονες συντεταγμένων στα σημεία

[image: image44.emf][image: image45.emf]
Α , Β , Γ  και έχει ελάχιστη τιμή στο σημείο  Δ.


Οι τετμημένες των σημείων  Α  και  Β  είναι  – 1  και  5

αντίστοιχα.

     (α) Να αποδείξετε ότι  
[image: image33.wmf]2
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     (β) Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων  Γ  και  Δ .
     (γ) Να βρείτε το πεδίο τιμών της συνάρτησης  
[image: image34.wmf]ψ=f(χ)

.
     (δ) Mε τη βοήθεια της γραφικής παράστασης να βρείτε 
            το πρόσημο του τριωνύμου: 
[image: image35.wmf]2
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   για τις διάφορες πραγματικές τιμές του χ .

3. Αν  
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      να δείξετε ότι    
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4. (α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  
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     (β) Να δείξετε ότι η εξίσωση 
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            έχει ρίζες πραγματικές και ίσες.
5. Δίνεται κύκλος που έχει διάμετρο ΑΒ με Α(-2,3) 
     και Β(2, 9). Αν Γ είναι σημείο του κύκλου τέτοιο  

     ώστε η χορδή ΑΓ να τέμνει τον ψψ΄ στο 4 
     να βρείτε:

     (α) την εξίσωση της ΑΓ
     (β) την εξίσωση της ΒΓ
     (γ) τις συντεταγμένες του Γ
     (δ) το σημείο τομής της ΒΓ με τον χχ΄.
6. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ε,Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα.
     Αν  Κ είναι το σημείο τομής των ΕΓ και ΖΒ και Λ το σημείο τομής των ΕΔ και ΖΑ να αποδείξετε ότι :

     (α) το ΕΒΓΖ είναι παραλληλόγραμμο 

     (β) ΔΕ = ΖΒ  και  ΑΖ = ΕΓ 

     (γ) το ΕΚΖΛ είναι παραλληλόγραμμο

     (δ) αν 
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