ΛΥΚΕΙΟ  ΛΑΤΣΙΩΝ                                                              ΣΧΟΛΙΚΗ  ΧΡΟΝΙΑ 2012-13
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2013
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ – ΤΑΞΗ  Α΄
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ :  10/06/2013
ΔΙΑΡΚΕΙΑ :  2:30΄
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται απο ..5.... σελίδες

ΟΔΗΓΙΕΣ: 1.  Να γράψετε μόνο με μπλε μελάνι.(Τα σχήματα μπορείτε να τα κάνετε με μολύβι.)

2. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.

3. Να προσεχθεί ιδιαίτερα η εμφάνιση του γραπτού.

4. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής ,σφραγισμένης από το σχολείο .
ΜΕΡΟΣ Α΄:

· Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12

· Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες
1) Να λύσετε την εξίσωση  
[image: image65.emf].
2)  Να βρείτε το πεδίο  ορισμού και το πεδίο  τιμών της συνάρτησης που ορίζεται από τον τύπο: 
[image: image2.wmf]31
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3)  Αν 
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 να υπολογίσετε  την τιμή της παράστασης:  
[image: image5.wmf]259
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4)  Να βρείτε το είδος των ριζών της εξίσωσης:  
[image: image6.wmf]2
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5)  Στο διπλανό σχήμα το ευθύγραμμο τμήμα  ΣΥ είναι 
     εφαπτόμενο του κύκλου στο Γ, το Ο  είναι το κέντρο 
     του κύκλου και δίνονται οι γωνίες:  
     
[image: image7.wmf]ˆ
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     Να βρείτε: α) τις τρεις γωνιές του τριγώνου  ΑΒΓ

                       β) τη γωνιά 
[image: image8.wmf]ˆ
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                και  γ) το μέτρο του τόξου 
[image: image9.wmf]»
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     (Να δικαιολογήσετε όλες σας τις απαντήσεις)

6)  Να λύσετε την ανίσωση:  
[image: image10.wmf](

)

(

)

2

  3712  0

ccc

--+³

    . 
7)  Δίνεται η εξίσωση   
[image: image11.wmf]2
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  με ρίζες  
[image: image12.wmf]12
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  . Χωρίς να τη λύσετε να βρείτε την τιμή των  

     πιο κάτω παραστάσεων:

       Α= 
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8)    Να βρείτε την τιμή του  κ  ώστε οι ευθείες:    
[image: image16.wmf](
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[image: image19.wmf]37
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    να είναι  α) παράλληλες μεταξύ τους.
                                                       β) κάθετες μεταξύ τους. 
9)    Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (
[image: image20.wmf]ˆ
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). Από τυχόν σημείο Ζ που βρίσκεται στην προέκταση 
       της ΒΑ (προς το Α), φέρουμε τη ΖΔ  κάθετη στην ΒΓ που τέμνει την  ΑΓ  στο  Ε. 
       Να δείξετε ότι  :      α)   
[image: image21.wmf]DD
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     και    β)  ισχύει η σχέση  (ΑΕ).(ΔΓ) = (ΑΖ).(ΔΕ)  .
10)  Να αποδείξετε την ταυτότητα    
[image: image22.wmf](
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11)  Για ποιες τιμές του  λ  η εξίσωση 
[image: image23.wmf](
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       τέτοιες ώστε  να ισχύει  
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12)  Δίνεται η παράσταση: 
[image: image27.wmf](
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       α)   Να δείξετε ότι  
[image: image28.wmf]2
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       β)    Αν  
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 να βρείτε την τιμή της γωνιάς 
[image: image31.wmf]ˆ

w

.
13)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο τομής των ευθειών 
[image: image32.wmf]3
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       και 
[image: image33.wmf]4
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 και είναι κάθετη στον  χχ΄.

14)   Να κάνετε τη γραφική παράσταση της παραβολής:  
[image: image34.wmf](
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 στην οποία να φαίνονται ευδιάκριτα τα σημεία τομής με τους άξονες και η κορυφή της παραβολής . 

          (δίνεται τετραγωνισμένο χαρτί) 

15) α) i) Να διατυπώσετε τον ορισμό του πεδίου τιμών συνάρτησης .

          ii) Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης : 
[image: image35.wmf]2
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      β)  Από την πιο κάτω γραφική παράσταση να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της  

           συνάρτησης.
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ΜΕΡΟΣ Β΄:

· Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4

· Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες

1)    Δίνεται η εξίσωση: 
[image: image37.wmf](
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. Για ποιες τιμές του μ:

       α) η εξίσωση έχει ρίζες αντίθετες.
       β) η εξίσωση έχει ρίζες πραγματικές και ίσες.
       γ) η εξίσωση έχει μια ρίζα ίση με  -2.
       δ) η εξίσωση έχει ρίζες ετερόσημες .
[image: image64.png]Y



2)  Το διπλανό σχήμα παριστάνει τη γραφική
     παράσταση της συνάρτησης  
    
[image: image38.wmf]2
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[image: image39.wmf]0
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     Να βρείτε:  

     α) το Π.Τ. της συνάρτησης                                 
     β) το πρόσημο του α
     γ) τον άξονα συμμετρίας

     δ) την τιμή του γ

     ε) τις ρίζες της εξίσωσης    
[image: image40.wmf]2
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     στ) την τιμή της παράστασης β2 -4αγ
     ζ) τις τιμές των 
[image: image41.wmf]S

 και  
[image: image42.wmf]P


     η) τις τιμές του χ για τις οποίες 
[image: image43.wmf]2
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     θ) τον τύπο της συνάρτησης 
[image: image44.wmf]()
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     ι) το πρόσημο της διακρίνουσας της εξίσωσης  

        
[image: image45.wmf]().
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3)  α) Να λύσετε το σύστημα:  
[image: image46.wmf]4
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     β)  Για ποιες τιμές του 
[image: image47.wmf]l

 το τριώνυμο:  
[image: image48.wmf](
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 είναι πάντοτε θετικό;

4)   α) Δίνεται η εξίσωση   
[image: image49.wmf](
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i. Να δείξετε ότι έχει ρίζες αντίστροφες.
ii. Να δείξετε ότι:  
[image: image52.wmf](
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iii. Να σχηματίσετε εξίσωση  2ου  βαθμού  με  ρίζες:  
[image: image53.wmf]11
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      β)   Να βρείτε την ελάχιστη τιμή της παράστασης:  
[image: image55.wmf]24
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[image: image58.wmf].
5)     α)  Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  με κορυφές Α( - 6 , 9 ) , Β( 2 , 5 ) και  Γ( 1 , 3 ). Να βρείτε:

i. Την εξίσωση της πλευράς  ΒΓ.

ii.   Την εξίσωση του ύψους ΒΔ. 
iii. Τις συντεταγμένες του σημείου τομής της ΒΓ με τον άξονα  Οχ.
        β)  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
[image: image59.wmf]c
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6)   Σε κύκλο  
[image: image60.wmf](
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 η  ΑΒ  είναι διάμετρος. Προεκτείνουμε την ΑΒ προς το μέρος του Β και παίρνουμε  

      τυχαίο σημείο Γ πάνω στην προέκταση της ΑΒ. Από το Γ  φέρουμε  εφαπτόμενη στον κύκλο  με  Δ  

      το σημείο επαφής. Στο Γ φέρουμε ευθεία (ε)  κάθετη στην ΑΒ. Αν η προέκταση της ΑΔ τέμνει την  

      ευθεία  (ε)  στο Ε,  να δείξετε ότι:

        (α)  
[image: image61.wmf](
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        (β)  
[image: image62.wmf](
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        (γ)   το τρίγωνο 
[image: image63.wmf]GDE

είναι ισοσκελές .
                                                                                                                                  Η Διευθύντρια 
                                                                                                                             Κυριακή  Ανδρονίκου  
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