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Τμήμα  :  ___________  Αριθμός  : _______
	                
        Βαθμός ολογράφως   : ______________

	
                                                                                    Υπογραφή καθηγητή   : ______________      
                                                                                     



ΟΔΗΓΙΕΣ
α) Γράψετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα μπορούν να σχεδιαστούν και με μολύβι).
β) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

Το δοκίμιο αποτελείται από 12 σελίδες

ΜΕΡΟΣ Α΄:    Να λύσετε  ΜΟΝΟ  12 από τις 15 ασκήσεις.
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία μονάδα.

1. 
Να λύσετε την εξίσωση :  












2. 
Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης:  		









3. 

Να σχηματίσετε εξίσωση β΄ βαθμού που να έχει ρίζες τους αριθμούς  και .










4. 
Να λύσετε την ανίσωση:  










[image: ]                                                                      [image: ]
5. 
 Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, Γ = 36και ΒΓ= 9,5 cm.  
     Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς ΑΓ.    
                                                                                                                

    Δίνονται:  ημ36  = 0,59                                      

                    συν36= 0,81

                    εφ36  = 0,73                    


 

  

                             
 


6. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας, η οποία περνά από το σημείο  Α(–1, 2)  και έχει κλίση
    ίση με 3.








7. Να λύσετε το σύστημα:    












8. Να απλοποιήσετε την παράσταση: 








_________________________________________________________________________
9. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται κύκλος με κέντρο Κ και το εγγεγραμμένο σε αυτόν   
    τετράπλευρο ΑΒΓΔ.
            [image: ]                   [image: ]            [image: ]



    Αν  ΒΚΓ = 125,  ΑΖΒ = 85, ΓΕΔ = 115, να υπολογίσετε τις γωνίες  
    του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ, δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας.                                                                    
[image: ]



















10. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε), η οποία περνά από το σημείο τομής  Α  των  



      ευθειών (ε1):  και  (ε2): , και είναι κάθετη στην ευθεία (ε3):  .















11. Στο πιο κάτω σχήμα η ΕΖ είναι εφαπτομένη του κύκλου (Ο,ρ) στο σημείο Α και .
      Να υπολογίσετε τις γωνίες : χ, ω, ψ, ΔΑΕ  και ΟΑΖ, δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας.
[image: C:\Users\Teacher\Desktop\ΑΣΚΙΣΙ11.png]       

                                                


12. Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (= ) το Ε είναι τυχαίο σημείο της ΑΒ,



[image: ]     ,  = και ΑΓ = 10cm. 
      α) Να υπολογίσετε το μήκος της πλευράς  ΑΒ.
      β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΒΔΕ είναι όμοια.

      γ)  Να αποδείξετε ότι ισχύει η σχέση: 
       
   
















13. Να υπολογίσετε τη γωνία  ω  αν  90°< ω < 180°  και  ισχύει η σχέση:


       





















14. Δίνεται η συνάρτηση . Να βρείτε: 
      α)  το σημείο στο οποίο η καμπύλη τέμνει τον άξονα ψ΄ψ.
      β)  τα σημεία στα οποία η καμπύλη τέμνει τον άξονα χ΄χ.
      γ)  την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της καμπύλης.
      δ)  αν η καμπύλη παρουσιάζει μέγιστη ή ελάχιστη τιμή και τις συντεταγμένες 
           της κορυφής της. 
























15. Να αποδείξετε την ταυτότητα:     









ΜΕΡΟΣ Β΄:	Να λύσετε  ΜΟΝΟ  4 από τις 6 ασκήσεις.
             		Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο μονάδες.

1. 
Στο πιο κάτω σχήμα τα σημεία Α (0,2) και Β (8,6) ανήκουν στην ευθεία (ε).
[image: ]

(α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε) .












(β) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της ευθείας,  η οποία είναι κάθετη στην ευθεία (ε) στο    


      σημείο της Γ (4,4), είναι η  (ε) : .






Η ευθεία  (ε) τέμνει τον άξονα των χ στο σημείο Δ και τον άξονα των ψ στο σημείο Ε. 
(γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων Δ και Ε.



 
(δ) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΓΕ.



2. Να λύσετε την ανίσωση:    





























2. 

3.   Στο σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης . 
[image: ]Η καμπύλη τέμνει τον άξονα των χ στα σημεία Α και Β, τον άξονα των ψ στο σημείο Γ και έχει τοπικό ελάχιστο (κορυφή) στο σημείο Δ. 
Οι τετμημένες των σημείων Α και Β είναι -1 και 3 αντίστοιχα. 
(α)  Να δείξετε ότι  . 
(β)  Να βρείτε τις συντεταγμένες των σημείων Γ  και Δ.   
Με τη βοήθεια της γραφικής παράστασης:
(γ) Να βρείτε το πεδίο τιμών της συνάρτησης:  
(δ) Να λύσετε την ανίσωση:   .

(ε) Να βρείτε το είδος των ριζών της εξίσωσης: 



























4.  Στο σχήμα, το ευθύγραμμο τμήμα ΑΕ εφάπτεται του κύκλου (Κ,R) στο σημείο Ε και το ΑΓ   
     τέμνει τον κύκλο στα σημεία Β και Γ.
[image: ]     Αν η ΑΔ διχοτομεί την ΓΑΕ και η ΓΕ είναι διάμετρος
     του κύκλου, να αποδείξετε ότι:  	
     (α)  τα τρίγωνα  ΑΓΔ και ΑΗΕ είναι όμοια    
     (β)  ΑΕΓ = ΓΒΕ

     (γ)  .











































5. (α) Να λύσετε την εξίσωση: 













(β) Χρησιμοποιώντας τα πιο πάνω αποτελέσματα:



      (i) να υπολογίσετε την τιμή του ημθ, ,  αν   . 












      (ii) να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης   , 

            .









 








6. Δίνεται η εξίσωση  , με ρίζες .
   (α) Να δείξετε ότι έχει ρίζες πραγματικές και άνισες για κάθε τιμή της παραμέτρου θ.







   (β) Να αποδείξετε, χωρίς να λύσετε την εξίσωση, ότι:    










    (γ) Αν επιπλέον ισχύει η σχέση:  , , να δείξετε ότι η εξίσωση  έχει  
         ρίζες αντίθετες.
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