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ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ
ΜΑΪΟΥ/ΙΟΥΝΙΟΥ  2013

Μάθημα: Μαθηματικά                                                                    		  Ημερομηνία: 06/06/2013
Τάξη: A΄ Λυκείου							              Διάρκεια εξέτασης: 2.30΄

ΟΔΗΓΙΕΣ:
α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
β) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (στα σχήματα επιτρέπεται μολύβι).
γ) Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας. 
δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
ε) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες.

ΜΕΡΟΣ  Α΄:  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12 .
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με  5 μονάδες.

1. 
Να λύσετε την εξίσωση    
2. 
Να λύσετε την ανίσωση       	
3. 
Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης: 

4. 

Aν    είναι οι ρίζες της εξίσωσης  ,  να υπολογίσετε, χωρίς να λύσετε την εξίσωση, τις τιμές των πιο κάτω παραστάσεων:



     α)           (μον. 1,5)                    β)        (μον. 1,5)              γ)            (μον. 2)  
5. 


Αν   και  , να υπολογίσετε τους παρακάτω τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας θ:  

6. 
Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά  από το σημείο Α(2,-1)  και σχηματίζει  γωνία  με τον θετικό ημιάξονα των x.

7. 
Να αποδείξετε ότι ισχύει η ταυτότητα:     

8. 
Να αποδείξετε ότι:          
 
9. 

Να βρείτε για ποιες τιμές του   η  εξίσωση   , έχει ρίζες πραγματικές και ίσες.


10. Δίνονται οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων: 





,   ,  ,  και  . Να αντιστοιχίσετε την κάθε γραφική παράσταση με έναν από τους πιο πάνω τύπους. Να μεταφέρετε τις απαντήσεις στο γραπτό σας. 
 (
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11. 
Να λύσετε το σύστημα:      
12. 



Δίνεται η εξίσωση , με ρίζες . Χωρίς να λυθεί, να σχηματίσετε εξίσωση           β΄ βαθμού με ρίζες     και  .
13. 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ (). Η διχοτόμος της γωνίας  Β  τέμνει το ύψος  ΑΔ  στο σημείο  Ζ  και την πλευρά  ΑΓ  στο  σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

14. 

Δίνονται οι ευθείες  και   .  Να βρείτε τις πραγματικές τιμές του μ ώστε οι ευθείες να είναι κάθετες μεταξύ τους.
[image: ]
15. 
Δίνεται κύκλος (Κ, R). Αν να υπολογίσετε:  

α) τη γωνία  

β) τη γωνία 

 (
(ε)
)γ) το τόξο 

δ) Αν η ευθεία (ε) είναι εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Α να βρείτε τη γωνία .
 Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 


ΜΕΡΟΣ  B΄:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4 .
                         Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.
1. 


Δίνεται η εξίσωση με  . Αν είναι οι ρίζες της εξίσωσης να βρείτε τις τιμές της παραμέτρου λ ώστε:   
α) η εξίσωση να έχει ρίζες αντίστροφες

β) το άθροισμα των ριζών της να είναι ίσο με 
γ) το γινόμενο των ριζών να είναι διπλάσιο του αθροίσματός τους  

δ)  να ισχύει  
2. 
Δίνεται η πιο κάτω γραφική παράσταση της συνάρτησης με τύπο 
[image: ]Να βρείτε:

(α) το πεδίο τιμών της   (μον. 1)
(β) τις συντεταγμένες της κορυφής (μον. 1)

(γ) τις ρίζες της εξίσωσης (μον. 1)
(δ) το πρόσημο της διακρίνουσας Δ, του αθροίσματος   

S και του γινομένου P των ριζών της εξίσωσης   
(να δικαιολογήσετε την απάντησή σας) (μον. 1,5)


(ε) τις τιμές των  και   (μον. 3)

(στ) τη τιμή της παράστασης      (μον. 1,5)

(ζ) την λύση της ανίσωσης    (μον. 1)

3. α) Να υπολογίσετε την αριθμητική τιμή της παράστασης: 

                 

β) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
4. 
α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 



      β) Αν η εξίσωση έχει ρίζες να αποδείξετε ότι:  


5. 
Δίνονται οι γραφικές παραστάσεις τριών ευθειών  όπως παρουσιάζονται στο σχήμα. 
[image: ]
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α) Να βρείτε τα σημεία τομής Α, Β και Γ των ευθειών  . 

β) Να βρείτε την κλίση της ευθείας 


γ) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της ευθείας  είναι η 
δ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο 


ε) Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το σημείο τομής των ευθειών  και  και είναι παράλληλη με τον άξονα των χ.  

6. Δίνεται κύκλος (Κ, R), με διάμετρο ΑΒ και χορδή ΑΔ. Η εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Δ  τέμνει την προέκταση της διαμέτρου ΑΒ στο Γ. Στο σημείο Γ, φέρουμε κάθετη στην ΑΓ που τέμνει την προέκταση της ΑΔ στο Ε. 
Να δείξετε ότι:
α) i)   τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΕΓ είναι όμοια

    ii)   

β)     

	Οι Εισηγητές                                           Ο Συντονιστής Β.Δ.                              Ο Διευθυντής

	
                                                                                                                                ……………………

	Ε. Παπαϊωάννου                                            Α. Μπάρος                                         Γ. Χρυσοστόμου

	Κ. Χατζηδημητρίου


Ε. Παπαδοπούλου
Χ. Κωνσταντίνου
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