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ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2013

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                        		Ημερομηνία: 23/05/2013

ΤΑΞΗ: Α΄                                                                         		Διάρκεια: 2.30 ώρες

ΟΔΗΓΙΕΣ:  	Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
                     	Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
                     	Να γράψετε με μελάνι μπλε ή μαύρο.
                     	Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες.

ΜΕΡΟΣ Α΄: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο 12.
                        Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες.

Α1. Να λύσετε την εξίσωση:   .


Α2. Να σχηματίσετε την εξίσωση 2ου βαθμού που έχει ρίζες:    και  .


Α3. Να βρείτε το πεδίο ορισμού των πιο κάτω συναρτήσεων:
i)   .
ii)   .


Α4. Να λύσετε την ανίσωση:   .


Α5. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο  και σχηματίζει με τον x-άξονα γωνία 1350.

  					
Α6. Να λύσετε το σύστημα:          
			       


Α7. Να υπολογίσετε το μέτρο των γωνιών  και  στο πιο κάτω σχήμα, αιτιολογώντας την απάντησή σας.
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Α8. Να λύσετε την εξίσωση:   .


Α9. Αν ισχύει   , , να βρεθεί η τιμή της παράστασης:                        .


Α10. Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου μ έτσι ώστε οι ευθείες   και  να είναι παράλληλες.


Α11. Να λύσετε το σύστημα :     
                                                        


Α12. Δίνεται η εξίσωση .  Να βρείτε την τιμή της παραμέτρου μ ώστε:   i) Να έχει ρίζες αντίστροφες.
ii) Η εξίσωση να έχει ρίζα  .


Α13. Σε ορθογώνιο τρίγωνο  η προβολή της πλευράς ΑΒ πάνω στην υποτείνουσα είναι .  Aν η υποτείνουσα είναι  να υπολογίσετε τις κάθετες πλευρές του τριγώνου  και το ύψος που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα.


Α14. Δίνεται η εξίσωση  ,   η οποία έχει ρίζες  , .  Να δείξετε ότι: .


Α15. Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με σημείο τομής των διαγωνίων του Ο και Ζ το μέσον της ΟΔ.  Το Ε είναι σημείο πάνω στην προέκταση της ΒΓ ώστε ΓΕ = ΓΒ.  Να δείξετε ότι: .






ΜΕΡΟΣ Β΄: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.
                          Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.

Β1. Δίνονται οι ευθείες   και . Να βρείτε
     (i)   Να βρείτε το σημείο τομής των  και 
            (ii)  Να υπολογίσετε την παράμετρο  ώστε το σημείο  να ανήκει     
                   στην 
            (iii) Να βρείτε την εξίσωση της  που περνά από τα σημεία Α και .
            (iv) Nα αποδείξετε ότι η ευθεία  είναι κάθετη με την ευθεία .



Β2. Δίνεται το τριώνυμο ).
α)    i) Να αποδείξετε ότι το τριώνυμο έχει ρίζες πραγματικές για κάθε .
       ii) Να βρείτε την παράμετρο λ ώστε:  
β) Αν  να βρείτε τις τιμές για τις οποίες ισχύει η σχέση   .



Β3. Στο πιο κάτω σχήμα οι δύο κύκλοι με ακτίνες R και 3R εφάπτονται εξωτερικά στο
σημείο Α.  Οι δυο κοινές εξωτερικές εφαπτόμενες ΒΓ και ΕΖ των δύο κύκλων τέμνονται στο σημείο Σ.
α)  i) Αν  να δείξετε ότι το ΟΒΓΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.
     ii) Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΣΟ και ΟΔΚ είναι όμοια.
β) Να βρείτε την γωνία  ,αιτιολογώντας την απάντησή σας.










Β4. α)  Να δείξετε ότι : 

(Υπόδειξη:   )

β)  Aν ισχύει: ,  , να υπολογίσετε το  .







Β5. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ και σημείο Ε στην προέκταση της    
πλευράς ΓΔ.  Από το Ε φέρουμε ευθεία κάθετη στην ΑΓ, η οποία τέμνει την ΑΓ στο Ζ και την προέκταση της ΓΒ στο Κ.  
Αν Μ, Ν είναι τα μέσα των ΑΕ και ΑΚ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

α) (i) Το τρίγωνο ΜΔΖ είναι ισοσκελές.
    (ii) Η ΓΖ είναι διάμεσος του τριγώνου ΕΓΚ.
β) Το τετράπλευρο ΑΝΖΜ είναι ρόμβος.



                                    


Β6. Ένα κουνούπι κινείται στην γραφική παράσταση της συνάρτησης  f  όπου                    
 και μια μύγα στην γραφική παράσταση της συνάρτησης  g όπου            
.  Ο άξονας xx΄ παριστάνει την επιφάνεια της θάλασσας.

α) Να βρείτε για ποιες τιμές του  το κουνούπι θα βρίσκεται πάνω από τον xx΄  και για ποιες κάτω.
β) Να δείξετε ότι η μύγα δεν πρόκειται να πνιγεί. 
γ) Να βρείτε τα σημεία τα οποία πρέπει να αποφύγει το κουνούπι ώστε να μην πέσει στην θάλασσα.
δ) Αν ένας άνθρωπος κινείται στην ευθεία , να βρείτε πόσες φορές θα τον τσιμπήσει το κουνούπι. 


ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ          		ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΡΙΑ (Β.Δ.) 			Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ


Ελπίδα Τουμάζου                                 Χρυσούλα Χατζηχρίστου 			Μαριγώ Δημητρίου

Μαρία Χριστοπούλου                           	        			 

Χριστοδούλα Μιχαήλ	

Μαρία Ηλιάδου

Μαγδαληνή Κλεοβούλου














Η Διευθύντρια


Μαριγώ Δημητρίου
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