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ΛΥΚΕΙΟ  ΑΡΑΔΙΠΠΟΥ	                                                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2012-2013

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2013

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                                                                    ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:  29/05/ 2013

ΤΑΞΗ:  Α΄  ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ                                                                  ΧΡΟΝΟΣ:  2.30΄


***Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες***
ΟΔΗΓΙΕΣ:
 Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
 Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού .
 Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (μόνο τα σχήματα με μολύβι).

ΜΕΡΟΣ Α΄	
Από τις 15  ασκήσεις  να  λύσετε  ΜΟΝΟ τις  12.
Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται με πέντε (5)  μονάδες.

1. 
Να λύσετε την εξίσωση:  

2. 
Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης  της οποίας το διάγραμμα δίνεται πιο κάτω.

[image: ]















3. 

Να εξετάσετε αν το σημείο ανήκει στην ευθεία  και να αναφέρετε την κλίση της ευθείας.

4. 
Να λύσετε την ανίσωση:  .


5. 



[image: ]Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο  είναι ισόπλευρο και η εφαπτομένη του κύκλου. Να βρείτε τις  γωνίες  και . 













6. 

Αν , να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης .

7. Να λύσετε το σύστημα:


     

8. 


Να βρείτε την τιμή του ,  ώστε η εξίσωση  να έχει ρίζες πραγματικές και ίσες.

9. 



Αν  είναι οι ρίζες της εξίσωσης , να βρείτε για ποιες τιμές του  ισχύει η σχέση: .

10. 
 Να αποδείξετε την ταυτότητα: .

11. 
Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής . 

[image: ](α) Να βρείτε το πρόσημο του 

(β) Να αποδείξετε ότι:  


(γ) Να βρείτε το πρόσημο των και .




	





12. 




Σε τετράγωνο , η πλευρά  έχει εξίσωση  και οι συντεταγμένες της κορυφής  είναι . Να βρείτε:

[image: ](α) Την εξίσωση της πλευράς 

(β) Τις συντεταγμένες του σημείου .


13. 







Στο διπλανό σχήμα η  είναι εφαπτομένη του  κύκλου και η  μια τέμνουσα του. Αν η γωνία  και το μέτρο των τόξων  και  είναι  και αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  

14. 




Δίνεται κύκλος με διάμετρο . Από τυχαίο σημείο  του κύκλου φέρουμε κάθετη στην εφαπτομένη του κύκλου στο . Αν  είναι το ίχνος της κάθετης να δείξετε ότι: .

15. 

Δίνεται η παραβολή . Να προσδιορίσετε τις τιμές του λ, όπου , για τις οποίες η παραβολή: 

(α) Εφάπτεται στον άξονα .

(β) Έχει άξονα συμμετρίας τον άξονα .

(γ) Έχει ελάχιστη τιμή για .

ΜΕΡΟΣ B΄	
Από τις 6  ασκήσεις  να  λύσετε  ΜΟΝΟ τις  4.
Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται με δέκα (10)  μονάδες.




1. Δίνεται η εξίσωση , με ρίζες  . 

     (α)  Να βρείτε για ποιες τιμές του  η εξίσωση έχει ρίζες αντίθετες.
     (β)  Να αποδείξετε ότι η εξίσωση έχει ρίζες πραγματικές, για κάθε πραγματικό αριθμό λ.


     (γ)  Αν ισχύει , να βρείτε την τιμή του .
[image: ]

2. Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της παραβολής .
    Να βρείτε:
    (α) Τις συντεταγμένες της κορυφής της παραβολής.

    (β) Την αριθμητική τιμή της παράστασης  .


    (γ) Την τιμή του  και το πρόσημο του .

    (δ) Τον τύπο της συνάρτησης  

 (ε) Τις λύσεις της ανίσωσης .

 (στ) Το πρόσημο της διακρίνουσας της εξίσωσης .    




 (ζ) Τη γωνία , αν , , όπου .

3. (α)  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 




     (β) Αν     και  ,  να βρείτε   τη γωνία .



4.  (α)  Να δείξετε ότι:  



      (β)  Δίνεται η καμπύλη ,  .

(i)  Να υπολογίσετε την τιμή του 



           (ii) Αν είναι σημείο πάνω στην καμπύλη να υπολογίσετε την τιμή 


           (ii) Αν , να απλοποιήσετε το κλάσμα:  . 

5. 



Δίνεται κύκλος  με συντεταγμένες κέντρου . Σημεία  και ανήκουν στον κύκλο.

(α)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας .

(β)  Να δείξετε ότι η  είναι διάμετρος του κύκλου.


(γ)  Αν  ανήκει στον κύκλο, να βρείτε την τιμή του .





(δ) Αν η ακτίνα του κύκλου ισούται με  και η απόσταση  ισούται με , να υπολογίσετε τη γωνία  του τριγώνου  κατά προσέγγιση ακεραίου. 

(ε) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης του κύκλου στο σημείο .


6. 









Από σημείο  εκτός κύκλου φέρουμε τυχαία τέμνουσα  και την εφαπτομένη του κύκλου (όπου  το σημείο επαφής στο μεγάλο τόξο ). Αν  είναι το μέσο του μικρού τόξου  και  το σημείο τομής της  με την  να δείξετε ότι:



(α) Τα τρίγωνα  και είναι όμοια και να γράψετε το λόγο των ομόλογων πλευρών τους.

(β)  

(γ)   


ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                                                                                        ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ
Άδα Μεσαρίτου (Σ.Β.Δ.)
Νίκος Νικολάου (Β.Δ.)
Ηλίας Ζήκκος
Έλενα Χατζηγεωργίου
Χριστίνα Κουμπάρου
Μαρία Χατζηγιάννη
Σελ. 1 από 4

image2.wmf
(

)

yfx

=


image49.wmf
(

)

(

)

(

)

2

AG=ABGD


oleObject45.bin

image50.wmf
(

)

(

)

2

21

fxxx

ll

=---+


oleObject46.bin

image51.wmf
l

Î

¡


oleObject47.bin

image52.wmf
xx

¢


oleObject48.bin

image53.wmf
yy

¢


oleObject49.bin

oleObject2.bin

image54.wmf
1

x

=


oleObject50.bin

image55.wmf
(

)

2

10,

xx

ll

-++=


oleObject51.bin

image56.wmf
l

Î

¡


oleObject52.bin

image57.wmf
12

,

xx


oleObject53.bin

image58.wmf
l


oleObject54.bin

image3.png




image59.wmf
22

1212

227

xxxx

+-=+


oleObject55.bin

image60.wmf
l


oleObject56.bin

image61.png
—— = —




image62.wmf
(

)

2

,0

fxxx

abga

=++¹


oleObject57.bin

image63.wmf
12

21

xx

xx

A=+


oleObject58.bin

image64.wmf
(

)

2

f


image4.wmf
(

)

1,2

A


oleObject59.bin

image65.wmf
(

)

2013

f


oleObject60.bin

image66.wmf
(

)

2

.

fxxx

abg

=++


oleObject61.bin

image67.wmf
(

)

0

fx

£


oleObject62.bin

image68.wmf
(

)

5

fx

=-


oleObject63.bin

image69.wmf
q


oleObject3.bin

oleObject64.bin

image70.wmf
hmqk

=


oleObject65.bin

image71.wmf
90180

q

<<

oo


oleObject66.bin

image72.wmf
(

)

2

1212

22

12

2

1

xxxx

xx

k

++

=

+


oleObject67.bin

image73.wmf
(

)

(

)

5

2

(1)

651

x

y

xxx

-

=

+++


oleObject68.bin

image74.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2

360180290

180360

sunqefqsunq

hmqejqstemq

+×+-

=

-×-

-

ooo

oo


image5.wmf
46

yx

=-+


oleObject69.bin

image75.wmf
090

q

<<

oo


oleObject70.bin

image76.wmf
q


oleObject71.bin

image77.wmf
2

1

xx

x

xx

sjsun

hm

sjsun

×

=+

-


oleObject72.bin

image78.wmf
(

)

(

)

(

)

328

fxxx

k

=---


oleObject73.bin

image79.wmf
k

Î

¡


oleObject4.bin

oleObject74.bin

image80.wmf
(

)

f

k


oleObject75.bin

image81.wmf
(

)

2,4

R


oleObject76.bin

image82.wmf
(

)

fx


oleObject77.bin

image83.wmf
k


oleObject78.bin

image84.wmf
1

k

=-


image6.wmf
(

)

(

)

230

xx

+-<


oleObject79.bin

image85.wmf
(

)

2

fx

x

+


oleObject80.bin

image86.wmf
(

)

,

R

K


oleObject81.bin

image87.wmf
(

)

3,2

K-


oleObject82.bin

image88.wmf
(

)

1,1

A-


oleObject83.bin

image89.wmf
(

)

7,5

B-


oleObject5.bin

oleObject84.bin

image90.wmf
AB


oleObject85.bin

image91.wmf
AB


oleObject86.bin

image92.wmf
(

)

0,0

,

aa

G>


oleObject87.bin

image93.wmf
a


oleObject88.bin

image94.wmf
5

cm


image7.png




oleObject89.bin

image95.wmf
AG


oleObject90.bin

image96.wmf
2

cm


oleObject91.bin

image97.wmf
ˆ

A


oleObject92.bin

image98.wmf
ABG


oleObject93.bin

image99.wmf
B


image8.wmf
ABG


oleObject94.bin

image100.wmf
S


oleObject95.bin

image101.wmf
SAB


oleObject96.bin

image102.wmf
ST


oleObject97.bin

image103.wmf
T


oleObject98.bin

image104.wmf
AB


oleObject6.bin

oleObject99.bin

image105.wmf
M


oleObject100.bin

image106.wmf
AB


oleObject101.bin

image107.wmf
D


oleObject102.bin

image108.wmf
TM


oleObject103.bin

image109.wmf
AB


image9.wmf
AD


oleObject104.bin

image110.wmf
BTD


oleObject105.bin

image111.wmf
ATM


oleObject106.bin

image112.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

TBMB=TMBD


oleObject107.bin

image113.wmf
(

)

(

)

(

)

2

ST=SASB


oleObject108.bin

oleObject7.bin

image10.wmf
a


oleObject8.bin

image11.wmf
b


oleObject9.bin

image12.wmf
5

,90180

13

hmqq

=<

<

oo


oleObject10.bin

image13.wmf
1324

sunqefq

A=-+


oleObject11.bin

image14.wmf
2

3

3

xy

xxy

+=

ì

í

+=

î


oleObject12.bin

image15.wmf
k


oleObject13.bin

image16.wmf
k

Î

¡


oleObject14.bin

image17.wmf
2

40

xx

k

++=


oleObject15.bin

image18.wmf
12

,

xx


oleObject16.bin

image19.wmf
(

)

2

210,

xx

lll

-++-=Î

¡


oleObject17.bin

image20.wmf
l


oleObject18.bin

image21.wmf
1212

29

xxxx

++=


oleObject19.bin

image22.wmf
3

3

sunqefqhmq

sfq

hmqsfqsunq

×-

=

×-


oleObject20.bin

image23.wmf
2

,0

yxx

abga

=++¹


oleObject21.bin

image24.png




image25.wmf
a


oleObject22.bin

image26.wmf
2

4

bag

>


oleObject23.bin

image27.wmf
b


oleObject24.bin

image28.wmf
g


oleObject25.bin

image29.wmf
ABGD


oleObject26.bin

image30.wmf
AB


oleObject27.bin

image31.wmf
410

xy

-+=


oleObject28.bin

image32.wmf
D


oleObject29.bin

image33.wmf
(

)

1,2

-


oleObject30.bin

image34.png




image35.wmf
AD


oleObject31.bin

image36.wmf
A


oleObject32.bin

image37.wmf
AB


oleObject33.bin

image38.wmf
AGD


oleObject34.bin

image1.wmf
2

2520

xx

-+=


image39.wmf
ˆ

w

A=

o


oleObject35.bin

image40.wmf
BG


oleObject36.bin

image41.wmf
BD


oleObject37.bin

image42.wmf
a

o


oleObject38.bin

image43.wmf
b

o


oleObject39.bin

oleObject1.bin

image44.wmf
2

ba

w

-

=

oo

o


oleObject40.bin

image45.wmf
AB


oleObject41.bin

image46.wmf
G


oleObject42.bin

image47.wmf
A


oleObject43.bin

image48.wmf
D


oleObject44.bin

