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ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2013

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:   21 – 5 - 2013                                                     ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ ΚΑΙ 30 ΛΕΠΤΑ

ΟΔΗΓΙΕΣ 
· Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής, που φέρει τη σφραγίδα του σχολείου.	 
· Να γράφετε μόνο με μπλε ή με μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι).
· Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.
· Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας (όπου είναι αναγκαίο).
· Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από τέσσερις (4) σελίδες.

ΜΕΡΟΣ  Α΄ 
· Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12. 
· Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες . 

1. 
Να λύσετε την εξίσωση   .

2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού των πιο κάτω συναρτήσεων :      

      α)              

      β) 

3. 

Να σχηματίσετε εξίσωση δευτέρου βαθμού με ρίζες      και   .

4. 
Να λύσετε την ανίσωση  .

5. 

Αν  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  , να υπολογίσετε τις πιο κάτω παραστάσεις χωρίς να λύσετε την εξίσωση:

α)     

β)    

6. 

Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ευθεία  και περνά από το σημείο .
  
7. 
Να λύσετε το σύστημα   

8. 




Να  υπολογίσετε τις τιμές της παραμέτρου   με μ>0,  ώστε οι ευθείες  :   και     :   να είναι κάθετες.




9. 


Δίνεται το τριώνυμο  .  Να ελέγξετε  αν υπάρχουν τιμές του ώστε το τριώνυμο να  είναι θετικό για κάθε τιμή του  .

10. Να αποδείξετε την τριγωνομετρική ταυτότητα  


      

11. 
Από σημείο Σ εκτός κύκλου φέρουμε τυχαία τέμνουσα ΣΑΒ και την εφαπτομένη ΣΓ του κύκλου (όπου Γ το σημείο επαφής στο μεγάλο τόξο ΑΒ) να δείξετε ότι  

12. 


 Αν      και   να δείξετε ότι  .

13. Τρίγωνο   ΑΒΓ  έχει κορυφές    Α(-3,2),   Β(2,4)  και  Γ(4,0). Να βρείτε:
       α)  Την  κλίση της  ΒΓ.
       β)  Την  εξίσωση του ύψους  ΑΔ.
       γ)  Τις συντεταγμένες του σημείου Δ.

14. 
Να αποδείξετε την  τριγωνομετρική ταυτότητα   .

15. 
Το πιο κάτω διάγραμμα παριστάνει κύκλο (Κ,R).  Οι ευθείες ΑΒ και ΑΓ είναι εφαπτόμενες του κύκλου (Κ,R)  και η ΒΔ διάμετρός του. Αν η γωνία ΓΒΔ είναι ίση με , να υπολογίσετε τις γωνίες  ΒΔΓ ,ΑΓΒ , ΓΚΔ , ΒΑΓ και ΒΕΓ (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας).
[image: ]




	














ΜΕΡΟΣ  Β ΄ 
· Από τις  6  ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝO  τις  4.
· Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10)  μονάδες .

1. 
Δίνεται η γραφική παράσταση της = αχ2 + β χ + γ . 

[image: ]














     
        
       Με τη βοήθεια του σχήματος να βρείτε :

α) Το πρόσημο του α .	

β) Τις λύσεις της εξίσωσης = 0.  

γ) Τις λύσεις της ανίσωσης  < 0 .  
δ) Τον άξονα συμμετρίας.
ε) Το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών.             
στ) Τις τιμές των α , β , γ .
ζ) Την τιμή της παράστασης:   S - 3P + Δ.  

η) Το πρόσημο του .	
		                            
2. 

Δίνεται η εξίσωση  . Να βρείτε τις τιμές του  για τις οποίες η εξίσωση έχει :  

α) Ρίζες πραγματικές και ίσες.
β) Ρίζες αντίστροφες.

γ) Ρίζες για τις οποίες ισχύει    .


3. 
α) Να  λύσετε  την  ανίσωση   .
       β) ι) Να δείξετε ότι  εξίσωση δεύτερου βαθμού που σχηματίζεται με τις ρίζες       



            είναι η   όπου  .
           ιι) Να υπολογίσετε τη γωνία θ  ώστε η πιο πάνω  εξίσωση να έχει ρίζες πραγματικές και ίσες. 

4. 


α) Aν  και   , να υπολογίσετε τη γωνία  .


       β) Να αποδείξετε  την  τριγωνομετρική  ταυτότητα   . 						

5. [image: ]Από τυχαίο Σ που βρίσκεται εκτός  του κύκλου (Ο,R),φέρουμε τις εφαπτόμενες ΣΑ και ΣΒ (βλέπε στο διπλανό σχήμα).  Αν Ρ είναι τυχαίο σημείο του τόξου ΑΒ  



       και φέρουμε τις   
       να δείξετε ότι:


       α)   

       β)  

       γ)  


6. 
H ευθεία   τέμνει τους άξονες Οχ και Οψ στα σημεία Α και Β αντίστοιχα (όπου Ο η αρχή των αξόνων). Με πλευρές τα τμήματα ΟΑ και ΟΒ κατασκευάζουμε τετράγωνα ΟΑΔΓ και ΟΒΕΘ εκτός του τριγώνου ΟΑΒ. Η ΒΔ τέμνει τον άξονα Οχ στο σημείο Μ και η ΑΕ τον άξονα Οψ στο σημείο Ν. 

       α) Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών ΒΔ και ΑΕ.

       β) Να δείξετε ότι ΟΜ=ΟΝ.

       γ) Αν Ρ είναι η τομή των ΒΔ και ΑΕ , να δείξετε ότι η ΟΡ είναι κάθετη στην ΑΒ.

ΤΕΛΟΣ ΕΞΕΤΑΣΗΣ





                                                                                                                               Η Διευθύντρια



Ελένη Αντωνίου Τσελεπή
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