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ΠΑΓΚΥΠΡΙΟΝ ΓΥΜΝΑΣΙΟΝ                        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2012– 2013

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 
ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ
                                       ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 03 Ιουνίου 2013

                                                         ΧΡΟΝΟΣ: 2:30΄ ώρες

ΤΑΞΗ: A΄ Ενιαίου Λυκείου
                                       ΩΡΑ: 7:45΄- 10:15΄
Οδηγίες:

α) Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες.

β) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής.
γ) Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα μπορούν να γίνουν και με μολύβι).
δ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.
ε)  Σε όλες τις ασκήσεις να φαίνεται ο τρόπος επίλυσής τους. Ορθές απαντήσεις 

     χωρίς την παρουσίαση της επίλυσής τους δε θα λαμβάνονται υπόψη.
στ) Τα σχήματα των ασκήσεων να μεταφέρονται στο γραπτό σας.

ΜΕΡΟΣ Α΄ :  Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 12.

                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες.

1. Να λύσετε την εξίσωση: 
[image: image37.png]


.  

2. Να βρείτε το πεδίον ορισμού και το πεδίον τιμών της συνάρτησης με τύπο: 
[image: image2.wmf]5x-3
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3. Να λύσετε την ανίσωση: 
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4. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που  έχει κλίση  λ = 3  και περνά από το σημείο (2,-1).
5. Aν x1 , x2  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  
[image: image4.wmf]2
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, χωρίς να λύσετε την εξίσωση να    βρείτε την αριθμητική τιμή των παραστάσεων:   
[image: image5.wmf]1122
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   και  
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66

Β=+

xx

.

[image: image27.emf]
6. Στο διπλανό σχήμα δίνονται κύκλος (Κ,ρ) , 
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                          και  
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 . Να βρείτε το  ω  και τη γωνία 
[image: image9.wmf]ˆ

θ

.    
7. Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Από  τυχόν σημείο Θ της διχοτόμου ΑΔ να φέρετε  
    ΘΖ 
[image: image10.wmf]^

 ΑΒ  και από το σημείο Δ να φέρετε ΔΕ
[image: image11.wmf]^

 ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: 

    (ΖΘ)(ΑΔ) = (ΕΔ)(ΑΘ) .
8. Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
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9. Να βρείτε τις τιμές του μ , ώστε η εξίσωση: 
[image: image13.wmf](
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, να έχει δύο ρίζες  
    πραγματικές και ίσες.

10. Να λύσετε το σύστημα:  
[image: image14.wmf]2
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11. Να αποδείξετε ότι σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ 
[image: image15.wmf](
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, ισχύει η σχέση:   
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12. Δίνονται οι ευθείες  (ε1):  2x + ψ = 1 και  (ε2):  x + 3ψ = 8  Να βρείτε:

      (α) Το σημείο τομής των πιο πάνω ευθειών .
      (β) Την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο τομής των ευθειών (ε1) και (ε2)
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           και είναι παράλληλη προς την ευθεία  x+2ψ-15=0.
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14. Δίνεται ότι : 
[image: image17.wmf](

)

0

4

ημ180+x=

5

  και 
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.  Να υπολογίσετε την αριθμητική    τιμή της παράστασης:  
[image: image19.wmf](
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15. Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ 
[image: image20.wmf]ˆ

(
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 με κορυφές Α(1,1) , Β(3,-1) και Γ(-2,κ). 
      (α) Να βρείτε την κλίση της πλευράς ΑΒ.
      (β) Να υπολογίσετε την τιμή του κ.




      (γ) Να βρείτε την εξίσωση του  ύψους  ΑΔ  του  τριγώνου.
ΜΕΡΟΣ Β΄ :   Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε μόνο τις 4.

                      Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.

1. Να βρείτε για ποιες τιμές του λ, η εξίσωση :
[image: image21.wmf](λ-1)x2  - ( λ+2)x +λ- 5 = 0 , με λ≠1 , έχει:
    (α)  Ρίζα τον αριθμό 2.

    (β)  Ρίζες αντίστροφες.

    (γ)  Το άθροισμα των ριζών της  μεγαλύτερο του 3.
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3. (α) Να βρείτε το πεδίον ορισμού της συνάρτησης με τύπο: 
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     (β) Να αποδείξετε ότι:  
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5. (α)  Να λύσετε την ανίσωση: 
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    (β) Δίνεται η εξίσωση: (1- ημω)x2 – ( ημω – ημ2ω)x + συν2ω = 0   με  00 < ω< 900  και 

 ρίζες   x1 , x2.  Χωρίς να τη λύσετε, να αποδείξετε ότι: 
[image: image26.wmf]1212
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6. Δίνεται η ευθεία (ε): 2x + 4ψ = κ , με  κ> 0. Η ευθεία (ε) τέμνει  το θετικό ημιάξονα  Οχ  
    στο σημείο  Α  και το θετικό ημιάξονα  Οψ στο σημείο  Β ,  όπου Ο η αρχή των αξόνων. 
( Να κάνετε πρόχειρο σχήμα )
    (α) Να βρείτε τις συντεταγμένες  των σημείων Α και Β.
    (β) Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΟΒ είναι  4  τετραγωνικές  μονάδες. 

          Να βρείτε την τιμή του κ.
    (γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες της κορυφής Δ , έτσι ώστε το τετράπλευρο ΟΑΔΒ να είναι 

         ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.
                                                                                                    Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ
ΣΟΛΩΝ ΧΑΡΑΛΑΜΠΟΥΣ
�





13. Δίνεται κύκλος (Κ,ρ) , με  ΖΔ εφαπτομένη του  


     στο σημείο του Γ και � EMBED Equation.3  ���. Να βρείτε τις


     γωνίες : x , ψ , � EMBED Equation.3  ���. 


     Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας.








2. Στο διπλανό σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση  της συνάρτησης :  f(x) = αx 2 +βx + γ   , (α ≠ 0).


Δικαιολογώντας τις απαντήσεις σας, να βρείτε : 


(α)  Το πεδίο τιμών της συνάρτησης.


(β)  Τις ρίζες της εξίσωσης αx 2 + βx + γ = 0.


(γ)   Το πρόσημο του α και το πρόσημο της    διακρίνουσας  της  f(x)= 0.


(δ)  Για ποιες τιμές του x, ισχύει η σχέση: f(x)=5.


(ε)  Την εξίσωση του άξονα συμμετρίας της παραβολής.


(στ)  Για ποιες τιμές του x , ισχύει η σχέση: f(x) � EMBED Equation.3  ��� 0.


(ζ)  Την τιμή των α , β  και  γ.


(η)  Την τιμή της παράστασης: � EMBED Equation.3  ���.








4. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος (Ο, ρ) , 


   ΓΖ εφαπτόμενη του κύκλου στο σημείο του Γ ,  


    ΑΓ // ΗΖ , � EMBED Equation.3  ���  και  � EMBED Equation.3  ���.


    Να αποδείξετε ότι: 


(α) (ΓΒ)2 = (ΑΓ)(ΒΖ) .    


   (β) H ΑΓ είναι διχοτόμος της γωνιάς   � EMBED Equation.3  ���.                                                                                               


(γ) Να βρείτε την περίμετρο του τριγώνου ΑΘΓ ,      δεδομένου ότι: ΑΓ = 6 cm.       
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