
 
Α΄  ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ 

 
ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ  2013 - 2014 

 
   
 
 
 

 ΓΡΑΠΤΕΣ   ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ   ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
     ΜΑΪΟΥ -  ΙΟΥΝΙΟΥ  2014  

  
   

 ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ   :    ΘΕΩΡΗΤΙΚΗ (4-ΩΡΟ)      

 ΤΑΞΗ                  :    Β΄   ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ    : 23 / 05 / 2014 

 ΜΑΘΗΜΑ           :    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                            

   

 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού:   2 ½    ώρες (150 λεπτά ) 
 

Αριθμός Σελίδων Δοκιμίου: 
 

3 

Σύνολο μονάδων: 100 
  

                                                                                                                           
 
 
 
 
 
 
 ΟΔΗΓΙΕΣ:      1)   Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 
                           2)   Να γράφετε μόνο με μελάνι (μολύβι για σχήματα). 
                           3)   Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού.   
                           4)   Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο που αποτελείται από 
                                 δύο (2) σελίδες. 
 
                                  
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τις 10 (δέκα) ασκήσεις.  
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                      Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 5 (πέντε) μονάδες 
 
 
 
1.   Δίνεται η αριθμητική πρόοδος 5, 9, 13, 17, … 
          (α) να βρείτε το είδος της 
          (β) να υπολογίσετε τον ενδέκατο όρο 
         
 
2.   Να λύσετε τις εξισώσεις:  

          (α)  log2 𝑥 = 3 

          (β) 5𝑥+1 = 253 
 
 
3.   Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από τo σημείο (2,5) και είναι παράλληλη 

προς την ευθεία − +4x 2ψ+7=0.  
 
 
4.   Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή βάσης ίση με 6 cm και ύψος ίσο με 4 cm. Nα   

υπολογίσετε:  
    (α)  τον όγκο της και 
    (β)  το εμβαδόν της ολικής της επιφάνειας. 
 

 
 
5.   Κύλινδρος έχει ακτίνα βάσης 5cm και όγκο 100 cm3 . Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής 

του επιφάνειας. 
 
 
 
6.   Αν οι αριθμοί  χ-2 , χ , 9   είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής προόδου, να υπολογίσετε την 

τιμή του x. 
      
 
7.   Να αποδείξετε ότι:   1 – ημ2χ.εφχ - συν2χ = 0 
 
 
8.   Να λύσετε την εξίσωση:   4𝜒 − 5. 2𝜒 − 4 = 0 
 
 
9.   Να αποδείξετε ότι:   log25+log4

1
3 log27+log8 4−

1
2 log 9

= 3 

 
 
10.   Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με Α(3,2) , Β(0,0) και Γ(4,-6).  
        (α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ορθογώνιο 
        (β) Να βρείτε τη εξίσωση της διαμέσου ΒΔ 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις.  
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  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 

1. Σε αριθμητική πρόοδο, ο 2ος και ο 6ος όρος έχουν άθροισμα 30, και ο 7ος όρος είναι    
εννιαπλάσιος του 1ου όρου.  

         (α) Να σχηματίσετε την πρόοδο, 
         (β) Να βρείτε το άθροισμα των είκοσι πρώτων όρων. 
 
 

2. Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται η κορυφή Γ(3,-1) και οι εξισώσεις του ύψους ΑΔ: − + =3x 4ψ 6 0  
και της διαμέσου ΑΜ: + − =2x ψ 7 0 . Να βρείτε:  

 

     α) την εξίσωση της πλευράς ΒΓ, 
     β) τις συντεταγμένες της κορυφής Α, του σημείου Μ και της κορυφής Β, 
     γ) το μήκος της διαμέσου ΑΜ.  

 
 

3. Κόλουρος κώνος έχει τη μία βάση του διπλάσια από την άλλη. Εάν η γενέτειρα του (λ) 
είναι ίση με 5cm και το εμβαδόν κυρτής επιφάνειας του είναι ίσο με 60π cm2, να 
υπολογίσετε: 
(α) τις δύο βάσεις και το ύψος του κόλουρου κώνου, 
(β) τον όγκο του. 

 
                                                              
 

4. Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρά 12cm το οποίο περιστρέφεται πλήρη στροφή   
γύρω από την ευθεία χψ. Εάν η απόσταση του σημείου Γ από την ευθεία χψ είναι 3cm, 
να υπολογίσετε: 

           (α) το εμβαδόν ολικής επιφάνειας του στερεού που παράγεται, 
           (β) τον όγκο του. 
                
                                                                χ 
                               Α 
                              
 
 
 
 
       
 
                                                   Γ 
          Β                                         
 
 
  
                                                                ψ 
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5. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο της πιο κάτω σκιασμένης επιφάνειας αν 
γνωρίζουμε ότι:  24cm 30ˆ,ΑΒ = ΕΚΑ = ° , το τόξο ΒΕΑ είναι ημικύκλιο με κέντρο Κ και το 
τόξο ΒΔΚ είναι ημικύκλιο με κέντρο Λ.           

        
 
 

                  
                              
                              
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                               Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ     
 
 
 
     

Παπαντωνίου Λουκάς  
 
 
 
 
 
 
 
                                      
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

Δ 
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A´ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ                                 ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014  
 
 

ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ -  Β´ ΤΑΞΗ ΘΕΩΡΗΤΙΚΟ 
 
 
      1. ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ ΠΡΟΟΔΟΣ :                 2. ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΗ ΠΡΟΟΔΟΣ: 
 
          αν = α1 + ( ν – 1) δ                                          αν = 1

1 ( )να λ −⋅   

         1( )
2

ν
ν

α α ν+ ⋅
Σ =                                             1 (1 )

1

ν

ν
α λ

λ
⋅ −

Σ =
−

 

         1[2 ( 1) ]
2ν

α ν δ ν+ − ⋅ ⋅
Σ =                                  1    -1< <1

1
α λ
λ∞Σ =

−
 

 
         α,β,γ διαδοχικοί όροι αν: 2β = α + γ               α,β,γ διαδοχικοί όροι αν: β2 = α ⋅γ 
 
 

3.  ΛΟΓΑΡΙΘΜΟΙ :               log       α α ΧΨ = Χ ↔ = Ψ  
 
       log ( ) log  +  logα α αΧ ⋅Ψ = Χ Ψ                        logα α

Χ = Χ  

       log log logα α α
Χ  = Χ − Ψ Ψ 

                            logαα Χ = Χ  

       log logν
α ανΧ = ⋅ Χ                                          1log  =  

logα αΧ

Χ   

 
 
  4. ΑΝΑΛΥΤΙΚΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ : 
 

  Αν   Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2)  η κλίση  της ΑΒ είναι:     2 1

2 1

y y
x x

λΑΒ

−
=

−
 

  Εξίσωση ευθείας :    y - y1 = λ (x – x1) 
 
  Συντεταγμένες του μέσου Μ  του ΑΒ   αν  Α(x1,y1)   και    Β(x2,y2). 
 

                                    1 2

2
x xxΜ
+

=                       1 2

2
y yyΜ
+

=  

 Γενική μορφή εξ. ευθείας:             Αx + Βy + Γ = 0             λ = - Α
Β

 

 
Απόσταση δύο σημείων  Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2) :     2 2

2 1 2 1( ) ( )d x x y y= − + −    
 

Απόσταση σημείου Δ(x1,y1) από την ευθεία Αx + Βy + Γ = 0: 1 1
2 2

| |x yd Α +Β +Γ
=

Α +Β
               

 
Θέσεις δύο ευθειών:          λ1 = λ2    παράλληλες 
                                                 λ1 ⋅  λ2  = -1  κάθετες  
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5. ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ: 
 
    ημ(Α+Β) = ημΑ∙συνΒ + συνΑ∙ημΒ                     ημ2Α = 2∙ημΑ∙συνΑ 
 
    ημ(Α-Β) = ημΑσυνΒ - συνΑημΒ  
 
    συν(Α+Β)= συνΑ συνΒ – ημΑημΒ                      συν2Α = συν2Α – ημ2Α 
                                                                                                       = 1 – 2ημ2Α 
    συν(Α-Β)= συνΑσυνΒ + ημΑημΒ                                     = 2συν2Α – 1  

                                                                                                    

   συνΑ - συνΒ = 2 ημ
2

Α+Β ημ
2

Β−Α           

   ημΑ + ημΒ = 2ημ
2

Α+Β συν
2

Α−Β             

 
 

 
6. ΣΤΕΡΕΟΜΕΤΡΙΑ: 
 

 

Τετραγωνική 

πυραμίδα 

 

 

2
hβ

Π

Π ⋅
Ε =  

 

2
hβ

ολ β

Π ⋅
Ε = +Ε  

 

3
V β υΕ ⋅
=  

 

Κύλινδρος 

 

 

2 Rπ υΚΕ = ⋅ ⋅ ⋅  

 
22 2R Rολ π υ πΕ = ⋅ ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅  

 
2V Rπ υ= ⋅ ⋅  

 

Κώνος 

 

 

Rπ λΚΕ = ⋅ ⋅  

 
2R Rολ π λ πΕ = ⋅ ⋅ + ⋅  

 
2

3
RV π υ⋅ ⋅

=  

 

Κόλουρος 

κώνος 

 

 

( )Rπ ρ λΚΕ = ⋅ + ⋅  

 
2 2( )R Rολ π ρ λ π π ρΕ = ⋅ + ⋅ + ⋅ + ⋅  

 

2 2( )
3

V R Rπ υ ρ ρ⋅
= + ⋅ +  

 
 



0 
 

 
 

Α ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ     ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013- 2014 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ:  ΘΕΩΡΗΤΙΚΗ 6ΩΡΟ             ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΤΑΞΗ: Β’                                                                  ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 23/05/14 

ΤΜΗΜΑΤΑ: ΘΜΑ2, ΘΚΔ2, ΘΜΓ2                                    ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 10:30 

 

 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2,5 ώρες 

Αριθμός Σελίδων Εξεταστικού Δοκιμίου: 3 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Επισυνάπτεται τυπολόγιο 2 σελίδων στο τέλος του γραπτού. 
2. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α και του Μέρους Β. 
3. Το Μέρος Α βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
4. Το Μέρος Β βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
5. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
7. Να χρησιμοποιήσετε μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι.  
8. Τα σχήματα και οι γραφικές παραστάσεις να γίνονται με μολύβι. 
9. Να φαίνεται ΟΛΗ η εργασία σας καθαρά.  
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ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις.  
                     Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
 
1. Να αναλύσετε σε άθροισμα απλών κλασμάτων το κλάσμα: 
 

x
x x2

3 4
9 14
+

− +
 

 
 

2. Να βρείτε την πρώτη παράγωγο των πιο κάτω συναρτήσεων ως προς x: 
 

           (α) 2= 3 + 4 - 5 + 2y x x συν x                        (β) 3xy e ημx= ⋅  
 
 
3. Να υπολογίσετε τα όρια:       
 

      (α) 
x

x x
x

2

2
3 6 1lim

6 5→+∞

− +
+

                                   (β) 
x

x
x22

2lim
4→

−
−

           

 
 
4. Να βρείτε το πεδίο ορισμού των πιο κάτω συναρτήσεων: 
 

                (α) ( ) xf x
x x3

3−
=

−
                                        (β) ( )f x x3 2= +        

 
 

5. Δίνεται η εξίσωση:   ( )συν x 33 60
2

− ° =  

        (α) Να βρείτε τη γενική της λύση. 
        (β) Να βρείτε τις λύσεις της που βρίσκονται στο διάστημα [ ]0,360° . 
 
6. Σε αριθμητική πρόοδο ο τρίτος και ο έβδομος όρος έχουν άθροισμα 11 ενώ ο δέκατος 

όρος είναι ίσος με 8. 
        (α) Να σχηματίσετε την πρόοδο.  
        (β) Να υπολογίσετε το άθροισμα των πενήντα πρώτων όρων της. 
         
 
7. Τρίγωνο ΑΒΓ  έχει κορυφές ( )Α 2,1− , ( )Β 0, 1−  και ( )−Γ 2, 3 .  

  (α) Να δείξετε ότι είναι ισοσκελές. 
  (β) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΑΜ . 
 
 

8. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει περίμετρο βάσης 24 cm και εμβαδόν 
παράπλευρης επιφάνειας cm260 . Να υπολογίσετε:  

        (α) τον όγκο της και 
        (β) το εμβαδόν της ολικής της επιφάνειας.  
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9. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
        (α) ( )x3log 2 5 2+ =   
        (β) x x2log 3log 4 0− − =  

 
 

10.  (α) Να αποδείξετε την ταυτότητα:  
ημ x συν x συν x
ημx συνx

5 5 4 2− =  

  
      (β) Τρίγωνο ΑΒΓ  έχει εμβαδόν ίσο με cm25 3  και πλευρές β cm5=  και γ cm4= . 
           Να υπολογίσετε το μέτρο της οξείας γωνιάς Α και το μήκος της πλευράς α . 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β:  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις.  
  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 

1. Δίνεται η συνάρτηση:   ( ) xf x
x
2 1

3
−

=
−

 

(α) Να βρείτε τον τύπο και το πεδίο ορισμού της αντίστροφης συνάρτησης f 1− . 
(β) Να υπολογίσετε τη τιμή του α για την οποία ισχύει: 

( ) ( )α f αf2 5 5 0′′ ′+ =  
 
 

2. Δίνεται η ακολουθία:   x x x2 4 16log , log , log ,,  > 0x  . 

(α) Να δείξετε ότι είναι γεωμετρική πρόοδος με λόγο 1
2

. 

(β) Να λύσετε την εξίσωση:   x x x2 4 16log log log 2+ + + =  
 
 

3. Aν ( ) ( )Α Β Γ4,3 , 3,5 ,−  και Δ  είναι κορυφές παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ  και ( )Μ 3,1−  
είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του, να βρείτε: 

        (α) Τις συντεταγμένες των κορυφών Γ  και Δ . 
        (β) Το εμβαδόν του παραλληλογράμμου.  
        (γ) Την απόσταση του σημείου Μ  από την πλευρά ΑΒ . 
        (δ) Τις συντεταγμένες του σημείου τομής της προέκτασης της ΑΔ με την ευθεία που  
              περνά από την κορυφή Β και είναι κάθετη στη διαγώνιο ΒΔ. 
 
 

4.   (α) Nα αποδείξετε την ταυτότητα:   − −
=

− +
ημ x ημ x ημx εφ x

συν x συν x συνx
7 2 3 3
7 2 3

  

 
(β) Nα βρείτε τη γενική λύση της εξίσωσης:   συν x ημx2 1= +  
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5. Στο πιο κάτω σχήμα, το ΑΒΓ  είναι ορθογώνιο τρίγωνο με γωνιά Α 90= ° , ΒΓ cm10=  

και ΑΒ cm6= . Αν το τρίγωνο ΑΒΓ  στρέφεται πλήρη στροφή γύρω από άξονα xx΄ που 
είναι παράλληλος με την ΑΓ  και απέχει από αυτή cm2 , να υπολογίστε το εμβαδόν της 
επιφάνειας και τον όγκο του παραγόμενου στερεού.      
  

 
 
 
 
  
  
                                                                          
 
 
 
 
 
 
 
 
                               Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ     
 
 
 

   Λουκάς Παπαντωνίου 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

     
 

Α 

Γ 

Β  x΄ 

 x 

2 cm 
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ΥΠΟΥΡΓΕΙΟ ΠΑΙΔΕΙΑΣ ΚΑΙ ΠΟΛΙΤΙΣΜΟΥ 
ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ ΓΙΑ ΤΗ Β΄ ΤΑΞΗ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 
1. Τριγωνομετρία 

 
ημ(Α Β) ημΑσυνΒ συνΑημΒ± = ±   ημΑημΒσυνΑσυνΒΒ)συν(Α =±  
 

β)ημ(αβ)ημ(αημασυνβ2 ++−=    β)συν(αβ)συν(ασυνασυνβ2 ++−=  
 

β)συν(αβ)συν(αημαημβ2 +−−=   
 
ημ2α 2ημασυνα=     2 2συν2α συν α ημ α= −  
 

− +
= =2 21 συν2α 1 συν2αημ α συν α

2 2  
 

−
= = =

+ +

2

2 2
2t 1 tημ2α συν2α t εφα    

1 t 1 t  
 

2
ΒΑσυν

2
ΒΑημ2ημΒημΑ −+

=+   
2

ΒΑσυν
2

ΒΑημ2ημΒημΑ +−
=−

 
 

2
ΒΑσυν

2
ΒΑσυν2συνΒσυνΑ −+

=+   
2

ΒΑημ
2

ΑΒημ2συνΒσυνΑ +−
=−

 
 

α 2RημΑ=   2 2 2α β γ 2βγσυνΑ= + −   
αβημΓΕ

2
=

 
 

Λύση τριγωνομετρικών εξισώσεων   

=ημx ημθ   = ° +x 360 κ θ  ή  
= ° + ° − ∈x 360 κ 180 θ, κ Ζ  

=συνx συνθ  = ° ± ∈x 360 κ θ, κ Ζ  
=εφx εφθ  = ° + ∈x 180 κ θ, κ Ζ  

 
 
2. Στερεομετρία 

Ορθό Πρίσμα = ⋅π βΕ Π υ  = ⋅βV E υ  

Κανονική Πυραμίδα = ⋅π β
1E Π h
2  
 

⋅
= βE υ

V
3  

 

Κύλινδρος κE 2πRυ=  = 2V πR υ  
 

Κώνος κE πRλ=  =
2πR υV

3
 

Κόλουρος Κώνος 

 
( )κE π R ρ λ= +  
 
 

( )= + +2 2πυV R Rρ ρ
3
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3. Αναλυτική Γεωμετρία 

Απόσταση σημείου ( )Α 1 1x ,y  από ευθεία με εξίσωση Αx By Γ 0+ + = :    1 1

2 2

Ax +By + Γ

d =

Α

  

Απόσταση δύο σημείων ( )1 1Α x ,y  και ( )2 2Β x ,y :      ( ) ( ) ( )2 2
1 2 1 2ΑΒ x x y y= − + −   

 
 
4. Παράγωγοι 

( )u v u v u v′ ′ ′⋅ = ⋅ + ⋅                            2
u u v u v
v v

′ ′ ′⋅ − ⋅  = 
 

 

( )ημx συνx′ =            ( )συνx ημx′ = −               ( ) 2εφx τεμ x′ =            ( ) 1lnx
x

′ =   

 



 
 
Α ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013- 2014 
 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 

 

 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ:  ΠΡΑΚΤΙΚΗ 2ΩΡΟ    ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΚΛΑΔΟΣ: ΟΛΟΙ 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ: ΟΛΕΣ      ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 23/05/14 

ΤΑΞΗ: Β’       ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 10:30 

ΤΜΗΜΑΤΑ: ΜΥΘ2α, ΜΥΘ2β, ΜΜΑ2α, ΜΜΑ2β, ΜΗΑ2, ΜΔΣ2, ΕΞ2,  

 

 

 

 

 

 

 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2 ώρες 

Αριθμός Σελίδων Εξεταστικού Δοκιμίου:  2 

 

 

 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  
1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α και του Μέρους Β. 

2. Το Μέρος Α βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

3. Το Μέρος Β βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

5. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

6. Να φαίνεται ΟΛΗ η εργασία σας καθαρά.  

7. Να χρησιμοποιήσετε μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι. 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: Να  απαντήσετε και στις 10 ασκήσεις.  
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5/100. 
 

1. Να λύσετε το σύστημα:  
5x y 3
3x 2y 20

− =
+ =

 

 
   

2. Να λύσετε την εξίσωση  2x2- 5x +3 = 0 
 

 
3. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση − − =23x 6x 12 0  να υπολογίσετε το άθροισμα και το γινόμενο 

των ριζών της.   
 
 

4. Να υπολογίσετε: 
α)   το εμβαδόν τριγώνου που έχει βάση 6 cm και αντίστοιχο ύψος 4 cm. 
β)   το εμβαδόν ρόμβου με διαγώνιους 6 cm και 10 cm.   
                                                                                                                       

5.  Να μετατρέψετε: 
 

       (α)  τα 3,8 m (μέτρα) σε cm (εκατοστόμετρα) και 

      (β)  τα 32500  m (μέτρα) σε km (χιλιόμετρα). 

 
 

6. Να βρείτε την τιμή του  x  στις αναλογίες :  

     α)   
4
1

8
5
=

−x                            β)   
x

x 2
8
=  

 
 

7.  Να υπολογίσετε το μήκος και το εμβαδόν  κύκλου που έχει διάμετρο 10 cm. 
 

 
8. Να βρείτε τις  κλίσεις των πιο κάτω ευθειών: 

 
(ε1)  ψ = -7x + 3                 (ε2)   4x - 2ψ = - 8               
 
 
 

9.   Κύκλος έχει  περίμετρο 16π m. Να υπολογίσετε: 
      α)   την ακτίνα του 
      β)   το εμβαδόν ενός ημικυκλίου του πιο πάνω κύκλου 
 

 
 
10.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σημεία Α(1,4) και Β(3,7).  
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ΜΕΡΟΣ Β:  Να  απαντήσετε και στις 5 ασκήσεις.                 
         Κάθε  άσκηση βαθμολογείται με 10/100. 
 
 

.     1. Αν x1, x2  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  3x2-6x-9=0 , να υπολογίσετε τις τιμές των       
          πιο κάτω παραστάσεων χωρίς να λύσετε  την εξίσωση. 

           α) x1+x2                 β) x1 x2                   γ) 6x1+6x2                      δ) 
21

33
xx

+            

 
 2.  Γήπεδο σχήματος ορθογωνίου παραλληλογράμμου έχει μήκος 30 m και  πλάτος 20 m. 
      Να βρείτε:    
      (α)   Πόσα θα κοστίσει η περίφραξη, αν το σύρμα κοστίζει € 6 το μέτρο;  
      (β)   Πόσα θα κοστίσει η τοποθέτηση  γρασιδιού αν κοστίζει € 5 το τετραγωνικό μέτρο;  
 
 
 
 3.  Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 10 cm και μια κάθετη πλευρά 6 cm.  
      Να υπολογίσετε : 
      (α)   το μήκος της άλλης κάθετης πλευράς. 
      (β)   το εμβαδόν του τριγώνου  
      (γ)   το πλάτος ορθογωνίου παραλληλογράμμου που έχει μήκος 6cm και  είναι  
              ισεμβαδικό  με το πιο πάνω τρίγωνο. 
 
 

 
 4.  Σε μία συγκέντρωση είναι 30 άτομα, άνδρες και γυναίκες. Αν φύγουν 5 ανδρόγυνα, οι                                 

            άνδρες θα είναι τριπλάσιοι των γυναικών. Πόσοι είναι οι άνδρες και πόσες οι γυναίκες; 
 

 
       5.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος ΑΒΔ ( το τόξο ΒΔ γράφτηκε με   

      κέντρο το Γ). 
   

Α Β

Δ Γ

8 cm

8 cm

 
 
 
 Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ     
 
 
Παπαντωνίου Λουκάς 
 
 
 



 
 

 

Α ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013- 2014 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ:  ΠΡΑΚΤΙΚΗ 4ΩΡΟ    ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ: ΟΛΕΣ      ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 23/05/14 

ΤΑΞΗ: Β’        ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 10:30 

ΤΜΗΜΑΤΑ: ΜΥΘ2α, ΜΥΘ2β, ΜΜΑ2β, ΜΗΑ2, ΜΔΣ2  

 

 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2.5 ώρες 

Αριθμός Σελίδων Εξεταστικού Δοκιμίου: 3   

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α και του Μέρους Β. 

2. Το Μέρος Α βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

3. Το Μέρος Β βαθμολογείται με 50 μονάδες. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

5. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

6. Να φαίνεται ΟΛΗ η εργασία σας καθαρά.  

7. Να χρησιμοποιήσετε μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι.  
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ΜΕΡΟΣ Α΄:     Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις.  
                      Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση:  22 5 3 0x x+ + =  
 
 

        2. Να λύσετε το σύστημα:   
2 5
6 5 9

x y
x y
− = −
+ =

 

 
 
3. Δίνεται η ακολουθία  0, 4, 8, … . 

(α) Να εξετάσετε αν είναι αριθμητική ή γεωμετρική πρόοδος. 
(β) Να υπολογίσετε τον τεσσαρακοστό όρο της. 
(γ) Να υπολογίσετε το άθροισμα των πενήντα πρώτων όρων της. 
 
 

4. Κυκλικός δίσκος έχει διάμετρο 20cm . Να υπολογίσετε:    
(α) το εμβαδόν του και 
(β) την περίμετρο του. 

 
  
5. Να εξετάσετε αν τα πιο κάτω ζεύγη τριγώνων είναι όμοια. Αν είναι όμοια, να 

γράψετε το κριτήριο που χρησιμοποιήσατε και να αιτιολογήσετε. 
 
(α)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(β)  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

B 

Λ 

Μ 

A Γ 

Κ 

40ο  

50ο  

Δ 

Ε 

Ζ 

Η 
Θ 

Ι 

20 cm 

12 cm 

6 cm 

7 cm 10 cm 

14 cm 
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6. Να υπολογίσετε το x  ώστε οι αριθμοί 2 1, 3 , 10x x x− +  να αποτελούν διαδοχικούς 
όρους αριθμητικής προόδου. 

 
 
7. Δίνεται η εξίσωση 23 6 12 0x x− + = . Χωρίς να τη λύσετε, να υπολογίσετε: 

(α) το άθροισμα των ριζών της και 
(β) το γινόμενο των ριζών της. 

 
 

8. (α) Να αποδείξετε την ταυτότητα:  1εφθ + σφθ =
ημθ συνθ⋅

 

    (β) Να γίνει αναγωγή των πιο κάτω τριγωνομετρικών αριθμών στο 1ο τεταρτημόριο: 
              (i) 190συν °   
              (ii) 270° -εφ θ( )   

 
 

9. Να υπολογίσετε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων:  
      (α) 3 α βA= log +log log β23 1+  

      (β) ( )⋅B = log x - logx10  
 
 
10. Δίνεται ρόμβος του οποίου η πλευρά έχει μήκος 5cm  και η μια διαγώνιος 8cm . 

Να υπολογίσετε το εμβαδόν και την περίμετρο του. 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄:   Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις.  
    Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
 
 
1. Να λύσετε το σύστημα:  

2 2
2 3 1

2 3 1

x - y - z =
x - y - z =
x+ y+ z = -

 

 
 

2. (α) Nα απλοποιήσετε το κλάσμα: 
2

2

-4
3 -5 -2

x
χ χ

 

 
(β) Δίνεται η εξίσωση: ( ) ≠ −κ+ x - x + = κ22 2 1 0, 2. Να υπολογίσετε την τιμή του κ  για  
    την οποία η εξίσωση έχει ρίζες πραγματικές και ίσες. 
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3. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
(α) = -3logx  
(β) ( )3 1 2log x - log x+ = log  

(γ) 2log χ - 3logx+2= 0  
 
 
4. Στο πιο κάτω σχήμα, το τόξο ΑΒ είναι τεταρτοκύκλιο με κέντρο το σημείο Γ και το 

τόξο ΑΓ είναι ημικύκλιο με διάμετρο την ΑΓ. Αν ΒΓ=20 cm, να υπολογίσετε το 
εμβαδόν και την περίμετρο της επιφάνειας που περικλείεται από το ημικύκλιο ΑΓ, 
το τόξο ΑΒ και το ευθύγραμμο τμήμα ΒΓ (σκιασμένη επιφάνεια). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. (α) Να βρείτε σε ποιο τεταρτημόριο ανήκει η τελική πλευρά της γωνίας θ  σε κάθε  
        μια από τις πιο κάτω περιπτώσεις. 

    (i) 0ημθ >  και 0συνθ >   
   (ii) 0συνθ <  και 0εφθ >   

 
    (β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 
 

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

⋅ ⋅
Α =

⋅ ⋅
εφ -θ συν +θ εφ -θ

ημ θ σφ -θ εφ -θ
180° 180° 90°

90°+ 180°
 

 
 
 
        Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ     
 
 

     Λουκάς Παπαντωνίου 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 



Α΄  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ                            ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013 - 2014 
 
 

 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ :  Πρακτική (2 περίοδοι) 

ΚΛΑΔΟΣ :  Όλοι 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΕΣ :  Όλες 

ΜΑΘΗΜΑ :  Μαθηματικά  

ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ :  Λία Ευαγγέλου, Παπαϊωάννου Χ. 

 
ΤΑΞΗ:Β΄                    ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 22/05/2014 

                      ΩΡΑ  : 7:45 - 9:45  
 
 

Διάρκεια γραπτού:  Δύο (2) ώρες 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
2. Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. 
 
3. Δεν επιτρέπεται  η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
4. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες και χωρίζεται σε δυο μέρη,  
    Α΄ και Β΄. 

 
5. Το Μέρος Α αποτελείται από 10 ερωτήσεις και η κάθε ορθή απάντηση 
βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
6. Το Μέρος Β αποτελείται από 5 ερωτήσεις και η κάθε ορθή απάντηση 
βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
7. Χορηγείται τυπολόγιο. 
 
8. Να λύσετε όλες τις ασκήσεις στις κόλλες που θα σας δοθούν. 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις.  
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση  :   0)5)(3( =+− xx  
 
2. Να βρείτε την κλίση της ευθείας :    32 += xy   
 
3. Να βρεθούν δύο αριθμοί, οι οποίοι έχουν άθροισμα 85 και διαφορά 15. 
 
4. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που περνά από το σημείο  Α(2,-3) και έχει κλίση  

λ=1.    
 
5. Να λύσετε την εξίσωση :    0252 2 =+− xx  

 
 

 

6. Να λύσετε το σύστημα :    
53
42

=−
=+

yx
yx

 

 
 

 
7. Παραλληλόγραμμο έχει εμβαδόν 64 cm2 . Αν η βάση του είναι τετραπλάσια από 

το αντίστοιχο ύψος να βρείτε τη βάση και το ύψος του.  
 
 

8. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση  04104 2 =+− xx , να υπολογίσετε το    άθροισμα 
S και το γινόμενο  P των ριζών της. 

 
 

9. Να απλοποιήσετε το κλάσμα :  
9

96
2

2

−
+−

x
xx    

 
 

 
10. Ένα σύρμα που έχει μήκος  8π  cm το λυγίζουμε έτσι ώστε να σχηματιστεί 

κύκλος. Να βρείτε το εμβαδόν του κύκλου που έχει σχηματιστεί. 
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ΜΕΡΟΣ B΄: Να λύσετε ΟΛΕΣ τις ασκήσεις.  
                     Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
 

1. Να λύσετε το σύστημα:      4)2(2 =−+− yxxy  
 

                                                       6
5

2
2

3
−=

−
−

+ xyxy  

 
2. Δίνεται η εξίσωση 0862 2 =−− xx   με ρίζες  21 , xx . Να βρείτε τις τιμές των 

παραστάσεων χωρίς να λύσετε την εξίσωση :  
 

            α)  21 xx +              β)  21 xx ⋅             γ)  
21

33
xx

+                       δ)  2
212

2
1 xxxx +  

 
3. Στο πιο κάτω ορθογώνιο ισχύει: ΑΒ = 6cm, Ε μέσο της ΔΓ, ΒΕ τόξο κύκλου με 

κέντρο Γ και ακτίνα ΓΕ , ΑΕ τόξο κύκλου με κέντρο Δ και ακτίνα ΔΕ. Να 
υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής ( Η απάντησή σας μπορεί 
να δοθεί συναρτήσει του π ). 

 

 
 

4. Ένας έμπορος πούλησε 48 μπουκάλια λευκό και κόκκινο κρασί και εισέπραξε 
420 ευρώ.  Αν πούλησε κάθε μπουκάλι λευκού κρασιού προς 10 ευρώ και 
κάθε μπουκάλι κόκκινου κρασιού προς 7 ευρώ, πόσα μπουκάλια λευκού 
κρασιού και πόσα κόκκινου κρασιού πούλησε;  

 
5. Ρόμβος έχει περίμετρο 52 cm και μια διαγώνιο ίση με 24 cm. Ο ρόμβος 

αυτός είναι ισεμβαδικός με τραπέζιο που έχει βάσεις β1 = 8 cm και β2 = 12 
cm. Να βρείτε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου και το ύψος του τραπεζίου.  

 
 

-ΤΕΛΟΣ ΓΡΑΠΤΟΥ- 
 
 

Ο   Διευθυντής 
 
 

                                                                                            Ευαγόρας Αριστοτέλους 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  Β΄ ΕΤΟΥΣ  ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

 
 
1. Λύσεις της εξίσωσης  2ου βαθμού    αχ2 + βχ + γ = 0  ,       α ≠ 0 
 

α
αγββ

χ
2

42

2,1
−±−

=  

 
 
2. Ευθεία 
 

Κλίσηευθείας:  
 
Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  ψ = αχ + β ,           αλ =  
 

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  Αχ + Βψ + Γ = 0  ,    
Β
Α

−=λ  

 

 Κλίση ευθείας από 2 σημεία  Α(χ1,ψ1)   και   Β(χ2,ψ2) ,           
12

12

χχ
ψψ

λ
−
−

=  

 
 Εξίσωση ευθείας:    ψ – ψ1 = λ(χ – χ1) 
 

 
 
3. Εμβαδά επιπέδων σχημάτων 
 

 
Ετετραγώνου = α2 ,               Εορθογωνίου =  α∙β,             Επαρλληλογράμμου  = β∙ υ       
 
 
 

               Ετριγώνου = 
2
υβ ⋅

               
Ερόμβου =

2
21 δδ ⋅  ,            Ετραπεζίου = 

( )
2

21 υββ ⋅+
 

 
 
 

4. Κύκλος 
 
 

Γ = 2πR,                ,
360

2
°
°

=
µπγ R

           
  Εκ = πR2,             Eκ. τομ = 

°
°

360

2µπR
 

 
 
 



  
 

Α΄  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ                                                          ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 
 

 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ   :  Πρακτική (4 περίοδοι) 
 
ΚΛΑΔΟΣ            : Όλοι   
 
ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΕΣ    : Όλες   
 
ΜΑΘΗΜΑ        :  Μαθηματικά  
 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ        :  Υ. Μιχαήλ- Α. Γιαννούκου 
 

ΤΑΞΗ : Β΄                                                                                                             ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 22/ 05 /14 
                                                                                                            ΩΡΑ: 07.45 – 09.45 

 
Διάρκεια γραπτού: Δύο (2) ώρες 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
1. Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. 
 
2. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
3. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
4. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες και χωρίζεται σε δυο μέρη, Α΄ και Β΄. 
 
5. Στο Μέρος Α΄ να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
6. Στο Μέρος Β΄ να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 
7. Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο που αποτελείται από 1 σελίδα. 
 
8. Να λύσετε όλες τις ασκήσεις στα φύλλα απαντήσεων που σας έχουν δοθεί. 
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 Μέρος Α΄  (50 μονάδες) 
 
Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
 

1. Να λύσετε το σύστημα    
2 11
3 2 13

x y
x y
+ =
− =

 

 
2. Να λύσετε την εξίσωση  24 7 2 0x x− − =   

 
3. Να βρείτε το μήκος κύκλου που έχει εμβαδόν 36π cm2. 

 
4. Αν η περίμετρος ενός κανονικού εξαγώνου είναι ίση με 12 cm να βρείτε την ακτίνα του κύκλου 

στον οποίο είναι εγγεγραμμένο. 
 

5. Δίνεται η Αριθμητική Πρόοδος 1, 4, 7, 10,……  
Να βρείτε τον 50ο όρο της Α.Π. 

 

6. Να δείξετε ότι : 
log3 log 27 4
log18 log6

+
=

−
 

 

7. Αν  
8

10
συνθ = −  και  0 0180 270θ< <   να βρείτε τους υπόλοιπους τριγωνομετρικούς αριθμούς της 

γωνίας θ. 
 
 

8. Δίνεται η εξίσωση  22 13 7 0x x− − = . Αν  1x  και  2x  είναι οι ρίζες της, να υπολογίσετε 
     τις πιο κάτω παραστάσεις χωρίς να λύσετε την εξίσωση. 

 
     (α)    1 2x x+                   (β)    1 2.x x                (γ)    2 2

1 2 1 24 4 9x x x x+ −  
 
 

9. Να σχηματίσετε Γεωμετρική Πρόοδο με λ<0 που έχει τρίτο όρο το 27 και πέμπτο όρο το 243. 
 

10. Να λύσετε την εξίσωση:   125 5 50 0x x++ − =  
 
 
 
Μέρος Β΄: (50 μονάδες) 
 
Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες 
  
1. α) Να λύσετε την εξίσωση:   log log( 3) 1x x+ + =  
 

β) Να δείξετε ότι:  4 5 7
1log1000 log ( ) log 5 log 7 7 0

16
+ + − =  
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2. Να βρείτε την τιμή του λ για την οποία η εξίσωση: ( )22 4 3 1 0x xλ λ+ + + − =  έχει:  

       (α) Ρίζες αντίθετες. 
       (β) Ρίζες αντίστροφες. 
       (γ) Μια ρίζα ίση με 2. 
       (δ) Άθροισμα ριζών ίσο με το γινόμενό τους. 

 

3.   Αν 
(90 ). (270 ). ( ) 1

(180 ). (180 ). (180 )
εϕ θ συν θ ηµ θ

ηµ θ συν θ σϕ θ
° − ° − −

=
° − ° − ° −

 και 0 90θ° < < ° να βρείτε τη γωνία θ. 

 
4.  Αν 2 , 3 3  x x − και 3 1x − είναι αντίστοιχα ο τέταρτος, πέμπτος και έκτος όρος Αριθμητικής 

Προόδου  να βρείτε: 
α) Το x  
β) Το άθροισμα των άπειρων όρων Γ.Π. που έχει πρώτο όρο ίσο με τον πρώτο όρο της Α.Π. και 
λόγο  λ  ίσο με τον αντίστροφο της διαφοράς  δ  της  Α.Π. 

 
5. Στο πιο κάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο τραπέζιο με ΑΒ = 6cm, ΒΓ = 5cm και ΓΔ = 9cm. 

Με κέντρο το Α και ακτίνα ΑΔ γράφουμε τόξο ΔΕ μέσα στο τραπέζιο.  

α) Να βρείτε το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους. 

β) Αν στον κύκλο με κέντρο Α και ακτίνα ΑΔ εγγράψουμε ισόπλευρο τρίγωνο, να βρείτε: 

  ι) την πλευρά του 

 ιι) το απόστημά του.  

 
 

           ΤΕΛΟΣ ΓΡΑΠΤΟΥ           
                            

                                                                                                                        Ο Διευθυντής 
 
 
 

 Αριστοτέλους Ευαγόρας  
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Α΄ ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ  ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ                                      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ:  2013 – 2014   
 
 

ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ   
Β΄ ΕΤΟΥΣ  ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ (4ΩΡΟ) 

 
 
 

1. Εμβαδά επίπεδων σχημάτων 
 

Ετετραγώνου = α2 ,                               Επαραλ/μμου =  β.υ ,                           Ετριγώνου = 
2
υβ ⋅  

 

      Ερόμβου =
2

21 δδ ⋅  ,                            Ετραπεζίου = ( )1 2

2
β β υ+ ⋅

,                   Εορθογωνίου=  α.β 

 
 
 
2. Κύκλος  
 

Γ = 2πR,               ,
360

2
°
°

=
µπγ R                 Εκ = πR2,                   Eκ. τομ = 

°
°

360

2µπR  



Α΄  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ ΛΕΥΚΩΣΙΑΣ                                           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 
 

 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ     :  Θεωρητική ( 6 περίοδοι) 

ΚΛΑΔΟΣ              :  Όλοι 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΕΣ      :  Όλες 

ΜΑΘΗΜΑ          :  Μαθηματικά  

ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ         :  Ιακώβου Ε., Παπαϊωάννου Χ. 

 
ΤΑΞΗ : Β΄                                                                                                 ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ  :  22/05/2014 
 
                                                                                                                                     ΩΡΑ  :  7.45 – 10.15 
 
 

Διάρκεια γραπτού:  Δύο ώρες και 30 λεπτά(2,5 ώρες) 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
1. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
2. Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι. 
 
3. Δεν επιτρέπεται  η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 
4. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 6 σελίδες και χωρίζεται σε δυο μέρη,  
    Α΄ και Β΄. 
 
5. Στο Μέρος Α΄ να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 

 Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 
6. Στο Μέρος Β΄ να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 

 Η κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

7. Χορηγείται τυπολόγιο. 
 
8. Να λύσετε όλες τις ασκήσεις στις κόλλες που θα σας δοθούν. 
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 ΜΕΡΟΣ Α΄:  (50 μονάδες) 

 Να  λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 

1. Να αναλύσετε σε άθροισμα απλών κλασμάτων,  το κλάσμα :    
)3)(2(

112
−+

−
χχ

χ  

 

 

2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού των συναρτήσεων που ορίζονται από τους τύπους:  

 

      
9

6) 2 +
=
χ

χψα                                                  4) 2 −= χψβ  

 

3. Να βρείτε τα όρια :  

      
65

4  lim )                                       
13

32  lim  ) 2

2

2χ2

2

+−
−

+
+

→+∞→ χχ
χβ

χ
χχα

χ
  

 

4. Να βρείτε τις παραγώγους των συναρτήσεων: 

 

     χ
χχ

χψα ln314) 3 ++−=                         
ηµχ
χψβ 73)

5 −
=       

 

5.   α)  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 2 1
2

συν α σφα
ηµ α

+
=   

  β)  Να λύσετε την  εξίσωση:  χσυνηµχ 253 =− . 
 
 

6. Σε Αριθμητική πρόοδο το άθροισμα του τέταρτου και του έβδομου όρου είναι 20 και  το    

άθροισμα του ένατου και δέκατου όρου είναι 36. 

   α) Να σχηματίσετε την Αριθμητική  πρόοδο. 

   β) Να βρείτε το άθροισμα των είκοσι πρώτων όρων της. 

 

7.  Να λύσετε την εξίσωση:     )13(log2)79(log 1
2

1
2 ++=+ −− xx . 
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8.  Σε τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  δίνονται cm3120ˆ,30ˆ ==Β=Α βκαι . Να επιλύσετε το τρίγωνο 

∆

ΑΒΓ  και να υπολογίσετε το εμβαδόν του 

 

 

9.  Στο διπλανό σχήμα δίνεται  η γραφική παράσταση της συνάρτησης  )(xf . Με τη βοήθεια του   

σχήματος να βρείτε τα: 

 

)(lim)
2

χfa
x +→

       )(lim) χβ f
x −∞→

 

 

)(lim) χγ f
x +∞→

       )(lim)
1

χδ f
x −−→

      

 

)4() −fε  

 

 

 

10. Kανονικής τετραγωνικής πυραμίδας η ακμή της βάσης είναι cm4  και οι παράπλευρες έδρες 

σχηματίζουν με τη βάση της γωνία 60 . 

Να υπολογίσετε το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας της πυραμίδας. 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

-4 -2 2 -1 

x 

y 

2 
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ΜΕΡΟΣ Β:  (50 μονάδες) 

 Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1.  α)  Δίνονται οι συναρτήσεις f και g  με τύπους: χχ ln)( =f  και 9)( 2 += χχg . 

      Να ορίσετε τις συναρτήσεις gfh =  και  g
f

, να βρείτε τον τύπο τους  και το πεδίο     

ορισμού τους. 

 

     β)  Δίνεται η καμπύλη  092622 =+−−+ ψχψχ . Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης           

της  στο   σημείο ( )0,3 . 

 

2.  Δίνεται τετράγωνο με πλευρές  0634: =−+ΑΒ ψχ  και  0843: =−+−ΒΓ ψχ . 

  Η μια διαγώνιός του έχει εξίσωση: 237 −= χψ . 

  Να βρείτε: 

α) Τις συντεταγμένες της κορυφής Β . 

β) Την εξίσωση της άλλης διαγωνίου. 

γ) Το εμβαδόν του τετραγώνου. 

δ) Το μήκος της διαγωνίουΑΓ . 

 

3.  I)  Δίνεται η συνάρτηση: ( ) βσυνχαηµχχ +=f   με βα ,  σταθερές. 

        α)  Να δείξετε ότι: ( ) ( ) 0=+′′ χχ ff  

        β)  Αν 6
2

=





πf  και 4

2
−=






′ πf , να υπολογίσετε τα  βα και . 

   ΙΙ)  Να βρείτε το άθροισμα:  ....
4
1141664 +++++  

 

4.  α)  Αν  1
log

1
log

1
log

1
log

1
5432

=+++
χχχχ

, να υπολογίσετε το χ  . 

 β)  Να λύσετε την εξίσωση:  32log2log2 =+ χχ  
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5. Ορθογώνιο τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  στρέφεται με πλήρη στροφή  γύρω  από την  ευθεία  ΧΑΨ . 

    Να  βρείτε: α)  Τον  όγκο του  στερεού που παράγεται από την περιστροφή. 

                         β)  Την επιφάνεια  του  στερεού  που παράγεται από την περιστροφή. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-ΤΕΛΟΣ  ΓΡΑΠΤΟΥ- 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                   Ο Διευθυντής 
 
 
 
 
 

                                                                                                      Ευαγόρας Αριστοτέλους 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  
Β΄ ΤΑΞΗ ΘΕΩΡΗΤΙΚΟ 6-ΩΡΟ 

 
1. Τριγωνομετρία: 

 
      ( ) ΒΑ±ΒΑ=Β±Α ηµσυνσυνηµηµ                      ( ) ΒΑΒΑ=Β±Α ηµηµσυνσυνσυν   

 
( ) ( )Β+Α+Β−Α=ΒΑ ηµηµσυνηµ2                    ( ) ( )Β+Α+Β−Α=ΒΑ συνσυνσυνσυν2  

 
( ) ( )Β+Α−Β−Α=ΒΑ συνσυνηµηµ2  

 
ΑΑ=Α συνηµηµ 22  

 
 Α−Α=Α 222 ηµσυνσυν  
               12 2 −Α= συν  
               Α−= 221 ηµ  

 

                                                  
2

212 Α+
=Α

συνσυν  

 

22
2 Β−ΑΒ+Α

=Β+Α συνηµηµηµ                          
22

2 Β+ΑΒ−Α
=Β−Α συνηµηµηµ  

 

22
2 Β−ΑΒ+Α

=Β+Α συνσυνσυνσυν                 
22

2 Β+ΑΑ−Β
=Β−Α ηµηµσυνσυν  

 

Α= ηµα R2 ,                 Α−+= βγσυνγβα 2222 ,                  
2

Γ
=Ε
αβηµ  

 
2. Στερεομετρία: 

 
Ορθό Πρίσμα υβπ ⋅Π=Ε  υβ ⋅Ε=V  
Κανονική Πυραμίδα    hβπ Π=Ε

2
1  υβΕ=

3
1V  

Κύλινδρος υπκ R2=Ε  υπ 2RV =  
Κώνος λπκ R=Ε  

3

2υπ RV =  

Κόλουρος Κώνος ( )λρπκ +=Ε R  ( )22

3
ρρπυ

++= RRV  

 

2
212 Α−

=Α
συνηµ
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (Μονάδες 12/20)                          
Από τις 15 (δεκαπέντε) ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 12 (δώδεκα).  
Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 1 μονάδα.  
 
1) Να λύσετε την εξίσωση  ( ) ( )2 x 3 3 x 1 3x 13+ − − = − +  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2) Η ακτίνα ενός κύκλου ισούται με 6cm. Να υπολογίσετε: 

α) το μήκος της περιφέρειάς του, 
β) το εμβαδόν του. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΑΠΕΗΤΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΑΓΡΟΥ                                                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-14                                                         

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΤΑΞΗ: 2ΞΜΤ                                                                                                                                    
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 07/05/14                                                        ΒΑΘΜΟΣ: ………………………..                         

ΔΙΑΡΚΕΙΑ: 2,5 ΩΡΕΣ (150 λεπτά)               ΥΠΟΓΡΑΦΗ ΚΑΘΗΓΗΤΗ: ……………………..                         
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ............................................................................... 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 
(α) Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής. 
(β) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού ή διορθωτικής ταινίας. 
(γ) Όλες οι απαντήσεις να γράφονται πάνω στο δοκίμιο. 
(δ) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι. Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 
(ε) Το γραπτό αποτελείται από εννέα (9) σελίδες. 
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3) Να υπολογίσετε το εμβαδόν: 
α) τετραγώνου που έχει πλευρά ίση με 4m, 
β) ορθογωνίου που έχει μήκος 3m και πλάτος 5m. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4) Να βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών: 

α) y 2x+7=        
β) 3x 2y 4 0+ − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
5) α) Να βρείτε πόσα μέτρα (m) είναι τα 3,7 χιλιόμετρα (km). 

β) Να βρείτε πόσα μέτρα (m) είναι τα 650 εκατοστόμετρα (cm). 
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6) Να λύσετε την εξίσωση  23x 5x 2 0− − =  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) Να υπολογίσετε το x στις πιο κάτω αναλογίες:  

α) x 4
16 x

=  

 

β) x 3 5
2 3
+

=  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8) Να εξετάσετε τα πιο κάτω τρίγωνα αν είναι όμοια. 

α)                                                                          β) 
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9) Αν 1 2 3ε / /ε / /ε  και 2cmΑΒ = , 3cm∆Ε =  και 6cmΕΖ = , να υπολογίσετε το μήκος του ΒΓ .  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
10) Στο πιο κάτω τρίγωνο, 6mΑΒ = , 4mΑΓ =  και 0ˆ 30 .Α =  Να υπολογίσετε το εμβαδόν του. 

       

 

 

 

 

 

11) Ένας κύκλος έχει περίμετρο 10π m. Να υπολογίσετε το εμβαδόν κυκλικού τομέα του, γωνίας 060 . 
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12) Παραλληλόγραμμο έχει βάση 10m . Αν το εμβαδόν του είναι 280m , να βρείτε το αντίστοιχο στη 
βάση αυτή ύψος. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
13) Ορθογώνιο τρίγωνο έχει κάθετες πλευρές με μήκη ίσα με 5m και 12m. Να υπολογίσετε την 

περίμετρό του.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) Η απόσταση δύο πόλεων σε χάρτη με κλίμακα 1:200000 είναι 30cm. Να βρείτε την πραγματική 

τους απόσταση σε Km. 
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15) Να λύσετε το σύστημα:  
2x y 5+ =  
3x 2y 3− = −  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄: (Σύνολο μονάδων 8/20) 
Από τις 6 (έξι) ασκήσεις να λύσετε ΜΟΝΟ τις 4 (τέσσερις). 
Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
1) Να βρείτε την κλίση της ευθείας που περνά από τα σημεία ( )3,4Α  και ( )5,2Β − . 

Στη συνέχεια να βρείτε την εξίσωση της.              
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2) Αν 1 2x  , x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης 23x 6x 2 0+ − = , χωρίς να λύσετε την εξίσωση, να βρείτε τις 
τιμές των πιο κάτω παραστάσεων:    
α) 1 2x x+                                                          γ) 2 2

1 2 1 22x x 2x x⋅ + ⋅   
 

β) 1 2x x⋅                                                           δ) 
1 2

1 1
x x

+  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3) Τρίγωνο με βάση 9m και αντίστοιχο ύψος σε αυτήν 8m, είναι ισεμβαδικό με ρόμβο, του οποίου η 

μια διαγώνιος είναι 4m. Να υπολογίσετε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου. 
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4) i) Να αναλυθούν σε γινόμενο παραγόντων τα τριώνυμα:  
α) 2x +5x 6+  
β) 22x +7x 6+  

 

ii) Να απλοποιήσετε το κλάσμα 
2

2

x 9
x 3x

−
−

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5) Στο πιο κάτω τραπέζιο 8mΑ∆ = , 10mΒΓ = και ΒΑΔ τεταρτοκύκλιο. 

 Να υπολογίσετε το εμβαδόν και την περίμετρο της σκιασμένης περιοχής. 
 (Την απάντηση μπορείτε να τη δώσετε συναρτήσει του π). 
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6) Δώδεκα παιδιά αγόρια και κορίτσια θα μοιραστούν €76. Το κάθε αγόρι θα πάρει €7 και το κάθε 

κορίτσι €5. Πόσα είναι τα αγόρια και πόσα τα κορίτσια; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ   

 
………………………… 
Νεόφυτος Παπαϊωάννου                        
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ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΑΡΑΛΙΜΝΙΟΥ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013 – 2014 
 

 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ:  ΠΡΑΚΤΙΚΗ      ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
ΚΛΑΔΟΣ:  ΗΛΕΚΤΡΟΛΟΓΙΑΣ                           
                                                                                 ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ:   6 
 
ΤΜΗΜΑ:  ΗΟΣ2                                               ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29/5/2014 
 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  Γ. ΠΑΠΑΓΕΩΡΓΙΟΥ                     ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45-10:15 

  Κ. ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΥ 

 
ΟΝΟΜΑ ΜΑΘΗΤΗ: …………………………………………………………………………….. 

 
ΒΑΘΜΟΣ:  Ολογράφως:  ……………..………  Αριθμητικώς:  …………  Υπογραφή: ……..…                 
 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού:  2,5 ώρες 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
ΝΑ ΑΠΑΝΤΗΣΕΤΕ ΣΕ ΟΛΕΣ ΤΙΣ ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ  
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α,Β) 
 
ΜΕΡΟΣ Α – Αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις.  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με   
          πέντε (5) μονάδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Β – Αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις.  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με   
                      δέκα (10) μονάδες. 
_____________________________________________________________________________ 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ σχετικές με το μάθημα: 
             
   - Να γράφετε με μπλε μελάνι. 
 
   - Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής, σφραγισμένης από το σχολείο. 
 
   - Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 
   - Όλες οι απαντήσεις να δοθούν στο δοκίμιο. 
 
   - Δεν επιτρέπεται να δανείζεστε γεωμετρικά όργανα ή υπολογιστική μηχανή.  
 
   - Δίνεται τυπολόγιο στην τελευταία σελίδα του εξεταστικού δοκιμίου. 
ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΟΚΤΩ (8)  ΣΕΛΙΔΕΣ    



2 
 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1. Να μετατρέψετε τις μονάδες μέτρησης: 
 
(α) 600 cm = .......... m 
 
(β) 7 km    = .......... m 
 
(γ) 5,2 kg  = .......... g 
 
(δ) 900 g  = .......... kg 
 
 

2. Να βρεθεί το εμβαδόν και η περίμετρος κύκλου ακτίνας R=7 cm 

(Η απάντησή σας να δοθεί συναρτήσει του π ). 

 
 
 
 
 
 
 
 

3. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
(α)  347  
 
 
 
 
(β)      12710  
 
 
 
 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

0782    
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5. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση 0132 2   , να υπολογίσετε το άθροισμα (S) και το 

γινόμενο(P) των ριζών της. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Να βρείτε τις κλίσεις των ευθειών: 
 
(α) 54:1    
 
 
 
 
(β) 0836:2    
 
 
 
 
 
 

7. Να λύσετε το σύστημα: 
 

163
32






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8. Να υπολογίσετε το εμβαδόν τετραγώνου που έχει περίμετρο 20 cm. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το  σημείο Α(1,4) και έχει κλίση λ=3 . 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

10. Οι βάσεις ενός τραπεζίου είναι 8cm και 12cm αντίστοιχα. Να βρείτε το ύψος του, αν το 

εμβαδόν του είναι 110cm².  
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. Δίνεται η εξίσωση 0963 2  xx   με ρίζες  1x   και  2x . Χωρίς να λύσετε την εξίσωση, 

να βρείτε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων: 

α)  21 xx  

 
 
β) 21.xx  
 
 
 

γ) 
12

33
xx

 

 
 

 
 

δ)  2211 525 xxxx  
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Κάποιος κρατούσε €205 σε χαρτονομίσματα των €5 και €10. Αν όλα τα χαρτονομίσματα 

ήταν 26, να βρείτε πόσα χαρτονομίσματα των €5 και των €10 κρατούσε.  

(Να λυθεί με σύστημα δυο εξισώσεων με δυο αγνώστους). 
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3. Ευθεία περνά από τα σημεία Α(1,2) και Β(3,6).  

    (α)  Να γίνει η γραφική παράσταση. 

    (β) Να υπολογίσετε την κλίση της ευθείας.  

 

 

 

    (γ) Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας.  

 

 

 

 

 

 

 
 

4. Να βρεθεί το λ, ώστε η εξίσωση 0922    να έχει δύο ρίζες πραγματικές και 

ίσες. 
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5. Tο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με πλευρές ΑΒ=8 cm  και ΒΓ=6 cm .  Το ΒΖΓ είναι τόξο 

ημικυκλίου. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης επιφάνειας. 

(Η απάντησή σας να δοθεί συναρτήσει του π ). 

 

  
 

                                                                        

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 
ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 

 
Οι εισηγητές 
 
Γεωργία Παπαγεωργίου     ................................... 

 
 
Κωνσταντίνος Κωνσταντίνου  ................................... 
        Ο Διευθυντής 

 
 
 
 

        Σωκράτης Χατζηευαγγέλου 
 

    A   Β 

     Γ 
   
  Δ 

  Ζ 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  Β΄ ΕΤΟΥΣ  ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 
1. Εξίσωση  2ου βαθμού 
 

2 2

1,2

x x 0, 0 4

x
2

     




      

  


  

Άθροισμα ριζών: 



 21 xxS    

 

Γινόμενο Ριζών:



 21 xxP      

           
2. Εξίσωση ευθείας 
 

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  y=αx+β    , τότε κλίση λ=α 

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  Ax+Bx 0    , τότε κλίση 



  

 
 
3. Γεωμετρία 

Σχήμα Εμβαδόν Περίμετρος 

Τετράγωνο Ε=α2 Π=4α 
 

Ορθογώνιο Ε=α.β Π=2α+2β 
 

Παραλληλόγραμμο Ε=β.υ Π=2α+2β 
 

Τρίγωνο 
2
 

  Π=α+β+γ 

Ρόμβος 
2

21  
  

Π=4α 
 

Τραπέζιο 
2

)( 21  
  Π=ΑΒ+ΒΓ+ΓΔ+ΔΑ 

 

Κύκλος Ε= πR2            Γ = 2πR 
 

Πυθαγόρειο Θεώρημα:     

 

     222   
 
ή 
 

222    
 

Διακρίνουσα 

Τύπος εύρεσης των λύσεων 
της εξίσωσης 2ου βαθμού 
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ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΑΡΑΛΙΜΝΙΟΥ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013 – 2014 
 

 
ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ:  ΠΡΑΚΤΙΚΗ      ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
ΚΛΑΔΟΣ:  ΞΕΝΟΔΟΧΕΙΑΚΩΝ                           
                                                                                 ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ:   25 
 
ΤΜΗΜΑ:  ΞΜΤ2/1,2                                               ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 5/5/2014 
 
ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  Γ. ΠΑΠΑΓΕΩΡΓΙΟΥ                     ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45-10:15 

  Κ. ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΥ 

 
ΟΝΟΜΑ ΜΑΘΗΤΗ: …………………………………………………………………………….. 

 
ΒΑΘΜΟΣ:  Ολογράφως:  ……………..………  Αριθμητικώς:  …………  Υπογραφή: ……..…                 
 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού:  2,5 ώρες 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
ΝΑ ΑΠΑΝΤΗΣΕΤΕ ΣΕ ΟΛΕΣ ΤΙΣ ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ  
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α,Β) 
 
ΜΕΡΟΣ Α – Αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις.  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με   
          πέντε (5) μονάδες. 
 
ΜΕΡΟΣ Β – Αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις.  Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με   
                      δέκα (10) μονάδες. 
_____________________________________________________________________________ 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ σχετικές με το μάθημα: 
             
   - Να γράφετε με μπλέ ή μαύρο μελάνι. 
 
   - Επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής, σφραγισμένης από το σχολείο. 
 
   - Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
 
   - Όλες οι απαντήσεις να δοθούν στο δοκίμιο. 
 
   - Δεν επιτρέπεται να δανείζεστε γεωμετρικά όργανα ή υπολογιστική μηχανή.  
 
   - Δίνεται τυπολόγιο στην τελευταία σελίδα του εξεταστικού δοκιμίου. 
ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΟΚΤΩ (8)  ΣΕΛΙΔΕΣ    
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ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 
 

1. Να μετατρέψετε τις μονάδες μέτρησης: 
 
(α) 400 cm = .......... m 
 
(β) 8 km    = .......... m 
 
(γ) 6,7 kg  = .......... g 
 
(δ) 800 g  = .......... kg 
 
 

2. Να βρεθεί το εμβαδόν και η περίμετρος κύκλου ακτίνας R=5 cm 

(Η απάντησή σας να δοθεί συναρτήσει του π ). 

 
 
 
 
 
 
 
 

3. Να κάνετε τις πράξεις: 
 
(α) =⋅− 325  
 
 
 
 
(β) ( ) ( ) =−−÷−+ 32712  
 
 
 
 
 

4. Να λύσετε την εξίσωση: 
 

0652 =++ χχ  
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5. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση 0352 2 =+− χχ , να υπολογίσετε το άθροισμα (S) και το 

γινόμενο(P) των ριζών της. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Να βρείτε τις κλίσεις των ευθειών: 
 
(α) 12:1 −= χψε  
 
 
 
 
(β) 08312:2 =+− ψχε  
 
 
 
 
 
 

7. Να λύσετε το σύστημα: 
 

163
32

=+
=−

ψχ
ψχ
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8. Να υπολογίσετε το εμβαδόν τετραγώνου που έχει περίμετρο 24 cm. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το  σημείο Α(3,5) και έχει κλίση λ=4 . 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

10. Οι βάσεις ενός τραπεζίου είναι 8cm και 12cm αντίστοιχα. Να βρείτε το ύψος του, αν το 

εμβαδόν του είναι 110cm².  
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
 

1. Δίνεται η εξίσωση 0963 2 =+− xx   με ρίζες  1x   και  2x . Χωρίς να λύσετε την εξίσωση, 

να βρείτε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων: 

α) =+ 21 xx  

 
 
β) =21.xx  
 
 
 

γ) =+
12

33
xx

 

 
 

 
 

δ) =+− 2211 525 xxxx  
 
 
 
 
 
 
 
 

2. Κάποιος κρατούσε €205 σε χαρτονομίσματα των €5 και €10. Αν όλα τα χαρτονομίσματα 

ήταν 26, να βρείτε πόσα χαρτονομίσματα των €5 και των €10 κρατούσε.  

(Να λυθεί με σύστημα δυο εξισώσεων με δυο αγνώστους). 
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3. Ευθεία περνά από τα σημεία Α(1,2) και Β(3,6).  

    (α)  Να γίνει η γραφική παράσταση. 

    (β) Να υπολογίσετε την κλίση της ευθείας.  

 

 

 

    (γ) Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας.  

 

 

 

 

 

 

 
 

4. Να βρεθεί το λ, ώστε η εξίσωση 0922 =++ λχχ  να έχει δύο ρίζες πραγματικές και 

ίσες. 
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5. Tο ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο με πλευρά ΑΒ=8 cm  και Ε, Ζ, Η, Θ τα μέσα των πλευρών 

ΑΒ,  ΒΓ, ΓΔ, ΑΔ αντίστοιχα.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης επιφάνειας. 

(Η απάντησή σας να δοθεί συναρτήσει του π ). 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                           
 
 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 

 
Οι εισηγητές 
 
Γεωργία Παπαγεωργίου     ................................... 

 
 
Κωνσταντίνος Κωνσταντίνου  ................................... 
        Ο Διευθυντής 

 
 
 
 

        Σωκράτης Χατζηευαγγέλου 

8 cm 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  Β΄ ΕΤΟΥΣ  ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 
1. Εξίσωση  2ου βαθμού 
 

2 2

1,2

x x 0, 0 4

x
2

α β γ α β αγ

β
α

+ + = ≠ ⇒ ∆= −

− ± ∆
=

  

Άθροισμα ριζών: 
α
β

−=+= 21 xxS    

 

Γινόμενο Ριζών:
α
γ

=⋅= 21 xxP      

           
2. Εξίσωση ευθείας 
 

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  y=αx+β    , τότε κλίση λ=α 

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  Ax+Bx 0+Γ =   , τότε κλίση 
Β
Α

−=λ  

 
 
3. Γεωμετρία 

Σχήμα Εμβαδόν Περίμετρος 

Τετράγωνο Ε=α2 Π=4α 
 

Ορθογώνιο Ε=α.β Π=2α+2β 
 

Παραλληλόγραμμο Ε=β.υ Π=2α+2β 
 

Τρίγωνο 
2
υβ ⋅

=Ε  Π=α+β+γ 

Ρόμβος 
2

21 δδ ⋅
=Ε  Π=4α 

 

Τραπέζιο 
2

)( 21 υββ ⋅+
=Ε  Π=ΑΒ+ΒΓ+ΓΔ+ΔΑ 

 

Κύκλος Ε= πR2            Γ = 2πR 
 

Πυθαγόρειο Θεώρημα:     

 

( ) ( ) ( )222 ΑΓ+ΑΒ=ΒΓ  
 
ή 
 

222 γβα +=  
 

Διακρίνουσα 

Τύπος εύρεσης των λύσεων 
της εξίσωσης 2ου βαθμού 



 
 

 
 
 
Β΄ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ                                                                                                                   
   ″ΓΡΗΓΟΡΗΣ ΑΥΞΕΝΤΙΟΥ″                                        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ / ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
Μάθημα: Μαθηματικά (4ωρο) Τάξη: Β΄ 
Κατεύθυνση: Θεωρητική Τμήμα: ΒΠΜ4 
    
Κλάδος: Όλοι Αρ. Μαθητών: 9 
Ειδικότητα: Όλες Ημερομηνία: 20/5/2014 
Εισηγητές: Χρίστου-Οκκαρίδου Θεοδώρα (Β.Δ.) Ώρα εξέτασης: 08:00 

 Θεοδότου Χαράλαμπος 
   

                                   
                           

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 5 (πέντε) 
 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 
 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
έχουν δοθεί. 

 
3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄ και Β΄). 

 
4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση 

βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση 
βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 

 
6. Επισυνάπτεται τυπολόγιο στη σελίδα 5. 

 
7. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 
8. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
9. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα και οι γραφικές 

παραστάσεις επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι).
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (Μονάδες 10) Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 
                    Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 
 
1. Να λύσετε την εξίσωση: − + =23x 5x 2 0  
 

2. Να λύσετε το σύστημα: 
+ =
− =

3x y 1
4x 3y 10

 

 
3. Να υπολογίσετε το x ώστε οι όροι x - 6, x, 3x  να αποτελούν διαδοχικούς  
    όρους γεωμετρικής προόδου. 
 
4. Να υπολογίσετε τα μήκη x και y στο πιο κάτω σχήμα. 
 

Α

6 cm

Μ

Λ

Κ

ΖΕ

Δ Γ

Β
2 cm x

8 cm

3 cm

y

 
5. Δίνεται η ακολουθία των αριθμών: 6, 14, 22, 30, … . Να βρείτε: 
    (α) το είδος της προόδου και 
    (β) τον 25ον όρο της.   
 
6. (α) Να γράψετε τις πιο κάτω παραστάσεις ως ένα λογάριθμο: 

(i)  logα+logβ       

(ii) 2logx -3logy  

     (β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 2
α β γlog α+2log 1- log γ  

7. Nα απλοποιήσετε το κλάσμα: + −
−

2

2
2x x 1

x 1
 

 

8. Να αποδείξετε ότι: 2
εφx = ημxσυνx

1+ εφ x
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9. (α) Να χαρακτηρίσετε με ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ τις πιο κάτω σχέσεις:   
 

  
     (β) Να κάνετε αναγωγή στο πρώτο τεταρτημόριο:  

   
      (i)  ημ200°                
      (ii) ( )συν 270°+θ  
 

(i) ( )συν 90°+θ > 0  
 

(ii) εφθ σφθ =1⋅  

(iii) ημθεφθ =
συνθ

 (iv) 1στεμθ =
συνθ

  

 
10. Ρόμβος με διαγώνιους 6 cm και 10 cm έχει το ίδιο εμβαδόν με τραπέζιο που  
      έχει ύψος 5 cm. Να βρείτε τις βάσεις του τραπεζίου αν η μία είναι τριπλάσια  
      από την άλλη. 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄:  (Μονάδες 10) Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 
                     Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 
 
 
1.   Αν 1x  και 2x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης − + =2x 5x 3 0 ,  χωρίς να λύσετε την     
      εξίσωση, να υπολογίσετε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων: 

 
      (α) +1 2x x                  

      (β) ⋅1 2x x               

      (γ) ( )( )1 22x + 3 2x + 3  

      (δ)  +
1 2

5 5
x x

 

 

 2. (α) Αν  ημθ = 
5
3  και  90º<θ<180º,  να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:    

  

           10 συνθ 16 ε θΑ
3 σ θ

⋅ − ⋅ φ
=

− ⋅ φ
 

 

     (β) Να αποδείξετε ότι: συν( ω) εφ(360 ω) ημ(180 ω) σφω
συν(90 ω) ημ(180 ω) σφ(90 ω)

− ⋅ − ⋅ −
= −

+ ⋅ + ⋅ −
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3. Σε αριθμητική πρόοδο ο δεύτερος και ο έκτος όρος της έχουν άθροισμα 22.  
    Ο τέταρτος και ο όγδοος όρος της έχουν άθροισμα 34. 
    (α) Να σχηματίσετε τη πρόοδο. 
    (β) Να υπολογίσετε το άθροισμα των δεκαπέντε πρώτων όρων της. 
 
 
4. Να λύσετε τις πιο κάτω λογαριθμικές εξισώσεις: 
 
  (α) ( )3log x -1 = 2  

  (β) ( )log x +3 - logx = log2  

  (γ) 2log x - 4logx = 5  

  (δ) 3 32log x - log 4 = 2  

 
 
5. Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι  
    τετράγωνο πλευράς 6 cm και το ΑΔΕ  
    ορθογώνιο τρίγωνο ( Δ̂ 90= ° ) με  
    ΑΕ=10 cm. Το τόξο ΒΔ γράφτηκε με  
    κέντρο το Γ.  
     Να βρείτε το εμβαδόν και την  
     περίμετρο του σκιασμένου σχήματος  
     ΑΒΔΕ, που ορίζεται από τα   
     ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ, ΔΕ, ΑΕ και  
     το τόξο ΒΔ. 
 

 
Α Β

Δ Γ

6 cm

6 cm

10 cm

E
 

 
   
   
Η Συντονίστρια                                               Ο Διευθυντής 
   
   
   
Θεοδώρα Οκκαρίδου - Χρίστου Β.Δ. Κυριάκος Παπαβασιλείου  
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ 
 
 

Αριθμητική Πρόοδος 
Διαδοχικοί όροι νιοστός όρος Άθροισμα ν πρώτων 

όρων 
 

 
 

2β=α+γ 
 
 

 
 

ν 1α α (ν 1)δ= + −
 

 
1 ν

v
(α α )νΣ

2
+

=  

 
[ ]1

v

2α (ν 1)δ ν
Σ

2
+ −

=  

 
 
 
 

Γεωμετρική Πρόοδος 
Διαδοχικοί όροι νιοστός όρος Άθροισμα ν πρώτων 

όρων 
Άθροισμα απείρων 

όρων 
2β α γ= ⋅  ν 1

ν 1α α λ −= ⋅  ν
1

v
α (λ 1)Σ

λ 1
−

=
−

 1αΣ , λ 1
1 λ∞ = <
−

 
 



 

 

 
 
 
Β΄ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ                                                                                                                   
   ″ΓΡΗΓΟΡΗΣ ΑΥΞΕΝΤΙΟΥ″                                        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ / ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
Μάθημα: Μαθηματικά Τάξη: Β΄ 
Κατεύθυνση: Θεωρητική Τμήμα: ΘΗΥ2, ΘΗΕ2, 
   ΘΠΑ2, ΘΠΜ2 
Κλάδος: Όλοι Αρ. Μαθητών: 38 
Ειδικότητα: Όλες Ημερομηνία: 20/5/2014 
Εισηγητές: Πέτρος Ορφανός Ώρα εξέτασης: 08:00 

 Θεοδότου Χαράλαμπος 
Κούλας Χρίστος   

                                   
                           

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 4 (τέσσερις) 
 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 
 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
έχουν δοθεί. 

 
3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄ και Β΄). 

 
4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση 

βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση 
βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 

 
6. Επισυνάπτεται τυπολόγιο στη σελίδα 4. 

 
7. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 
8. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
9. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα και οι γραφικές 

παραστάσεις επιτρέπεται να γίνουν με μολύβι).



 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄: (Μονάδες 10) 
  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 
   

1. Να αναλύσετε σε άθροισμα απλών κλασμάτων την παράσταση 2

3 4
3
χ

χ χ
−
+

.  

   
2. Να λύσετε τις εξισώσεις:  
 (α) 1 4 59 3χ χ+ −=  
 (β) 2ln 2 lnχ χ=  
   
3. Να κάνετε τις πράξεις και το αποτέλεσμα να τεθεί στη μορφή α β+ i : 
 (α) 81 16− + −  
 (β) ( ) ( ) ( )3 5 4 8 2 2 3+ + − − − +i i i  

 (γ) ( ) ( )3 25 3 7 3⋅i i i i  
   
4. Να βρείτε την πρώτη παράγωγο των πιο κάτω:   
 (α) 3 5 eχψ = χ − ηµχ +          

 (β) ( )2ln 3 2ψ = χ + χ −  
   

5. Δίνεται η συνάρτηση 2 1( )
3

χχ
χ

−
=

−
f .  Να βρείτε: 

 (α) Το πεδίο ορισμού της ( )f χ . 
 (β) Το πεδίο τιμών της ( )f χ . 

 (γ) Το lim ( )χ
→−∞x

f . 

   
6. Δίνονται τα σημεία ( )1, 1Α − , ( )3, 2Β −  και το διάνυσμα 2 4α = +

  
i j . 

 (α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α και έχει κλίση ίση με 2. 
 (β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος ΑΒ


. 

 (γ) Να δείξετε ότι αΑΒ ⊥
 

. 
  
7. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή βάσης ίση με 2α και οι παράπλευρες έδρες της 

 σχηματίζουν με το επίπεδο της βάσης της, γωνία 60 . Να βρείτε το εμβαδόν της παράπλευρης 
επιφάνειας και τον όγκο της πυραμίδας.       

   

8. Να δείξετε επαγωγικά ότι 
( )

1 1 1 1...
1 2 2 3 3 4 1 1

ν
+ + + + =

⋅ ⋅ ⋅ ν ⋅ ν + ν +
, ισχύει για κάθε φυσικό αριθμό ν . 

   

9. Να αποδείξετε ότι 1 2 2 2
2 1 2

+συν χ ηµ χ
+ = σϕχ

ηµ χ −συν χ
.  

 Ακολούθως να λύσετε την εξίσωση 1 2 2 2 3
2 1 2

+συν χ ηµ χ
+ =

ηµ χ −συν χ
. 

  
10. Απολύτως φθίνουσα γεωμετρική πρόοδος και αριθμητική πρόοδος έχουν τον ίδιο πρώτο όρο και η  

 
διαφορά της αριθμητικής προόδου ισούται με το λόγο της γεωμετρικής προόδου. Ο 5ος  όρος της 
αριθμητικής προόδου ισούται με 1−  και το άθροισμα των απείρων όρων της γεωμετρικής προόδου 
είναι ίσο με το δεύτερο όρο της αριθμητικής προόδου. Να βρείτε τις δύο προόδους. 



 

 
- 3 - 

 

ΜΕΡΟΣ Β΄: (Μονάδες 10) 
 Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
  
1. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος με κέντρο Ο, ακτίνα R 10 cm= , 

 

  120ΑΒΓ =   και 30
∧

ΒΟΓ =  . Να βρείτε:  
 (α) Την περίμετρο του κυκλικού τομέα ΟΑΔΓ. 
 (β) Το εμβαδόν του σκιασμένου μεικτογράμμου χωρίου. 
   
  
  
2. Δίνεται η συνάρτηση e ,  Rκχψ = χ κ∈ . 
 

(α) Αν για 1χ =  ισχύει ότι 
d 0
d
ψ
=

χ
, να δείξετε ότι 1κ = − . 

 
(β) Για την e−χψ = χ  να δείξετε ότι 

2

2

d 2 d 0
d 1 d
ψ ψ
+ ⋅ −ψ =

χ −χ χ
. 

   
3. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ.  
 (α) Αν 2 3 mβ = , 2 mα =  και 30

∧

Γ =  , να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές και να  
  υπολογίσετε το εμβαδόν του. 
 

(β) Αν όμως ισχύει η σχέση ( )A B
2R

ηµ συν + συνΓ =
β+ γ

, να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι  

  ορθογώνιο. 
   

4. Αν 31,  log 3,  logχ χ  είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου, να δείξετε ότι 3χ =  ή 1
9

χ = . 

 Αν επιπλέον δίνεται ότι 1χ < , να υπολογίσετε το άθροισμα των είκοσι πρώτων όρων της. 
   
5. Τα σημεία ( )0,0Α , ( )4, 2Β −  και ( )5,3Γ  είναι κορυφές τριγώνου ΑΒΓ. Να βρείτε: 
 (α) Την εξίσωση της μεσοκάθετης στην πλευρά ΑΒ. 
 (β) Το μήκος του ύψους ΑΔ. 
 (γ) Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
 (δ) Το σημείο στο οποίο η μεσοκάθετη της πλευράς ΑΒ, τέμνει την πλευρά ΒΓ. 
   
   
   
   
   
   
  
Η Συντονίστρια  Ο Διευθυντής      
   
   
   
Χρίστου Οκκαρίδου Θεοδώρα Β.Δ.  Κυριάκος  Παπαβασιλείου 
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ΥΠΟΥΡΓΕΙΟ ΠΑΙΔΕΙΑΣ ΚΑΙ  ΠΟΛΙΤΙΣΜΟΥ 
 

ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  Β΄  ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
 

1. Τριγωνομετρία 
 

( ) ( )ηµ Α±Β = ηµΑσυνΒ±ηµΒσυνΑ συν Α±Β = συνΑσυνΒ ηµΑηµΒ  
 
2 A B (A B) (A B) 2 A B (A B) (A B)ηµ συν = ηµ − + ηµ + συν συν = συν − + συν +  
 
2 A B (A B) (A B)ηµ ηµ = συν − −συν +  
 

2 22A 2 A A, 2A A Aηµ = ηµ συν συν = συν −ηµ  
 

2 21 2A 1 2AA A
2 2

−συν +συν
ηµ = συν =  

 
2

2 2

2 A 1 A2A 2A
1 A 1 A

εϕ − εϕ
ηµ = συν =

+ εϕ + εϕ
 

 
2 2

2 2 2 2

2 2
2 2 2 2

Α+Β Α−Β Α−Β Α+Β
ηµΑ+ηµΒ = ηµ ⋅συν ηµΑ−ηµΒ = ηµ ⋅συν

Α+Β Α−Β Β−Α Α+Β
συνΑ+συνΒ = συν ⋅συν συνΑ−συνΒ = ηµ ⋅ηµ

 

 
2 2 22R 2

2
α ⋅β⋅ηµΓ

α = ⋅ηµΑ α = β + γ − ⋅β⋅ γ ⋅συνΑ Ε =  

 
2. Στερεομετρία 

 
 

Ορθό πρίσμα Eπ β= Π ⋅υ  V Eβ= ⋅υ  

Κανονική πυραμίδα 
1E h
2π β= Π ⋅  

E
V

3
β ⋅υ=  

Κύλινδρος E 2 Rκ = ⋅π ⋅ ⋅υ  2V R= π⋅ ⋅υ  

Κώνος E Rκ = π⋅ ⋅λ  
2RV

3
π⋅ ⋅υ

=  

Κόλουρος Κώνος E (R )κ = π⋅ + ρ ⋅λ  2 2V (R R )
3
π⋅υ

= + ⋅ρ +ρ  

 
 



 
 
                                                                                         
Β΄ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ                                                                                                      
    ″ΓΡΗΓΟΡΗΣ ΑΥΞΕΝΤΙΟΥ ″                                   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ / ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 
 

Μάθημα:    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ   Τάξη: Β΄ 

Κατεύθυνση:    
 

ΠΡΑΚΤΙΚΗ Τμήμα: ΗΤ2, ΗΕ2, ΡΠ2, ΠΟ2 

Κλάδος: ΟΛΟΙ Αρ. Μαθητών: 32 

Ειδικότητα:      
 

ΟΛΕΣ Ημερομηνία: 20/05/14 

Εισηγητές: ΧΡΙΣΤΟΥ-ΟΚΚΑΡΙΔΟΥ ΘΕΟΔΩΡΑ,  Β.Δ.   
ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΙΔΗΣ ΧΡΙΣΤΟΦΟΡΟΣ

Ώρα εξέτασης: 08:00  

 
                                                                                            
                 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 4 (τέσσερις) 

 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 
 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας  
            έχουν δοθεί. 
 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δυο (2) μέρη (Α΄ και Β΄). 
 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ασκήσεις και η κάθε άσκηση 
βαθμολογείται με μια (1) μονάδα. 

 
5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ασκήσεις και η κάθε άσκηση  

            βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
 

8. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να  
γίνουν με μολύβι). 
 

9. Επισυνάπτεται τυπολόγιο στη σελίδα 4. 
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1. Να λύσετε την εξίσωση:      2(x 2) 3(x 4) 7  

 
2. Να λύσετε το σύστημα:   3x 2y 8  

                                                  2x 5y 1  
 

3. Να υπολογίσετε το x στις πιο κάτω αναλογίες: 
 

α)  x 9
4 x
                                             β) 2x 3 3

6 2


  

 

4. Να λύσετε την εξίσωση:   26x 7x 2 0  
 
 
 

5.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. Μια τάξη έχει 24 μαθητές οι οποίοι κάθονται σε τριθέσια και διθέσια θρανία. Αν όλα τα θρανία 
συνολικά είναι 10, να βρείτε πόσα είναι τα τριθέσια και πόσα τα διθέσια θρανία.  
 

7. Χωρίς να λύσετε τις εξισώσεις, να βρείτε το είδος των ριζών τους. 
 

2

2

α) 3x x 2 0

β) 4 2x x 0

  

  
 

 

8. Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 
2

2

x 7x 12
x 16
 


 

 
 

9. Το εμβαδόν ενός κύκλου είναι 281π cm .  Να βρείτε: 
α)  την ακτίνα του κύκλου και 

   β)  το μήκος τόξου 40ο. 
 

10. Ένα τετράγωνο έχει περίμετρο 32 cm  και είναι ισεμβαδικό με ρόμβο του οποίου η μια διαγώνιος  
είναι 16 cm.  Να βρείτε την άλλη διαγώνιό του. 

 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 
Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με μία (1) μονάδα. 

 

1

2

3

4

















Στο διπλανό σχήμα δίνονται ε1 // ε2 // ε3 // ε4,  
οι οποίες τέμνονται από δύο άλλες ευθείες 
ΑΔ και ΕΘ. Αν ΑΒ 6 cm , ΒΓ 4 cm,

ΑΔ 13 cm  και ΕΖ 9 cm , να βρείτε τα 
μήκη των ΖΗ και ΗΘ. 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 

Κάθε ορθή λύση βαθμολογείται με δύο (2) μονάδες. 
 

1. Αν 1x και 2x είναι οι ρίζες τις εξίσωσης 2x 3x 5 0   , χωρίς να λύσετε την εξίσωση, 

να υπολογίσετε την τιμή των πιο κάτω παραστάσεων: 
 

       

 

 

1 2 1 2

2 2
1 2 1 2

1 2

α) x x β) x x

2 2
γ) 4x x 4x x δ)

x x

 

 
2. Να λύσετε το σύστημα: 

 

    x y x 2y 1
3 4 6
 

    

               3 x 2y 2 x 3 4     
 
 

3.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
4.  

 
 
 
 
 
 

 
 
 

5.  Ορθογώνιο τρίγωνο με κάθετες πλευρές 10 cm και 13 cm είναι ισεμβαδικό με τραπέζιο του οποίου η 
μια βάση είναι κατά 4 cm μικρότερη του διπλάσιου της άλλης. Αν το ύψος του τραπεζίου είναι 5 cm 
να βρείτε τις βάσεις του τραπεζίου. 

 
 
 
        Η Συντονίστρια                                       Ο Διευθυντής  
 
 
       Θεοδώρα Οκκαρίδου - Χρίστου Β.Δ.            Κυριάκος Παπαβασιλείου 
 

 









 

Στο διπλανό σχήμα το ΚΜΝ είναι ορθογώνιο 

τρίγωνο (Μ 90 )


  και η ΖΗ είναι κάθετη στην 
ΚΝ. Να δείξετε ότι: 
 
α)  τα τρίγωνα ΚΜΝ και ΖΗΝ είναι όμοια και 
 
β)  (MN)  (ZN)=(KN)  (HN). 

 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται τεταρτοκύκλιο με 
ακτίνα ΑΒ=8 cm και ημικύκλιο με διάμετρο ΑΓ.  
 
Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο της 
σκιασμένης επιφάνειας. 
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Β΄ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΕΜΕΣΟΥ  “ΓΡΗΓΟΡΗΣ ΑΥΞΕΝΤΙΟΥ” 
 

ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ Β΄ ΕΤΟΣ 
 
 

Εμβαδά – Περίμετρος επιπέδων σχημάτων : 
 
1. Τετράγωνο : 2αΕ  α4Π 
    
2. Ορθογώνιο : βαΕ   βα2Π 
    
3. Παραλληλόγραμμο : υβΕ   
    
4. Τρίγωνο : 

2
υβ

Ε
  γβαΠ   

    
5. Ρόμβος : 

2
δδ

Ε 21   α4Π   
    
6. Τραπέζιο : 

     
 

2
υββ

Ε 21 
   

    
7. Κύκλος : 2RπΕ  Rπ2Γ 
    
    
Εξίσωση β΄ βαθμού  2 0,   α 0αχ βχ γ     
   

Λύση εξίσωσης : 
2

1 2
4,

2
  

 


  
   

   
Διακρίνουσα : 2 4      
   

Άθροισμα των ριζών : 1 2S
 


      

   

Γινόμενο των ριζών : 1 2P
 


     

   
Κατασκευή εξίσωσης 2ου βαθμού όταν 
δίνονται το S και το P : 

2 0χ Sχ P     

   
Εξίσωση τριωνύμου με ρίζες 1 2,   : 2

1 2( )( )αχ βχ γ α χ χ χ χ      
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ΜΕΡΟΣ Α  
Από τις 15 ασκήσεις να απαντήσετε τις 12. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) 
μονάδες 
 

                                

1. Nα γίνουν οι πράξεις :  (+4) + (+3) = 

 

2. Nα γίνουν οι πράξεις :  (+12) + (-5) = 

 

3. Nα γίνουν οι πράξεις :  (-12) : (-4) = 

 

4. Nα γίνουν οι πράξεις :  (+2)(+ 5)= 

 

5. Να λυθεί η εξίσωση:   χ + 3 = 8 

 
 

 
6. Να λυθεί η  εξίσωση:   χ -2 = 4 

 

 

ΛΥΚΕΙΟ  ΚΑΙ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΟΛΗΣ ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 
 

ΤΕΛΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ 2014 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ    

ΤΑΞΗ: Ξ1-Π1                         ΧΡΟΝΟΣ: 2 ΩΡΕΣ 30 ΛΕΠΤΑ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29/05/2014    ΑΡ. ΣΕΛΙΔΩΝ:  5 

ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής  
β) Να γράφετε μόνο με μελάνι (μπλε ή μαύρο). Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι 
γ) Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού 
 

 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ___________________________    ΤΜΗΜΑ: _________ 
 
         ΒΑΘΜΟΣ:  __________________ 
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7. Να γίνουν οι πράξεις:   

(α) 2 3
7 7
+ =             (β) 7 5

10 10
− =  

 

 

        

 
 

 
8. Να γίνουν οι πράξεις:   

(α) 2 4
3 5
⋅ =               (β) 2 4:

5 10
=  

 

 

 

 

 
 

9. Να γίνουν οι πράξεις :  -3+ 8-1+14+3= 

 

 

10. Να υπολογιστούν οι ρίζες :  (α) 4 =                   (β)  25 = 

 
 

11. Να υπολογιστούν οι δυνάμεις:  (α) 23 =                  (β)  51 = 

 

 
12. Να γίνουν οι πράξεις:  (α) 5χ + 2χ =     

 

 

      (β) 3χ - (-5χ ) = 
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13. Να γίνουν οι πράξεις :   

 

(α)  (- 3χ). (-2χ3) =         (β)  (+24χ2) : (-4χ)= 

 

 

 

 

 

 

 

14. Να λυθεί η εξίσωση:  χ - 5χ + 6 = -8- 10χ + 20 

 

 

 

 

 

15. Να βρείτε τον αριθμό στον οποίο αν προσθέσουμε 12 γίνεται 38. 
 
 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β 
Από τις 6 ασκήσεις να απαντήσετε τις 4. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) 
μονάδες 

 
 
 
1. Δίνονται τα πολυώνυμα  26 5 1χ χΑ = − +     και 23 2 2χ χΒ = + + . Να βρείτε: 

 
(α)  Α+Β           (β)   Α-Β 
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2. Ο Α κρατάει διπλάσια χρήματα από το Β και ο Γ  30 ευρώ περισσότερα από τον Α. Αν 
και οι τρεις μαζί κρατούν 180 ευρώ, πόσα κρατάει ο καθένας; 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 
 

24 8
2 4
χ χ
χψ χ

−
=

−
 

 
 
 
 
 
 
 
 

4. Σε τρίγωνο ΑΒΓ    ΑΒ=8cm   και   ΑΓ=6cm.  Να υπολογίσετε την πλευρά ΒΓ του 
τριγώνου ΑΒΓ και την περίμετρο του: 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A 

B 

Γ 
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5.  Στο διπλανό ορθογώνιο τρίγωνο να 

βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 

της γωνίας ω. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6.  Να λυθεί η εξίσωση:          4 1 2 5 5 2
2 3 6

x x x− + +
− =  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                                   Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                         

         

       

     

                                                                                                                   Ιωσήφ Αντρέας 

                              

ω

5 m

4 m

3 m

Α Γ

Β



Σελίδα 1 από 4 
 

ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΑΦΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΜΑΪΟΥ 2014 

 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 4-ΩΡΟ 
Έτος: Β΄ 
Τμήματα : ΞΜΤ2α/ΞΜΤ2β 

 

ΗΜΕΡ. ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 12/05/2014 

ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:40-10:10 

          
                   
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
1. ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΤΕΣΣΕΡΙΣ (4) ΣΕΛΙΔΕΣ.   
2. Να απαντήσετε τα θέματα στα φύλλα απαντήσεων που σας δίνονται αφού 
 γράψετε τα στοιχεία σας. 
3. Να γράφετε με μελάνι, επιτρέπεται να χρησιμοποιήσετε μολύβι μόνο για τα 
 σχήματα 
4. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
5. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (Μονάδες 12) 
                    Από τις 15 ερωτήσεις να απαντήσετε μόνο τις 12 . 
                    Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1.  Να λύσετε την εξίσωση  2𝑥2 − 3𝑥 − 2 = 0 
 
2.  Να λύσετε το σύστημα: 

� 𝑥 +  𝜓 = 2
3𝑥 − 2𝜓 = −9 � 

 
3.  Να αποδείξετε την ισότητα:  

log 16 + log 2 = log 160 − log 5 
 
4. Να βρείτε τους 5 πρώτους όρους Αριθμητικής Προόδου (Α.Π.) που έχει 𝛼1 = −8 και 
 𝛿 = 3 
 
5. Δίνεται η Αριθμητική Πρόοδος  1, 4, 7, …   Να βρείτε τον ένατο όρο (𝛼9) και το 
 άθροισμα των 12 πρώτων όρων  της (𝛴12) 
 
6. Δίνεται κύκλος με ακτίνα 3𝑐𝑚.  
 Να βρείτε: 
 α) το μήκος του κύκλου 
 β) το μήκος τόξου του που έχει επίκεντρη γωνία 120° 

(Οι απαντήσεις σας μπορούν να δοθούν συναρτήσει του 𝜋) 
 
7.  Να δείξετε ότι ισχύει η ταυτότητα : 

𝜎𝜐𝜈2𝜔 − 𝜂𝜇2𝜔 = 2𝜎𝜐𝜈2𝜔 − 1 
 
8.  Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 

4𝑥2 − 9𝑥 + 2
𝑥2 − 2𝑥

 
 
9.  Αν συνω = −4

5
  και  90° < 𝜔 < 180° , να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς 

 αριθμούς 𝜂𝜇𝜔 και 𝜎𝜑𝜔 
 
10.  Να υπολογίσετε τις τιμές της παραμέτρου 𝜇 για τις οποίες η πιο κάτω εξίσωση έχει 
 ρίζες πραγματικές και ίσες 

𝑥2 − 𝜇𝑥 + 4𝜇 = 0 
 
11.  Το εμβαδόν τριγώνου είναι 48 𝑐𝑚2, να υπολογίσετε το ύψος του που αντιστοιχεί σε 
 βάση που έχει μήκος 32 𝑐𝑚. 
  
12.  Να λύσετε την εξίσωση : 

3𝑥−1 = 92𝑥+1 
 
13.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο 𝛢𝛣𝛤 ( ˆ 90Α = ° ) με 𝛢𝛣 = 6𝑐𝑚 και 𝛢𝛤 = 8𝑐𝑚. Να 
 υπολογίσετε το μήκος της υποτείνουσας και το μήκος της προβολής της ΑΒ πάνω 
 στην υποτείνουσα.  
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14.  Η πλευρά ρόμβου είναι 15cm και η μια του διαγώνιος είναι 24cm, να βρείτε το 
 εμβαδόν του ρόμβου. 
 
15.  Να αποδείξετε ότι ισχύει η ισότητα: 

 
𝜎𝜐𝜈(90° + 𝜔)
𝜎𝜐𝜈(180° − 𝜔) +

𝜎𝜐𝜈(360° −𝜔)
𝜂𝜇(180° −𝜔) =

1
𝜂𝜇𝜔 𝜎𝜐𝜈𝜔

 

 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄: (Μονάδες 8) 
                    Από τις 6 ερωτήσεις να απαντήσετε μόνο τις 4 . 
                    Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
1.  Να λύσετε το σύστημα: 

�
𝑥 + 2𝜓 − 𝜔 = 11 

2𝑥 − 𝜓 + 3𝜔 = −8 
 𝑥 + 𝜓 + 𝜔 = 1 

� 

 
2.  Να λύσετε την εξίσωση: 

9𝑥 − 10 ∙ 3𝑥 + 9 = 0 
 
3.  Αν 𝑥1 , 𝑥2 οι ρίζες της εξίσωσης 2𝑥2 + 6𝑥 + 8 = 0 να υπολογίσετε τις πιο κάτω 
 παραστάσεις : 
 i)  𝑥1 + 𝑥2 = 
 ii)  𝑥1 ∙ 𝑥2 = 
 iii)  𝑥12𝑥2 + 𝑥1𝑥22 = 

 iv)  3
𝑥1

+ 3
𝑥2

= 

 
4.  Σε φθίνουσα Γεωμετρική Πρόοδο ο πρώτος όρος είναι διπλάσιος του λόγου και το 
 άθροισμα των απείρων όρων της είναι 2. Να βρείτε τον έκτο όρο της προόδου. 
 
5.   Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Από την κορυφή Α φέρουμε ευθεία που τέμνει τη 
 ΔΓ στο Ζ και την προέκταση της ΒΓ στο Ε. Να δείξετε ότι ισχύουν οι σχέσεις : 
 
 α) (𝛢𝛧)(𝛤𝛧) = (𝛥𝛧)(𝛦𝛧) 
 
 β)  

𝛢𝛦
𝛢𝛧

= 𝛣𝛦
𝛢𝛥
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6.  Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: ΑΒΓΔ ορθογώνιο τραπέζιο ( ΑΒ//ΔΓ, ˆ ˆ 90Α = ∆ = ° ). Το 
 τόξο 

)
ΒΕΓ είναι ημικύκλιο με κέντρο το μέσο Μ της ΒΓ. Αν ΑΒ=5 cm, ΑΔ=8 cm και 

 ΔΓ=11 cm, να βρείτε το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής. 
(Η απάντηση σας μπορεί να δοθεί συναρτήσει του 𝝅.) 

 
 

 
 

 
 
 
 
 

Η Εισηγήτρια                                   Η Συντονίστρια                          Ο Διευθυντής 
 



Σελίδα 1 από 4 
 

ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΑΦΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΜΑΪΟΥ 2014 

 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 4-ΩΡΟ 
Έτος: Β΄ 

 

ΗΜΕΡ. ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 21/05/2014 

ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 08:00-10:30 

 
 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
1. ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΤΕΣΣΕΡΙΣ (4) ΣΕΛΙΔΕΣ.   
2. Να απαντήσετε τα θέματα στα φύλλα απαντήσεων που σας δίνονται αφού 
 γράψετε τα στοιχεία σας. 
3. Να γράφετε με μελάνι, επιτρέπεται να χρησιμοποιήσετε μολύβι μόνο για τα 
 σχήματα. 
4. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
5. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (Μονάδες 10) 
                    Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 
                    Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 
 
1.  Να λύσετε την εξίσωση  3𝑥2 − 5𝑥 − 2 = 0 
 
 
2.  Να λύσετε το σύστημα: 

� 𝑥 − 2𝜓 = 6
2𝑥 + 𝜓 = 7 � 

 
 
3.  Να αποδείξετε την ισότητα:  

4log 2 + log 5 = log 160 − log 2 
 
 
 
4. Δίνεται η Αριθμητική Πρόοδος  4, 7, 10, …   Να βρείτε τον εντέκατο όρο (𝛼11) και το 
 άθροισμα των 7 πρώτων όρων  της (𝛴7). 
 
 
 
5.  Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται ότι ε1 // ε2 // ε3 // ε4 . 𝛢𝜈 𝛬𝛭 = 6 𝑐𝑚,  𝛢𝛣 = 3 𝑐𝑚 και 
 𝛣𝛤 = 9 𝑐𝑚 και  𝛬𝛮 =  16 𝑐𝑚,  να υπολογίσετε το μήκος των ευθύγραμμων τμημάτων 
 𝛫𝛬 και 𝛤𝛥. 

 
 
 
 
6. Δίνεται κύκλος με ακτίνα 9𝑐𝑚.  
 Να βρείτε: 
 α) το μήκος του κύκλου 
 β) το μήκος τόξου του που έχει επίκεντρη γωνία 60° 
 (Οι απαντήσεις σας μπορούν να δοθούν συναρτήσει του 𝜋) 
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7.  Να απλοποιήσετε το κλάσμα: 
2𝑥2 − 5𝑥 − 3
𝑥2 − 3𝑥

 
 
 
8.  Αν ηµω = − 5

13
  και  180° < 𝜔 < 270° , να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς 

 αριθμούς 𝜎𝜐𝜈𝜔 και 𝜀𝜑𝜔. 
 
 
9.  Να υπολογίσετε τις τιμές της παραμέτρου 𝜇 για τις οποίες η πιο κάτω εξίσωση έχει 
 ρίζες πραγματικές και ίσες 

𝑥2 + 𝜇𝑥 + 3𝜇 = 0 
 
 
10.  Να αποδείξετε ότι ισχύει η ισότητα: 

 
𝜂𝜇(−𝜔)𝜎𝜐𝜈(180° + 𝜔)

𝜂𝜇(180° − 𝜔) +
𝜂𝜇(180° + 𝜔)𝜂𝜇(90° + 𝜔)

𝜎𝜐𝜈(270° −𝜔) = 2𝜎𝜐𝜈𝜔 

 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄: (Μονάδες 10) 
                    Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 
                    Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 
 
1.  Να λύσετε το σύστημα: 

�
𝑥 + 2𝜓 + 𝜔 = 2

2𝑥 − 𝜓 + 3𝜔 =  −5
 𝑥 + 𝜓 − 𝜔 =  −2

� 

 
2.  Να λύσετε την εξίσωση: 

25𝑥 + 3 ∙ 5𝑥 − 4 = 0 
 
3.  Αν 𝑥1 , 𝑥2 οι ρίζες της εξίσωσης 3𝑥2 + 9𝑥 + 6 = 0 να υπολογίσετε τις πιο κάτω 
 παραστάσεις χωρίς να λύσετε την εξίσωση: 
 i)  𝑥1 + 𝑥2 = 
 ii)  𝑥1 ∙ 𝑥2 = 
 iii)  5𝑥12𝑥2 + 5𝑥1𝑥22 = 

 iv)  2
𝑥1

+ 2
𝑥2

= 

 
 
 



Σελίδα 4 από 4 
 

4.  Να σχηματίσετε τη Γεωμετρική Πρόοδο που έχει τρίτο όρο το 8 και έκτο όρο 1.   
 
 
5.  Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται: ΑΒΓΔ ορθογώνιο τραπέζιο ( ΑΒ//ΔΓ, ˆ ˆ 90Α = ∆ = ° ). Το 
 τόξο 

)
ΒΕ είναι τεταρτοκύκλιο με κέντρο το Α. Αν ΑΒ=5 cm, ΑΔ=8 cm και ΔΓ=11cm, 

 να βρείτε το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής. 
 (Η απάντηση σας μπορεί να δοθεί συναρτήσει του 𝝅.) 
 
 

 
 

 
 
 
 

Οι Εισηγητές                                   Η Συντονίστρια                          Ο Διευθυντής 
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ΛΥΚΕΙΟ ΚΑΙ ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΟΛΗΣ ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ- ΙΟΥΝΙΟΥ                ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ : 2013–2014 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

ΤΑΞΗ: ΒΘΠ(6-ωρο) 

Ημερομηνία:   23/05/2014                                                                                Χρόνος: 2.30΄ 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από 3 σελίδες. 

ΟΔΗΓΙΕΣ:   α)  Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης   υπολογιστικής μηχανής.    

                    β)  Να γράφετε μόνο με μπλέ μελάνι (μόνο τα σχήματα με μολύβι). 

                    γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

 
 
 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 
Από τα δεκαπέντε (15) θέματα να λύσετε μόνο τα δώδεκα (12). Κάθε θέμα βαθμολογείται με πέντε (5) 
μονάδες. 
 
 

1. Δίνεται η συνάρτηση με τύπο ψ = 2χ+1
χ-1  .  Να βρείτε το πεδίο ορισμού  και το πεδίο 

τιμών της. 
 

2. Δίνεται η πρόοδος:        3, 7, 11, 15, ….  .      Να βρείτε: 
 
(α) το είδος της 
(β) τον εικοστό όρο της. 
  

3. Δίνονται τα σημεία Α(2,3) και Β(1,5).  Να βρείτε την κλίση του ευθύγραμμου 
τμήματος ΑΒ.   
 

4. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(1,-2)  και είναι 
παράλληλη προς την ευθεία  3χ + ψ + 1 = 0. 
 

5. Κύλινδρος  έχει ακτίνα βάσης 7 cm και ύψος 6 cm.  Να βρείτε το  ολικό εμβαδόν και 
τον όγκο του.  
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6. Να βρεθεί το χ στις παρακάτω ισότητες:  

 
α) λογ3 81 = χ    β) λογχ 64 = 2 
 

7. Να βρείτε την πρώτη και την δεύτερη παράγωγο της συνάρτησης:  ψ = 3χ5 +2συν5χ  
 

8. Να λύσετε την εξίσωση   9 8.3 9 0χ χ− − =  
 

9. Να βρείτε τα όρια     (α) 
2

2
3lim

3 4x
χ χ
χ→∞
−
+

           (β) 20
lim

4x
χ

χ χ→ +
 

10. Να λύσετε την εξίσωση: log (χ+2)=log5 - log(χ-2) 
 

11. Να αναλύσετε το κλάσμα  
( )( )

31
5 1

χ
χ χ

+
− +

 σε άθροισμα απλών κλασμάτων. 

     
12. Να βρείτε την πρώτη παράγωγο των συναρτήσεων: 

   (α)   1 2
3 5

χψ χ
−= +                                          (β) ψ = e5χ . ημχ 

 
13. Κύβος έχει εμβαδόν 216 cm2.   Να βρείτε την διαγώνιό του. 

 
14. Να βρείτε την γενική λύση της εξίσωσης:   συν(3χ-40ο) = συνχ 

 

15. Να αποδείξετε την ταυτότητα:   4 1 2.
2 1 4

ηµ α συν α εφα
συν α συν α

−
=

−
   

 
 

 
 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄ 

Από τα έξι (6) θέματα να λύσετε μόνο τα τέσσερα (4).  Κάθε θέμα βαθμολογείται με δέκα (10) 

μονάδες. 

 
1. Δίνεται αριθμητική πρόοδος στην οποία ο ενδέκατος όρος είναι τριπλάσιος από τον 

τρίτο και το άθροισμα του πέμπτου και του όγδοου όρου είναι 60. 
 α) Να σχηματίσετε την πρόοδο. 

β) Να υπολογίσετε το άθροισμα των όρων που βρίσκονται μεταξύ του έβδομου 
και του δέκατου έβδομου όρου της. 
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2.  Κανονικής τετραγωνικής πυραμίδας  το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειάς της 

ισούται με 260cm2.  Αν η περίμετρος της βάσης της είναι 40cm, να υπολογίσετε: 
 α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και  
  β) τον όγκο της. 
 
3. Δίνεται τρίγωνο  ΑΒΓ  με κορυφές  Α(2 , 2)  , Β(4, 2) και  Γ(2 , 4). 

α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές 
β) Τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ 
γ) Να βρείτε την εξίσωση της διαμέσου ΓΜ 
δ) Την εξίσωση του ύψους ΑΔ. 

 
4. Δίνεται η καμπύλη:    χ2 + χψ + ψ2  = 3 .                                                                              

(α) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης και την εξίσωση της καθέτου στο 
σημείο της Α(1 , 1) .                                                                                  
 (β) Αν η εφαπτομένη και η κάθετη τέμνουν τον άξονα ψψ΄ στα σημεία Β και Γ 
αντίστοιχα, να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ . 
 

5. Να δείξετε ότι:
   

25 5 8 4ηµ θ συν θ συν θ
ηµθ συνθ

− = −  

 

6. Να λυθούν οι λογαριθμικές εξισώσεις: 
 

α) 2 (3 4) 4x xλογ λογ λογ+ + =      
                 

     β) λογ2 (3χ-4) = 4     
                                   
     γ) λογ2 χ -5λογχ + 6 = 0 

 
 

          

  Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 

 

 

    Ιωσήφ Ανδρέας 

   

 



ΛΥΚΕΙΟ  ΚΑΙ  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ  ΠΟΛΕΩΣ  ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 

Μάθημα: Μαθηματικά        Τμήμα: ΘΠ1         Ημερομηνία:   29 /5/2014 

Χρόνος:    2,5 ώρες 

Οδηγίες:   Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε. 

                 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

                 Επιτρέπεται η χρήση μή προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

     ΜΕΡΟΣ  Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 12. Κάθε άσκηση      
βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

                         

1. Ένας μαθητής στο δεύτερο τετράμηνο έγραψε τους εξής βαθμούς σε 4 διαγωνίσματα στην 
Φυσική:  16 , 19 , 14 , 17 .   Να υπολογίσετε την μέση τιμή των βαθμών του. 
 

2.  Να λύσετε το παρακάτω σύστημα: 
                              χ – ψ = 2 
                              2χ + ψ = 10 
 

3. Κύβος έχει ακμή  α = 3cm.  Να υπολογίσετε τον όγκο του κύβου. 
 

4. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και τι πεδίο τιμών της συνάρτησης    ݂ሺݔሻ ൌ 	 ௫ିଵ
௫ିଷ

 

 

5.   Να λύσετε την εξίσωση        2߯ଶ െ 	5߯ െ 3 ൌ 0 

 

6.   Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση   λ = 3  και περνά από το σημείο  Α(1,2) . 

 

7.   Να υπολογίσετε τα παρακάτω: 

√2 . √8					ሻߙ                        ൌ ඥ1						ሻߚ																													 ൅	√9 ൌ 

 

8.   Δίνεται η εξίσωση   2߯ଶ െ 	4߯ ൅ 3 ൌ 0 .  Αν  ߯ଵ	ߡߙߢ		߯ଶ  οι ρίζες της εξίσωσης να υπολογίσετε 
τα παρακάτω: 

߯ଵ				ሻߙ        ൅	߯ଶ ൌ .߯ଵ					ሻߚ																													 ߯ଶ ൌ 											ሻߛ																									 ଵ
ఞభ
൅	 ଵ

ఞమ
ൌ 



    9.   Κώνος έχει ακτίνα βάσης  R = 4cm  και ύψος  υ = 4cm.  Να υπολογίσετε τον όγκο του. 

 

10.   Δίνονται τα σημεία   Α(1,4)   και   Β(5,7).  Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του 
ευθύγραμμου τμήματος  ΑΒ  και το μήκος του ΑΒ. 

 

11.   Αν για την γωνία ω ισχύει ότι    0° ൑ ߱ ൑ 90°    και    ߱ߤߟ ൌ 	 ଷ
ହ
    να υπολογίσετε την τιμή    

της παράστασης    ޿ ൌ 	 ଵହఙజఔఠା଼ఌఝఠ
ଶ଴ఎఓఠ

 

 

12.   Να λύσετε την παρακάτω εξίσωση: 

                          ߯ସ െ 5߯ଶ ൅ 4 ൌ 0 

 

13.   Να αποδείξετε την παρακάτω σχέση: 

                           ఙజఔ
మఞ

ఎఓఞ
൅ ߯ߤߟ ൌ  ߯ߤߝ߬ߪ

 

14.   Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο  ΑΒΓ  ሺ޿ ൌ 90°ሻ. Από τυχαίο σημείο  Ε  της  ΑΓ φέρουμε την ΕΔ 
κάθετη πάνω στην ΒΓ. Να δείξετε ότι  (ΔΕ)(ΑΓ) = (ΔΓ)(ΑΒ). 

 

 

15.   Στο διπλανό σχήμα να βρείτε τις γωνίες  χ  και  ψ. 

      (Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας) 

 

 

 

 

 

 

 

 

ψ

χ

38°

Κ

A

Β

Γ

Δ



ΜΕΡΟΣ  Β:  Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 4. Κάθε άσκηση 
βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1. Να λύσετε την παρακάτω ανίσωση: 

             
ሺఞିଵሻሺఞమିଷఞାଶሻሺఞାସሻ

ሺఞିହሻ
	൑ 0 

 

2.   Δίνεται η εξίσωση    3߯ଶ െ 6߯ ൅ 2 ൌ 0 .   Αν  ߯ଵ και   ߯ଶ		είναι οι ρίζες της εξίσωσης να 
σχηματίσετε εξίσωση δευτέρου βαθμού με ρίζες  ߩଵ ൌ 2߯ଵ െ ଶߩ		ߡߙߢ		1 ൌ 2߯ଶ െ 1 . 

 

3.   Σε μια έρευνα ρωτήθηκαν οι οικογένειες μιας πολυκατοικίας πόσα παιδιά έχουν. Οι 
απαντήσεις φαίνονται στον παρακάτω πίνακα: 

Αριθμός παιδιών      0       1      2      3      4       5 

Αριθμός οικογενειών      4       6     10      7      2       1 

             Να απαντήσετε στα παρακάτω ερωτήματα: 

               α)   Πόσες οικογένειες συμμετείχαν στην έρευνα; 

               β)   Πόσες οικογένειες έχουν περισσότερα από 3 παιδιά;   

                  γ)    Να υπολογίσετε την μέση τιμή   ߯̅   των παρατηρήσεων, την επικρατούσα τιμή   ߯ఌ               

                            και την διάμεσο  ߯ఋ . 

 

4.    Να αποδείξετε την σχέση:   
ఙజఔሺଽ଴°ାఠሻ.ఙజఔሺଶ଻଴°ାఠሻ.ఌఝሺଵ଼଴°ିఠሻ
ఙజఔሺଽ଴°ି	ఠሻ.ఎఓሺଵ଼଴°ାఠሻ.ఙఝሺଶ଻଴°ିఠሻ

ൌ 	െ1 

 
 

5.  α)   Να λύσετε το σύστημα: 
                                 ߯ െ 2߰ ൌ 1 

                                                      2߯ െ	߰ଶ ൌ 	5 

 

             β)    Δίνονται οι ευθείες         ߝଵ: 4߯ െ 2߰ ൌ ߰		:	ଶߝ				ߡߙߢ				7 ൌ ሺߙ െ 1ሻ߯ ൌ 5.   Αν οι ευθείες                 

                      είναι κάθετες να υπολογίσετε την τιμή του α. 

 

 

 

 

 



 

6.     Δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης     ݂ሺݔሻ ൌ ଶݔߙ	 ൅ ߯ߚ	 ൅  :Να βρείτε    .	ߛ

α)  Το πεδίο ορισμού 

β)  Το πεδίο τιμών 

γ) Το πρόσημο του α 

δ)  Την τιμή του γ 

ε)  Την εξίσωση του άξονα 
συμμετρίας. 

ζ)  Τις λύσεις της εξίσωσης 

ଶݔߙ          ൅ ߯ߚ	 ൅  0 = ߛ

η)  Τις συντεταγμένες του 
ακροτάτου. 

θ)  Την τιμή του   ܵ ൌ ଵݔ	 ൅	ݔଶ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        Οι Εισηγητές                           Ο Συντονιστής                       Ο Διευθυντής 

Νεόφυτος  Νεοφύτου               Παναγή  Γεώργιος                   Ιωσήφ  Ανδρέας 

……………………….                …………………….                  …………………                            

Αστέρω  Κωνσταντινίδου 

………………………… 
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ΛΥΚΕΙΟ  ΚΑΙ  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ  ΠΟΛΕΩΣ  ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 

Μάθημα: Μαθηματικά        Τμήμα: Ξ2         Ημερομηνία:   9 /5/2014 

Χρόνος:    2,5 ώρες 

Οδηγίες:   Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε ή μαύρο. 

                 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

                 Επιτρέπεται η χρήση μή προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 

 ΜΕΡΟΣ  Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 12.Κάθε άσκηση        
βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

    1.      Να μετατρέψετε σε μέτρα τις παρακάτω αποστάσεις:        α)      700cm 

                                                                                                          β)      4km 

     2.      Να λύσετε την εξίσωση      χ – 3 = 10 

 

    3.     Να λύσετε την εξίσωση:     3(χ – 2) = χ + 4 

 

     4.      Να υπολογίσετε το χ στην παρακάτω αναλογία:												߯4 	ൌ	
3
2 

 

    5.      Να λύσετε το παρακάτω σύστημα:		൜ ߰ ൌ 3߯
		߯ ൅ ߰ ൌ 8 

 

     6.      Να γράψετε τους συντελεστές α , β , γ των εξισώσεων στον πιο κάτω πίνακα: 

ΕΞΙΣΩΣΗ       α        β          γ 

 2߯ଶ െ 	3߯ ൅ 4 ൌ 0    

 5߯ଶ ൅ 	4߯ െ 1 ൌ 0    

  ߯ଶ െ 	5߯ ൅ 6 ൌ 0    
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     7.      Να βρείτε την κλίση λ των παρακάτω ευθειών:         α)     ψ = 4χ – 1 

                                                                                                 β)						߰ ൌ 	 ଶఞ
ଷ
൅ 	2 

 

     8.      Τετράγωνο έχει πλευρά  α = 5cm.  Να υπολογίσετε την περίμετρο και το εμβαδόν του. 

 

     9.      Να υπολογίσετε το εμβαδόν κύκλου ο οποίος έχει ακτίνα   R =  4cm. 

 

10.      Τρίγωνο έχει πλευρές  α = 4cm  , β = 6cm    και γωνία  ߁෠ ൌ 30° .  Να υπολογίσετε το             
εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

11.     Να λύσετε την εξίσωση:    ߯ଶ െ 	6߯ ൅ 8 ൌ 0  

 

12.     Τραπέζιο έχει βάσεις  ߚଵ ൌ 8ܿ݉			, ଶߚ ൌ 6ܿ݉			, ύ߰߫ߧ		߭ ൌ 4ܿ݉  .Να υπολογίσετε το     
εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

13.      Δίνεται η εξίσωση   2߯ଶ െ 	4߯ െ 3 ൌ 0 . Αν ߯ଵ	ߡߙߢ	߯ଶ οι λύσεις της εξίσωσης να βρείτε το 
άθροισμα  ܵ ൌ ଵݔ	 ൅	ݔଶ   και το γινόμενο  ܲ ൌ .ଵݔ	  ଶݔ

 

14.      Να βρείτε την κλίση ευθείας η οποία περνά από τα σημεία  Α(2,4)  και  Β(8,6) 

 

15.      Ορθογώνιο έχει μήκος  α = 10cm  και πλάτος  β = 7cm. Να υπολογίσετε την περίμετρο 
και το εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

 ΜΕΡΟΣ  Β: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 4.Κάθε άσκηση     
βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1.        Δίνεται η εξίσωση      3߯ଶ െ 	9߯ ൅ 1 ൌ 0 .  Αν  ߯ଵ		ߡߙߢ		߯ଶ  είναι οι λύσεις της εξίσωσης 
να υπολογίσετε τα παρακάτω: 

             α)    5߯ଵ ൅ 	5߯ଶ ൌ	               β)    ଵ
ఞభ
൅	 ଵ

ఞమ
ൌ 
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2.       Να βρείτε την εξίσωση ευθείας η οποία έχει κλίση  λ = 4  και περνά από το σημείο    

           Α(1,5) . 

 

3.      Στην παρακάτω αναλογία να υπολογίσετε τα  χ  και  ψ  αν γνωρίζετε ότι το ψ είναι       

         τριπλάσιο από το χ.                          
టିଵ
ହ
ൌ 	 ఞ

ଶ
 

 

4.      Ρόμβος έχει διαγωνίους  ߜଵ ൌ ଶߜ		ߡߙߢ				8ܿ݉ ൌ 6ܿ݉ .     Να υπολογίσετε την περίμετρο             
και το εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

5.      Ο Αντρέας κρατά 10 ευρώ περισσότερα από το διπλάσιο των χρημάτων της Μαρίας.Αν 
μαζί έχουν 160 ευρώ να υπολογίσετε τα χρήματα που κρατά ο καθένας. 

 

6.      Στο διπλανό σχήμα οι δύο κύκλοι έχουν κοινό 
κέντρο και R = 7cm , ρ = 5cm.  Να υπολογίσετε το εμβαδό 
του σκιασμένου μέρους (δακτυλίου). 

 

 

                             

        

                                              

           Οι Εισηγητές                           Ο Συντονιστής                       Ο Διευθυντής 

Νεoφύτου  Νεόφυτος              Παναγή  Γεώργιος                   Ιωσήφ  Ανδρέας 

……………………….               …………………….                   …………………. 

Κουντούρης  Σάββας                             

................................... 
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ΛΥΚΕΙΟ  ΚΑΙ  ΤΕΧΝΙΚΗ  ΣΧΟΛΗ  ΠΟΛΕΩΣ  ΧΡΥΣΟΧΟΥΣ 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 

Μάθημα: Μαθηματικά        Τμήμα: Π2         Ημερομηνία:   26 /5/2014 

Χρόνος:    2,5 ώρες 

Οδηγίες:   Να γράφετε μόνο με μελάνι μπλε. 

                 Τα σχήματα μπορούν να γίνουν με μολύβι. 

                 Επιτρέπεται η χρήση μή προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 

 ΜΕΡΟΣ  Α: Από τις 15 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 12. Κάθε άσκηση        
βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

    1.      Να μετατρέψετε σε μέτρα τις παρακάτω αποστάσεις:        α)      800cm 

                                                                                                          β)      5km 

     2.      Να λύσετε την εξίσωση:      χ – 2 = 12 

 

    3.     Να λύσετε την εξίσωση:     2(χ – 2) = χ + 4 

 

     4.      Να υπολογίσετε το χ στην παρακάτω αναλογία:												߯6 	ൌ	
3
2 

 

    5.      Να λύσετε το παρακάτω σύστημα:		൜ ߰ ൌ 2߯
		߯ ൅ ߰ ൌ 9 

 

     6.      Να γράψετε τους συντελεστές  α , β , γ  στον πιο κάτω πίνακα: 

ΕΞΙΣΩΣΗ       α        β          γ 

 3߯ଶ െ 	5߯ ൅ 2 ൌ 0    

 4߯ଶ ൅ 1 ൌ 0    

  
ଵ
ଶ
߯ଶ െ	ଶ

ହ
߯ ൅ 3 ൌ 0    
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     7.      Να βρείτε την κλίση λ των παρακάτω ευθειών:         α)     ψ = 3χ – 1 

                                                                                                 β)						߰ ൌ 	 ଶఞ
ହ
൅ 	2 

 

     8.      Τετράγωνο έχει πλευρά  α = 6 cm.  Να υπολογίσετε την περίμετρο και το εμβαδόν του. 

 

     9.      Να υπολογίσετε το εμβαδόν κύκλου ο οποίος έχει ακτίνα   R =  5cm. 

 

10.      Τρίγωνο έχει πλευρές  α = 3cm  , β = 4cm    και γωνία  ߁෠ ൌ 30° .  Να υπολογίσετε το    
εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

11.     Να λύσετε την εξίσωση:    ߯ଶ െ 	5߯ ൅ 6 ൌ 0  

 

12.     Τραπέζιο έχει βάσεις  ߚଵ ൌ 6ܿ݉			, ଶߚ ൌ 4ܿ݉			, ύ߰߫ߧ		߭ ൌ 2ܿ݉. Να υπολογίσετε το             
εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

13.      Δίνεται η εξίσωση   2߯ଶ െ 	6߯ െ 3 ൌ 0 . Αν ߯ଵ	ߡߙߢ	߯ଶ είναι οι λύσεις της εξίσωσης,  να 
βρείτε το άθροισμα  ܵ ൌ ଵݔ	 ൅	ݔଶ   και το γινόμενο  ܲ ൌ .ଵݔ	  ଶݔ

 

14.      Να βρείτε την κλίση ευθείας η οποία περνά από τα σημεία  Α(2,4)  και  Β(6,8) 

 

15.      Ορθογώνιο έχει μήκος  α = 10 cm  και πλάτος  β = 6 cm. Να υπολογίσετε την περίμετρο 
και το εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

 ΜΕΡΟΣ  Β: Από τις 6 ασκήσεις να λύσετε  μόνο  τις 4. Κάθε άσκηση     
βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1.        Δίνεται η εξίσωση      2߯ଶ െ 	8߯ ൅ 1 ൌ 0 .  Αν  ߯ଵ		ߡߙߢ		߯ଶ  είναι οι λύσεις της εξίσωσης 
να υπολογίσετε τα παρακάτω: 

             α)    5߯ଵ ൅ 	5߯ଶ ൌ	               β)    ଵ
ఞభ
൅	 ଵ

ఞమ
ൌ 
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2.       Να βρείτε την εξίσωση ευθείας η οποία έχει κλίση  λ = 3  και περνά από το σημείο    

           Α(1,4) . 

 

3.      Στην παρακάτω αναλογία να υπολογίσετε τα  χ  και  ψ  αν γνωρίζετε ότι το ψ είναι       

         διπλάσιο από το χ.                          
టିଵ
ଷ
ൌ 	 ఞ

ଶ
 

 

4.      Ρόμβος έχει διαγωνίους  ߜଵ ൌ ଶߜ		ߡߙߢ				݉ܿ	16 ൌ 12	ܿ݉. Να υπολογίσετε την περίμετρο            
και το εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

5.      Ο Αντρέας κρατά 10 ευρώ περισσότερα από το διπλάσιο των χρημάτων της Μαρίας. Αν 
μαζί έχουν 100 ευρώ να υπολογίσετε τα χρήματα που κρατά ο καθένας. 

 

6.      Στο διπλανό σχήμα οι δύο κύκλοι έχουν κοινό 
κέντρο και R = 5 cm , ρ = 3 cm.  Να υπολογίσετε το 
εμβαδό του σκιασμένου μέρους.  (δακτύλιος) 

 

 

                             

        

                                              

           Οι Εισηγητές                           Ο Συντονιστής                       Ο Διευθυντής 

Νεοφύτου  Νεόφυτος               Παναγή  Γεώργιος                   Ιωσήφ  Ανδρέας 

……………………….               …………………….                   …………………. 

Κουντούρης  Σάββας                             

................................... 
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2.       Να βρείτε την εξίσωση ευθείας η οποία έχει κλίση  λ = 3  και περνά από το σημείο    

           Α(1,4) . 

 

3.      Στην παρακάτω αναλογία να υπολογίσετε τα  χ  και  ψ  αν γνωρίζετε ότι το ψ είναι       

         διπλάσιο από το χ.                          
టିଵ
ଷ
ൌ 	 ఞ

ଶ
 

 

4.      Ρόμβος έχει διαγωνίους  ߜଵ ൌ ଶߜ		ߡߙߢ				݉ܿ	16 ൌ 12	ܿ݉. Να υπολογίσετε την περίμετρο            
και το εμβαδόν του. (Να γίνει σχήμα) 

 

5.      Ο Αντρέας κρατά 10 ευρώ περισσότερα από το διπλάσιο των χρημάτων της Μαρίας. Αν 
μαζί έχουν 100 ευρώ να υπολογίσετε τα χρήματα που κρατά ο καθένας. 

 

6.      Στο διπλανό σχήμα οι δύο κύκλοι έχουν κοινό 
κέντρο και R = 5 cm , ρ = 3 cm.  Να υπολογίσετε το 
εμβαδό του σκιασμένου μέρους.  (δακτύλιος) 

 

 

                             

        

                                              

Ο Διευθυντής 

 

…………………. 

Ιωσήφ  Ανδρέας 
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ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΗ ΤΕΧΝΙΚΗ & ΓΕΩΡΓΙΚΗ       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013- 2014 
ΣΧΟΛΗ ΑΜΜΟΧΩΣΤΟΥ / ΑΥΓΟΡΟΥ 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ- ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: ΘΕΩΡΗΤΙΚΗ 4-ΩΡΟ      ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
ΚΛΑΔΟΣ: ΟΛΟΙ           ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ: 11 
 
ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ:  ΟΛΕΣ          ΗΜΕΡOMHNIA:   29.5.2013 

       ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45 – 10:15 π.μ. 
 
ΤΜΗΜΑ:  ΒΘΜ4 (ΘΜΗΑ2,ΘΜΓ2,ΘΗΕ2)              ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  1.  Έλενα Νικολάου 
                           2.  Ιάκωβος Κλώνης 
                         
         

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου έξι (6). 

Η πέμπτη και έκτη σελίδα είναι τυπολόγιο. 
 

 
 
 

 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη (Α´ και Β´). 

 
 

Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο. 
 
 
 
 
        ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 

1.  Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α´ και του Μέρους Β´. 
 

 
2.  Επιτρέπεται  η χρήση ΜΗ προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

 
 

3.  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού.  
 
 

4.  Να απαντήσετε όλες οι ερωτήσεις στα φύλλα  που σας έχουν δοθεί. 

 

5.  Να χρησιμοποιήσετε μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι.  (Για τα σχήματα επιτρέπεται η 

            χρήση μολυβιού). 
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Μέρος  Α΄. 
Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία (1) 
μονάδα. 
 
 

1.  Να κάνετε τις πράξεις: 

 α) 5+6i+4−2i= 

 

 β) 4 25− + − =  

 

2.  Να υπολογίσετε το χ στα πιο κάτω: 

            α)   5log 125 χ=  

 

            β)    132 16χ χ−=  

   

3.  Να υπολογίσετε την απόσταση μεταξύ των σημείων Α(2,3) και Β(-1,2). 

   

4.  Να βρείτε τον εικοστό έκτο  όρο (α26) της αριθμητικής προόδου   -1, 1 ,3 ,5, ….. 

 

5.  Να βρείτε τη γενική λύση της  εξίσωσης:     
0 1(2 5 )

2
ηµ χ + =  

   

6.  Το εμβαδόν της βάσης κανονικής τετραγωνικής πυραμίδας είναι 144cm2.  Αν το 

            ύψος της είναι 8cm, να υπολογίσετε την ολική επιφάνεια της πυραμίδας. 

 

7.  Η ακτίνα της βάσης ενος κώνου είναι τριπλάσια απο το ύψος του και ο όγκος του 

            ισούται με 192πcm2.  Να υπολογίσετε την ακτίνα και το ύψος του κώνου. 

 

8.  Αν σε τρίγωνο ισχύει η σχέση  2α βσυν= Γ , να δείξετε ότι είναι ισοσκελές. 

 

9.  Οι διαστάεις ενός ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι ανάλογες προς τους 

            αριθμούς 3,4 και 5. Αν το εμβαδόν της ολικής επιφάνιας του είναι 376cm2, 
                  
            να βρεθούν οι διαστάσεις του . 
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10.   Στο πιο κάτω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο  ( 0ˆ 90Α = ) με πλευρές 

ΑΒ=8cm και ΑΓ=6cm.  Με κέντρο το Α  και  ακτίνα 3cm γράφουμε τόξο ΔΕ μέσα 

  στο τρίγωνο. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους. 

 
 

 
 
 
 
 
 
Μέρος  Β΄. 
Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις.  Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο (2) 
μονάδες. 
 
 
   
1. (α) Να λύσετε την εξίσωση:   2 13 4 3 1 0x x+ − ⋅ + =  

   

(β) Να λύσετε την εξίσωση:   2log 3log 4 5χχ − =  

 
  

2. Ο δεύτερος όρος αύξουσας αριθμητικής προόδου είναι -5.  Η διαφορά του τέταρτου 
απο τον έκτο όρο είναι 6.  Να υπολογίσετε το άθροισμα των δέκα πρώτων όρων 
της. 

 

3. α) Να επιλυθεί το τρίγωνο ΑΒΓ αν:       060 3cm 2cmβ α
∧

Β = = =  
 
 
 

        β) Να αποδείξετε την ταυτότητα:     2 2 1
2 2

συν ω συνω σϕω
ηµ ω ηµω

− +
=

−
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4. Το τρίγωνο ΑΒΓ έχει κορυφές Α(2,3) ,Β(-1,4) και Γ(1,-2).  Να βρείτε: 
    α) την εξίσωση της πλευράς ΒΓ, 
    β) το μέσο της πλευράς ΑΒ,  
    γ) την εξίσωση του ύψους ΑΔ, 
       δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ.   
 
                                                                                   

5. Στο πιο κάτω σχήμα δίνονται ΑΒ=7m, ΒΓ=8m, ΔΓ=4m, ΑΕ=4m και 090
∧ ∧

Β = Γ = .   Να 
υπολογίσετε τον όγκο και το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας του στερεού που 
παράγεται από τη πλήρη περιστροφή του πολυγώνου ΑΒΓΔΕ γύρο από τον άξονα 
XY.  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
  
 

 
 
 

ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 
 
         
 
 ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:                              Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ  
 
 
          Έλενα Νικολάου   
 
 
 
 
          Ιάκωβος Κλώνης                 Ανδρέας Σοφοκλέους 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ -  Β´ ΤΑΞΗ ΘΕΩΡΗΤΙΚΟ 

 
      1. Αριθμητική πρόοδος :                               2. Γεωμετρική πρόοδος: 
          αν = α1 + ( ν – 1) δ                                          αν = 1

1 ( )να λ −⋅   

         1( )
2

ν
ν

α α ν+ ⋅
Σ =                                             1 (1 )

1

ν

ν
α λ

λ
⋅ −

Σ =
−

 

         1[2 ( 1) ]
2ν

α ν δ ν+ − ⋅ ⋅
Σ =                                  1    -1< <1

1
α λ
λ∞Σ =

−
 

 
         α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔ 2β = α + γ                 α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔  β2 = α ⋅ γ 
 
 

3.  Λογάριθμοι :               log       α α ΧΨ = Χ ↔ = Ψ  
 
       log ( ) log  +  logα α αΧ ⋅Ψ = Χ Ψ                        logα α

Χ = Χ  

       log log logα α α
Χ  = Χ − Ψ Ψ 

                            logαα Χ = Χ  

       log logν
α ανΧ = ⋅ Χ                                          1log  =  

logα αΧ

Χ   

 
 
  4. Αναλυτική γεωμετρία : 

       Αν   Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2)  η κλίση  της ΑΒ είναι:     2 1

2 1

y y
x x

λΑΒ

−
=

−
 

     Εξίσωση ευθείας :    y - y1 = λ (x – x1) 
   

     Συντεταγμένες του μέσου Μ  του ΑΒ.  (  Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2) ) 
 

                                    1 2

2
x xxΜ
+

=                       1 2

2
y yyΜ
+

=  

 

 Γενική μορφή εξίσωσης  ευθείας:             Αx + Βy + Γ = 0             λ = - Α
Β

 

 
    

Απόσταση δύο σημείων  Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2) :     2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y= − + −    

 
 

Απόσταση σημείου Δ(x1,y1) από την ευθεία Αx + Βy + Γ = 0: 1 1
2 2

| |x yd Α +Β +Γ
=

Α +Β
               

 
Θέσεις δύο ευθειών:          λ1 = λ2    παράλληλες 
                                             λ1 ⋅  λ2  = -1  κάθετες   
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6. Τριγωνομετρία: 
 

    ημ(Α+Β) = ημΑ∙συνΒ + συνΑ∙ημΒ            **      ημ2Α = 2∙ημΑ∙συνΑ 
    ημ(Α-Β) = ημΑ∙συνΒ - συνΑ∙ημΒ  
    
    συν(Α+Β)= συνΑ ∙συνΒ – ημΑ∙ ημΒ          **     συν2Α= συν2Α – ημ2Α 
    συν(Α-Β)= συνΑ ∙συνΒ + ημΑ∙ ημΒ                               = 1 – 2ημ2Α 

                                                                                        = 2συν2Α – 1 
 

   συνΑ - συνΒ = 2 ημ
2

Α+Β ∙ημ
2

Β−Α                συνΑ + συνΒ = 2 συν
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β                        

 

   ημΑ + ημΒ = 2ημ
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β                 ημΑ - ημΒ = 2ημ
2

Α−Β ∙συν
2

Α+Β      

 
   2 ημα∙ημβ = ημ(α + β) + ημ(α - β)                     
   2 ημβ∙συνα = ημ(α + β) - ημ(α - β)                
   2 συν∙συνβ = συν(α - β) + συν(α + β) 
 
 

    Υπολογιστική μηχανή:  • sin = ημ         • cos=συν       •  tan=εφ   
 
 

Nόμος ημιτόνων:    2Rα β γ
ηµ ηµ ηµ

= = =
Α Β Γ

  

 

 Νόμος συνημιτόνων: 2 2 2 2α β γ βγσυν= + − Α       Εμβαδόν τριγ.  Ε = 
2

α β ηµ⋅ ⋅ Γ  

 
 
5. Στερεομετρία: 
 

Πρίσμα β υΠΕ = Π ⋅  V β υ= Ε ⋅  

Τετραγωνική 
πυραμίδα 2

hβ
Π

Π ⋅
Ε =  

3
V β υΕ ⋅
=  

Κύλινδρος 
2 Rπ υΚΕ = ⋅ ⋅ ⋅  

2V Rπ υ= ⋅ ⋅  

Κώνος 
Rπ λΚΕ = ⋅ ⋅  

2

3
RV π υ⋅ ⋅

=  

Κόλουρος κώνος 
 

2 2V (R R )
3

π υ ρ ρ⋅
= + ⋅ +

   
 



 
 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη (Α΄ και Β΄) 
 
Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α´ και του Μέρους Β´. 

2. Επιτρέπεται η χρήση ΜΗ προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 

3. Να γράψετε μόνο με μελάνι μαύρο ή μπλε (Για τα σχήματα επιτρέπεται η χρήση 

μολυβιού). 

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 

5. Όλες οι απαντήσεις θα πρέπει να γραφούν στα φύλλα που σας έχουν δοθεί. 

6. Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο που αποτελείται από δύο (2) 

σελίδες. 

 

 
 
 
 
 
 

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΗ ΤΕΧΝΙΚΗ ΚΑΙ ΓΕΩΡΓΙΚΗ ΣΧΟΛΗ               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013 – 2014 
ΑΜΜΟΧΩΣΤΟΥ - ΑΥΓΟΡΟΥ 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Θεωρητική 6-ωρο      ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

ΚΛΑΔΟΣ: ΟΛΟΙ       ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ: 17 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΕΣ: ΟΛΕΣ       ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29 /5/2014 

ΤΜΗΜΑΤΑ: ΒΘΜ6 (ΘΗΕ2, ΘΜΓ2,ΘΜΗΑ2)     ΩΡΑ: 7:45 – 10:15 

         ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  
Κλώνης Ιάκωβος  

                                                                                                                    Σεβέρη Λουκία 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού 2 ώρες και 30 λεπτά ( 150 λεπτά ) 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΠΕΝΤΕ (5) ΣΕΛΙΔΕΣ 
Η 4η ΚΑΙ Η 5Η ΣΕΛΙΔΑ ΕΙΝΑΙ ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ 

 



 
 

2 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄ 

Αποτελείται από 10 ασκήσεις.  Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

 
 

1. Να υπολογίσετε το χ στις πιο κάτω ισότητες: 
(α) − =2x 43 9    (β) =5log 25 x  
 

2. Να αναλύσετε το κλάσμα −
+ −
χ 7

(χ 2)(χ 1)
 σε άθροισμα απλών κλασμάτων. 

 

3. Δίνεται η συνάρτηση +
=

−
x 3f(x)
x 5

.  Να βρείτε: 

(α) το πεδίο ορισμού της, 
(β) το πεδίο τιμών της, 
(γ) τον τύπο της αντίστροφης της. 

 
4. Να υπολογίσετε τα όρια: 

(α) 
→+∞

− +
−

2

2x

5x 2x 7lim
3x 2

   (β) 
→

−
−

2

2x 3

x 9lim
x 3x

 

 
5. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει ακμή βάσης 12 cm και ύψος 8 cm.                        

Να υπολογίσετε: 
(α) τον όγκο της, 
(β) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας της. 

 

6. Να αποδείξετε την ταυτότητα: + +
=

−
ημχ 2ημ2χ ημ3χ χσφ

συνχ συν3χ 2
 

 
7. Να βρείτε τις παραγώγους των πιο κάτω συναρτήσεων: 
 

(α) = + +5ψ 2χ 3συν4χ 1  (β) ( )= ⋅ +3χψ e ln 2χ 7  
 

8. Στο διπλανό σχήμα δίνεται κύκλος (K, R), η γωνία 
ΚΒΓ = ˆ 30 και η ΒΓ είναι η εφαπτομένη του κύκλου στο 
σημείο Γ. Αν η ακτίνα του κύκλου είναι R = 5 cm, να 
υπολογίσετε το εμβαδόν του μεικτόγραμμου τριγώνου ΑΒΓ. 
 

9. Δίνονται τα σημεία ( )Α 3, 1  και ( )Β −5, 5 . Να βρείτε την 
εξίσωση της ευθείας που περνά από το μέσο του 
ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ και είναι παράλληλη με την ευθεία  ε: 3χ − 4ψ = 2. 

 
10. Το άθροισμα των άπειρων όρων φθίνουσας γεωμετρικής προόδου είναι τετραπλάσιο 

του δεύτερου όρου της και ο τρίτος όρος της είναι 2.                                                         
Να βρείτε: 
(α) την πρόοδο, 
(β) το άθροισμα των δέκα πρώτων όρων της.  

Κ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄ 

Αποτελείται από 5 ασκήσεις.  Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. 
Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
 

1. Να λύσετε τις εξισώσεις: α)  −3 xlog χ   β) ⋅ −χ χ4 + 6 2 64 = 0  
 

2. Σε αριθμητική πρόοδο το άθροισμα του τρίτου και του έκτου όρου της είναι 29  και το 
άθροισμα των δέκα πρώτων όρων της είναι 175 .  
(α) Να σχηματίσετε την πρόοδο. 
(β) Να υπολογίσετε τον πεντηκοστό όρο της. 
(γ) Πόσους όρους της πρέπει να προσθέσουμε για να έχουμε άθροισμα 1616.  

 
3. Δίνεται η συνάρτηση −2ψ χ ψ . 

(α) Να βρείτε τη d ψ

d χ. 

(β) Να δείξετε ότι ψ
2ψ χ−

2

2 3=d 12
d χ

 . 

(γ) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της καμπύλης στο σημείο της ( )1 , 2− . 

 

4. Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο 
τραπέζιο = Δ = ˆ ˆ( A 90 ) με ΑΒ = 4cm, ΒΓ = 5cm 
και ΑΔ = 4cm. Το ΑΒΓΔ περιστρέφεται πλήρη 
στροφή γύρω από την ευθεία (ε) που είναι 
παράλληλη προς την ΑΔ και απέχει 1 cm από 
αυτή. Να υπολογίσετε:                                                                                                                       
(α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας, και  
(β) τον όγκο του στερεού που παράγεται από      

 την πλήρη περιστροφή . 
 

5. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές τα σημεία  Α(1, −1) και Β(3, 4). Η εξίσωση της πλευράς 
ΑΓ είναι − −3 χ  και της πλευράς ΒΓ είναι −2 χ

+ 3
. Να βρείτε: 

(α) τις συντεταγμένες του σημείου Γ, 
(β) το μήκος του ύψους ΑΔ, 
(γ) την εξίσωση του ύψους ΓΕ , 
(δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 

  
                                  

ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 
 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:               O ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 

ΚΛΩΝΗΣ ΙΑΚΩΒΟΣ _____________ 
 

ΣΕΒΕΡΗ ΛΟΥΚΙΑ ______________    ΑΝΔΡΕΑΣ ΣΟΦΟΚΛΕΟΥΣ 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ -  Β´ ΤΑΞΗ ΘΕΩΡΗΤΙΚΟ 
 
      1. Αριθμητική πρόοδος :                               2. Γεωμετρική πρόοδος: 
          αν = α1 + ( ν – 1) δ                                          αν = 1

1
−⋅ να λ   

         1( )
2

ν
ν

α α ν+ ⋅
Σ =                                             1 (1 )

1

ν

ν
α λ

λ
⋅ −

Σ =
−

 

         1[2 ( 1) ]
2ν

α ν δ ν+ − ⋅ ⋅
Σ =                                  1    -1< <1

1
α λ
λ∞Σ =

−
 

 
         α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔ 2β = α + γ                 α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔  β2 = α ⋅ γ 
 
 

3.  Λογάριθμοι :               log       α α ΧΨ = Χ ↔ = Ψ  
 
       log ( ) log  +  logα α αΧ ⋅Ψ = Χ Ψ                        logα α

Χ = Χ  

       log log logα α α
Χ  = Χ − Ψ Ψ 

                            logαα Χ = Χ  

       log logν
α ανΧ = ⋅ Χ                                          1log  =  

logα αΧ

Χ   

 
  4. Αναλυτική γεωμετρία : 

  Αν   Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2)  η κλίση  της ΑΒ είναι:     2 1

2 1

y y
x x

λΑΒ

−
=

−
 

  εξίσωση ευθείας :    y - y1 = λ (x – x1) 
  Συντεταγμένες του μέσου Μ  του ΑΒ.  (  Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2) ) 
 

                                    1 2

2
x xxΜ
+

=                       1 2

2
y yyΜ
+

=  

 

 Γενική μορφή εξ. ευθείας:             Αx + Βy + Γ = 0             λ = - Α
Β

 

 
    
 
Απόσταση δύο σημείων  Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2) :     2 2

2 1 2 1( ) ( )d x x y y= − + −    

Απόσταση σημείου Δ(x1,y1) από την ευθεία Αx + Βy + Γ = 0: 1 1
2 2

| |x yd Α +Β +Γ
=

Α +Β
               

Θέσεις δύο ευθειών:          λ1 = λ2    παράλληλες 
                                            λ1 ⋅  λ2  = -1  κάθετες   
 

 
 
5. Τριγωνομετρία: 
    ημ(Α+Β) = ημΑ∙συνΒ + συνΑ∙ημΒ            **      ημ2Α = 2∙ημΑ∙συνΑ 
    ημ(Α-Β) = ημΑ∙συνΒ - συνΑ∙ημΒ  
    συν(Α+Β)= συνΑ ∙συνΒ – ημΑ∙ ημΒ          **     συν2Α= συν2Α – ημ2Α 
    συν(Α-Β)= συνΑ ∙συνΒ + ημΑ∙ ημΒ                               = 1 – 2ημ2Α 
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                                                                                        = 2συν2Α – 1 
 

   συνΑ - συνΒ = 2 ημ
2

Α+Β ∙ημ
2

Β−Α                συνΑ + συνΒ = 2 συν
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β                        

 

   ημΑ + ημΒ = 2ημ
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β                 ημΑ - ημΒ = 2ημ
2

Α−Β ∙συν
2

Α+Β      

 
   2 ημα∙ημβ = συν(α - β) - συν(α + β) 
   2 ημα∙συνβ = ημ(α - β) + ημ(α + β)                
   2 συνα∙συνβ = συν(α - β) + συν(α + β) 
 

    Υπολογιστική μηχανή:  • sin = ημ         • cos=συν       •  tan=εφ   
 

Nόμος ημιτόνων:    2Rα β γ
ηµ ηµ ηµ

= = =
Α Β Γ

  

 

 Νόμος Συνημιτόνων: 2 2 2 2α β γ βγσυν= + − Α       Εμβαδόν τριγ.  Ε = 
2

α β ηµ⋅ ⋅ Γ  

 
6. Στερεομετρία: 
 
Πρίσμα β υΠΕ = Π ⋅  V β υ= Ε ⋅  
Τετραγωνική 
πυραμίδα 2

hβ
Π

Π ⋅
Ε =  

3
V β υΕ ⋅
=  

Κύλινδρος 2 Rπ υΚΕ = ⋅ ⋅ ⋅  2V Rπ υ= ⋅ ⋅  
Κώνος Rπ λΚΕ = ⋅ ⋅  2

3
RV π υ⋅ ⋅

=  

Κόλουρος 
κώνος 

( )Rπ ρ λΚΕ = ⋅ + ⋅  2 2( )
3

V R Rπ υ ρ ρ⋅
= + ⋅ +  

 
 
7. Παράγωγοι: 

( )u v u v u v′ ′ ′⋅ = ⋅ + ⋅                                                      2
u u v u v
v v

′ ′ ′⋅ − ⋅  = 
 

 

0c′ = ,     1( ) vx xν ν −′ = ⋅ ,   ( )x xηµ συν′ = ,      ( )x xσυν ηµ′ = − ,      1(ln )x
x

′ =
 

[( ( )] ( ) ( )f x f x f xηµ συν′ ′= ⋅ ,                           [( ( )] ( ) ( )f x f x f xσυν ηµ′ ′= − ⋅ ,  
 

 ( )[ln ( )]
( )

f xf x
f x
′

′ =  

 



Σελίδα 1 

 
 
 

 
 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη (Α´ και Β´). 
 

 
Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο. 

 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 
 
 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις του Μέρους Α´ και του Μέρους Β´. 
 

2. Επιτρέπεται  η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 
 

4. Να χρησιμοποιήσετε μόνο μπλε ή μαύρο μελάνι.   

5. Όλες οι απαντήσεις θα πρέπει να γραφούν στα φύλλα που σας έχουν δοθεί. 

6. Το δοκίμιο αποτελείται από 4 σελίδες. 

 
 

 
 

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΗ ΤΕΧΝΙΚΗ & ΓΕΩΡΓΙΚΗ   ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 
ΣΧΟΛΗ ΑΜΜΟΧΩΣΤΟΥ / ΑΥΓΟΡΟΥ 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑÏΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: ΠΡΑΚΤΙΚΗ 2-ΩΡΟ   ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 
ΚΛΑΔΟΣ: ΟΛΟΙ     ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ: 53 
 
ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ: ΟΛΕΣ     ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29-5-2014                                                   
                                                                                  ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 7:45 - 10:15 
ΤΜΗΜΑTA: MYΘ2, ΜΜΑ2, ΗΟΣ2       
                    ΗΕ2, ΜΜΠ2, ΓΦΠ2                               ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  Κλώνης Ιάκωβος 

                           Σεβέρη Λουκία 
           Πούλλου Χαρούλα 

 
Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου: τέσσερις (4). Η τέταρτη σελίδα είναι τυπολόγιο. 



Σελίδα 2 

ΜΕΡΟΣ Α΄: Αποτελείται από 10 ασκήσεις . 
                    Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις . 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες .  
   

1. Να λύσετε την εξίσωση: −22 χ  

 

2. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο ορθογωνίου που έχει μήκος 5cm και πλάτος 

8cm. 

 

3. Να υπολογίσετε το χ στην αναλογία :  −χ χ

=
8 5

 

 
4. Να βρείτε το εμβαδόν και το μήκος της περιφέρειας κύκλου με ακτίνα R = 6cm. 
 
5. Oι ευθείες 1

ε, 2

ε, 3

ε είναι παράλληλες. Αν ΑΒ=3 cm ΑΓ=9 cm και ΔΕ=4 cm, να 
υπολογίσετε τα μήκη των ευθύγραμμων τμημάτων ΔΖ και ΕΖ.  

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
6. Να βρείτε τις  κλίσεις των πιο κάτω ευθειών: 
 
      1 : ψ

= 5

ε           −2 : 3 χε  
 

7. Να λύσετε το σύστημα :  
 −

2 χ

+ ψ

= 8
3 χ  

 
8. Να βρείτε το είδος των ριζών της εξίσωσης: −23 χ  
 
9. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας που έχει κλίση λ= 3 και περνά από το σημείο  Α(−1, 5). 
 
10. Tο εμβαδόν τραπεζίου είναι 96 cm2, το ύψος του 6 cm και η μία βάση του είναι 

τριπλάσια από την άλλη. Να υπολογίσετε τις βάσεις του.  

 
 

Α 

Β 

 Γ 

Δ 

Ε 

Ζ 

ε1 

  ε2 

ε3 



Σελίδα 3 

ΜΕΡΟΣ Β΄: Αποτελείται από 5 ασκήσεις . 
                    Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις . 
                    Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες . 

 
1. Σε ένα θέατρο πουλήθηκαν 500 εισιτήρια. Πουλήθηκαν εισιτήρια των €16 το ένα και 

των €12  το ένα. Η είσπραξη ήταν €6400. Πόσα εισιτήρια των €16 και πόσα των €12 
πουλήθηκαν; (Να λυθεί με σύστημα) 

 
2. Το εμβαδόν ενός κύκλου είναι 64π m2. Να βρείτε την ακτίνα του κύκλου και το εμβαδόν 

κυκλικού τομέα του που αντιστοιχεί σε γωνία 45ο. 
 
3. Aν 1 2χ  είναι οι ρίζες της εξίσωσης −2χ , χωρίς να λύσετε την εξίσωση να 

υπολογίσετε τις τιμές των πιο κάτω παραστάσεων : 

α) 1 2χ

+
  β) 1 2χ χ⋅   γ)  2 2

1 2 1 24 χ χ⋅ ⋅   δ)  
1 2

3 3+χ χ  

 
 
 
 
 

4. Το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο με πλευρά ΑΒ=8cm και Ε, Ζ, 
Η τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ αντίστοιχα. Με 
διάμετρο την ΑΔ γράφουμε ημικύκλιο μέσα στο 
τετράγωνο. Με κέντρα τα Β, Γ και ακτίνες τις ΒΖ και ΓΖ 
αντίστοιχα γράφουμε τεταρτοκύκλια μέσα στο 
τετράγωνο. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της 
σκιασμένης επιφάνειας. 

   
 
 
 
5. Η  μια διαγώνιος ρόμβου είναι 24cm.  Αν ο ρόμβος έχει το ίδιο εμβαδόν με τρίγωνο που 

έχει βάση 20cm και αντίστοιχο ύψος 12cm, να βρείτε: 
 

α) την άλλη διαγώνιο του ρόμβου, 
β) την περίμετρο του ρόμβου. 

 
ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 

 
 
        ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                                                               Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
  Κλώνης Ιάκωβος ……………. 
                                                    
  Σεβέρη Λουκία ……………… 

                                                 Ανδρέας Σοφοκλέους 
  Πούλλου Χαρούλα…………… 

8cm 



Σελίδα 4 

ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  Β΄ ΕΤΟΥΣ  ΠΡΑΚΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 

 
1. Εξίσωση  2ου βαθμού 
 

2 2

1,2

x x 0, 0 4

x
2

α β γ α β αγ

β
α

+ + = ≠ ⇒ ∆= −

− ± ∆
=

 

     

          ,S Pβ γ
α α
−

= =
 

 
 
2. Εξίσωση ευθείας 
 

Κλίση ευθείας (λ) :  
  
Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  y=αx+β    αλ =⇒  

Αν η εξίσωση της ευθείας είναι της μορφής  Ax+By 0+Γ =  
Β
Α

−=⇒ λ  

 Κλίση ευθείας από δύο σημεία  1 1Α(x , )y    και   2 2B(x , )y  2 1

2 1x x
y yλ −

⇒ =
−

 

 
 
3. Εμβαδά επίπεδων σχημάτων 
 

Ετετραγώνου = 2α                       Εορθογωνίου =  α.β                        Επαραλληλογράμμου= .β υ  
 

Ετριγώνου = 
2
υβ ⋅

              
         Ερόμβου =

2
21 δδ ⋅                        Ετραπεζίου = ( )1 2 .

2
β β υ+

 

 
 
 
4. Κύκλος  
 

Γ = 2πR,            2 ,
360
Rπ µγ °

=
°

            Εκ = πR2            Eκ. τομ = 
°
°

360

2µπR  

 
 

 
 

 



  
 

   

 
 
 

Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη (Α΄ και Β΄). 
 
Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο.  
 
 
 
 
ΓΕΝΙΚΕΣ ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Επιτρέπεται η χρήση ΜΗ προγραμματισμένης υπολογιστικής μηχανής. 

2. Να γράψετε μόνο με μελάνι  μαύρο ή μπλε.  (Για τα σχήματα επιτρέπεται η 

χρήση μολυβιού). 

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού. 

4. Όλες οι απαντήσεις θα πρέπει να γραφούν στα φύλλα που σας έχουν δοθεί. 

5. Στο τέλος του δοκιμίου επισυνάπτεται τυπολόγιο που αποτελείται από μία (1) 

σελίδα. 

 
 

ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΗ ΤΕΧΝΙΚΗ ΚΑΙ ΓΕΩΡΓΙΚΗ ΣΧΟΛΗ               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013 – 2014 
ΑΜΜΟΧΩΣΤΟΥ - ΑΥΓΟΡΟΥ 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΓΡΑΠΤΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ-IOYNIOY 2014 
 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Πρακτική 4-ωρο      ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

ΚΛΑΔΟΣ: ΟΛΟΙ       ΑΡ. ΜΑΘΗΤΩΝ: 11 

ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΕΣ: ΟΛΕΣ                  ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29/05/2014 

ΤΜΗΜΑΤΑ: ΒΠΜ4 (ΜΜΑ2,ΜΗΑ2,ΗΟΣ2,ΓΦΠ2,ΜΥΘ2,ΗΕ2,) ΩΡΑ: 7:45 – 10:15 π.μ                        

        ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ: Έλενα Νικολάου 
                              Λουκία Σεβέρη 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού 2 ώρες και 30 λεπτά ( 150  λεπτά  ) 
 

ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΠΕΝΤΕ (5) ΣΕΛΙΔΕΣ 
Η 5Η ΣΕΛΙΔΑ ΕΙΝΑΙ ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ 
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2 5
2 3 3
χ ψ
χ ψ
− =

 + =

Μέρος  Α΄. 
Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με μία (1) 
μονάδα. 
 
 

1. Να λύσετε την εξίσωση:   3χ 2 + 5χ − 2 = 0        
 

 
2. Κύκλος έχει ακτίνα R=7cm. Να βρείτε: 
      (α) το μήκος της περιφέρειας του, 
      (β) το εμβαδόν του. 
 

 
3. Να λύσετε την εξίσωση:  2x-1=64 

                            
 
4.  Να βρείτε την κεντρική γωνία (Κν) και την γωνία (ων) ενός κανονικού 10-γώνου.  

 
   

5.  Να λύσετε το σύστημα:  
   

 
 

 
6.  Αν ημθ = 4

5
  και   90ο < θ < 180ο , να υπολογίσετε όλους τους άλλους 

     τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  θ (συνθ,εφθ,σφθ,τεμθ,στεμθ). 
 

  
 

7.  Να δείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ είναι όμοια. 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
8.  Να λύσετε την εξίσωση: log(x−6) + logx = 4log2             
       
 
9.   Ο 5ος όρος Γ.Π ισούται με 405,  ο 1ος όρος ισούται με 5 και λ>0.  Να σχηματίσετε 
      την πρόοδο. 
      

     10.  Ρόμβος έχει εμβαδόν 24cm2 και η μία διαγώνιος του είναι κατά 2cm μεγαλύτερη 
     από την άλλη.  Να βρείτε τις διαγωνίους του. 

Α 

Γ 

Β 
300 

Ζ 

Δ Ε 
600 
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Μέρος Β΄  
Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δύο (2) 
μονάδες. 

 
1. Αν χ1, χ2 είναι οι ρίζες της εξίσωσης χ2 + 4χ −6 = 0, να υπολογίσετε τις πιο κάτω 
     παραστάσεις χωρίς να λύσετε την εξίσωση: 
 

     α)  χ χ1 2+ =  
 
                 
     β)  1 2χ χ⋅ =  

                       
 

     γ)  1 2 1 23 3 5χ χ χ χ+ + ⋅ =  
   
   

     δ)  2 2
1 2 1 244χ χ χ χ+ =  

  
 

   
2. α)  Να εξετάσετε αν η πιο κάτω ακολουθία είναι Α.Π. ή Γ.Π. και να βρείτε τη 
           διαφορά της(δ) ή τον λόγο της(λ). 
  
           20, 16, 12, 8, …   
                  
                       

           β)  Να βρείτε το άθροισμα των 8 πρώτων όρων Α.Π. στην οποία το άθροισμα του  
                2ου και του 5ου όρου είναι 33 και ο 6ος όρος είναι 14. 
 
 
 

3.  α)  Στο σχήμα που ακολουθεί ε1//ε2//ε3//ε4. Δίνονται ΑΔ=12cm, ΕΘ=8cm,  
            ΕΖ=4cm και BΓ=6cm. Να υπολογιστούν τα τμήματα ΑΒ και ΖΗ. 

 

 

 

 

 
            
 
 

 ε  
2 

ε 3 

ε 4 

Β 

Γ 

Ζ 

Η 

Θ 

ε1 
 
 

Α 

Δ 

Ε 
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           β)  Να αποδείξετε την ταυτότητα: 
 

           
0 0 0 0

0 0 0

(180 ) (180 ) (360 ) (90 )
(180 ) (180 ) (90 )

ηµ ω ηµ ω συν ω ηµ ω εφω
σφ ω ηµ ω συν ω

− ⋅ + − − −
= −

+ + − + +
 

 
 

 
4. Να λύσετε το σύστημα: 

   
 

 
 
 
 
 

5. Να   βρεθεί   το   εμβαδόν   της   σκιασμένης   επιφάνειας   αν   το   ορθογώνιο 
     ΑΒΓΔ   έχει  διαστάσεις  ΑΔ = 4cm ,  ΔΓ = 10cm,   ΖΕΓ  ημικύκλιο και το τόξο ΑΖ  
     είναι τεταρτοκύκλιο. 

                                                                       
 
     Α                                                              Β 
 
 
 
 
 
 
 Δ                             Ζ                                    Γ 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΤΕΛΟΣ ΔΟΚΙΜΙΟΥ 
 

       ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:               O ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
Έλενα Νικολάου                                                                       
       
 
 
Λουκία Σεβέρη                                                                        Αντρέας Σοφοκλέους 

13
8

3

χ ψ
ψ ω
ω χ

+ =
 + =
 + = −

                   
                                        Ε 
                                       Ε 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ -  Β´ ΤΑΞΗ ΠΡΑΚΤΙΚΟ  ΤΕΤΡΑΩΡΟ 
 

1. Αριθμητική πρόοδος :                                   2. Γεωμετρική πρόοδος: 
         αν = α1 + ( ν – 1) δ                                            αν = 1

1 ( )να λ −⋅   

        1( )
2

ν
ν

α α ν+ ⋅
Σ =                                                 1 (1 )

1

ν

ν
α λ

λ
⋅ −

Σ =
−

 

       1[2 ( 1) ]
2ν

α ν δ ν+ − ⋅ ⋅
Σ =                                        1     ,  -1< <1

1
α λ
λ∞Σ =

−
 

 
  α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔ 2β = α + γ            α,β,γ διαδοχικοί όροι ⇔  β2 = α ⋅γ 
 
3. Λογάριθμοι :               log       α α ΧΨ = Χ ⇔ = Ψ  

       log ( ) log  +  logα α αΧ ⋅Ψ = Χ Ψ                        logα α
Χ = Χ  

       log log logα α α
Χ  = Χ − Ψ Ψ 

                            logαα Χ = Χ  

       log logν
α ανΧ = ⋅ Χ                                          1log  =  

logα αΧ

Χ   

4. Τριγωνομετρία: 
                                                ηµ χ συν χ= −2 21  
ηµ χ συν χ+ = ⇒2 2 1  
                                               συν χ ηµ χ= −2 21  

ηµχ συνχεϕχ σϕχ
συνχ ηµχ

= =
        

τεµχ στεµ χ
συνχ ηµχ

= =
1 1

 
 
τεµ ω εϕ ω στεµ ω σϕ ω= + = +        2 2 2 21 1  
 
 Υπολογιστική μηχανή:  • sin = ημ          • cos=συν       •  tan=εφ 
 
 

5.Κύκλος          Γ = 2πR,           2 ,
360

Rπ µγ °
=

°
           Εκ = πR2,            Eκ. τομ = 

°
°

360

2µπR  

 
6.Λύσεις εξίσωσης  2ου βαθμού 

 

α
αγββ

2
42

2,1
−±−

=x  ,   α 0≠  

 
7.Εμβαδά επίπεδων σχημάτων 

Ετετραγώνου = α2 ,               Επαραλ/μμου =  β.υ ,                      Ετριγώνου = 
2
υβ ⋅  

            Ερόμβου =
2

21 δδ ⋅  ,             Ετραπεζίου = ( )
2

21 υββ + ,            Εορθογωνίου=  α.β 



ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ                                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 

ΑΓΙΟΥ ΛΑΖΑΡΟΥ ΛΑΡΝΑΚΑΣ              

 

 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΓΡΑΠΤΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

 

 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: ΘΕΩΡΗΤΙΚΗ                    ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΚΛΑΔΟΣ: ΜΗΧΑΝΟΛΟΓΙΑΣ                     ΑΡΙΘΜΟΣ ΜΑΘΗΤΩΝ: 13 

ΤΜΗΜΑ: ΘΜΓ2                                             ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 11:00 – 13:00 μ.μ. 

                                                                          ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29/05/2014 

                                                                          ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ: ΜΙΧΑΗΛ ΓΙΩΡΓΟΣ 

                                                                                                    ΠΕΣΚΙΑΣ ΑΝΤΡΕΑΣ 

                                                                                        

                                                                 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2 ώρες (120 λεπτά) 

Το δοκίμιο αποτελείται από 4 (τέσσερις) σελίδες 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις σε κόλλες αναφοράς. 

2. Επιτρέπεται η χρήση  υπολογιστικής μηχανής. 

3. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

4. Να γράψετε με μπλε μελάνι (τα σχήματα να γίνουν με μολύβι).         

5. Επισυνάπτεται τιμολόγιο. 



ΜΕΡΟΣ Α΄ : Να λύσετε και τις δέκα  ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 
5 μονάδες. 
 

1. Να αναλύσετε σε άθροισμα απλών κλασμάτων την παράσταση  
( )( )

1
3 1
χκ

χ χ
−

=
− +

 

 

2. Δίνεται η συνάρτηση 2 5
4

χψ
χ
+

=
+

. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών. 

3. Να υπολογίσετε τα όρια: 

α)  
2

2

4lim
2χ

χ
χ→

−
−

 β) 
2

3

3 4lim
5χ

χ χ
χ→∞

− +
−

 

4. Να αποδείξετε την ταυτότητα:   1 4 2
4

aσυν α σϕ
ηµ α
+

=  

5. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(1,2) , Β(3,3) και Γ( 7,6). Να βρείτε:  
  
 α) Την εξίσωση της πλευράς ΑΒ  
 β) Το μήκος της διαμέσου ΓΔ.  
   
6. Να λύσετε την εξίσωση:  32 16x− =  

7. Κύβος έχει εμβαδόν ολικής επιφάνειας 54 2cm . Να βρείτε τον όγκο του κύβου. 

8. Να βρείτε την παράγωγο των πιο κάτω συναρτήσεων: 

α) 3 2 4xeψ χ χ εϕχ= + + −                                β) 2 22 4 6ψ χψ χ+ − =  

9. Να λύσετε την εξίσωση: 9 6 3 9 0χ χ− ⋅ + =  

10. Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται β=2 3 cm , γ=2cm και 030Γ =  . Να βρείτε την πλευρά 
α, τις γωνίες B και Α και  το εμβαδόν του τριγώνου.  

 
ΜΕΡΟΣ Β’: Να λύσετε και τις πέντε ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 
10 μονάδες. 
 
  
1. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές Α(-3, 2), Β(2, 4) και Γ(4, 0).  
α) Να βρείτε την εξίσωση της διάμεσου ΑΜ.  
β) Να βρείτε την εξίσωση του ύψους ΒΔ.  
γ) Να βρείτε το μήκος του ύψους ΒΔ  
δ) Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
 

 



 

2. Δίνεται η συνάρτηση. 5 .xeψ ηµχ= . 

Να δείξετε ότι  
2

2 10 26 0d y dy
dx dx

ψ− + =  

3. Το εμβαδόν ολικής επιφάνειας κώνου είναι 144Π𝑐𝑚2 και το εμβαδόν κυρτής 
επιφάνειας του είναι 80Π𝑐𝑚2.Να υπολογίσετε τον όγκο του κώνου. 
 
  
4. Σε αριθμητική πρόοδο το άθροισμα του 3𝜊𝜐και του 5𝜊𝜐είναι 22. Ενώ ο7𝜊𝜍όρος 
είναι τετραπλάσιος του 2𝜊𝜐όρου. Να βρείτε: 

α) Τον πρώτο όρο και την διαφορά της προόδου . 

β) Τον 10 όρο της προόδου.  

γ) Το άθροισμα των είκοσι πρώτων όρων της προόδου. 

5. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ=2α και Α= 0120 .Με διάμετρο την 
πλευρά ΑΓ γράφουμε ημικύκλιο που τέμνει την ΒΓ στο Δ. Να βρείτε το εμβαδόν του 
μικτόγραμμου τρίγωνου ΑΒΔ συναρτήσει του α. 

 

 

 

 

 

 

 

ΟΙ  ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                Ο ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ  Β.Δ.               Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

 

…………………….              …………………………           ……………………….. 

ΓΙΩΡΓΟΣ ΜΙΧΑΗΛ           ΛΕΥΚΙΟΣ ΠΕΤΕΒΗΣ           ΕΛΕΝΑ ΤΖΥΡΚΑΛΛΗ 

 

…………………….              

ΑΝΔΡΕΑΣ ΠΕΣΚΙΑΣ 

 



ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 

ΑΓΙΟΥ ΛΑΖΑΡΟΥ ΛΑΡΝΑΚΑΣ              
 
 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΓΡΑΠΤΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 
 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Β΄ Πρακτική  ΜΑΘΗΜΑ:  Μαθηματικά Π.Κ 2ωρο 
 
 ΚΛΑΔΟΣ:  Όλοι ΑΡΙΘΜΟΣ ΜΑΘΗΤΩΝ:  
 
ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ:  Όλες ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 21/05/2014 

 
ΤΜΗΜΑ: Όλα ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 08:00-10:00                                                     
 
 ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ: Πέσκιας Α. 

Μιχαήλ Γ. 
Προκοπίου Α. 

 
 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2 ώρες (120 λεπτά) 
 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου τρεις (3) 
 
 
 
 

Ονοματεπώνυμο μαθητή/τριας…………………………………………    Βαθμός …........ 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις πάνω σε κόλλες αναφορές 

2. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο μέρη  

3.Το Μέρος Α αποτελείται από 10 (δέκα) ερωτήσεις και η κάθε ορθή απάντηση 
βαθμολογείται με 5 μονάδες (Σύνολο μονάδων 50). 

4.Το Μέρος Β αποτελείται από 5 (πέντε) ερωτήσεις και η κάθε ορθή απάντηση 
βαθμολογείται με 10 μονάδες (Σύνολο μονάδων 50). 

5. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες.  
 
 
1. Να βρείτε το εμβαδόν κύκλου ακτίνας  R=6cm. 

 
2. Να λύσετε την εξίσωση: 23 2 1 0χ χ+ − =  

 
3. Τετράγωνο έχει περίμετρο 36cm. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του. 

 
4.  Να λύσετε το σύστημα: 2 9χ ψ− =  

     3 1χ ψ+ =  

5. Nα βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών:  

    α) 5 3ψ χ= −    β)  2 5 7χ ψ− =  
 
6. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση 22 5 4 0,χ χ− + =  να βρείτε το άθροισμα (S) και το γινόμενο 
(P) των ριζών της. 

7. Να υπολογίσετε τον άγνωστο χ στις πιο κάτω αναλογίες: 

    α) 6
3 2
χ
=     β)  8

2
χ

χ
=      

8. Στο πιο κάτω σχήμα ισχύει 𝜀1//𝜀2//𝜀3 . Να συμπληρώσετε τις αναλογίες:  

      Α                          Δ                       ε1 

     Β                             Ε                    ε2                              (α) 𝛢𝛤
𝛢𝛣

= 𝛥𝛧
…….

 

 

    Γ                                      Ζ               ε3                                                    (β) 𝛥𝛦
……

= 𝛦𝛧
𝛣𝛤

 

 

 

9. Παραλληλόγραμμο έχει βάση διπλάσια από το αντίστοιχο σ’ αυτήν ύψος. Το εμβαδόν του είναι 
ίσο με 72cm2. Να βρείτε τη βάση του παραλληλογράμμου. 

 

10. Ορθογώνιο τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ (Β = οˆ 90 ) έχει ΑΓ=10cm και ΒΓ=6cm. Να βρείτε την ΑΒ και το 
εμβαδόν του τριγώνου. (Να κάνετε το σχήμα.) 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες.  

 

1. Αν 1 2 και  x x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης 2 2 3 0x x− + = , χωρίς να την λύσετε, να  
υπολογίσετε τις τιμές των πιο κάτω παραστάσεων: 

α) 1 2x x⋅                 β) 𝜒1 + 𝜒2                γ) 
1 2

1 1
x x
+                 δ) 2 2

1 2 1 25 5x x x x+  

2. Σ’ένα ποδοσφαιρικό αγώνα πουλήθηκαν 2000 εισιτήρια, των €3 και €4. Εισπράχθηκαν 
€7500. Πόσα εισιτήρια των  €3 και πόσα των  €4 πουλήθηκαν; 

3. Το μήκος ενός κύκλου είναι ίσο με 10π m. Να βρείτε: 

α) το εμβαδόν του κύκλου 

β) το μήκος τόξου του που αντιστοιχεί σε επίκεντρη γωνία 600 

γ) το εμβαδόν κυκλικού τομέα του επίκεντρης γωνίας 1200  

 

4. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από τα σημεία Α(3,-1) και Β(6,5) 

 

5. Ορθογώνιο με διαστάσεις 8m και 3m είναι ισεμβαδικό με ρόμβο που η μια διαγώνιός του 
είναι ίση με 8m. Να βρείτε την άλλη διαγώνιο του ρόμβου και την περίμετρό του.  

 

 

      ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ                          ΣΥΝΤΟΝΙΣΤΗΣ                                Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ 

 

   …..………….. 

 

   …..…………..                           Πέτεβης Λεύκιος (Β.Δ)                      Έλενα Τζυρκαλλή 

    

   …..………….                                     

 

           

 

 

 

 



ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ                                               ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 - 2014 
ΑΓΙΟΥ ΛΑΖΑΡΟΥ ΛΑΡΝΑΚΑΣ              

 
 
 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΓΡΑΠΤΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 
 
 

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Β΄ Πρακτική ΜΑΘΗΜΑ:  Μαθηματικά Π.Κ. 4ωρο 
 
ΚΛΑΔΟΣ: Όλοι ΑΡΙΘΜΟΣ ΜΑΘΗΤΩΝ: 8 
 
ΕΙΔΙΚΟΤΗΤΑ: Όλες  ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 21/5/2014 
 
ΤΜΗΜΑ: Όλα ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 8 
 
         ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ:  
 
 

 
Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2 ώρες (120 λεπτά) 

 
Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου πέντε (5) 

 
 
 
 

Ονοματεπώνυμο μαθητή /τριας…………………………………………    Βαθμός …........ 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ΚΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!! 
 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις πάνω στο εξεταστικό δοκίμιο. 

 

2. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δυο μέρη. 

 

3.Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα(10) ερωτήσεις και η κάθε ορθή απάντηση 
βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

  

4  Τ  Μέ  Β λ ί  ό έ  (5) ή    άθ  θή ά  
     

 

      

  

        

 



 

 

 

Μέρος Α΄: 

Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

1. Να λύσετε το σύστημα  
2 5

1
x y
x y
− =
+ =

 

2. Να λύσετε την εξίσωση   2 12 0x x− − =  
3. Να βρείτε το εμβαδόν και το μήκος κύκλου με ακτίνα 6cm. 
4. Δίνεται η αριθμητική πρόοδος 3, 6, 9, 12,……….. Να βρείτε τον 45ο όρο της 

αριθμητικής προόδου. 

5. Αν ημθ= 5
13

 και  0°<θ<90°, να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 

της γωνίας θ. 
6. Να λύσετε την εξίσωση   3 2 18 32x x− += . 
7. Να λύσετε την εξίσωση   log(2 1) log35x − =  
8. Αν ο πρώτος όρος γεωμετρικής προόδου είναι το 3 και ο έκτος όρος το 96.Να 

βρείτε τη γεωμετρική πρόοδο. 
9. Να βρείτε τη τιμή της παραμέτρου κ αν η εξίσωση 2( 1) 1 0x xκ κ− − + =  έχει 

δύο πραγματικές και ίσες ρίζες. 

10. Να αποδείξετε την ταυτότητα  
2

1 2
x x

x
ηµ σϕ
συν

=
−

. 

Μέρος Β΄: 

Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

1. Να λύσετε το σύστημα 
3 2 5

3 4 11
5 3 15

x y

x y

+ =

− = −

 

 
 
 
 
 
 



2. Το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο με ΑΒ=8cm, ΒΓ=4cm και 
ˆ 60ΒΓΕ = ° . Να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου μικτόγραμμου. 

 

 

 

 

 

 

3. 2log( 3 4) log( ) log( 1)x x x x+ − − = +  

4. Να αποδείξετε τη ταυτότητα 1 2 2
1 2 2

ηµ θ συν θ εϕθ
ηµ θ συν θ

+ −
=

+ +
 

5. Να βρείτε το άθροισμα των 7 πρώτων όρων γεωμετρικής προόδου που έχει 
7ο όρο το 64 και 4ο όρο το 8. 

Οι Εισηγητές   Ο Συντονιστής   Η Διευθύντρια 

Λ. Πέτεβης   Λ. Πέτεβης   

Γ. Μιχαήλ       Ελένη Τζυρκαλλή 
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ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΑΡΝΑΚΑΣ      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 6ωρο ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 29/05/2014 
ΤΑΞΗ:  Β΄  Ώρα εξέτασης: 7:45-10:15 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Θεωρητική  Τμήματα: ΘΗΜ2, ΘΗΥ2 
ΚΛΑΔΟΣ: Όλοι 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής 
β) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι ( στα σχήματα επιτρέπεται το μολύβι ) 
γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού  
δ)  Να λύσετε ΟΛΑ τα θέματα 
ε)  Όλες οι απαντήσεις θα πρέπει να γραφτούν στα φύλλα απαντήσεων, που έχουν δοθεί. 
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από τρεις (3) σελίδες και τυπολόγιο στο τέλος 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τα 10 θέματα 

Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 

1. Να αναλύσετε το πιο κάτω κλάσμα σε άθροισμα απλών κλασμάτων. 

−𝟑𝒙 + 𝟏𝟐
(𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟏)

= 

 

2. Δίνεται η συνάρτηση: 𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙 − 𝟏
𝟒 − 𝒙

 

Να βρείτε: α) το πεδίο ορισμού και 

    β) το πεδίο τιμών της συνάρτησης 

 

3. Να λύσετε τις εξισώσεις: 
α)  𝟗𝒙+𝟏 = 𝟐𝟕𝟒−𝟐𝒙 

β)  𝒍𝒐𝒈𝒙 + 𝒍𝒐𝒈(𝒙 + 𝟑) = 𝟏 

 

4. Να  υπολογίσετε τα πιο κάτω όρια: 

α) 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟗

𝟖𝟏 − 𝒙𝟐

𝒙 − 𝟗
 β) 𝒍𝒊𝒎

𝒙→−∞

𝟐𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟓
𝟑𝒙𝟑 + 𝟓

 

 

5. Να αποδείξετε ότι: 
𝟒𝝈𝝊𝝂𝟑𝒙

𝜼𝝁𝒙 + 𝜼𝝁𝟑𝒙
= 𝝈𝝋𝒙 

Ακολούθως να λύσετε την εξίσωση: 
𝜼𝝁𝒙 + 𝜼𝝁𝟑𝒙
𝟒𝝈𝝊𝝂𝟑𝒙

= −√𝟑 
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6. Σε  αριθμητική  πρόοδο ο  6ος  όρος είναι  τριπλάσιος του  2ου  όρου και το άθροισμα  του  5ου  και του 
8ου  όρου είναι 26.  Να βρείτε την πρόοδο. 
 

7. Να βρείτε την παράγωγο των πιο κάτω συναρτήσεων: 

α) 𝒚 = 𝒙𝟑𝒆−𝟐𝒙 β) 𝒚 = �𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝝉𝜺𝝁𝒙 
 

8. Δίνονται τα σημεία Α(2, –4)  και  Β(3, –1). Να βρείτε: 
(α) το μήκος του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ και 
(β) την εξίσωση της ευθείας ΑΒ. 
 

9. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει όγκο  V= 384 cm3 και πλευρά βάσης α= 12 cm.  
Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής της επιφάνειας. 
 

10. Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται α=3 cm, γωνία Β= 60°  και γ=6 cm.  

α) Να επιλύσετε το τρίγωνο ΑΒΓ  και  

β) να υπολογίσετε το εμβαδόν του. 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τα 5 θέματα 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. Αν   𝒚 = 𝒆𝟓𝒙𝜼𝝁𝒙    να δείξετε ότι:   𝒚′′ − 𝟏𝟎𝒚′ + 𝟐𝟔𝒚 = 𝟎 
 

2.  α) Να υπολογίσετε το άθροισμα:  𝟏 −
𝟏
𝟒

+
𝟏
𝟏𝟔

−
𝟏
𝟔𝟒

+ ⋯ 

 β) Να λύσετε την εξίσωση: �𝟓 �𝟏 −
𝟏
𝟒

+
𝟏
𝟏𝟔

−
𝟏
𝟔𝟒

+ ⋯��
𝟐 𝒍𝒐𝒈𝟒 𝒙

= 𝟏𝟖 − 𝒍𝒐𝒈𝟏𝟎𝟎𝟎𝒙 

 

3. Να αποδείξετε ότι: α)    (𝛈𝛍𝛂+𝛔𝛖𝛎𝛂)𝟐+𝛔𝛖𝛎𝟐𝛂
(𝛈𝛍𝛂+𝛔𝛖𝛎𝛂)𝟐−𝛔𝛖𝛎𝟐𝛂

= 𝛔𝛗𝛂 

  
   β)    𝟐𝛔𝛖𝛎𝛂 ∙ 𝛈𝛍𝟐𝛂 ∙ 𝛔𝛖𝛎𝟑𝛂 + 𝟐𝛈𝛍𝛂 ∙ 𝛔𝛖𝛎𝟐𝛂 ∙ 𝛔𝛖𝛎𝟑𝛂 = 𝛈𝛍𝟔𝛂 

 
4. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, με κορυφές τα σημεία  Α(2,4),  Β(4,2)  και  Γ(6,8).Να βρείτε:  

α) την εξίσωση της διαμέσου ΓΕ 
β) την εξίσωση του ύψους ΒΔ 
γ) την απόσταση της κορυφής Α από την πλευρά ΒΓ 
δ) το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ . 
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5. Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές, με 
(ΑΒ)=(ΑΓ)=4α cm και 𝚨� = 𝟗𝟎𝛐 Η ευθεία χΒψ είναι 
παράλληλη προς την πλευρά ΑΓ του τριγώνου. Το τρίγωνο 
ΑΒΓ στρέφεται πλήρη στροφή περί την ευθεία χΒψ. Να 
βρείτε συναρτήσει του α: 
α) το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας που παράγεται από 
την περιστροφή του τριγώνου ΑΒΓ 
β) τον όγκο του παραγόμενου στερεού. 
 
 

 
 

ΤΕΛΟΣ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

χ 
Γ 

Β Α 

ψ 

Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
 
 

Κυριάκος Μιχαήλ 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 
 

Χριστίνα Μαργαριτίδου 
 
 

Κώστας Καραμάνος 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ -  Β´ ΤΑΞΗ ΘΕΩΡΗΤΙΚΟ 
 

1. Πρόοδοι 2.  Λογάριθμοι 3. Ευθεία 

Αριθμητική πρόοδος logα α
Χ = Χ  

log logν
α ανΧ = ⋅ Χ  

logαα Χ = Χ  
log ( ) log  +  logα α αΧ ⋅Ψ = Χ Ψ  

log log logα α α
Χ  = Χ − Ψ Ψ 

1log  =  
logα αΧ

Χ  

Μέσο Μ  τμήματος ΑΒ 
με Α(x1,y1),  Β(x2,y2) 

1 2

2
x xxΜ
+

=  ,        1 2

2
y yyΜ
+

=
 

Απόσταση δύο σημείων  
Α(x1,y1) ,   Β(x2,y2): 

2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y= − + −  

Απόσταση σημείου  
Δ(x1,y1) από ευθεία Αx +Βy + Γ= 0 

1 1
2 2

| |x yd Α +Β +Γ
=

Α +Β
 

αν = α1 + ( ν – 1) δ 
1( )

2
ν

ν
α α ν+ ⋅

Σ =
 

1[2 ( 1) ]
2ν

α ν δ ν+ − ⋅ ⋅
Σ =

 
Γεωμετρική πρόοδος 
αν = 1

1
−⋅ να λ  

1 (1 )
1

ν

ν
α λ

λ
⋅ −

Σ =
−  

1     -1< <1
1
α λ
λ∞Σ =

−
 

4. Τριγωνομετρία 
ημ(Α+Β) = ημΑ∙συνΒ + συνΑ∙ημΒ    
ημ(Α−Β) = ημΑ∙συνΒ − συνΑ∙ημΒ 
συν(Α+Β)= συνΑ ∙συνΒ – ημΑ∙ ημΒ    
συν(Α−Β)= συνΑ ∙συνΒ + ημΑ∙ ημΒ 

ημΑ + ημΒ = 2ημ
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β   

συνΑ + συνΒ = 2 συν
2

Α+Β ∙συν
2

Α−Β   

ημΑ − ημΒ = 2ημ
2

Α−Β ∙συν
2

Α+Β      

συνΑ − συνΒ = 2 ημ
2

Α+Β ∙ημ
2

Β−Α  

ημ2Α = 2∙ημΑ∙συνΑ 
συν2Α= συν2Α – ημ2Α= 1 – 2ημ2Α= 2συν2Α – 1 
2 ημα∙ημβ = συν(α − β) − συν(α + β) 
2 ημα∙συνβ = ημ(α − β) + ημ(α + β) 
2 συνα∙συνβ = συν(α − β) + συν(α + β) 
 

Nόμος ημιτόνων:    2Rα β γ
ηµ ηµ ηµ

= = =
Α Β Γ

  

Νόμος Συνημιτόνων: 2 2 2 2α β γ βγσυν= + − Α   

Εμβαδόν τριγ.  Ε = 
2

α β ηµ⋅ ⋅ Γ  

5. Παράγωγοι  
0c′ =  

1( ) vx xν ν −′ = ⋅  
( )x xηµ συν′ =  
( )x xσυν ηµ′ = −  

1(ln )x
x

′ =
 

( )[ln ( )]
( )

f xf x
f x
′

′ =  

( )u v u v u v′ ′ ′⋅ = ⋅ + ⋅  

2
u u v u v
v v

′ ′ ′⋅ − ⋅  = 
   
[( ( )] ( ) ( )f x f x f xηµ συν′ ′= ⋅  
 
[( ( )] ( ) ( )f x f x f xσυν ηµ′ ′= − ⋅  

6. Στερεομετρία   

Πρίσμα β υΠΕ = Π ⋅  V β υ= Ε ⋅  

Τετραγωνική πυραμίδα 
2

hβ
Π

Π ⋅
Ε =  

3
V β υΕ ⋅
=  

Κύλινδρος 2 Rπ υΚΕ = ⋅ ⋅ ⋅  2V Rπ υ= ⋅ ⋅  

Κώνος Rπ λΚΕ = ⋅ ⋅  
2

3
RV π υ⋅ ⋅

=  
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Κόλουρος κώνος ( )Rπ ρ λΚΕ = ⋅ + ⋅  2 2( )
3

V R Rπ υ ρ ρ⋅
= + ⋅ +  
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ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΛΑΡΝΑΚΑΣ      ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 2ωρο ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ:29/05/2014 
ΤΑΞΗ:  Β΄  Ώρα εξέτασης: 7:45-10:15 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ: Πρακτική  Τμήματα:ΗΜ2,ΗΕ2,ΗΟΣ2,ΕΞ2,ΡΠ2  
ΚΛΑΔΟΣ: Όλοι 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια γραπτού: 2,5 ώρες (150 λεπτά) 
 

ΟΔΗΓΙΕΣ: α) Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής 
β) Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι ( στα σχήματα επιτρέπεται το μολύβι ) 
γ)  Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού  
δ)  Να λύσετε ΟΛΑ τα θέματα 
ε)  Όλες οι απαντήσεις θα πρέπει να γραφτούν στα φύλλα απαντήσεων, που έχουν δοθεί. 
 
Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δυο (2) σελίδες και τυπολόγιο στο τέλος 

 
ΜΕΡΟΣ Α΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τα 10 θέματα 

Κάθε θέμα βαθμολογείται με 1 μονάδα. 
 

1. Να λύσετε το σύστημα:  χ + ψ = 8 
    χ – ψ = 2 

 

2. Να υπολογίσετε το  χ  στην αναλογία:  
𝛘
𝟖

= 𝟑
𝟒

 

 
3. Να λύσετε την εξίσωση:  𝛘𝟐 + 𝟕𝛘 + 𝟏𝟐 = 𝟎. 

 
4. Δίνεται η εξίσωση:  𝝌𝟐 + 𝟒𝝌 − 𝟑 = 𝟎.   

Χωρίς να λυθεί να βρείτε το άθροισμα  S  και το γινόμενο  P  των ριζών της. 
 

5. Να βρείτε τις κλίσεις των ευθειών:  α)  ψ = –3χ + 2  β)  2χ + 3ψ – 1 = 0            
 

6. Να βρείτε το εμβαδόν και την περίμετρο ορθογωνίου τριγώνου που έχει κάθετες πλευρές 
3cm  και  4cm.  
 

7. Να βρείτε το εμβαδόν  Ε  και το μήκος  Γ  κύκλου με ακτίνα R = 12m. 
 

8. Να υπολογίσετε το εμβαδόν τετραγώνου που έχει περίμετρο 20m. 
 

9. Οι διαγώνιοι ρόμβου είναι 16cm και 21cm. Να βρείτε το εμβαδόν του. 
 

10. Να βρείτε το εμβαδόν κυκλικού τομέα ακτίνας  6cm  που αντιστοιχεί σε επίκεντρη γωνία  400 . 
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Γ Δ 

Ζ 

Ε 

Λ 

Κ 

ΜΕΡΟΣ Β΄:  Να λύσετε ΚΑΙ τα 5 θέματα 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 2 μονάδες. 
 

1. Να βρείτε το εμβαδόν ρόμβου που έχει περίμετρο 60cm και μια διαγώνιο 24cm. 
 

2. Nα βρείτε την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη με την ψ = 2χ + 3 και περνά από το 
σημείο (–1, 3). 

3. Αν 𝛘𝟏, 𝛘𝟐  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  𝛘𝟐 + 𝟐𝛘 + 𝟑 = 𝟎  να υπολογίσετε τις πιο κάτω παραστάσεις, 
χωρίς να λύσετε την εξίσωση. 
 

α)  𝛘𝟏 + 𝛘𝟐 =   β)   𝛘𝟏. 𝛘𝟐 = 
 

γ)  
𝟏
𝛘𝟏

+ 𝟏
𝛘𝟐

=   δ)  𝟐𝛘𝟏 + 𝟐𝛘𝟐 + 𝟑𝛘𝟏. 𝛘𝟐 = 

 

4.  Να λύσετε το σύστημα  
𝝌−𝟑
𝟑

+ 𝝍+𝟐
𝟓

= 𝟐
𝟏𝟓

 

      𝟐𝝍 − 𝟑(𝟐𝝌 + 𝟏) = −𝟓 
 

5. Το πιο κάτω σχήμα ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο με πλευρά 12 cm. Τα  ΑΖΔ  και  ΕΚΛ  είναι ημικύκλια. 
Αν  ΕΛ =  4cm, να υπολογίσετε το εμβαδόν της σκιασμένης περιοχής. 

 
 

ΤΕΛΟΣ 

 

 

 

 

 

 

  

Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ 
 
 
 

Κυριάκος Μιχαήλ 

ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 
 

Ε. Χατζησωτηρίου 
 

Χ. Μαργαριτίδου 
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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ   Β΄πρ 
 
 

Εμβαδά – Περίμετρος επιπέδων σχημάτων: 
 
1. Τετράγωνο: 2αΕ =  α4Π =  
    
2. Ορθογώνιο: βαΕ ⋅=  ( )βα2Π +=  
    
3. Παραλληλόγραμμο: υβΕ ⋅=   
    

4. Τρίγωνο: 
2
υβ

Ε
⋅=  γβαΠ ++=  

    

5. Ρόμβος: 
2
δδ

Ε 21 ⋅=  α4Π =  

    

6. Τραπέζιο: ( )
2

υββ
Ε 21 ⋅+
=   

    
7. Κύκλος: 2RπΕ ⋅=  Rπ2Γ =  

 μήκος τόξου  
2
360
π µ°

γ =
°

R  

 Εμβαδόν κυκλικού τομέα Eκ. τομ

2

360
π µ°

=
°

R   

Εξίσωση β΄ βαθμού: 2 0,   α 0αχ βχ γ+ + = ≠  

Λύση εξίσωσης: 
2

1 2
4,

2
β β αγ

χ χ
α

− ± −
=  

  
Διακρίνουσα: 2 4β αγ∆ = −  
  

Άθροισμα των ριζών: 1 2S βχ χ
α

= + = −  

  

Γινόμενο των ριζών: 1 2P γχ χ
α

= ⋅ =  

  
Κατασκευή εξίσωσης 2ου βαθμού όταν 
δίνονται το S και το P: 

2 0χ Sχ P− + =  

  

Παραγοντοποιήση τριωνύμου με ρίζες 1 2,χ χ  2
1 2( )( )αχ βχ γ α χ χ χ χ+ + = − −  

 



           ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΜΑΚΑΡΙΟΣ Γ΄           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 – 2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ/ ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

Κατεύθυνση:  Θεωρητική                                      Μάθημα: Μαθηματικά (4ωρο) 

Τάξη: Β΄                                                      Αρ. Μαθητών:  14 

Κλάδοι: Όλοι                                                                  Ημερομηνία: 05/06/2014   

Ειδικότητες: Όλες                                                            Ώρα εξέτασης: 07:45-10:15 

           Ομάδα: ΒΘ3Μ4/1                                            

Εισηγητές: Γ. Γιαννακού  
        Μ. Δημητρίου    

 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 3 (τρεις) 

Επισυνάπτεται τυπολόγιο 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
 έχουν δοθεί. 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄, Β΄). 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

8. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να  
      γίνουν με μολύβι). 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (50 μονάδες) 

Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες.  

 

1. Αν   z1=2+5i  και z2=3-2i, να υπολογίσετε το z1+z2 (το αποτέλεσμα να γραφτεί στη μορφή α+βi). 
 
 

2. Δίνεται η πρόοδος: 1, 5, 9, 13, .........Να βρείτε: 

α) το είδος της προόδου 

β) τον εικοστό όρο της (α20) 

 

3. Να υπολογίσετε το χ στις πιο κάτω εξισώσεις: 
 

α) 3x-1=9              β) log4x=2 

 

4. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(0,2) και έχει κλίση λ=3. 
 

5. Δίνεται κύκλος με ακτίνα R=8cm. Να υπολογίσετε: 

α) το εμβαδόν του κύκλου  

β) το μήκος του τόξου με επίκεντρη γωνία μ=450. 

 

6. Κανονική τετραγωνική πυραμίδα έχει εμβαδόν βάσης 100 m2 και ύψος 12 m. Να βρείτε το 
εμβαδόν ολικής επιφάνειας της πυραμίδας. 

 

7. Σε φθίνουσα γεωμετρική πρόοδο ο πρώτος όρος της ισούται με 2 και το άθροισμα των απείρων 
όρων της με 3. Να βρείτε το λόγο (λ) της γεωμετρικής προόδου.  

 

8. Κύλινδρος έχει εμβαδόν κυρτής επιφάνειας 112π cm2 και ύψος 8cm. Να βρείτε το εμβαδόν της  

ολικής επιφάνειας και τον όγκο του. 

 

9. Να αποδείξετε ότι: συν2α + ημ2α = συν2α. 
 

10.  Σε τρίγωνο ΑΒΓ
Δ

 δίνονται β= 3 cm, γ=1 cm και 00Α =3
Λ

. Να βρείτε: 

α) το μήκος της πλευράς α  

β) το εμβαδόν του τριγώνου. 



3 
 

ΜΕΡΟΣ Β΄: (50 μονάδες) 

Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες.  

 

1. α) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: Α= lne3+2log10-log39+log216. 

β) Να λύσετε την εξίσωση:  log(x-3)+logx=log4. 

 

2. Σε αριθμητική πρόοδο ο πρώτος όρος είναι 2 και ο έκτος όρος είναι 27. 

α) Να σχηματίσετε την πρόοδο. 

β) Να υπολογίσετε το άθροισμα των πρώτων 20 όρων της (Σ20). 

 

3. Δίνεται ευθεία με εξίσωση 3χ +4ψ=2. Να βρείτε: 

α) την κλίση της ευθείας 

β) την εξίσωση της ευθείας που είναι παράλληλη προς την πιο πάνω ευθεία και περνά από το 

σημείο Α(3,-1). 

 

4. Μια ανοιχτή πισίνα σχήματος ορθογωνίου παραλληλεπίπεδο έχει μήκος 9m, πλάτος 5m και 
ύψος 2m. Το εσωτερικό της πισίνας θα καλυφθεί με πλακάκια. Πόσο θα είναι το συνολικό 
κόστος, αν τα πλακάκια κοστίζουν €12 το m2; 
 
 
 

5. Δίνεται κώνος με ακτίνα 4 cm και όγκο 16π cm3. Κύλινδρος έχει ύψος διπλάσιο της γενέτειρας 
του κώνου. Το εμβαδόν κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου είναι τριπλάσιο του εμβαδού κυρτής 
επιφάνειας του κώνου. Να βρείτε: 

   α) την ακτίνα του κυλίνδρου 

   β) τον όγκο του κυλίνδρου. 

 

 

      Ο  Συντονιστής                                                                                                 Ο Διευθυντής 

 

 

Χριστάκης Ηρακλέους (Β.Δ.)                                                                          Γεώργιος  Χατζημιχαήλ                     



           ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΜΑΚΑΡΙΟΣ Γ΄           ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 – 2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ/ ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

Κατεύθυνση:  Θεωρητική                                      Μάθημα: Μαθηματικά (6ωρο) 

Τάξη: Β΄                                                      Αρ. Μαθητών:  33 

Κλάδοι: Όλοι                                                                  Ημερομηνία: 05/06/2014   

Ειδικότητες: Όλες                                                            Ώρα εξέτασης: 07:45-10:15 

           Ομάδες: ΒΘ1Μ6/1, ΒΘ1Μ6/2                                             

Εισηγήτριες: Ε. Μενελάου-Νικολάου  
           Μ. Δημητρίου    

 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 4 (τέσσερις) 

Επισυνάπτεται τυπολόγιο 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
 έχουν δοθεί. 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄, Β΄). 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

8. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να  
      γίνουν με μολύβι). 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (50 μονάδες) 

Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες.  

1.  Να αναλύσετε σε άθροισμα απλών κλασμάτων το κλάσμα:    2
5x+3
x -9

 

 
 
 

2. Δίνονται οι μιγαδικοί αριθμοί z1=7-2i και z2=4+3i. Να κάνετε τις πιο κάτω πράξεις: (Οι απαντήσεις 
σας να δοθούν στη μορφή α+βi) 
 
(α) 3z2-z1      (β) z1∙z2 
 
 

   
3. Να υπολογίσετε τα πιο κάτω όρια: 
 

      (α) 
2

2x +

7x -5lim
2x +1→ ∞

                                               (β) 
2

x 1

x -xlim
3x-3→

  

 
 
 

4. Να βρείτε το πεδίο ορισμού και το πεδίο τιμών της συνάρτησης:     2x+1ψ=
x+4

 

 
 
 
5. Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις: 
 

      (α) 6x+1 17 =
49

     (β) log(8-x)=0  

 
 
 
 
6. Να βρείτε την παράγωγο των πιο κάτω συναρτήσεων: 
 

 (α) 2x 3 1ψ=e  + x  +  - 5
x

     (β) 2
5xψ=

x -3
 

 
 
 
 

7. Δίνονται τα σημεία Α( 1, -2 ) και Β( -3 , 6 ). Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας, που περνά από το 
μέσο Μ του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ και είναι παράλληλη με την ευθεία ε1: ψ=6-5x . 
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8. Αν  συνθ = 5
13

 , 270ο  ˂ θ ˂  360ο, να υπολογίσετε τα: 

(α)  συν2θ       (β)  ημ(30ο+θ)   

 
        
 
 
9. Κύλινδρος έχει ύψος 7 m και περίμετρο βάσης ίση με 8π m. Να υπολογίσετε το εμβαδόν της  

ολικής επιφάνειάς του. 
 
 
 
 

10.  Να αποδείξετε ότι:   1-συν2ω-ημω =εφω
ημ2ω-συνω

 

 
 
 
 
 
 
ΜΕΡΟΣ Β΄: (50 μονάδες) 

Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες.  

 
  
1. Δίνεται το πολυώνυμο f(x)≡(κ+2)x2-3κx+κ-λ , κ≠-2.  

(α) Να βρείτε τις τιμές των κ και λ αν το πολυώνυμο έχει ρίζα τον αριθμό 1 και ισχύει f(0)=4. 

(β) Να βρείτε την τιμή του κ αν ισχύει f (-2)=13.′  

 
 
 
 

2. Να λύσετε τις πιο κάτω εξισώσεις:  

(α) x x49 + 4 7 - 5=0⋅      (β) 1+log(x-5)=log(4x+6)-2log 3  

 

 

 

 

 



4 
 

 
 
3. Να βρείτε την πρώτη παράγωγο των πιο κάτω συναρτήσεων: 
 

(α) ψ= 4ln(ημ3x 5x - x )⋅    (β) 2 23x +ψ =5ψ-2  
 
 
 
 

4. Τρίγωνο ΑΒΓ
∆

έχει κορυφές  Α( 2 , 3 ), Β( 3 , - 4 ) και Γ( 1 , 0 ). Να βρείτε: 

    (α)  το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ
∆

 
 
    (β)  την εξίσωση και το μήκος της πλευράς ΒΓ 
 
    (γ)  την εξίσωση του ύψους ΑΔ  
 
    (δ)  την απόσταση του σημείου Α από τη ΒΓ 
 
    (ε) τις συντεταγμένες του σημείου Δ. 
 
 
 
 
 
 
5. Σε κύλινδρο με ύψος διπλάσιο της ακτίνας της βάσης του, ο όγκος ισούται με 54π cm3. Κώνος έχει 

ακτίνα βάσης ίση με το ύψος του κυλίνδρου. Το εμβαδόν κυρτής επιφάνειας του κώνου είναι κατά  

     24π cm2 μεγαλύτερο από το εμβαδόν κυρτής επιφάνειας του κυλίνδρου. Να υπολογίσετε το 

     εμβαδόν ολικής επιφάνειας του κυλίνδρου και τον όγκο του κώνου. 

   
 
   

      Ο  Συντονιστής                                                                                                 Ο Διευθυντής 

 

 

 

Χριστάκης Ηρακλέους (Β.Δ.)                                                                          Γεώργιος  Χατζημιχαήλ 

 



           ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΜΑΚΑΡΙΟΣ Γ΄        ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 – 2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΜΑΪΟΥ/ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

Κατεύθυνση: Πρακτική      Μάθημα: Μαθηματικά (2ωρο) 

Τάξη: Β΄       Αρ. Μαθητών: 74 

Κλάδοι: Όλοι     

Συνδιδασκαλίες: ΒΠ3Μ2/1, ΒΠ3Μ2/2, ΒΠ3Μ2/3, ΒΠ3Μ2/4 

Ημερομηνία: 05/06/2014     Ώρα εξέτασης: 07:45-10:15 

 
           Εισηγητές: Λ. Λοϊζίδης 

                            Ε. Μενελάου-Νικολάου  

       Γ. Γιαννακού 
 

 Μ. Δημητρίου  
 
                 Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

                   Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 4 (τέσσερις) 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
 έχουν δοθεί. 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄, Β΄). 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες. 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση  

βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

8. Να γράφετε μόνο με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να  
      γίνουν με μολύβι). 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (50 μονάδες) 

Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5) μονάδες.  

 

1. Να υπολογίσετε τον άγνωστο x στις πιο κάτω αναλογίες: 

 

 (α) 4 2=
x 7

     (β) x 4=
25 x  

 

 

2. Να βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών:  

 (α) ψ=3x+5     (β) 4x+7ψ=3 

 

 

3. Κύκλος έχει ακτίνα R = 4cm. Να βρείτε το εμβαδόν του. 

 

 

4. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση  9x2-5x+4=0, να βρείτε το άθροισμα (S) και το γινόμενο (P) των 

ριζών της.  

 

 

5. Στο πιο κάτω σχήμα ισχύει ε1//ε2//ε3. Να συμπληρώσετε τις αναλογίες:  

        
  

                     (α) ΚΛ ...=
ΛΜ ΟΠ

 
 

 

    (β) ... ΚΜ=
ΞΟ ΞΠ
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6. Να βρείτε το εμβαδόν των πιο κάτω σχημάτων: 

(α)                                          (β)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ΑΒΓΔ: ρόμβος      ΑΒΓΔ: τραπέζιο 

 ΑΓ=12 m ΑΒ=6m 

 ΒΔ=8 m ΔΓ=10m 

   ΑΕ=5m 

 

 

7. Το εμβαδόν ορθογωνίου είναι 36m2  και το μήκος του 9m. Να βρείτε την περίμετρό του. 

 

 

8. Να λύσετε το σύστημα:   
2x - ψ = 5
5x + 4ψ = 6

 

 

 

 

9. Το μήκος κύκλου είναι 10π cm. Να βρείτε το εμβαδόν του ημικυκλίου και του τεταρτοκυκλίου του. 

 

 

10.  Να λύσετε την εξίσωση:  24x +3x-1=0  
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ΜΕΡΟΣ Β΄: (50 μονάδες) 
 
Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα (10) μονάδες. 
 

 
1. (α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από την αρχή των αξόνων και έχει  

      κλίση λ = 3.  

(β) Να βρείτε την κλίση της ευθείας που περνά από τα σημεία Α(-4 , 7) και Β( 3 , 10). 

 

2. Τετράγωνο με πλευρά 6m είναι ισεμβαδικό με παραλληλόγραμμο του οποίου η βάση είναι 

τετραπλάσια από το αντίστοιχο ύψος του. Να βρείτε: 

(α) την περίμετρο του τετραγώνου 

(β) το ύψος και τη βάση του παραλληλογράμμου. 

 

3. Δίνεται η εξίσωση 2x -5x+3=0  με ρίζες  1  2x , x . Χωρίς να τη λύσετε, να βρείτε την τιμή των πιο 
κάτω παραστάσεων: 

(α) 1 2x +x   (β) 1 2x x                 (γ)
1 2

3 3+
x x    

(δ) 1 2 1 27x x 4x 4x   

 

4. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 13 cm και μια κάθετη πλευρά 12cm. Να βρείτε:  

     (α) το μήκος της άλλης κάθετης πλευράς του 

     (β) την περίμετρό του  

     (γ) το εμβαδόν του. 

 

5. Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με τη χρήση συστήματος: 

Σε μια θεατρική παράσταση παρευρέθηκαν 150 θεατές.Το εισιτήριο για τους ενήλικες στοίχιζε 

€8 και το εισιτήριο για τους μαθητές στοίχιζε €5. Συνολικά εισπράχθηκαν €960. Πόσοι ενήλικες 

και πόσα παιδιά παρακολούθησαν την παράσταση; 

 

 
 
      Ο Συντονιστής            Ο Διευθυντής 
 
 
 
Χριστάκης Ηρακλέους(Β.Δ.)     Γεώργιος Χατζημιχαήλ 



           ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΜΑΚΑΡΙΟΣ Γ΄                    ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 – 2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ/ΙΟΥΝΙΟΥ 2014 

Κατεύθυνση: Πρακτική                                        Μάθημα: Μαθηματικά (4ωρο) 

Τάξη: Β΄                                                            Αρ. Μαθητών: 24 

Κλάδος: Όλοι                               Ημερομηνία: 05/06/2014 

Ειδικότητες: Όλες                                                     Ώρα εξέτασης: 07:45-10:15 

Συνδιδασκαλία: ΒΠ1Μ4/1                                                                                            

 
           Εισηγήτριες: Χαραλαμπίδου Σόφη, Δημητρίου Μαρία 

 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 3 (τρεις) 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
 έχουν δοθεί. 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄, Β΄). 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα (10) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται 
με πέντε (5) μονάδες. 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται 
με δέκα (10) μονάδες. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

8. Να γράφετε μόνο με μπλε μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται να γίνουν  
      με μολύβι). 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: (50 μονάδες) 
                    Να λύσετε και τις δέκα (10) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με πέντε (5)     
                    μονάδες. 

1. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση  4𝜒2 − 8𝜒 + 5 = 0,  να βρείτε το άθροισμα (S) και το γινόμενο (Ρ) 
των ριζών της.   

 

2. Να βρείτε την τιμή του χ στις πιο κάτω ισότητες:  

 (α) log3 𝜒 = 2   (β) log2 32 = 𝜒 
 

3. Κύκλος έχει ακτίνα R = 6cm. Να βρείτε: 

     (α) το εμβαδόν του κύκλου 
     (β) το μήκος τόξου με επίκεντρη γωνία  120ο. 

 

4. Να λύσετε το σύστημα:  5𝜒 − 2𝜓 = 9
2𝜒 + 3𝜓 = −4 

 

5. Να λύσετε την εξίσωση:  3𝜒2 − 𝜒 − 2 = 0 

 

6. Οι αριθμοί 𝜒 + 3, 4𝜒, 6𝜒 − 1  είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου. 
     Να βρείτε την τιμή του χ. 

 

7. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα ίση με  20 cm  και μια κάθετη πλευρά ίση με 12 cm.  
Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου. 

 

8.   Να λύσετε την εξίσωση:  log(𝜒 − 4) + log 3 = log(2𝜒 − 1) 

 

9.   Δίνεται η ακολουθία  4, 2, 1, 1
2

, …  . Να βρείτε το άθροισμα των άπειρων όρων της. 

 

10. Αν  εφθ = 3
4
  και  0° < 𝜃 < 90° , να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

Α = 15ηµθ − 10συνθ 
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ΜΕΡΟΣ Β΄: (50 μονάδες) 
                    Να λύσετε και τις πέντε (5) ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με δέκα  (10)  
                    μονάδες. 

1. Σε αριθμητική πρόοδο ο έκτος όρος είναι  17  και ο έβδομος όρος της είναι τετραπλάσιος του 
δεύτερου όρου. 

(α) Να σχηματίσετε την αριθμητική πρόοδο.       
(β) Να βρείτε το άθροισμα των είκοσι πρώτων όρων της. 
 

2. Ρόμβος είναι ισεμβαδικός με ορθογώνιο. Το ορθογώνιο έχει περίμετρο  24 cm  και η μία πλευρά  
      του είναι διπλάσια από την άλλη. Αν ο ρόμβος έχει μία διαγώνιο ίση  με  4 cm  να υπολογίσετε    
      την άλλη  διαγώνιο του ρόμβου. 
     
 
3. Δίνεται η εξίσωση   2χ2 − (3κ + 1)χ + 2κ + 7 = 0.  Να βρείτε τις τιμές του κ ώστε: 

(α) η εξίσωση να έχει ρίζα το  -1 

(β) οι ρίζες της εξίσωσης να είναι αντίθετες 

(γ) οι ρίζες της εξίσωσης να είναι αντίστροφες 

(δ) οι ρίζες της εξίσωσης να έχουν άθροισμα 8. 

 
 
4. (α) Γεωμετρική πρόοδος έχει τον πρώτο όρο ίσο με  3  και το δεύτερο όρο ίσο με  6. Να βρείτε: 
         (i) τον έκτο όρο της 
         (ii) το άθροισμα των πέντε πρώτων όρων της γεωμετρικής προόδου.  

4. (β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης: 

log3 27 − 3log2
1

16
+ 5 log 100 − 4ln 1 + 6 log5 √5 = 

 
5. (α) Το εμβαδόν ενός κύκλου είναι  49π cm2. Να υπολογίσετε: 
         (i) το μήκος του κύκλου 
         (ii) το εμβαδόν κυκλικού τομέα γωνίας  60ο. 

     (β) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

συν2χ ∙ εφ2χ + σφ2χ ∙ ηµ2χ + εφχ ∙ σφχ = 2 

 
         Ο Συντονιστής                       Ο Διευθυντής 

 

Χριστάκης Ηρακλέους (Β.Δ.)     Γεώργιος Χατζημιχαήλ 



           ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΜΑΚΑΡΙΟΣ Γ΄       ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2013 – 2014 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  
ΜΑΪΟΥ 2014 

Κατεύθυνση: Πρακτική   Μάθημα: Μαθηματικά (2ωρο) 

Τάξη: Β΄   Αρ. Μαθητών: 46 

Κλάδος: Ξενοδοχειακών και Επισιτιστικών Τεχνών     

Τμήματα: ΞΜΤ2/1, ΞΜΤ2/2 

Ημερομηνία:07/05/2014  Ώρα εξέτασης: 07:45-10:15 

 
Εισηγήτριες:Μενελάου-Νικολάου Ε.     

Γιαννακού Γ. 
 
 

Επιτρεπόμενη διάρκεια εξέτασης 2,5 ώρες (150 λεπτά) 

Αριθμός σελίδων εξεταστικού δοκιμίου 4 (τέσσερις) 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να απαντήσετε σε όλες τις ερωτήσεις. 

2. Όλες οι ερωτήσεις να απαντηθούν στα φύλλα απαντήσεων που σας 
 έχουν δοθεί. 

3. Το εξεταστικό δοκίμιο αποτελείται από δύο (2) μέρη (Α΄, Β΄). 

4. Το Μέρος Α αποτελείται από δέκα(10)ερωτήσεις.Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 
πέντε (5) μονάδες. 

5. Το Μέρος Β αποτελείται από πέντε (5) ερωτήσεις. Κάθε ορθή απάντηση βαθμολογείται με 
δέκα (10) μονάδες. 

6. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 

7. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 

8. Να γράφετε μόνο με μπλεή μαύρο μελάνι(τα σχήματα επιτρέπεται να  
γίνουν με μολύβι). 
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ΜΕΡΟΣ Α΄: Να λύσετε και τις 10 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 5 μονάδες. 

1. Να υπολογίσετε τον άγνωστο x στις πιο κάτω αναλογίες: 

 

 (α) 5 x=
2 8

     (β) x 2=
32 x  

 

 

2. Να βρείτε την κλίση των πιο κάτω ευθειών:  

 (α) ψ=5x+3     (β) 2x-3ψ=8 

 

 

3. Κύκλος έχει ακτίναR = 7cm. Να βρείτε το εμβαδόν του. 

 

 

4. Χωρίς να λύσετε την εξίσωση  7x2-2x+3=0, να βρείτε το άθροισμα (S) και το γινόμενο (P)  

των ριζών της. 

 

 

5. Στο πιο κάτω σχήμα ισχύει ε1//ε2//ε3. Να συμπληρώσετε τις αναλογίες:  

        
  

                     (α) ΚΛ ΚΜ=
ΞΟ ....

 
 

 

   (β) ΞΠ ...=
ΟΠ ΛΜ
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6. Να βρείτε το εμβαδόν των σχημάτων στις πιο κάτω περιπτώσεις: 

(α)                                          (β)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ΑΒΓΔ: ρόμβος      ΑΒΓΔ: τραπέζιο 

 ΑΓ=10cm ΑΒ=5 m 

 ΒΔ=6cm ΔΓ=12 m 

   ΑΕ=4 m 

 

 

7. Το εμβαδόνορθογωνίου είναι 24 m2  και το πλάτος του 6 m. Να βρείτε την περίμετρό του. 

 

 

8. Να λύσετε το σύστημα:   
3x + 2ψ = 4
5x - ψ = 11

 

 

 

 

9. Το μήκος κύκλου είναι 12π m. Να βρείτε το εμβαδόν του ημικυκλίου και του τεταρτοκυκλίου του. 

 

 

10. Να λύσετε την εξίσωση:  23x -2x-5=0  
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ΜΕΡΟΣ Β΄:Να λύσετε και τις 5 ασκήσεις. Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 

1. (α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας που περνά από τα σημεία Α(-3 , 7) και Β(6 , 2).  

(β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο(4 , -1) και έχει κλίση λ = 3.  

 

2. Τετράγωνο με πλευρά 8 cm είναι ισεμβαδικό με παραλληλόγραμμο του οποίου η βάση είναι 

τετραπλάσια από το αντίστοιχο ύψος του. Να βρείτε: 

(α) την περίμετρο του τετραγώνου 

(β) το ύψος και τη βάση του παραλληλογράμμου 

 

3. Δίνεται η εξίσωση 2x -3x+5=0 με ρίζες  1  2x , x . Χωρίς να τη λύσετε, να βρείτε την τιμή των πιο 
κάτω παραστάσεων: 

(α) 1 2x +x (β) 1 2x x                 (γ)
1 2

4 4+
x x

(δ) 1 2(1+3x ) (1+3x )  

 

4. Ορθογώνιο τρίγωνο έχει υποτείνουσα 10 m και μια κάθετη πλευρά 8 m. Να βρείτε:  

     (α) το μήκος τηςάλλης κάθετης πλευράς του 

     (β) την περίμετρό του  

     (γ) το εμβαδόν του 

 

5. Να λύσετε το πιο κάτω πρόβλημα με τη χρήση συστήματος: 

Σε μια δεξίωση,ενοικιάστηκαν συνολικά 105 τραπέζια και καρέκλες.Το κάθε τραπέζι 

ενοικιάστηκε €6 και η κάθε καρέκλα €2. Αν όλα μαζί στοίχισαν €270, να βρείτε πόσα ήταν τα 

τραπέζια και πόσες ήταν οι καρέκλες. 

 

 

 
 
Ο Συντονιστής        Ο Διευθυντής 
 
 
 
Χριστάκης Ηρακλέους(Β.Δ.)     ΓεώργιοςΧατζημιχαήλ 
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ΤΕΧΝΙΚΗ ΣΧΟΛΗ ΠΑΦΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ 2013-2014 

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΜΑΪΟΥ 2014 

 
 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΩΡΗΤΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 6-ΩΡΟ 
Έτος: Β΄ 
 

 

ΗΜΕΡ. ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 21/05/2014 

ΩΡΑ ΕΞΕΤΑΣΗΣ: 08:00-10:30 

 
 
 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ: 
1. ΤΟ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟ ΔΟΚΙΜΙΟ ΑΠΟΤΕΛΕΙΤΑΙ ΑΠΟ ΤΡΕΙΣ  (3) ΣΕΛΙΔΕΣ και ακολουθεί   
           τυπολόγιο.   
2. Να απαντήσετε τα θέματα στα φύλλα απαντήσεων που σας δίνονται αφού 
 γράψετε τα στοιχεία σας. 
3. Να γράφετε με μελάνι, επιτρέπεται να χρησιμοποιήσετε μολύβι μόνο για τα 
 σχήματα 
4. Απαγορεύεται η χρήση διορθωτικού υλικού. 
5. Επιτρέπεται η χρήση μη προγραμματιζόμενης υπολογιστικής μηχανής. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 2 

 
ΜΕΡΟΣ Α’:  Να  λύσετε  και τις 10 ασκήσεις. 
                     Κάθε  άσκηση  βαθμολογείται με  5  μονάδες. 

 
 

1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης x 5f(x)
x 3
+

=
−

. 

 
 

2. Να αναλύσετε το κλάσμα 3x 16
(x 3)(x 2)

−
+ −

 σε άθροισμα απλών κλασμάτων. 

 
 

3. Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:   α) 4 1f(x) 3x 7
x

= − +  

β)  = x
σφ3xg(x)

e
. 

 
 

4. Να βρείτε τα παρακάτω όρια:  α)  
2

2x 3

x 2x 3lim
x 9→

− −
−

 

                                                        

                                                     β)  
2

3x

4x 2x 3lim
x 5x 1→−∞

+ −
− −

 

 
      .           

5.  Να δείξετε ότι συν2α συνα ημα
συνα ημα

= −
+

 

 
 

6.  Σε αριθμητική πρόοδο ο  1ος  όρος ισούται με 27 και ο 7ος με 15. Να βρείτε τον 21ο 
όρο της. 
 
 

7. Να λύσετε  την εξίσωση logx log(x 3) 1+ − = . 
 

 
8. Ο όγκος κυλίνδρου είναι 240π cm3 και το ύψος του 15cm . Να υπολογίσετε το 

εμβαδόν της ολικής  του επιφάνειας. 
   

  
9. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που περνά από το σημείο Α(4,-1) και είναι κάθετη 

με την ευθεία  ε: 2x-3y+5=0. 
 
 

10.  Να λύσετε  την εξίσωση x xlog(16 2 4 14) 0− ⋅ − = . 
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ΜΕΡΟΣ  Β’:  Να λύσετε  και τις  5 ασκήσεις. 
                       Κάθε άσκηση βαθμολογείται με 10 μονάδες. 

 
1. Να υπολογίσετε το άθροισμα 3 6 12 ... 192+ + + +  

 
2. Δίνεται η καμπύλη  2 3x y xy 1 0− − − = . 

      α) Να βρείτε την παράγωγο dy
dx

.  

      β) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης  της  παραπάνω καμπύλης στο σημείο  
         της που έχει τεταγμένη y 1=  και τετμημένη x 0.>       
      

3. Να βρείτε τη γενική λύση της εξίσωσης  2 23ημx ημ x 1 συν x+ = + . 

 

4. Στο διπλανό σχήμα το ΑΒΓ είναι ορθογώνιο τρίγωνο με 
Â 90= ° , AB 3cm=  και ΒΓ 5cm= . Το τρίγωνο ΑΒΓ 
περιστρέφεται πλήρη στροφή γύρω από άξονα χψ που 
είναι παράλληλος προς την ΑΒ και απέχει 6cm  από αυτήν. 
Να υπολογίσετε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας και τον 
όγκο του στερεού που παράγεται. 

 

5. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με  Α(5,-1) , Β(4,2) , Γ(-4,-4).Να 
βρείτε:            
α) Την εξίσωση της διαμέσου ΑΜ. 
β) Το μήκος της διαμέσου ΑΜ.         
γ) Την εξίσωση του ύψους ΑΔ. 
δ) Το εμβαδό του τριγώνου ΑΒΓ.  
ε) Την απόσταση του Μ από το ύψος ΑΔ.  
 
 

Οι Εισηγητές                                   Η Συντονίστρια                          Ο Διευθυντής 
 
 
…………………….. 
 
 
 
 
 

---ΤΕΛΟΣ ΕΞΕΤΑΣΤΙΚΟΥ ΔΟΚΙΜΙΟΥ--- 
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